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SEPTIMVM. 
DEFINITIONES 

V nitas eit, lccundum quam viiumquodque éofurit) 

Quse fant, mam dicitur. : : 


I S 
ELEMENTVM. 


m d 


Menus egit Euclides depriori Geometria parte ed 
frilicet, qua circa plana ^er[atur;reftabab aitevii 
i /oliderum. Verum anteeineceffefuit de linem cond. 
Qi menín rabilibhe (riti comtnen|nrabilibus differére) 
2 qued ad proprietdres cósporum blurimorüm , éc- 
- 5? rumque maxim , quarsgalaria nomixantur, de- 
inonfivandm níque'Gt opertel explicardas, barnpm cognigre ljpea- 
um requiratur, idque adeo, vi sb[n, esc [olidorum tA atio im- 
perfeclh foe meque fa» nnimeru ab[olut .. Huc &ccedit.quod ab(q«e. 
eifdem linsis plurima inieratam planorum, quami folidorum,fs 
eometriá Theoria in.opus conferat? , AtG "Uum, nequeoxprimi 
dpeBst,nbs intelligi Namnonvaroplesag,lnterum [unt i/ia lined, 
quà à Grecu &Xyoyec à Latini: Yrrarionalei abpellnntur Velfó 185 
funt Irrationales longitudine certesnter je [nr ine9mmen(trabiles 
htd Adeo [ub rhen[uram Bumsvrerumsnoncaduni Et quia enrundé — 
linearum explicatio, «té intelligentia cum numer eii implicara, 
e cohiuncdla, ut a^(g, bna nullo modo cogno/cáturioportuit etiasp 
NBSIIETOT NI explanntionem, vt dmcirina fum ordo,ratroq, conjla- 
fet, lineis illis axteponi,Q uare boc libro feptimo, red uobs: injequE- 
Jibwt,circanumtérornm proprietates, affeclione|Ày, duanium e« voi 
Grometfica is[éreiunt,otcupatnr,-ut in decimo desnd, facilius ac 
plenins demon[loa:ionelMiearum commin(urabtlium, (incom 
menu: abilinmmexednatur. | 
I NCIPIENS rgitur moré [uo À principsi, definit initio vniza- 
ptio docetqy eom e[[/,estindum quam-namquoda, eori,que [unr, 
"A 
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«nem s[je dicitur. Nam [eeundurm unitatem num latid.m,vnii 
&nim Al, unum corpus, C c.dicere [olefhus,Caterum nitas in nu- 
meru nullam [ujcipit diuifionem, quemadmodum nec pu..clums 
toagnitadinibus,ut libro primodocuimus. t 
L . , ] I. 
. NVMERYVSautem,cx vnitatibue compofita mul- 
/ etit do. 
Cum numerus [it multitudo quadam ex vnitatibus compefita, 
manifefium ef? , numerum queml bet tot bu ere pnrtes,quor [unt 
« vvnitatts eum conflitwentes ra vt vnitas fit pars cuin (wi numeri 
denominata ab ip(o nurmero, cutus esl pars. Vz nurberus t.compofi- 
tus ex oclo vDithtibus, diuiditur p totidem part.s, nimirum in8. 
vnitates quarum qua iber,oclauapars dicitur oclonarj.Sic quod, 
' BumETHSIOO. Ex Centum vni atibuscempo[itus.in totidem d.firi- 
buitur.quarum qualibet centeima ipfiusparseff cr c, 
Ex hie fequitur, omnes numeros , quotcunque fimr,icter fecom- 
'snen]urabiles e[fe cum eos una endema, mes[ura. nimirum unttae 
vut dulium eff ,metintur : Id quodomn busmagnitudinibusnulln 
oteft ratione conuenire,cum plurima earum menjuram comnund 
non babeant, [ed pror [us fint incommen[urabiles ut clviffime lib. 
10. offendetwr. 
III, 


.  Parseftoumerus numeri,minor maioris,cum minor 


metitur maiorem. ! 
Ne elt diffimilu bac definitio illi, qua Euciidesli'. s. partem 
quantitazio continua ex po[uít. Sicut enimibi ita Cy bic partesm 
duntaxat aliquotam d finit-.um bac (olumproprie dicatur mctiri 
gotum,ut ibidem letiusexplicau mus. Itaque numerus 6.dicetur 
ptr: emniurm bormem nwmerori 12.18 14..30.60.6 (0. E96.4&18 elle 
pgulos bosme. itur Similiter buius numeri (76. partes erunt om- 
wes bi numeri ,4.6.8.ck illii finguli bimetianter, ut per[Dicul eil. 

Omnis Autem pars Abeo numero nomen fibi [umit.per qnem i- 

p[anumerum,cuius pars efl, metitur; vt 6.-pars buius numeri 4a. 
women trabit à 7. cum 6.metiatur 4 2.per 2 .It1aqua 6,ernt feptima 
perimnmeri 41. Co in reliquis eodem modo. 

l V. 

Partesautem, cum non metitur. 

Vwnlt Eucliaes, numerum minorem "maioris numeri, quemnen 
-etitur,non,; artem (edpartes appellari.cuse(modiefif numerus y, 
fi eonferatur c boc numeros. Cuuamsts eni ,cuin non metia- 

—ORuryBij per MMé "UnitABes pars ybfites dic é noo debeat;apre tamé con - 
j| | 4£4- 
grnenterd partey poteris appellari, qned quin, content un.14 
e. In, 
* € e , 1 . , / . 
c . 
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tes, quarum qualibos decimaocianapars eff numeriid.Vnde nume- 
vmm s.dicemn: quinq, partes decimaeolaune numerih g.Ex quibus 
liquide conflat, Euclidem nominepartis intellexi[fe partem aliquo- 
IAm EABINTS NOD AMTEPI f aliguantá,ut-volunt nonnllialioquim 
fipernacanaa ejfet bae. definitio quarts. quapartem Aliquantam 


. €omprebendit. 


Caterum partesquacunque noms accipiunt à duobu illu nu- 
suerie, ptr quos corpmunis duorum numerorum men(ura«trum- - 
que eorum metitur, reum fcilicet, quspartes dicitur, y eü cuius 
ille partes appellatur : IH8-vt (i communi deorumnumerorümen- 
[ura metiatur minorÉper y. maiorem per $.dicatur minor mais- 
ris tresquinta, Talespartes [noté buiseuemcrito.Namcommunie 
eorum mé[nra 2.muetitur 6.pery.&np| ^ pars.Endemrartioneeundem. 
Bumerum 6. dicem [ex decimas ciujdemnumerilo.cum'unitu, 
eorum communis men[ura, illom met:atur per 6. buuc-veroper 10. 
]dem iudicium babeto Wy dereliqua. 
Q «od firoges , cur Euclides boc loco non folum eum numerum 
syosnorem definiat.quimaiorupars eJ, verum etidillum, quipar- 


, fesnon autem idip[Àli quinto lib inmagnitudinmibu pra[ltefiz; Ne- 
' qu enim magnitudinem illam minorem, qua mniorefn non metitur 


portes appellanit;fed tuntum eam, qua maiorem voetitur, parterm, 
Re[pondemrmme. buius reicau(am e[Je, quod omnis numerus minor 
cuiuslibet maioris aut parseit, aut part-s, "utpropof.a.buise li^. o- 
flendeturi pars qu dic ipf metitur, partes vero, cumnonmeti- 
iur. At in magnitudinibus ló;e Aliter fe ves babet, Nomonimpropo- 
fitu duabus magnitudinib.inaqualibus necef[Asio minor avt pars 
Awrpartesefi maioru,cil eaperjapt fint incommifurabiles,ut aper - 
ge liber decimus demonfirab.t,otaq, adeo minor nullo modo contqne- 
at plurespartesmaéori. Nà[olum in ssagnitudinibue commnen[u- 
vabilibwu,minor maiori partespluvescomprobsndit, fi ili womme- 
tiatur, Sechs igitur Euclides quinto lib.partemdnntaxat immag- 
nitnd.nibu bic autemin numeru (rpartem. Crpartes explicanit, 


V. 


D 

Multiplex veto maior minoris,cum maiorem meti- 
tur minor. 

Quemadmodum ille folum numer minor, maiori pars decituy» 
qui maiorem metitur, ita quoque ile tantumpniodpnumerm ma- 
sor sminorie nppellagur mmultiplex,quem minor metitur. adeo vt ns 
Tmersu maior,cnime minor efl pars , fit viciffim mimnorumultiplex, 
Vt uumerue 6.parsoeff numeri 30. C» bic illius smisiplex eff e, 
Si veromniorem minos nó ammetintur,nullo modoerit raior minori 
sonltiplex. | Sienimma or minóris mmaitiplex e[fet , metire ur mi- 
ger maierem,per banc defnisionsum, Rs viciffm,fi maior roinoru 

- | a4 3 »:n 
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pon fuerit muli iplex, minor maiorem son metietur: Nam fimi, 
retur miner maiorem [fet ber bane defin maior minoris multiplex. 


Par numerus eft, qui bifatiam diuiditur, 
Vt omnes bi numeri 4.10. 4C.10C.f00C ares vocantur, quorta 
Miniduntur bifarinm, [iue in dum partes &quales, cum eorum di- 


midia fim s. j-:g 10,500. 
VII. 


Impar vero,qui bifarjam non diuiditur yel quis vni- 
gate differtà ari, 

Qmnei biputneri $.11.1t. 37-10I- 1oo],imperes nominantur 
bifarinin diuidi nequeunt Velcefte quia '0nstate differunt 
prit 4. 10.14.36 Loo,1occ. vel etiam nb buó 12.16.38.10 1,'ooz, 
JEx boc autem loco per jpicme colligi poteft ynitaté innumers prer- 

Cu effe indiniduam. Sisnim diuideretur, omnu numerm imbay 
babere: dimidium; atq, adeo bifnyià diuidipoffer.Nam bwwusi im- 
pari 11.dissidia párs e(je. 2 quinqua viitAte; femi: /'€MÍMS .0NITA - 
ium Euclides bac definitione docuit. ] ! 
UI VIII. 

Pariter pat numerus eft, quem parnumerus metitue 

t nymerum parem, 

Quia numer par e&, qui bifarimen diuiditur, fit vt quenti. 
be rem nliquis nuimeris par, [als binayisa metintur. N emerus 
spitwr ille periquem per numerti tmnetitur jer numeri i parem.pari- 
ser par nomitaiur. Cuinjmpodi eH nuttru bicpar y:.metitur e- 
sim ipfa par nuthérus 8 per numerum parem 4.115 quoque pat; 
, Bumerus2 4. pariter par vnycupabitur » €NID euo par nHIDer M. * 
mer. atur pr numerum parem 6. c. 


0 X, 


. Pariterautem impar cf quem por numerus metitug 


per numerum jmparem. 

Quod fi fimumerum parem metiatur numerus par per impari 23u- 
germ. cabitur kpariterimpnr. Qualu eft per nume jo. Me; 
fitur eniro eum numer: p^r 2er nmpArem nyysnerum 15 Sic quod 

par numerwi 6 mélitur eundem per pumerutn imparem 5 (ic. 

' Carerum fi rice dua. prox ima definitiones expendantur per[pi- 
uum erit feri peffeut vnui idem, numera par, fit C pariter far, 
erparites inpar Mam par nbtperus 14. CM3D ef netiAtur pAT BM 
joerwe 6. per nutierum peremi 4 pariter per. erit. Rurjus quia eun- 
get mwmeruspar S.setiiur per numaeril impavém s.paritir quod, 


jepr vecabitur. Khdt interpreter ninnli exi flimants bec effe ab - 
[urdwm. 
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yrdumqut excinderit numeros iu[modipgres,qni (»pariter paro 
^ pariter impares videtur effe, adul y vilis d oímitiond p^r - 
siculam tanti, ita ur W'emerm pariter par, fecundum eoj fit quem 
p^r ^uo merm matitur per nuyseriü parem tant, Pariter alit impne, 
Mm par numeri metitur per numerum imparem 2antum. 114m. 
vt projofitsu naumermpar 14,69 pariterpar (it, cumeumnen 
gantum metintur par 6. per parem «4, (ed etidl pav.per imparem 3. 
Ned, pariter impar quod eum metiatur noB tautum ut djQdum eff, 
gar 8 per imparem s."Verum etid par 6, per parem 4. Sed apte vocari 
pererit pariter par, ép paritey impar, Pariicipatenim quoddmodo 
uaturd utriutg, ut confiat.Itna, triaconflituentur genera nameri 
pars inter je maxims diuer|n ; Pariter pari pariter impar :paritep. 
por & pariter jenpar.qui à quibu[di , pariter par y impariterap- 
pellabisur Veruntamen bac omnia-veraquidé [ynt (ex jeytentio 
Pytbagoreerum Nicomachi,B»ets es» a. sorum redló explicata , fed 
. aliena pror[os 8b Euclidis inffituta,vtperiicunm efi (^. ex defini- 
Sionib traditu.in quibus n) ve, eritur diclio ifa.tantum,quamill — 
, Apponunt Cp expropof.32.31.34,lib.9, ubi manifefie ommemm nume- 
TNI? parem,quam aliquupar perparemm:titur.pariter parem ap- 
pellat.illum wero,quem aliquia par smetitur per imparem , paritey 
Smpaurem:eum denig,.quempar numerme metitur per parem nume- 
fus, (pr per imparem,vocat pariter parem.(» pariter impares, de- 
pnonfiratq, omnes numeros à binario duplos,quales [unt 2.4. 8.16. 
32.64 A28. 05e. tffe pariter pares ta stum boc efl, pares numeros eos 
gaetiriper pares numeros jantum, Nhmeros utro, qui dimidiosim- 
pares babent,pariter impares tantum, id eff, parss numeroseoymeo - 
tirip r nymerosimparssduntaxat,cnin(modi mnt 6.10. 14.18 23, 
Coe. Numeros deni, quinec A binario dnpli [unt mec dimidio: ba- 
bent impnres.pavifer pareseffc &v pariter impares, vt Jmnf. 11.20. 
24 18 «8.36. (oc. 194g, uult Euclides in demifirationibus larum 
gropofitionum,bospoflremos numeros alios, fmiles, vere effe. Jecuns 
dum traditae definitione, pariter pares; rue(ue. co[dem di.i reZie 
paricer impares, quanquam nec t&ntum pariter pares,nec tàntum 
porter impares illi ns, Sed bac plamims ex lib.o.imtell.gentur. 
- X. 


Impariter vero impar nnmeruseft, quem impar nux 
pusmetitur pet nümergm imparem, — | 
* Vt bic nnmterme [mpar 1; impariter impar d citur.quoninmnu 

gnersu impar y.CuIgh metitur per j,numerum ijmparem. Sic quog, bi 


— guumeriimpares 9.1125.17.3:.35:39.1)5101 Gal infiniti impa- 


piter impares nominantur. 
XI. mE 
Primus numetuseftquem vnitasfola metitur. - —— 
: a4 "C Que 


' 
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Quod fi wumerum quempiaullun sumerus fed fola vnitiume- 
JiaturitA neg, pariter bar neq, pariter impar neq, impnriter impar 
poffit lici. nppellabi.ur humerus primusquAales [unt omnes iffi s, 5. 


($72 W1374139.23:29,3 1. ec. Nam ep; fola nitas metitur. 


Primi inter fe numerifunc;quos fola vnitas,commue 
nis meníura metitur. 
^ Sicut numer ille, quem [ola ynitas metitur; Primsa metitur: 
lta quoque duo, tres.quatuor ueletiar p.uresnumeri quospratyy 
| "ViitAFEDÉ Pulsa numeris. tAnquammen([uracommunts metitur, 
quamnu fingulieorum babeant numeros.quiuos prater -onià em 
metiontur, appellantur .nser jo pria Vt ij.8 [ua tnumerisster je 
primi.quia [ol unitas men[ura commun illos metitur. quapoMté 
enim prioreth metjantur bnumeri 8 « prftniorem-vergifii 2 4v. 
famen nullus iflorum 'ytrumq, met tr [ed joa unitme vtrtw oy efé 
eVmunéi menjnra.Sicetinm bynumerti7. O. Vy pris a.nter jedt. en- 
iur ,quod prater unitatem nnllugo abeant numerum menjuwram, 
eimunem,quamquaA pofir.miduo babeant comsnuner men|wr atm. 
^ buncnuperum;. Deni unite C» quiuisnumerusdicip: funt, 
licet improprie , numeri inter je primi:qua. [ola un tas -'unMaiem, 
Qr nmmernim quemuis metitur. ranquam ranura commsni, 


X LI. 
Compofitus numerus ft, quem numerus quifpiam 


' metitur, 


Numerum, quem prater unitatem nliquis Al us numersa meti- 

- ur, appellant G. ometra copofi um, 6. 4usmodteil bic yy. Nameum 
boram pumerorum 3.5 metitur Per(bicuum atem efl,omnes ».u- 
guerosparet,.dempto bipario,effe compofitos,cum eos omnes binaris 
metjatnr. Ex quo fit omnes numeros primos,prater binarinm , effe 
impares , quandoquidem ex paribu, [elus binariso priam esl, «ut — 


XN LC 
fisimm, XIV. 


Compofid autem intet fe numeri funr ,quos nume- 
rusaliquis, cominunismeníura,metitur, — 
, Duonumeri,velplure,quasprater vnitaté,uliquie aliu numa- 
TW. IABQquá men(ura communi metitur dicuntur iuter (e compo- 
fiti licet nop quilibes fit ecpo[stus numerutquemadmodum (ns 
uerus ille,quem prater vuitat numerum quifiam metitur ,cüpo- 
fits momimatnr.Vt binumeriij.24 compofits inter fe [unt,quia eos 
bid BUumRETII- 3, SA QUA COTELDAMIIEDPI HT A, PDOLiENG, 11A atinpio 
jnees fe cg; ofitierunt bó numeri 7.31.55.Nampr.mmu eorum (o [ei- . 
 qetedurbgune dnos weriéurilieu pr je umpins, Primurecttnre 
MS | 2: 
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Numerusnumeram multiplicare dicitur,cum tories 
compofitus faeritis,qui multiplicatur,quot funt inipfo 
mulciplicante vnitates, & procreatus fuericaliquis. 


Vt numerm 6.poult'plicare dieetur numerum8.quando numerua 
8. fexies [nerit compojytus toties mimsr..m,quot [unt i» multipli a- 
84 6. URIIAL 5. p rocreAtiu d, fuerit numerus 49. Itaquoquevvici([yn 
wumersa 8 mu-tplicare dicetur num.rum 6. mumerum 6.0dlies 

[nmm; jer im scties [cil.quot vrirmtes in muletplicamte S.continem- 
Jur.prosereauerimsa eundemnumerü 48. Eadern denig ratione bi 
aumeri ioo 1200,z0.(bc.dicétur multiplicare numerum 456.cid 
hie [wmptus fuerst cent es,millies,aut-yicies , Cc genitig, fuerint 
binume$ 45600.456000.01:0.(56. Ita], n-merus aliqua dicá- 
fur produci. gigni, procresriyeex dnobus numeris, quando altero' 
Biterntp mpuitiplicante,pbrodutiw fnerit. Vt wumerws 63. gigni di- 
citur ex b numeri 7, T^ procrenrnr ex mnluplisatione nu- .—— 
meri 7 an numerutm "vel écontrario. Et fi: dereliqui, 

S. quitur ex bu broduciumex multiplicatiene numeril eandem 
babe. e ropart:oncm ad alterutrum multiplitentium,quam alter 
multiplicantid babct Ad-onitatam Cum n.ex definitione Euclidis, 
alteruter msltilica,ttum totiercomponendw [it,vt acis prodw- 
éum;quotits in Altero multiplicantiumafi ynuacontinebit nu 
merus producim toti s alterutrum rultipl.cantium quoties altér 
muliip.icátium vnitatem cotinet: ac proindeenndm babebi; pro- 
pertionem numerie productu- ad A terutrü mulriplicátium.quam 
alter multipiácantium ad vnitatem babet. Itag, Multi, licatio fo- 
ue ducius unius numeri in alium ita quoque dejyeribipoterit, 


Multiglicatio numeri in numerum,cft ingentionu- 
meri,qui ad 'akerutrum multiplicantium eandem pro- 
portionem habet, quam alter multiplicantium ad v- 
nicattém., 

Sie vides ex multiplicatione,[iue duiu G. in $.gigni NMIRBITNED 
48.qui ita fe babes ad. 6.2 8.ad vVelitend8ute.ad v, ———. 

* Huicdefmitioni addendaefl bacaliadoceniquid [it numerum 
dissidere nnmerum: quippe qua necefJavia omnino fit wd e&, qna mos 


MEM, qua equnutmr, [uns Aemon(iraturi, 


Numerus numeram diuidete dicitur, cum numerus 
acceptus fuerit,qui fuis vnitatibus indicat , quoties di- 
gidens qumerus in diuifo continetur. 

Vt nemerm G linidera dietus ptumerum Hia Jumpims fies- 
a 0007 »*HIOUN 


--" 


ge | EVCLIDIS GEOM. 
pst numerut 9.9uiodlo [uu vunitaibm indicat, diuideutem nwme- 
pum 6.in dinijo 48.comsineriodlies. Ita quoque vjsiffim mmmerm 8, 
dliuidere dicetur eundem numprum 48.[o acceptus fuerit msumeruus 
6.qui fex [uui vmitacibus indicat dwwidenptom numarups 3,im diio 
48. contineri Jexies. | 
Hine fit numerum ex diujfiong procreptumegnndem babere pro- 
portionem ad-vhitatem.quam numerus diuifus babes ad diuidey- 
gem Cum emim,yt in defnitiong dixjmen procren jut nyymeri [mis 
vnitatibu indicare debeat, quot:en diuidens numerm in. diuifo 
- 4ominenturicótingbig numeri produdius ynjtatens toties quofte; 
pumerm diui[us diuidentem continere:ac proindeeandem propor- 
Jionem babebit numerm ex dius[ione genitwe ad ynjtatem , quam 
dini. numeru Ad dinidentem. Itaque dinjfio vyniue numeri per 
Alium it& qnoque poterit defcribi, "EN 
Diui&o pumeti per numerum, e& jnuentionumeri 
." qui ad vnitaterfi habet candem proportioncin , quam 
Éumerus diuifus ad díujdencem, 


Ita uidesex diuifione numeri 48,per 6.procreari numerum 8,qni 
jt e babet Ad y,v£ 48 ad 6. lem ex dinifioneeiujdem numeri 48, 
pe? Spreducinumerum 6.quiita (e babet ad 1."up 48.Ad 8, 

| Ex hiequoqueofficitur , diuifo numero per numerum ,dini[uro 
gumerum gigniex multiblicatienenumeriper diuifjonem inuenti 
jn numerum diuidentem Diui[o enim numero [f per B.procroetur 
numyprues G. Dico numerum A, gigni, ex 
41,48. B,8.C,6.D.j,  duGunumeri G,innumerum B. Quonid 
umim ex defin.multipli.eagionm,numerws 
ex C,in B procrentu i/ e babet ad But G , ad unitatem D: Ex- 
Mcfinitione autem diuifion.ipa quoq, [e babet A4. ad B 'vtC. ad v- 
nua em D perficuumefi numerum ax C in B, genitum effe nu- 
'owwmerum d. cum 1m ille geniti, quam A, eaudem proportionem 
habenr-ad B,quam C,ad D ,vnitatem. ' 

Hacomnissonueninnt quog, numerh fradlio , Gr integri eü fra-. - 
diu: Id ef, Numorm frAH sue numeri fFacdum, cel «ngeger fraclum, 
vel frac integemmifime fracis ndbarenmt integru (ima mon ) maul- 
pip licare dicitur cum toties compo[itme fuerit e quisnltiplicatmr, 
quot [umi jm ipfo mulriplicdteunitates, Cyproereatius fmevit aliqiuie. 
Dwidere autesx,cum numerus accepton [merit quiindicet, quosies 
dinidens in diui[o cótinetnr: Ità-vt in multiplicatione inmemiatur 
quoa, numerus, qui Ad Aljerntriü mpltiplicantium eandem propor- 
pionem babet.quam alter multiplicantiumad ynipatem : In diui- 

fiene atem procreetu: numerme, quiad unitgtem eandem propor- 
1io»em babet, quam numerm dinifu nd dinidintem, Vr numeras 
i mnliiplicare dieitur numerum 10.qnando pumer 10, toties fue-. 


P4 


rif (ent 
i 


LIEBR VIL .- n 
yit ampofitus quod (unt in 3. vnitatas pyocreatu[a, fuerit vume- - 
ym 10 Quisenith vnitas pér (us emif]& duntaxat csl in 1 (umen 
ls eff numerus 2.—.per femi(Jem quoqué [ui,qua eit 1o Ita quoque 
Vicifiem numerus 10.mulyiplicare dicetur nymeri X. fi. fumptus 
fuerit vicies.toties Jetlicet, quoties nitas eil im 10. produétuja; fue- 
pi idemnumerus10o Vbi vides eandem e(fc proportronem procrenti 

numeri Yo. ad 1. quam bab. t al.er numcrus multiplicans 1.0.44d 

1. Vel ita effe 10,4d 10.yt Jadi.Siceijaml c fe muti malti- 

plicare dic.ntur quando Y (ninpte fuerit per terti. tm ui partem, 
guiamadmedum tertiam partem vnitatis tantumgomisut:Vel 
quand $ [umptw furit per fui (fem:ffem,quiac?' femiffem tan- 

gum contiuet vnitatu. Vitroque autem modo procreabuur 1.qu 
pumeru vértia pariesi numo]. five. Cr(mifisnumeriL fied. .— 
€)uo paclo .ntem mulpiplicatio in »mmeru ff^cis facienda fit , 6» 

"M5 ritbsnetica ue fratilgus IN finem 1 5.9. 

Ree fusnumerus Hdinidere dicetur mumerum 1o cum fumptus 
fatrit numerm 20. indicans deuidenten numerum t vicies con- 
ineri in diusfo numero o, ita vt endgm proportio fit procreating- 
sneri 10.4d 1,que numeri diuifi Vo.ad diuidestem 1. Sic quoq, 
3-ditidere dicetur $ quaudo pimptue faerit numerus 1 indicans —. 
gliuidentem nimerum 1,non tetur cbtiveri in diuifo 3. (ed testi- 
eg ci partem. Nam cum numerus 1-idem fit qui2, liquido com- 
flat ertum buiss partz, nimium 3.congineri im X. Celerum quo 
paie fint diuifjo in uumeru fradlia jradidimus in Arithmetica 
«4d finem lib. 9.demonfirabimus, ybjemnia bac, qua demultiplica- 
gione; diuifjeneque radiorum xreimatplaviora feno 

i 


Cumautem duo. numeri mutuo fc fe mulcplicantes 
aliqüem fecerint, qui fa&userit, planus appcllabitur, 
Qui vero numceti mptup fe (e multiplica rint, latera illi» 
u$ dicentur. 

OMNISsumerus progrestusexmul- — ^ 

, fiplicatione emutuá dyorü DHRUETOTRN 


pienu'spyellerur,quia fecidüfuasrumi-  " ! 7? , *.* 
14165iugum, (»lstumdifoftasps- 6 o e 9 » . 
gellelogrammum. veGanguli refert,cu- l 
jos intern [unt dup numeri muliplcaes. 9" 9" 9" *" 9 9 
365,405 idcirco latera numeriprocreati v 0 o 9 8 9 


". cantyr,quod sp[um £OntiBennE, »05 L 


J'ens.ne rela linea angulum veliums ambi? o; prallelogrammim 
TePPangulum comtniere licnpiue ut latius lib. 2, explicauimus. Vt 





à 
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BuUHrIM 24. Breducius ex multiplicatione mutua numerori 4. v 
6.planm appellatur , lateraque e.us [unt 4.y 6 quiaeimrunitates 
$n lopgurn Cv latum di(b fita, prout lateraexigür, referunt paral- 
lelegrammum reca. guinm.gutayunum latus (ex-onitates, alteri 
«ero 4,compledlitur. Eodesn modo numeren 64. genitus ex TMIMA 
p egi Hcarione numerorum8. (5 8.planus dicitur,einique latera 
$8. 8 . L] 

Ceterum cum infinita (int generanumerorum planorum npud. 
Mritbmeticos, quemadmodum (fr figure planaapud Geometrae, 
Vuclides [olum definit p'anum quadrauguiaremreclanguium qui 
"Videlicet [nb duabus numeru,.x quorum mutua multipli.nti-né 
fignitur,continetur, quosiam de boc [olo in btjce libris numerori 
difbutat,quodomnie parte .suadratcGeome.r.co,Crfigura altera 
parte longiori, fimiles [pst na qunles fone ambjtusm,j. ue aream,ca - 
pecitatem-ve feites Nibil autetrnducit de numeris triangularibuk, 
pehtagonu,bexagoffu, Cpc quia bi,licet conuenianttriangulcGeo- 
metrico.bentagono,hexAgono, c. quod ad ambilum [Declnt:zamd 
fi 4re«m, jeu capacitatem confideres,ab y[dem multum difcrepamt. 
Jd quodper(bic «um eff cuilibet. qui dihgenter bos Euclidis libros, 

aritbmeticam Yorduni perlegerit, 
^. Peteft autem-oniw, demquenumers planusplura babere late. 
pA, cHmexpluribus multiplicationtbwu jyrocreari pofi , ut nume- 
vut 24,.non folum [ntera babet 4. Cr CUermm etiam ;. (5 5 necnon 
2.» 11.44iA t& ex multip ic&tioneq in 6.eil ,enttus 11a quod nui 
meruiplarueioo interababetg n10:4.15:2. 07 50:9 P10.quod 
ex bu omnibus numeris, fibini inter fe multiplicentur , g.gnatur. 

Quia vero omnem numerum planum metiuntur duo numeri 
mnitsiblicantes (e mutuo,quod quilibet eerum tories [usn t9, quot 
Jh t nltero vonitates, ipb[um procreet liquido conflat,omnem plani 
numerum e[fe compefitum.Gyucd etinm de numero [olido,quiiam- 
ium definietur, dicipoteil.Verum eft ,onitatem,aliquado di. ipof- 
fe numerum plani, quamuis improprie; quia eius latera /unz dna 
"UBitAtU quA multiplicata mHIuo ip|Am nitatem pieducunt, 


X V 1I. 


Cum vero tres numeri mutuo fe fe multiplicantes a- 
liquem fecerint, qui procreatus erit, folidus appellabi- 
tur:Quiagtem numeri mutuo fe fe multiplicazint,late- 
ga illius dicentur, E 

Vt quia tges bi nymeri 1.3.4.mutuo fe[emultiplicantesprodu- 
£NDI 14 Nam exa.inj.procreAzur numerus 6 nex €. im 4 fit 24. 
Velexa in 4.gignitur numeruit Crex 8.03 efficitur 2 4.Veldeni- 
gue exy.inq.producitur kmerus 13, nexa imi generatur 14 ep- 
] ^ pelabi. 


b 


.LIBBERYVIL 1 
gellabitur numerus 24. folidus, mmeri vero 1.3.4 dicentur larern 
illins,q «ia eins-unitates in longum lari atqueprofundsum difpofi- 
ta rejeri nt figurem quandam jolisnm,qua parellelspipedum mun- 
eupatur.vt lib.i axplicabimus,cuiusomnes ires dme [Jones edpri- 
mint tres numeri fem» eva rsultiplicantesyvneu uidé longRndi- 
nem alius vt-o lnsirudinem , (y Altisudinem voliquus Nam (jpri 
mum mwltiplicetur numerus: ina efficiatur numerust, bafis folidi 
numeri longa quatur vnitates, v lata dum Eefibac baitiny. 
multi leceriryboeeff fi accipiatur rer,exntget totus numprny foli 
dus 4 nlitudinem ba'/enstrium unit . 
d212. At i numerus v in y.multiolicetmr. 

C habebitur b. 56, nitatil.quemultipca 4 
15i y facit t nien hidumpumeria 4m 
aliitiivae ahis c vnitates $i denigynn- 
murus i multiy cetur im s.pr-creabitur 
mumerns x proba[e,qua bie [umpza facser"] 
mumeril eund? folidum 2 « cuius altitudo 














continet dua voitates. Que omniaperfbicua ant m fqurapropes. 


bafis ft BGGF,oHo-vnitatüi, cuins longirudoBC,qua- 
mor "upitates C BF latitudo duas cumplelitur;[uperponentur eà 
dna alie bafes miles, Cvaqualei.vt totusmumerus folidus cütineat 
a4 "Vnitates ein(que nlris ndoBB cvnitatestres Similiter i bafis ft 
ABFE,fex vnitatum,cums longitudo A B, gres, v larituto BE, 
dus continet unitates: (uperpomentur ei nlietres bafes (smiles. 
4qu&les ficta, totus folidus numerus rur|um 24. altitudinem BC, 





babens quatuor vnitatum. Si denique Lais fit A B C Dyz.umita- - 


tum,cuinslóg rudo BC,guatuor continet, Clatitudo AB,tres,fu-. 


pe ponetur illi aria bafis jimilu. aqualu EFGH eonflabirque to- 


gus numerus fol dus vvnitatilus 14. quarum dna altitudinem dau 
bunt AE vel B F. Idem bic numerus jolidus 14. babet bac latera 
6.1 a.eumex bismutuo mgltiplicatisproducatur.Podemqueme- 
do de aliis numeris folidis sudicaudum erit." 
Denique Ó vnitas interdum [olidus appellabitür nutiefWs,eg. 
finon proprie. quiaeint latera [unt tres umtates  ipam-vnitatum 
ex mutua earum multiplicationepro'reantes. 
Definit autem Cr bic Euclides 12tum numerum [olidumvu- 
angulum, cuims bafesopp-[ita funt parallela, C quicontinetar. 








fiabtribus mumeric,omiffs infinitu abi de quibus Lerdayunobonae 
fam in peacedenti definitione,quia fcilicet bipror[us equales funty 


hr fimiles cubie; ed parallelepiptdis Geometricise 
. XVIII. 


Quadratus numetus eff, qui 2qualíter zqualis.Vel 
quiinb duobus zqualibus numeris continetur, 


Plasum 
/ / 


&á s *vcirb GROMC) — 
Plónsm ilu numeri, qui aqualiter aqualise | boc £ft, dui fH-. 
Emadumo unitates (uas in longi Crlaturn dijfoilne,réfars paralelo" 
 grammum veHanguint culus longitudo lati- 








& 9 4 e Ftudnicll aqualit tavi omni laters (int à» 
& & . 2 21206) wt qui e multi, catiame nta 480 
. rum numerorum 4qualinm yrocrehtur, atque 
d é& à e 4 adr fub illa coxtinerur j 0ocat quadratum. 
é5592í  Hwinfinodi f numebus x . consentut (nb nu- 

libus y. s; hec efl, ex eerummu-. 
& à 6 s éampuliplicntions geniis. NÀfieini vnita- 


fessm [ormani planam rtdig ntur, Vefiret petfeum quindraeum: 
Dl leimem, In quolibet labro pd uisque ros aie dod 
& qualiter ijsalieetit.' Mi 

t oernicn autém. numerorum àqualium, fub uibus quadratus 
iumerii cóntinctnt, dyelex quorum multiplicatione producitur, 
larw quadrati à Geometry rádis vero quádrata ab Xtritbsu- 


bicispleri[que. appillatut. 
dii xix. 


Cubiis vero, quizqiialiter equalis Squaliter, Vel;qui. 
lub tribus qualibus numeris cobtinetur, . 
Selidum duoque illum wuimerum vocat eubum, qui éft aquali- 
der aqualis aqualiter,id off cuima comitate dn longum laium,aiay 
profundum. difbofita. cubum Geomerritüm rejeriini, ibi omnes 
eius dimenfiome: minirum longjtude, 
latitudo Craltitude,f e pPofundiras. 
aquales fint, Vel qui ex shhlt.plicacio- 
ne inutua trium équalim numererd 
inier feproducitur. Qualis el nuime- 
v117.cofiténius Julrnuineris adual. 
big. 3. fne ex vorii imliiplicásiond 
 gnuinaprocrentwe, cuim dx 3, In j. fraé 
dnumeris Id ex g.in 3. gignatus numerue cubus 15. Omnes kpim, 
illiwvnirates in formám folidum vudadià referuhi pei fectum cubil. 
Giemetricum axifuntque tum in. longitudine Grlatittdine quam 
dngrofunditate, tres vonitates, Quare ipft humeri 17.«fl aquali- 
deraqualisaquálter. . 
wilies vere trium numererumo àquilium, (ub quibui cubin 
iiutu s vel ex quarum myuina mnlsijlicalione procraá tur 
Geemtth lntsie duloplorifjws autem Aritbmiticu vAdiS chbitad 
dicitur, 
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NVMERI pro, ortionsles fant, eum primos (e- 
candi, 


! LIBER VII » 
etmdi,& tertitis quarti , zque multiplex eft; vel eadem 
patt,velecdem partes: Vel certe,cum primus fccundunt 
& tertius quartum,£qualiter continet, candem due in- 
fuper ilius partem, vel cafdem partes. 

Vt nurherospropórtionses in mhigenefe pféportioie vafiona: 
lu inaqualitáti (buim[modi [unrofnitsmutneriineqnales inter fe 
colla ) eomplecieteszon? addidimus buic definitioniillewerba, vel 
certe cum primus fecumrd&m, & tertius quartum zzqualiter conti 
fiet, eandemq; infuper illius partem vel caíderi partes, Definirio 
etenim Unlgata Euclidu,qham puto e(fs cofruptam, cuim mancu 

fit.etqie Jmperfecin, comprebidit 'elufn proportionales numeros in 
preportione multiplici, (ubmnltlplicite (yin proportiomib.reliqui. 
minori indqualitatu Namihporportione multiplici [unt quatuor 
déilibet numériproportionales cum primus (ecidi, Cv tertius qsaf 
ti aque multiples eftiin [nbmitiplicivero,cumprimus (acmndi, d» 
Jert.sís quartioadom pari éfl; fy inreliqui pfoportionibusminoru 
inaqualitati.cufsprimos (éecundi, o tértits qutríi é «drin parter 
Qo feeit ult definitio Euclidu.At-uevo ex eanequaqudi deprebt- 
dire po[[nimiu qui numeri proportionales fint in proportione [u- 
gerpatticmlari, (uperuriierte snnultiplici faperparticuluri, y mul- 
jpliei [mpérpartiente In buenimomnibus,yrimus numus fecidi, 
d tortius quarti neg, aduó multiplex efi, ned adem part med, ed- 
dem partef; Jed p*imus [e.mndhon, Cy rerrius quavtum, ad ualitov 
contihet puta-uel (emel, Del aliquoties, Pj euslesis im[np.v iliuspay- 
qein,94/demut partesyot perbicuum efl ex iie, qua doctitdons n. de- 
fón-4 lib. s. bs osohesproporticnes, rationales copiofe explicmimus: 
cia, binumeri 1.4.9.3. preportionáles [SaÀ1, cum primus fecundi, 
Qr tertius quarti qué multiple (it. mitnisufo triplüs ifem bi 4.11. 
8.9. effénim primus ecndi e tertius-quart- eadé pav s, nlmirusà 
gertia. Rn: [us proportionales [unt binumefi 6.2/9 A1. quod primus —. 
fecundi, o tettins.qharti eadés partes int oidel.trespartes quay- 
$8. Denid 97,6. 14.11. 6 7.4.14.8. 5 11.5.22. 16.0 0.5. 24. t0. 
funt numeri proportionales. Nam in primo e3f9lo primusnumerhas - 
fecsndsim, te? tse qndYt fiy , (éme!, Cp in(wper eandem partem 
«widel. fextam: Im fecundo imtém [eel (9 en[dempurtes nimirum 
res qua:tae:In tertio deinde bu, ('- ndbu£ partes enndésn videl. 
quittam, Contiutt:ÍIn vltibso deni primus fecundum, D tertius 
quartum bis & praterenan/dem partesciplecfitus.pnta dune par- 
fes quinta c.Quod primm: nufneru? (écundi Ótertius quarti,pbss 
fj 4dne vouitiplox, vel eadrh pari, veleadetn pnrtes uel denid, pri- 
$Unuf fecundum. (5 sertins quartum.non aqnaliter continent ed5- 
déma, infuper illius partem, veléón]deto partes, nullo patio dicendi 
ortiné numeri prepofisiproportionalos. " 
' Giwetisf- 
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Gwotiecund igitur quatuor numeriproyortionalei effe peius 
tnr, concedendum mece[fario erit fi quidem mAaiorescum minoribws 
confertur, quod primus fecundi, tertium quarti aque smuleiplex 
fot Velcerte, sodprims (ecu" dum, Cr tertius quartum, cárineat 
AquAliter Cr t fuper eamdem pariemyuelen(dempartes.Et contra, 
fiprimm fecundi, tertius quarti,aque multiplex cócedarur : Vel, 
serteprimws ecundum. Crtertius quartutm.Aqualiter dicatwe con- 

- sinere, (reafidem adbucpnrtem vuelon[dem partescolliqeturnn- 
speret e[fo propértionales. Quod (j minores ad maioret referátur,di- 
'eanturg, candem baberé proportionem, fatendum erit, primum a. 
eundi, Cr tertium quarti,effe partem eandem ; vel partes ea[demr: 
Et? contrario fi primm fecundi, terziu quárti,ondem conceda- 
1r pari ,veleadem partes, conciudetur ünfneroiip,oseandem ba- 
bereproportiome n. —, ] | , 

Dvefinit autem Euelides eo: duntaxat sumeros proportiónales, 
éuiproportionem eandem inaqualitatu babent; Nam fade propor- 
1íone €qualitátielodusmur , prrfpicuum est primum [e undo, (9 
1rtium quarto aquAlem debere e[fe, vt proporzionalet numari di- 
eantur mE 
| Exhbacantem definitione aperte colligitur,aquales numeros ad 

" éundem babereenndem proportionem ; EL étra eundem ad aquales 
eandem quod, babere proportiotum. Iter numeros &d .undem ba- 
bentes endem ppoportionemvelad 4uós ides dem babel propor- 
tionem,aquales ejfe Curn m:aquales nimeri (ime éu[dem,06l aque 
sonliiplicosyvel eádem pars, veleadein partes ; Velcefte eundem &- 
qualiter contineant candem, infu, ér illius partern "velpartes: I2£ 

eum idem numeru aqualium [it uel aqme multiplix,ODelead?páris, 
evel ead. m partes:Val certe illos equaister continent;eandemaqim[n-, 
per eorum parteri , vel pártes, per[picuurm esi, quales numeros ad 
exndem,veleundemnumerum 54 4quAles,enndem) babere propor- — 
sionem, iuxialanc definitionem. —— 
- Rur[/us quA numeri ad enndess babentes eandes proportionem, 
funt illius velaque multiplies,veleadé pars,celeadem partes: Vel 
eertt illum 4quAliter continent eandem, in|uper etm portet, vel 
gartes: utem quia idem numerus babens enpdem proportionem sd 
Aliquos,efi illorum-velaque tnultiplex,uel eadem pars, uel eadem 
portes; Velcerte illosaqualiter continet,eandemq, in(uper illorum 
partem velpartes, fecundum bane enndem definicionem , manife- 
flum efi numeros, qui ad eumdem ena babeni proportionem, vel 
Ad quos ides eandem proportionem bn et,.aquales efe, 

Pariratione infertur, maiorts numeri ade dern, máiorembro- 
gottienam ejfe, quam minoris; Et conira, ciujderm ad minorem, 
maiorem e[Je proportionem ,.quam ad maiorem. Yress numerorusm 
Hium,quiadenndam babet maioutto proportioné, maiorem ejfe. d 

quem 


- C 


t Y 
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wem Asteyn idem babct maiorem proportion minorem e[fe. Qs 
omnis per(hicua [unt, Bi recte bac definitio intelligatur, 
Hac definitio co&uenit eziamnumeru fradlie, me integri umma-: 
»; mnl ad[int, fiue non. Nam quatuor binumeri [unt proportie- 
n^ a5. rli quia primus [send tertius quarti. aque multi- 
plex ePi nimirum dup's , ut patet, fi priores duo adenndem deno- 
sninAtionem reuocentur ut nd . j. Oygofleriores quoq, nd eandem. 
denominationé, vt adi i Quopaile autem fraciinumeri ad eun- 
dem denominationé reducantur, docuimus im Mritbmetica, e» ad 
finem lib.9.demonfirabimus. Eademratione quatuor binnmers— 
proportionales [umt 23.4 2 15.2.8 cum primm fe.mndi, Cp sersium 
quarti fiteadempnri, nimirum [emiffis,ut con[iat. [i priores duo Ad 
hos ein (dem denominationis reupcentur 12. 3$ C poferiores dye 
Ad bes 13 Atque ita decateris.— 
" XXI. mE 

Similes plani, & folidi (unt , qui proportionalía ha- 
bentlatera, o 004 

Vtplanusnumerusplanonumero fit fimilis,nosn mecoffesfd quali 
bet duo ilius latera quibu(un dnobus lateribus buius n, proper- 

— gionslin;ed [oti sft illum babere aliqua later, quafont bropor-. 
sionalia quibu/dam duobns laterib.buius.Nambacratione oruns 
sorum ]atitudines longitsdinibusporportionAles [i fecundus (use 
«nitate in fermam planam redigantur prout latera a[fampta ex- 
ügunt.Vi pupogriplani 14, [ax [smiles (umt, quoniam illius latera 
6.4 proportionalia (not lateribus buius 3. a quamwmie pueifdem 
mon fint proportionalia ali « ips latera nempe 85. vcl 11.2 

Eodgm mode 1 duo »wmeri foiidi fimiles frt, nop, rsquiritur,of 
quauis tria ynius laterg proportionnlia 6ng tribus qusbuslibet la- 
serib.a]terius; [ed fufficit, ut tria-ymius veptriantur tribus altering 
proportionala quis bac rati: ne, [i [ecundum vynitAtesin formam 
folidam redncantmr, erunt eorum lntitudines lougitadinibus , 
longismdines alritudinsbus proporrionales.Vt numeri foliaitos.69 
84. fnnt fimiles,quia latera illius 8.6.4. lateribus buius 43.2. fumf 
proportionalia, licet bia eisdem nequaquam proporiienalia fins ^ 
lia latera slliys,nimirum 128.2."U8116, 4.7. 

Ita poífr17 dup pumoriplani,velolidi,e[fe finiles,licst lazesi- 
bus nliquibus vnius acceptis nullo snodo reperi» i queans latera al- 
serius proportionglia. Sunt enim bi numerj plani 14:6, fimiles, ug 
ditum eil; Pr t&men (i lgtern prioris [utpantug 3.6 8. mullarepe- 
rientur in poflerioriillu proportipnalia.Sic stiam jolidi fizosles |t 
J91.14,. C9Ip tamen. lateribus priori a[[mmpta 3,4.16. pulla repe- 
frisngur propertionalian inpo[teriori, b 

Hac 
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(7 Hac porre imilitudoplanorum,( fclid rum reperitur quos in 


"- 


fid» nuseric fiue inintegrucus, factu. Namfi [umantur qua- 
£Éuor »umerino integri proportionales, Pr tam dao priores.qua duo 
ptfleriores mter [e multiplicétur,procreabuntur plerngduo piani 
won integri miles, eec Dixi blerung, quia fieri poft, v: interdié 
j-tegrinunerigighantur. Nam iduo latera fint ; 6 C Alin duo 
13-1: quá eandem proportioflm bábent noncuplam producenipri- 
esa duo nuroerutn planum 4.pofleriora vero nun.erum 16. 
XII. 
Perfe&us numerus eft, qui fuis ipfius partibus eft - 
qualis. | | | 
Numeri ille cui omnes (na partes mul[umpta(loquimiur autem 
de partibws 0Mliquotis iuxta defin buius | b. quales [unt, perfectus 
AMatbematicisanuucupatur Cuiuímodi [unt nintmeri 6 38.496. 
Na » primus continet bae partes Aliquotae du7taxat 1.2.3, qu& fi- 
soul fumpta cónfic uit: numerum 6.Secundi nutem numeripártes 
omues aliquota [un- b& L.2.4.7 14. drum umma coffituit i^jum 
numerum 28. Tertius demum »uimerus baepartetbabet aliquotmé 
Y 4.8.16.3162.124.248. duae omnciin y .Am fummam collet?ae 
compos renumerum 496 per[bleuurm eil.QuiButemnumeriper- 


feci int o qua-vta ac rationéprocreentur,i [But enim prater tres 


ico: hii umerabiles a-j) demonfirdbitur Ab Euclide propof.viti- 
sepA^ lib 9 

Quod [i partes omnes aliquot& alicuiw nufneri fimul acceptà 
jnaiores fins ipfo num, o dici folet numerus ille, Abundans: fi vere 
gninora, Diminutes. 

Luce autem clarius ex boc lotocollicitur,barté ab Enclide fusi 
jantum froparie Miquota.Namalioquinomnu numerw effet er- 
fest com fuis pfius partib. fit aqualu, fi quilibtt nuoierum minor 
humerimaiori tári dicipotefl. [iue eiü metiatur. fiue non meti tur, 

Hu definitionibus &b Euclidepropofitu adiungéda mibi videm- 
dier e Campano, aiiieg, [criptoribu nonnulla alia, quibus proxime 
fuccedentpofiulata, Cy communes Animi notiones, praefertim aa, 
quibm in demonflrrandis numererum proprietatibus (f Enclides, 
(eim intérpretes vti midentur. 

od XXIII. 

Numerus nurierum metiri dicitut per illum nume. 
rum,qucm multiplicans,se] à quo multiplicatusillum 
producit, 0. 

Vt numerms 4.fnetiri diciimr numerum pet 3.quiamnlispli. 
Catiu per 3 prodncit 3. Eademquerationenumerim y.enndem nu-. 
6 MID LL IBALIEENT DOT A UMID EX TOM UIpCALIOBÉ 4.1. j.BNTBEF AL. 

' predu 


Ld 
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producatur. Hoe auem ia efe, bac ratione fiet per(bicumm. Cum 
numerus 4 suttiatur Vz-per j, faciet A. ipfum 12. [otirs eompofitse; 
quoties eil Unitas ih 3. Quare per defin. vy numerus; sultiplicant 
D)umerum a.producet u.. Quia vero,ut propo[. 16.bwiss lib ofen- 
demus. idé gusetsu producier ex mnltiplitatione 4.58 3. dmb ox y - 
in 4. manifefium relinquitur, eundem numerum vz4pteertari , fo 
fumerue 4.s»aliiplicet numerum3, s. 0. sue 
Q Re. 179, definitio quadrat in numeros nonintegros, Namuus 
sure 2 E PHI S poss n uasrepid | g $2 r2 quia multiplica- 
tusper j5. gignit 13 3- eoe ut T 
XXIV.. 


Proportio rtumererum eft habitudo quedam vníus 
nümeriad alterum,fecuhduni quod illius eft multiplex, 
vel partes, partesve; vel certe illum continet femel, aut 
aliquoties,&t aliquam infüper illius partem, vel partes, 

Si numer 10. (NIB numero 4.cenfevatur earAtione,qua ilm 
senltiplex eji nimirum quintuplm dicetur bac comparatio, babi- 
1sdoVe, Propottio. Sic cliam proportio erit ea babirudo, qua idem 
numerus 10.cum numero Go.con[ertur, fecundus quod illis ter4 
tiaparsell; n fie dereliquie. —— 2 uU 

| Qua cun ita fnt per bicuutn esl tur demum quatuor numero] 
diciproportionales,cü primm fecuBdi, C tertius quarti. aquemul- 
tiplaex eff, veleadesi; ars.veleadem partes; Vel eerte , cumprimua 
Je undum. Ciertius quariumAqualirer continet,enudima, infu- 
perillin partem, vel eadem portes.ut fubr& dtf 20.docustuM, — 


XXV. . 


bd 4 


Termini, fiue radices proportionis dicuntur duo nu- - 
ineri , quibusin eadcm proportione mínorcs (ami, né- 
quéunt. Voi. 
S224 2o ef, Gg. XxVt 00r lt scent! 
Cartres numeriproportiohales faerint; Primus ad 
tertium , duplicatá rationem habere dicitur eius, quani" 
habetadíecüidum.At cum quatuor numeri proporrio- 
nàles fuerit; Primus ad quattum , triplicard tationem 
habeíe dicitur eius, quam habetad feéndum; Ex fem- 
per deincepsvyno amplius;quàmdiu proportio extiterit. 
Hac definitio,vi ad ning tu inbspertinet copiofe explicata eft 
defim.1o BB. j. Vide qush oimisit, qua ibi [cripflimss Ad nteeribros buc 
iransforrifacilepoffint, non eft quód iterdm ea hic repstamwe, 


XXVII, 
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. XXVII. 
Quotlibet nurmeris ordine pofitis, proportio primi 
' «d vjrimtim componi dicitur ex propertionibus primi 
ad fecundum, &fecüdi ad teccium,& tercijad quartum, 
& ita deinceps, donecexritetit proportio. ——— E 
Hac it4 fabnbere; pluribus orbis aw bs demonfiratum «if 24 


defin y.lib.&. - 2M on LLnalq . 

Pofunt etiam hue oa'--- *  pntrones illsdn quinto libro tradi- 
a A verBA ratione inuer|aque; de compoliteone diniftone (»con- 
werfione rationsderat one ex qualitate; v deproportione ordi- 
sAtA, Ac pertutbata. Omnasenim bi mnodi »rgumentafionum , qu& 
eirca proportiones ver[antur, demonfirabuniur quoq, hoc feptimo 
Bibro Prijarrionibus nHTDeTOifP CORMEDITE, 


4 


.- POSTVLATA, .SIVE PETITIONES. 


I. 
Poftuletur,cuilibetuumero quotlibet poffe fumi z- 
qttales,vel muitiplices, "E 
1I, ^d 


í 
. Quolibetnumero fumi poffe maiorem. 
Quamuis enim numersa infinite diminuiwequeat. fed nce(fario 
ad nitatem indiuiduam diminutio eueniat;itamen angeripoteft 
énfinite per additionem cütinuam v. itatu Gare qu libetnume- 
gopropo[ito maior exhiberi potefl ille videlices , qui ex pine "umi-^ 
enti, valetiam p'urium additions con[urgit. / 
^ .'AXIOMATA, SIVE PRO- 
) f nunciat4. | 
I. 
e E. 9, . 
Qui numeri zqualioin npmerorum, vel ciu(dem e- 
que multiplices (uutanrerfe funt equales. 
M 


- 


uou idem numerus eque multiplex eft, vel z- 
^ quemulriplices funt gquales,interie &quales funt. 
- 1II | 


" Quinumetizqualium numerorum,vel eiufdem,ea- 
dem pars , vcl cadcm partes fuciiut, equales inter fe. 


funt. Ut 
' ; . I V. Quo- 
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Quorum idem numerus vel zquales,eadent pars, 
velezdem partes fuerint,equalesinter fe funt, 


Vnitas omnem numerum per vnitates , quzinipfo 
funt.hoceft peripfummet numerum metitur. | : 
Nt vnitss [umpta toti«s,quot |unt in numeropropo[ito unita- 
tes ipjum conflituit.Quamobrem ip[À metitur per vnitates,quaim 
spo [wns, boc efl , per ip/ummet numerumex [nw unitatibsl con- 
fitutum, 
VI. 
Omnis numerus feipfum metiturpervnitatem. — — 
Cum quilibet namerm. (emel[um-tw fibi tibfi fit 4q.alie mami 
fefium Hi, omnem numerum jeipjum metiriper unitatem. 


VII. 


Sinumerus numerum multiplicans,aliquem produ- 
xerit, metietur multiplicans preductum per multiplica- 
tuüm,multiplicatusantem eundem pet mulriplicantem, 
Numerus enim A , numerum B,muliiplienns producunt numerum 
C.DDico A,metiri ip/um C.por B.» B.egndem C per dd Cum enim 
ex defin 1«. numerus B. ,10315 compo[itsu 
conflituat ip|um C,quet («mt jm A4 qmita- — A ,.u. b... 
gesiper[bicunrom eff B. metiri u(umC,per 4, C..... e$.9909 
(rendrm rntione.A, pnm eundi) C,motiri , 

B, eum e,iam B, ipfum A, multipblicansprocresetnumerum C, 
"vt demenfivabitur prepof.16 buius [sb, 

YHULl - 

Si numetus numerum metiatur , & ille, perquem 
metitur,eundem metietur peroas,que in metiente funt 
vnitates,boc eft, peripfum numerum metientem. 

Vt quiSnumerm 6 mtütur numeri 18.per y metierur (o nume- 
Y84 3.0u5nd.m numerum 18 per 6. boc eil, per unitates , quain mo- 
Fiente numero 6.veperiuntur. Hloc autemitae[Je.ad bunc modum 
confrmabimm. Quoniam numerus 6 metitur18 per y fiet nume- 
vus 18,ex multiplicatione 6, 5.vels.in G.per defin.2y.Qunre pev 
Axiete 6 pracedens nuteriut y.-Bumerum, 18 metietur per 5, 


Sinumerus numerum metiens,fultiplicet eym,per 
b: 3 quem 


wq 


D 
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 gjuem metitur, vel ab co »ragltipliceturillum quem me- 

"titut producer. ue 

^ Metiatur enim numerum A, numerum C, per B. Dico 4, mulia 

plisantem ipfum B ; vel mutiplicatum à & B , producere ipfum C. 

C Nam nurmerwi M, numerum C,metiri dicitut 

. Kc... B.. . pei eum numerum; quem mnltiplicnns,vel 4 
€..Lesaui.. quo mnltiplicatus,ip|urmCproducit,per defi, 

23. Cum ergo A, metiri ponatur ip[um C, pér 
Biperfbicuum eflnumerum Amultiplicanté tem Spfutm B,vel ab e 
mriniplicarumph odn cere ip jum C. 


X. . 
Numerus quotcunque tiuiieros metiens compofitum 


quoqüe cx ipfisriienitur, 
^ Metiatur numerus A numeros B C,C D. Décoeundem A meti- 
pri quoque ex ipfis compofitum B D. Cumenim A, metiwtur ifos, 
B Gc Dierit Am B Ciquam € D ipfi 4A, multiplex, Diwifo erga 
: B C inpartes BE,EC; 
4 eC ifi A, a quales cr ipfo 
P eB €. ESÁG TP . D] C D,in partes F,FGi 
) G D.eidem A;equales; 


u erit numerus B D, com n pofi tus exomu bte pariibu B E,E C,CF; 


TG.GD,$iA aqualibus, multiplex ipfi 5i 4 Smare AyipjumBD, 
geritur. quod. e prope IH. — 
, 
N umerus quemcunq; numerum meriens metitur quo- 
ae omnem numerutn,quem ille metitur. 
* Metintür humerum A.numerkm Bi» B,nuiperum C D.Dico 


X pundem A mitiri qnod numerum C D, quem B.metitur. Cum 


enim B , metiatur ipfum C D,erit 
C D, ipf. jus B , wultiplex. Dinifo 
B........- ergo G D,inpartes C E, E D, ipfi B, 
C... SE. ess. D &qualesimetietur A.ipfosnumeros 
CE,E D, quandoquidem nümerum 
B.ramn, numere C E,.quam numero E D ; aqualem metiriponitur. 
 Jgiriüir idet A yperpron. 10.7metietur quoque numerum G D,ex C; 
EE Byompofs itum, Quod eff propofitum. ^ 
X1lI. 
Numerus mcetiens totum & ablatum, metjtur & reli- 
guum. 
.-METIATYFR, numerus A totum BG, é ablatum BD. Déce 
ynáem 45menri quequi reliqui bG. Cun enim 4tmitiair m 


4 - 
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BC,» B D'erittam B C,quar. BD), IM 


ipfius M mulziplex.autcerte BD.gfá/— ^ — M. 
ZH aqualueiit,Diuioergotam BC, B ..,......D...€ 
quam B D,jnpartesipfi 4, aqiuals;/ B......... D... ..C 


erit reliquua nume sn D C,veluna | B ...D..,....C 
perso umeri BC,ipfi A,.4quals ,vel ('l | 
. pluresatque adeo D C, aqunis crit ipfi M. coel eim gunltiplex.Me-— 7 

fitur sgi-ur 4 ipfum DC. Quod eff prcpofstum. mE 

 THEOR. 1. PROPOS.r. |^ "rr 

Si duobus numeris inzqualibus propofitis,detraha- 
ruríemper minor de maiore;alternaquadam detradlio- . 
nc , neque reliquus vnquam metiatur praecedentem, 
quoad a(fumpta (it vnitas;qui principio propofiti fuut 
numeri,primi intere erunt. | 


Sint duo numeri propofiti inzquales A B, C D,quorum C D, 
minor cx ma:ore A B, quoties - | 
. poteft; derahatui& reliquusEB, A. ,...... ... E..G.B 
ex C D, quoties ctiam poteft; & (C..F.D C 
reliquus F D,ex EB:Et inhacal- H-.--. 
terna detractionc nunquam nu- ) — 
merus reliquus preccdentem,áquo fuit detra&us,metiarur,doneg 
Ad vnttatemG B,quaz quidem przcedentem, numerum F,D meti- 
tur,detractio perueniat. Dico numeros A B, C D eflc incerfe pri- 
mos;hoc eft,folam vnitatem communi menfura eós meriti. Si e- 
nim non dicaprur inter fe primi, metietur eos aliquis numerus, 
qui fit H,communi menfura prater vnitatem.Q ua crgo H,meti- 
tur pumerum C. D; & C D, numerum A E, (quoa C D, vel pars fit 
ipfius A E, vcl cetteciaequalis,cum detraQtus c A B, reliquerit nu- 
merum EB,)4 mctictur quoque H,ipfum A E:At H, metitur quo- 
"etotum À Bjb Igitur & reliquum E B,metietur.Metitur aucem 211972 
E B,ipfum C Fc Igitur & H,iplum' C F, meretur; Ac propterea; 4095 
cum & totum C D,metiatur , 4 metietur quoque reliquum E D. br2, pre 
Cám ergoF D, mcetiatut ipfum E G;e metitur etiam H,ipfum E s. 
G:Mcticbatur autem & H,totum E B.f'Reliquam igitur vnitatem €1I.r0 
dame GB,numcrus H, metietur,partem torum.: Quod cítab- di:.fro 
dum.Nop igitur aumerus aliquis , przter vnitatcm,numeros 595 
A B,C D,meritur: Ac proinde primi inter íe funt; Quimobrem,fi € t1.pre 
duobus nümeris inzqualibue propofitis,&c. Quod crat demon, 9s». 
ftrandum. - hi . frs. qra 
, SCHOL] V M. nu, 
Ceonuertemus cutp Campano bancpropofrtionem,boc modo. 
s " 0 b.4 bidue- ^ 


- 
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. Siduobusnumerisinter (e primis propofitis , detta- 
haturíemper minor de maiore ,alterna quadam detra- 
Gione;nunquam reliquus metietur precedentem quo- 
ad affumpta fit vitas. 


Sint duo numeri inter (eprimi 4,B CD,quorum miner CD.ex 

gnaiore 4 B , quoties potefl detrabatur (rreliqusu E B, ex C D, 

quotiesetiam botell v seliqum F Dex E, B,relinqueni G;B.Dice 

$t bac alterba detrAHionenunquam reliquum metiri pracedent?, 

|. quond unite affumatur. Me- 

MeeseshessB..G--B  tiaturenims anteguamad-U- 

C..,... F..D nitatem detraHio perueniat, fs 

B ' fieri poteft , reliquus nutmerms 

8t 1. pre G B.pracedentem FD.ek B F,ablat.m.Qyidigitur numerus GB, 

nun. numerumE D,metuuri(r E D ipfum E G.asetietur quoqueG B, 

bro fro ipfuro E G.Cum ergo G B,e feip[um metiaturb metietur qucque 

ESup.  nhDNrIkm E Bex EGG B,compo[itum:Metitur AautemE B,ip[um 

c ij. pro C F.c Igitur (e G B.euademC F metietur: Atque adeo cum (y ip- 

nus, [fumt D,pofsciafit metii:fneiietur d quoqueip/um CD,exCE, 

dio.gro F D,cempe[itum.At-vero C D,metitur ipjum 44 E.c Igitur cwn- 

nun. dt A E,numerus G B,metietur: Acpr indt cum Qv ipjuto E B, 

e119f0 metaiur,vt oflen(um efl metietur Crib( m A B,excutroqua A 

hus.  E,B B,compofitum Quarécum numerus G B, metiatür numeros 

fro ?ro A B, CD, spfierunt inter fe compo[iti. Quodeit ab/urdmum,chm 

hup.  ponanturinter feprimi. Nnnquanergonumerusaliquiteliqua 

pracedentü m tiefur donec affumpia fit onitae. Quod e fl propofícil. 
Eodem medo Ó boc verum cit. t 


Si propofici duobus nameris intet fe compofitis, 
detrahatur femper minor de máiore , alterna quadam 
detractionegdetra&tio ad vnitatem víq;non perucniet, 
edad numerum, quiprecedentem detradü metiatur. 
. Nam (i detratlio bui u [modi &d nitatem v[que perueniret,ef- 
frt fepr. fent propofitinmmeri inter fe primi,g t Euclides demonfirauis. 
| Quodeft ab(urdum,cum ponantur inter fe compefiti. 
Ex bu facile dignojcemus nt duo quicunque numeriprop fit8. 
fint inter e primi nec ne, Nám detracto [emper minore de€maiore. 
bi o, 2^ nÀ da deiratiionns fi ntnquamreliquusprácedentcip mnse- 
h t. fep. Hatnr duénd affumpta frt unitas;ipfs erunt inter ie primi vt en- 
clides éetnüéfiramit)fi vero reliquias Aliquitumerus pracódent? me 
int ur tp i eruni inte [e compofiti cum illeidem v.liquuenum:rttg 
"trumg 5 «merum opo rk smemetiaur vutper ficu. eft cx de- 
imonflratone [uperiors buius [chol. Bxeo epim, quos veia «s n1- 
: meri o, 


/ 
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merm GB,metiridiccbatur pracedentem »umersum FDoflen[um 
fuit eundem reliquum G B,utrumque A4 B.C C D,metiri. 


PROBL r PROPOS, a. » 


Duobus numeris datis non primis inter fe, maximam 
eorum communem meníuram reperire, 


Dentürduo numeri AB, C D, non primi interfe,quorü maxi- 
mam communem menfuüram oporteat reperire. Detrahatur mi- 
tior C D,ex maiore AB,quoties poteft , relinquatquc E Bjnume- 
. fum,quiex C D,fubrra&usrelinquacF D , & lic deinceps femper 
minor de maiore fübtrahatur al- ] | 
terna quadem detractione; in. A.......... LLL B ous. B 
' qua quidem peruenieturad nu- — C ...... TF..D 
merum qui przcedentent metia- - G---.--- 
tur. Nam fi ad vniratem deuc- 
niretur,4 numeri A;B,C D, effent interfe primi; quod eft contra a1. /se, 
hypothefiu. Peruentum ergoiam fit a8 reliquum numerumF D, 
qui detractus'ex E B,oihil relinquatfed eum metiatur.DicoF D, 
elfe maximam menfüram communem numerorum A B, C D, 
Quod enim vtrunque metiatur;ita oftendemus, Quia F D,me- 
titur ipfurn E B, & L B, ipfütn C F;é metietüt quoque F DD , ipfum b rr.pre 
C F.atqueadco cum & feipfum metiatur,e metictur & torumCD, 999. 
ex C E,F D;compofitum. Ár C D, ipfum A B , metitur,4 Igitur & €!0Pf0* 
F D,eundem A E, metietur, Acpropterea cum FD , metiatur 9H 
ücqueipfum E B;e mcetictur etiam totum A B, ex vtroque A B; dr re 
B,compofitum.Metituripitur F D , vtrumque numerum A B, 99" 
.CD. | | / ,  Crofro 
Quod autem F D , fit rhaxima menfura communis illorum "9 
ita probabimus. Sienim fieri poteft, detur maior menfura com- 
munis G,quamF D, Quoniam etgo G, mctitur vtrumque A B, 
CD;Bt C D. metitur ipfum A E,f metieturquoque G,ipfum AB, — , 
glgitur & refiduum E B:Át vcro E Bimetitur C F,b Metieturer- frr.pro 
go& G, eundem C F.iIgitur & refiduum F D; maior minorem. sax, . 
Quod eft abfurdum Non ergo maior numerus,quam F D,pumce- gri fre 
ros AB, CD,mctituAc proinde F,D maxima cft menfura nume- su». 


e 


rorum À B,C D, brr. pro 
Quodfi minor eumerus C D, metiatur maiorem AB, ita vt »uw, 

detractus ex A B, nihi! relinqvat, erit . in "eu 

ipfc maxrma amborum menfura com- A .,........ B Bu». 


muhis,cum & feipfum metiatur, vtin. C .,,...D' 
hacfiguraapparet, Duobus sgiturea- 
muris datis non primis 1nterie,&c; Qtrod erat faciendum. — 

to. ' b , $ M Coro 
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C OROLLARIVM. 
Exhocmauifeftum eft;)numerum mcriétem duos numeros me- 
tiriquoq;maximam eorundem communem menfüram..' 
Hoc elic sur ex eplparte demonfirationis,qua offen(um fuit FP, 
e[fe maximam men[uram i; forum AB,C D:Demohfiratum enim 
eff ibi, nnimern- G, fi metiaiur numeros A B, C D,meririquod, 
numerum F D,maximam gorum menfuram communem. Eadima 
fatio eff de ceteris, 
20 ^ SCHOLIV M, 
Kx i: qua dita funt facile' cum.campane experiemur un quet- 
i et miteri i prépofi TT: fint i sater [e primt.nec ne, S.nt enim tres nüers 
' 4, B,C.Primum ergo experior,per en.qua& ad 
Mess Dropof., docuimus an duo A4, C B,fintinter 
B....... feprimi: Qui fi fuerint; inter Jeprimi,none- 

' C....-" "runt tresnumceri A, B,C,iépter fe eopppefi, 5, 
qued nullam pc(fint babere meu[uxam com- 
gnunem , praterunitatem propter numeros A, B.jmter feprimos. 

.-. S .00 Sivero A. Cn Bfueriatintcr fe cópofitia fit 
22./*?- Moss  Érummaximam njsracimurts inuPtaD, 
qua [i metiatureyinumeri C,per[pcuum e£, 
grespnumeros 4, B, Cyeffe smter fe combofitos, - 
D... éumh babenninumer.D communem mep[u:dl 
) ^ - Qus 45 D maxima men(ura numerorum 
enne metiatur numerum C,eruntC. f^ Duelinter [eprimó 
Ut ' «elnon:Si ont inter fe prumi.son erunt tresnu- 
meri A. B, C, inter fe cvmpefjti, fed inger [epri- 
A HVTMTTTMTP shi." Síenim dicantnr e[fe inter fe compofiii ita 


p p" vt babenhr numerum communem men(uram; 
€ ..... metietur esu[modi communis men(ura numerü 
p..-v D,maximam men[uram numerorum A , e B, 


per coroll.buiu propof- Quare cum «pier illa 

qnen(urs metiatur queque»umerüG,non erunt inter feprimimu- 

gueri C^ D. Guodefi contra bypotbe[fin. Sisutem C, D.nosn 

fent inter fe primi,erunt tres numeri A, B.C, 

bi Jf Bde sn s SBEer fe compejiti.-b Inwenta ennm numero- 

j B....erro ov rum C,» D,maxima men[ura commnni Ej 

C..... eum E,metiatur ip/um DD , autem ipfos 4, 

D.... [EL . (Bi c smetietur quoque E , eofdem A, o B. 

errére- Quare cum idem E,wetiapmr quoque ip[usn Cumetietur E tres nn- 

pub. — meros 4, B,C;i de propterea ipfi inter Jt erunt cospofiti. Quod efi 
, prepefitum. —— 

Simili arte explorabimm,an plurein numeri ,quamtret int in- 

fer je prix.i.anpotiusinter (e sempefsti., Nam fj datinumgri fue- 

p»: querar jex periendaw id erit primum in eibenh 5 quinque.in 

Tr 


LIMRVE o 9o 
quatuor dec. Reliqua nutem perficienda,ut deibribus numeri de- | 


'eis diximus. ' 

| ^ 7 PROBL.zPROPOS. . i, 

. "Tribus numeris datisnenprimisinrer feymaxirgam eo» 
rumgommunem menfuramieperire, ——— 

'Dentnr tres numcri A; B, C,n6 primiiinter fé; quorum maximam 
menfuram copmuhem oporteat reperire. Sit D , maxima inen-. 
fura numerorum A , &B;Si ergoD , metiatur quoque ipfum C, 
perfpicuum eft D , efle maximam menfüram numerorum dato- 
rum A, B, C, Nam fimaior numerus dicatur metiri numeros 
A,B,C;metierut idein , percoroll,pro- (| QUI 
pof 2. hums lib.oumerum D,mati- A.........ees 
mam menfuram numerorum A, & B, B ...,........- D,... 
fnaior numerus minorem. Quod eft. C.....E;PF----'- 
abfutdum. Si vero D, don metiaturi- PE 
péum C;erunt faltem D , & C,interfecompofiti. Cum enim fint 
Á,B,C,inter fe compoftti , metietur quzcunq; illorum menfura 
communis,per córoll.propof.2 huins hb.numcerum D;niaximani 
menfüram numerorum À, & B. Cum erpo eadem illa menfura 
metiatur etiam ipfum C;erunt D,& C,inter fecompofiti aSiteo- a s. fep. 
rum máxima meníura E. Dico E.effe maxirhnam menfuram com- 
munem datorum numerorümA,B,C. Quod enirn fit corum men- 
füra communis, hacratione demorftrabitur. Quoniam B,mcri- brbred 
tür numetos C,& D,at D,ipfos A,& B,b metietur quoque E,ipfos Md 
K,& B;Acproinde trés numeros A,B, C,ntetietut. , 

Quod artem E.fit maxima corum communif menfura;petfpi- 
cum eft, Si enim fieri poteft, fit F,maiof quam E, corum menfuta 
cómminis,Quia ipitur Fometitur numeros A, &Bymetietur go- 
que,percoroli.propof; 2.huius lib.npumerum D,maximarri cotum ' 
menfuram communem:Mcetitur autem & C.Iitur F,metiens D; 
&, C,mctieturquoque E,corum meníaram maximam,ex codem 
coroll.nàmefus maior minorem, quodeft ab(urdum, Non ergo 
matornumerus,quam E,numeros 4, B, C, metiruriatque adco B, 
niaxima menfura cfLipforum. Quamobrem tribus humeris da- 
tij non primis intet fe, & c.Quod faciendum erat. 7 

|». CQRIOLLARIVM. 
t l 0. ot 

Hincperfpicuum eft,numerum metientem tres numerot,me- 


tiriquoque maximam corum comnyunem menfuram. : 
- Hoe ptam colligitur ex vpltima parte 'demonfiratienie.Offen- 
fum enim efl ibi,numerum F', fi metittur numeros A,B,C,merivi 
quoque inmerum E/maximam illrym senjgrAmcqmuunem 
Bad i» catyris tii rati, t? oot om 
MEME Peri 


MJ 
.oc 





28 BVCLID. GBOM. 
Pari vutione;pluvibus numeris datis, quam tribus nonprimis 
guter (e maximaeorumcommuniu ye, [urninueDieturilocumque 
: tbebit boc idert corollorium.Nam íi dasinumeri fuerint quatu- 
er,inuenienda erit primum maxima men|nra commpsals trium 
sumerorum,fiquinque,quAtuor nurntrorum accipienda erit pri- 
DID In&ximacommuftiu men|ut& (rc Reliq- avveroemniaperae 
iij. gendo, vt de tribus numeris diclum ef... ; 
THEOR. 2 PROPPS 4, 
^ Omnisnumerüs,omnis numeri,minor maioris,aut 


pars eft,autpartes, — 

Sint duo numeri A, minor, & B,rnaior. Dico Á, effe auc pas- - 

20, tem, aut partes ipfius B, Sint enim primum 

A ...ee A,& B,iuterfe primi.Quia igitur qualibet vni- 

B.......... tasnumeri A,parscít numci Biperfpicuum eft, 

&umerum A, cí[c parcs numeri B, tot nimi- 
sum , quot funt in A, vnitates. - 

Sint deinde A, &[B , non primi inter fe;fed in- 

A ..... ter le compofiri , & metiatur A ; ipfum B.Quo 

bs. def. B..........  pofitomamfeftum eft A;partem effe numeri B, 

EE ex defin ;.huiuslib, 

.. . SED iamA, non mctiatur ipfum B, &inuenta irem maxima 

42. fo. corum menfura communis fit € ; dinidaturque 

A-.D..B..F numerus A , inpartes AD, DE,EF,quarum 

fingulg ipfi c,fintzquales.à Quia igitur c,pars 

elt ipfius B, cum ipfum metiatur; erit quoque 

Un AD patre eiufdem B:(imiliter & D H,& E F;ac 

propterea totus numerus A;cít partes na mcriB, tot vidclicet quo- 

tics c. ib A, E, continetur, Omnisigitur pumerus , omnis &umeri, 

- minormaioris , aut parscít,autpartes. Quod demonftrandum 


9**e006909€9 


C.. 


* ^0 €t : 
THBOR. 5 PROPOS, ;. 
Si numerus numeri pats faerit , & alter alterius ea- 
dem pars:Et (imul vterq;vtriufq;fimul cadem pars erit, 


qua vnus vnius. 
Sitnumerus A , eadempars numerisac , quz eft numerus D, 


numeri EF , Dico vtrumque numerum A , & D , fimui vtriufque 

[v numeriB c,& 

À ees I D.... B F,imul ean- 

B... Gu LC] EL... HLLLE dem eífe par« 
) tem , quz eft 

vel a.ipfius 5c, vcl D,ipfius EF. Diuifis enim numerissc; E F,in ' 


pates B G, GC; E H,HE, ipfis A , & D; equales; eite 
200. tude 


A 


LIBER VII E 
tudo partium numeri 3 c, equalis multi- udiej partium mnmeri BF, 
propterea quod cadcm paiseft Ajipfius s Si D,;ipfius E F. Quia 
'* agitur A, & Bo,zqualesiunt;frillisaddaritür equales p, & a H;crüt 
A, & p, imul 2q0alesipfis s 0, & E H, fimul: Eodem argumento 
c; unt A,& D;fimul ipfis 6 c, & Hr, fimul zquales: Btfie deinceps,fi: 


plurcs partes faeintin 2 c. 2 ?)2pgrepsarum numerarü A,& D; tot 
25p5'-p4u»rartuim nuaisioimmn BC,& E ?,2-QUaliS erit, Queesse A. 


in BC,Ycl D,IREF,.OGDgetuer: AC jppierea cadem pars ent vterg; A; 
& p.fimui virisfq; Bc, & 3r fimul;qu cft A, ipfius » c, velp, ipfius 
&F.Si numci? eigo numeri pars fuerit;& c. Quod erat oftendendd,. 
. SCHOLIPVAM.- 
Idem boe verum TH in numeris ffAcIu sadema, pror demome- 
fíratio a .bibe. str: vt 1m boc ex- 9 
emplo uiid vbi numerus 4, AgloC- D,$ 
Bumiri BC, numere D. s- 2 
mer: E Fendempar: eff; a. pró- 5$ o5 C Bj H ; P 
1d: tera, fi^ ul A, Dyvtri« q, BCEF.fimuleadempars oftendo- 
17,44 i, ip[ins BC; fi w'mirym BC,E F, dinidantur in partes 
B G,GC; EH, HE ipfis 4,D.aquales eg. | 
Quod fj quande contingat . numerum frndium dinidimon Pf 
in a tes. uAlespropo[itmspropterea qued numerAtor in enu pertes 
Jecariz equeat, multiplicandus crit ta€Mnumerator, quam deno- . 
minaátor er .merHuU ATH ius. Procretbiturenim bac ratione alin . 
fi *lioprioriaqnimalen: , (y cuiusmumerator in propofitas partes 
dimids poteil. Vt (i fratlio $ fecunda fitindmaspartessquales , du- 
€ndus erit "gterd eus nug rucini. [Lintresins.fiáan quALNOF SC 
4 Cre. or gignaniur fa ione. I9 1$ 29 querum prim [ecabigu - 
in bns dum partes &qual , My ge lecemta dn bm tres 3. a 
gevtin vero sn ba«quatuor. x y m E 
R»r[n: quando ad(untinte;7^ reuocasdaprimserunt-tunn emm . 
ff^ ios n4 nam fraltionem , deinda eodà modo tam numerake, - 
quam denominaror multiplicandus per numerum pavtiues, edy. . 
Vt fi numerss 43, ecandps fic in eres part.s,reducemuseumprin; 


r 


A47 nc unicam fratiosem, 33. deinds vtrnma, eins numéripef " 


3. multi licabimuseut fiat fraclio PECM Hi rES partes aquajes funt 
$14 T- Aigue bactón jequentilte quoq, provofitionibus ob[ap... 
s4tida junt-qua, do fradlionibus ac ommodantur; Et femper mo-^ 
mine frAclyonum sntelliqédi quoq, :'uni mmmeri sbtegricuto fadlis.. 
luemqgsando siqui ff^95 [unt 6 ali ime; ri. s 
Eodetn modo demon[irabiumusqi» bocsquod [eqnirur, z 
$1 vnítas numeri pars fuerit, & altera vnitas, vel nig- 
merus alterius numeri cadem pars; Ec fimul Vttaque v». 


itas, 


A 7 


"ma, 


"E ÉYCLID. GEO M. 

Ditas,vel vnítas & numerus imul, vtriufque numeti fi- 

muleademparserit,qdzvnitasgnumeri, —— 
Hot autem, per(Diene in bis nppofitu exemplu apparer, EAdorie- 

émpror[ui eii démen[irntio. - 


A no 4d ox 
4&4 c 1 E. H.F 1 [ B. G^ c ! ELLE 
Poffumts etiam bant propofitioném ad quotcungnum eros tran j-- 
fetra; boc mode. 0.4 EEUU : 
Si fint quotcunque numeti quotcunq; humerorum 
eualium ttümero, finguli finguloruch cadenv pars; Et 
omnes ofnnium fimul cadem pars érunt, Qu& vius v- 
hius, 0x4 vs : 

. Simi numeri 4,8,C,numirorum Df, FG, H I, singuli fingu- 
lotio, codem pars, Dico omnes numeros 41, B,C, fomul omnium 
snumeroril 


* y d 


ALL. B..., | C.. DE, FG, 
D...,K..i, É FJ.L..G. |H..M.. Hfimwl 
pauore run o ose Leu. eAndé efe 
artem qua efl A, ifi DE. Diwifisenip mumeris DE,FG,Hl,n 
pgrtes ipis 4,B,C, aquales erit multitudopartium mumeri DE, 
aqualis multitudini partium t&m numeri F 3,qunam numeri H I, 
QQuisigicur 4,7 DK,aquales [unis [i illis addantur 4qualés B,d» 
F L,erunt A4, B, fimulaqualesipfis DK, FL, finiul : duibsa firur- 
fum addantur quales C, fH M, erunt quoque A, b, C, fimul. 
aqualei ipfis DK,FL,HM.firul. Simill ratione erun: À, B,C, fi- 
mulaquale ipfi KE, LG, ML fimul; co fic deinceps fo plures partes 
fwtrint in DE,FG,Hl,aggréigatumnumerorum A, B,C tot aggro- 
gotupartinm numtrorum DE,FG,HI, aqualeerit.quoties 4, is 
D E»entinetur. Quamobrem eadem phrietunt 4, B,C,imulip[o- 
ram DE,F G,HJ,fimulque A, spa DE... .- zm 
ldem [quitur fs loso ynisa numerorum A, B, C, (umntur coni- 
' együel loco pluriuns,veletiam omnium pluresumibates,Ut de due- 
bus dicuin eH. 1d quod (equentes fgsra indicani.. mE 
4. [ .B.. C... A. | 5. c. 
px.E| F.É..G [H4.M..1| | D.XE|[F.r..G.| H.MÍ 
| Hacetiam fiadunumetuconsieniunt. Nam B quetcnna, fra- 
MBlinmeri quotcunque Dacorum humerorumaqualium numeto, 
, £n fingulorum, endern párs (uevint; Et omnes omnium [imul 
gadem pars eyunt, quA  nMA "Unité, Quod eodem miodo demonfirn- 
bitur; etiem[i &.iqui numerorum font integri, uel-oaitates "ui bie 
videi e licet. : . 


e 
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LIBER VII sg. 
4 ; Lk I B i I ci | 
.DiKiE |riLiG f BiMPit - 
Thaoremáii quoqueprimo quinti lib ymileproponemu,m buse 
modum, . MM , 
$1 fint quotcunque numeri quotcunq, nürbetorum 
zqualium numero,finguli &ángulorum,zque mutlti;li- 
cesi quam multiplex cft vnius vnus numerus, tam mul- 
tipliceseruntomne$ommuta, — ^" - 

Demon[lratio eadem bic ef? , qua in lib.e. Quod tamenaliter.— — 
ita eliam demonilirabimas. Sint 4,B,G, numeri nuhi. fotuny D, 
E, É.aquémull plices.fingulifid. — 
gelorum., Dico (e omnes A,B,C, ch uiui. HR... C.u«. 
fimulo» nium D,E,E.fimuliam — D.... É... F.. 

. multi. liceseffe.qu& ei 4 ,muiti- 
plex ipfius D. Cum enifn tm [it multiplex Aispfius D,quaum eft B, 
Apres E. C, ipfis F,éril 0 contrario D,ea iempars ipfius A, quá 
E, ipfius B, (v Fípfis C. Per én igitur, qua huperà tobis de- 
mon[i*aia [unt, erunt D, E, F, fimul e&iem parsipforum A,B,Cy 
fimul, qua D, ipfjut Ay Ac p-optéren? contrário temi multiplices 6- 
yunt omnes .4 B C, frm«l,omnium D,k,F [imaál, quamet souls- 
pex A ipfius D. PEE E - ER 

Si numeri A, B,C.fiacli [rht, ev ipforum D,E,?, f'áférini a. 
que multiplices; quam multiplex eft unius-Unus, tam) sonltiplicef. 
erunt (e ofones omnium.Vt ex demon[Iiratione liquet, 

' Quod fi éco vt. les nmesorum D,E,Fa(furhatur onitue /vel et- 
imm loco plurium, vel emaium. plures unitates; théorems dodi 
modo demonfisabituf ,ut ex fequentibus fgutis Apbaoet. 


M..Bi... C... A.. B..€.. 
D. E.. F... D. RB. F.. - 
THEOR. 4, PROPOS,€6. "b 
Si numerus numeri partes fuerit, & alter alterius ez- 
dempartes: Et fimul vterque vttiufque fimul czdeay 
panesetí,qüzvnusvnius. ' —— — — 
Sit numerus A B, exdem partes numeri C, quz numeus 
DB,numeriF. Dicovtrum- 
ue numcrum AB, & DE; 4 .G...B | D....H.... E 


mulvtriufque numeti C, c /— . 
& F, fimul eafdém par- ^'^ 7 
tes cffc, quz eft AB, ipfius —— ' 
C» vcl D E, jpfius F, Diuifis enim numeis A B, D E, in par- 

* : . tcs 


.9 96 E.esese. 


4 
) 


/ 


3i -EVCLID. GEOMET. 

tes AG,G B;D H, H E, numerotum C,;&;F; etit multitudo par- 
tium in numero À B,zqualis mulcicudini partiüin numero D B; 
prepterea quod;ezdem partes eft numerus A B, numeri C, quaf 
numcras D E, numeri F. Quiaigitur, quz pars cft A G, numeri 


AUS). C, eadem cft D H, numeri F;scrir vterque A G,D H, fimul cadem 


pars vtriusq; C,F, fimul qua A G,ipfius C, vel D H,ipfius F. Ead£ 
ratione crit vterq; G BH B,fimulcadem pars vtfiuíq; C, F, (imul, 
quz G D, ipfius C, vel H E,ipfius F: Ecfic deinceps;fi plurcs partes 

etintin AB, DE, erunt tot agpregata partium in numeris AB, 
DE, contenta,quorum quodlibet eadem pars eft numerorum C, 
F,fimul,quz pars cft A G;ipfius C; quot partes exdem cft numc- 
rus À B,ipfius C, vcl DE, ipfius F: Ac proindeezdem partes erit v- 
terque numeris AB;,DB, fimul vtiiufq; numeri C, F, fimul , qur 
A B,ipfius C, vcl DE, ipfius F. Si numerus ergo pumcri partes 
rit,& c.Quoderat demonflrandum. 

SC HOLIV M, 

Eadem bae propo[itio lóvwm bnbes in numeris frac ,unn cum 

demonfiratione;vt bos exemplum demon[ira:, 


AGB . D,iH,ZE' 
6; TEN ES 
Sed dy banc profitionem nd quotcung, numeros fiue integros, | 


Jfshe fenclos exsandemtes,boc modo nmplificnbimo. 


Sifint quotcanque numeri quotcunq; numerorum, 
finguli ingulorum,egdem partes; Et omnes omnium 
fimul :zdem parzeserunt,quaz vnus vnius, 

Eadem enim eit demonfiratio.[i snodo pro quintapropof.affuma.. 


"gurid, quod [icundo loco demonfirauimus ,im [cholio Bracedenti;. 


«ut bic per(bicuum eit. | 
A.KSQB] €,,,L..D E.... M ,.,.F 


G....- H .... 2 I... 


THEOR. f. PROPOS, y, 


Si numerusnumeri parsfuerit, qualis ablatus abla- 
ti; Etteliquus reliqui eadem pars erit, qualis totus to- 
tius, 

Sit numerns A 5, eadem pars num. cp , quz ablatus Az, ab- 
lati CF. Dico reliquum E B, eandem cífepartem reliqui FD, 
quz cít torus A», terius CD. Ponatur enim E B, numeri G C, 

cadem 


LIBER VII. ' | E 


eadem pars , quz cfi A... B..B 
AE,ipfius CE,velto- G..,.€...... .. F, ...D 
sus AB, totius C D, . | 
Quia igitur A4 E, cadem eft pars ipfius C F,quz E B,ipfius G C: 
Aciic vterque A4, E, E B, fimulcadem pars vuriufquefimus C F, 
G C,quz 4 B , ipfius C F, hoceft,qua totus A B,totius C DiAc 
propterea cum A B,eadem fit pars viriufque numeri F G C D,e- 
runt ipfi oumeri F G,C D,intefíc zquales.Demptoerpo commu. 
ni C F,zquales remanebuut G C, F D , Eadem igitur pars erit E B, 
ipfius F D,qux ipfius G C;hoc eft,quz totus À B,totius C D;,S$ii- 
gitur numcrus numeri pars fuerit,&c. Quod erat oftendendum, 


SCHOLIP M. 
Aj,EBE3B, Locum etiam btbet bacpropofitio , v- 
GjC.fEID &Acumeius demon[iratione in nwme- 
vis fraBiu, vt bic apparet. 


ldem boc tbeoresin veri eit 1A in numeri integru quam in fracto 
erinm fi ablata [it unitas A E. , velreliqua fuerit onitas E B,vel 
denique inintegris &r ablata, à reliqua [it ynitsyot ex bia Sxitbe 


8 54e), 


f 


piuaptartt. V 


«t. E... B |—O4.SESB]|. AHELLELE. 
G 4.7. . C. Foe. DG]. . C|. ^f 2,.D G,,C.. F e D 
Cazerum (ex butbeorcmati quinto lib. [imnila boc demonfira- 
bimus,tam in numeris intcgru, quaminíracin. 
Si numcrus numeri eque fucrit multiplex, atq;ab- 


latus ablati;:Etiam reliquus reliquiita multiplex erit, vt. 


£OruUs torus, 
€ nod quidem non aliter ofondemu , ac theorema illud quint) 

- lb.Vernm idemex demonfiragnisa confirmabimm Sit totus 4 B, 
sosim C D.equemuliiplex,atque ablatw A E,ablati C E.Dico 
reliquum E Boreligui FD ita effe multtblicem,vt ef? totus A B,to- 
fim C D Cumen 

spfis C F.erit 2 contrario totus C D,totius 

44 B,eadempar: , qua ablatus CF , ablazi A,,,.., E.... B 

A E.b Quare C reliqmm FD , reliqui B B, C,..F.,D" 
endem pars erit.qua tort C D,iotii /A B, ' 

Ae proindeé contrario E D,ito msliióle» srit ipf F D,vt K Bii- 
pfie C Def maliplex, 

Qued [iex C D,nblosn fueris nicae C Y,velroliquafitumitae. 
FD.-vel deniqueinimegrm p ablata it vnitw CE, dh» nlisreli- 
quAE D idem demonfirabitir ut bac exemplacommonfisànt; 

Á ... E...... |A....B.. B| A, ,.. E.... B , 

C.F..D | C..F.D. | C.F.D 
e 


Th Y. 


m 4 B ,ipfiso C D. ftaqnemslriplex,atque AB, 


b7. fip. 


D 
, 


* 
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viij. . . THEOR. 6. PROPOS. & 


1 


-" Sinumerusnumeti partes fuerit , qualesablatus ab- 
latt Et reliquus reliqui cedem partes critqualcs totus 
totus. —— | | | 

$it numerus A B, parte ezdem numeri C D , queablatus A E 
ablatic F; Dico rcliquum 1 s,caidem'etfe partes icliqui F D,quae. 
. 07 tous A B , eíl touus c D, 
À eee KELuLLooLE....B Sumpto enim numero G H, 
C..cecsee censa Fen. zquali ipti A5, ericG H , ez- 
G...,.. L.. 1, ..... M..H dem pates ipfius c p,qua A B, 
. eiufdem c p , Iioc cít;que 4 s, 
ipiis G F Diuifo ergo G oin partes G 1,7 H , numeri 6 D;& A s, 
in partes A K , K E,numeri C F,eritmulütudo paitium G1, IH, 
multitudini partium 4 K , K, saqualis eademque pars taim G I, 
quam 1H, ipfius c p,quz tam A K,quam Ks ; ipfius c F cum er- 
go cb nuinerus maior fit numero cE,erit& tam G lLquam1H, 
parsipfius c D , maior tam numero 4 K, quam Kz, parteipfius 
GF. Sumptisigitur numers GL,IM , zquálbus ipfis A KK z, 
erit G L.cadem pars ipfius c F, qu A K , eiufdcin c F, hoc eft;quat 
GLipfius c p;Acproinde cum totusGL,toríus c p,fii]cadem pars, 
8. fep. qux ablatus G L;ablati C E, acrit & rcliquus L I, re'íqui FD,cadé 
| parsquatorus GI,totiusc s. Eodemq;argumen:o oftendemus 
MHi,candé c(fc partem ipfius F D;quzeftiorus GL; vel l H,totius. 
cD, Quoniam ergo ram G J, quam1 H, cadem cít pats ipfius c p, 
qua cít ram LIquam M H, ipfius E p ; ezit vterque GL.1 H.fimul 
ezdem partesipfius C n, quz vterque LL, M H ipfius F p Bítau- 
te mG H,czdem partes ipfius c p, qua 4 8, eiufdem c D,proptce 

. &qualitatem numerorum A 5, GH, Igitur & vterqueL Il; M Hi, 
fimulezdem partes crit ipfius F D, quzAs,ipfiusCD. Quia, 
veto fiab zqualibus 44 B, G H , equales auferatur AK , K E,8c 
GL,I M,rcliqui EB,& L IMH , fimul zquales fünt;Etitquo- 
quc li B,rcliquus ezdem partes reliqui F D , quz A B,torus totius 
C D;nimitum ezdemquz vterque L 1, M H,fimulerat eiufdera 
F D.Si numeruscrgo numeri partes fucrit; & c, Quod crat oflen-— 
dendum, ) 


D | SCHOLIV M, 


Aj K,2 5B Innumerü fraclis eadem hac pro- 
C $ STD . pofitio eodem prorus modo demon- 
"19 |? Ip y 
| EZL.ALZM,SH firabizur ot bic manifeflum eft. 
219^019 ?19' "719 - Noa 


" V 


, pars.aut pártes,qua G C,ipfiusHE ac ptopterca & v 


- piluderen;ratione locum etiam babet,vt bic . J,A6 
| peripieusmaii. ' 


c3 9, 
- 


LIBER VIL | ij 
Non demonflr»uit Euclides banc ptopofitiontm ,quemadma- 
dam practdeniem,qued nonualli interpretés faciunt,quia nócou- 
fiabit Kic reliquum numerum E B, alicuiue numerien|dem efe 
paries qua est numeris A E,numeri CE, ibivvero tger[Dicunm erad 
reliquumEB,alicuite numerivandee[fepartern,qua eff AE ,ipfsee 
cE Licet enim ipiius E B.duplum a[furnere, triplum, quadruplum 
E) c donec EB. fs: ita hibmultiplex numeri nJumpti GC, AB;eff 
Jubmultiplex tpfa c F.— 


THEOR, ;. PROPOS.9 . ix 


. Sinumerus numeri parsfuerit ,'& alter alterius ea- 
dem párs: Ex viciffim , quz pars eft,aut partes primus 
tertij , cadem pars erit, vcl edem parres & fecundus 
Quarti. . 
Sit numerus A, numeri B C, eademi pars, quz pünferns D;nua * (- 
meri E F,fintque A; B, Caminoresipfis D, E F, fingulifinpgulis. De 
i$ enim propofitiointelligenda eft.Dico & viciffim candem par- 
tem cíle;auccafdei partes A;ipfiusD , qualiseft;aut quaksB Cj 
ipfius B F.Diuifiscnim nímersBC, : 
E F,inpattesB G, G C,SEH;HF, Á.... 
ipfis A, & D,zquales; erit multitudo B....G....C " 
pattiüim nümeri B C, equalis mal- - D... 2 
ticudini pagium pnumej E F. Quia E,..... H,.....F 
vtero B G,GC, inter fefantzquales, — . 
& minorzs quam E H,H F,quz inter feetiam zquales fant,quod 
& totus B C ; toto EF,minor ponarur;Erit B G;ipfius EH eadem 
terque B G, à f. el 
G C; fimul, nimirum B C,lecundus vuiuíque E H,H E. femul,ni. 6. feph: 
mirum E F,qua:c,cadem pars, velpartes,quz B G,ipfius E H;hoc ,— 7 
cít, quz A,primusipfius D, tert, 95i numcrus igitur nucri pars 
fueric, & c.Quod deiiopfliandum erat. 
| SCHOLIV M. 


In numeris fellis propofitio bac,rona cum 


L] 


Av ; 
no 
SNP "n" D, 
Quod [i loco priminunueri nita: aciipia- EMg IE 
pur,qua Wumeri alicuiu bárs ht,qua alter nu- (ii 2X ". 


smerté Siterini: Erit oiciffim unizasterti nu- A. 

smmerieadé? pare,que fecundus numerus quarti; B.G.o —, 

id quod doderh. argumento confirmabitur , fí D..,:5 
loco partiuth. nummus partem it demons- B... H, LE 0 


^ 


firatione, vt ex boc excmplb apparet. — - 


^ ^4 


& 


j6 EVCLID. GEOM. ^ 

" THEOR. $. PROPOS. or. 
x Si numerus numeri partes fucrit , & alter alterius. 
: ezdem partcs:Et viciffim,qua parteseft primustertij, 
d aut pars,ezdem partes erit & (ecundus| quarti,aut pars, 
Sit numerus A B,czdem partes numeri C,quz numerus D F;nu- 


meri F/üntque A;B,C, ipfs D E,F,minores , fingulifingulis.De 
his enim etiam intelligenda cft hec 


A..G.B | propofitio,ficut & antecedens. Dico 
| C...... . & viciffim numerum A B , eaídem 
D.....H..,..R. : partes eflc , aut partem numen D E, 


F €09059*0666*920*9* 
* * 


que numerus C , eft numeri F.Diui- 
-. fiscnim numeris AB, D E,in partes 
AG,GB,&D,H,H S,numcrorumC , &F; erit multitudo parti- 
um in A B,zqualis multitudini partium in D B,& tam A G,quam 

a». Je. 8 B;caticm parsipfius C,qua tam D H,quam H E,ipfius F.s Vi- 
- cifhimergocadem parscrir autpartesA G , ipfiusD H, & G, B, i- 

b cvsl pfius H E. qua C; ipfius F:Ac propterea eadem pars crit, vel partes 
6 V. 7* AGjpfigs DH,quz GB,ipfius H E, 2 Igitur & vterque AG, 
- J*P- G B.imul , nimirum primus A B, cadem parserit , aut partes 
vtiiuíque;,D H,H E,fimul , nimirum D E,teruj , quz A G,ipfius 

D H-hoc eít;,quz C , fecundus quarti F. $i numerus ergo nuüme- 


ri partcs füctit , &alter alterius , &c.. Quod demonítrandum 
eiat. 
SCHOLIV M. 
UC RR 
Cf, derimfratin at im be enemploappanit, | e. 
| D. 45 H48E onn Pope 
2D 0 bis : 
zj. ^. fIHEOR. 9 PROPOS. ir. 


Sifuerit vttotusad cotum,ita ablatus ad ablatum;Ee 


reliquusad reliquum etit, vt totus ad totum. 
Sityttotus numerus A,B, ad totum C D , ita ablatus A E, ad 


ablatum CF. Dico & reliquum 

À eeeeecoocese R...,-. B: E B,ad reliquum F D,cffe, vc cft 
C... .F.wD "' totus AB, adtotum C D.Cum 

c 204i. enim fit, vt AB, ad CD,ita A E, 


S fn, — td CE B,ipftus C D,& 4 E,ipfius C F,vel zque maltipfex, 
veleadem pars , vcl ezdem partes; velcerte A B, iplum C D,& 

A E.,iplum C F, zqualicer contincbit, eandemque infupetillius 
partem, vcl cafdem partes Sit primum A B, ipfius C D, & 4 E, i- 

. páus 


N 
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37 
i»fius CF, zque multiplex. Quopofito,erit écontrarto C D,tatu* 
rorius AB, cadem MG AL C E;ablati AE , propter AB, 
A E, zque multiplicesiplorum C D,C F. «Igitur & reliquus F D; a 7, 99e, 
reliqui E B,eadem pars erit;qua totus C D,totius A BjAc propter- 
ea contrario A Baipfius CD, & EB, ipfius FD, zque/muluplez, —,— 
erit, b Quare crit, vt totus A Brad totum C D;im E B, reliquus ad fn. 
reliquum FD, ! 

A...B ..B Sit deinde A B, ipfius C D, & A E, ipfius 

C...... F....D  CF,eadem pars, velezdem partes. Quo 

A....B..B pofito e erit & reliquus E B, reliqui FD;ca- c 7. vel 

C...... F... D  dempars, vcl partes, quz totus A B, totius 8./ept. 
CD;4Acproinde erit vttotus AB, adto- d 10. de 

tum CD,ita E B,reliquas ad teliquum F D. fin. 

Contineat tertio A B, ipfum C D, & A E, ipfum C F, zqualiter, 

eandemq; infuper illius partem, vel partes.Quo pofito;crit é con- 

uario C D, rotustotius À B, ezdem partes, quz ablatus C F;abla- 

lati A B, vt mox demonftrabimus. e Reliquus igitur F D,reliqui 
, . € 


A.U BeBEALZSSUE aee .B 
C... 


! 


8 fepe. 
C... PF..D 


E B.czdem quoque partes erit, quz totus C D, totius A BjAcpro- ) 

pterea écoetrarie A B, iplum C D, & KB, ipfam F D, xqualiter 

continebit, eandemq; infuper illias partem, vel partes , vt mox o- 

ftendemus. f Qyre erit; vt ocus A B;ad torum CD,ica E B,reli- co. [qe 

quus ad reliquum F D. * 
Quod & AB, totus teti CD, zqualis faerit & ablatus'A E, ab. 

lato CF; perfpicaum eft reliquum EB, 

quoq; effe zqualem reliqquoFD. Nam ab. A ..,,.R...B 

qualibus zqualia demabturqueremanent, C.,,...F...D 

(unt zqualia.Itaq; fi fuerit vt totus ad cocum, | 

irsablacusad ablatum,&c. Quod erat demonfirandum, 


SCHOLIV M. 


Eodem modo demonfrabitur boc in frais umeris, 1d qued li- 
quide conflat in bis exemplis, qua exempl sevti) cafus demonfira- 


gionu re(pendens. 
A,S 5, si B || AiT5 5B 
CiFjC (./— C6A4r45D 


LEM M 4. 
Qugd atem, f AB, ipfum C D, A E, ipfum CF, aqua. 


€ 3 ter 


EYCLID/ 'GEOM.' 


a hte contineat, eademque míuper partem illius vel partes; é con- 


, trio C D, ipfius AB, & CF, ipfius 


24e N..0.G,. B. AE, fit esdempastes: Et [i C D,ipius | 


C..I..K..D AB; & CF, ipfim AE, fit esdgm 


4... Pu Qe. H'.UE partessé contrario AB, ipfum C D, 


C..L., SOMOLFO— CAEipjum CF, aqualiverconti- 
| fit4t , eindemque illiis partem vel 
partes tam im mumeris rali , quam in integris: hoc medo de 
gonfirabinrus.t Continta: primum A Bjrfum C D.C A Eupfum 
€ F;equaliter uuimirum (emel vel bi,vcl ter , c eandemque 
infuper partem G. B,qüidem ipfiw CD, £ H Eirfi CF itavt 
numeri reliqii A G, AH fint. vel equa'es ipfis C D, CF, vel to- 
yum eque multiplicej. Diviftsizitvr numeris C D. CF, inparteg 
CLIK, KD; CIL M,MF ipfis G B, H E, equalesyerit myl- 
pitudepartiumnumeo C D, multi ud ni part.ttm numeri CF, 
&quali,quod G B, ipfiw C D, fit edem pars qua H E,ipfiw € F. 
pape 9 numeri AG. AH, inpartes AN,NO,OGÓ- AP, 
E Q; II, ei[dem G B, H E, equales, erit quoque multicuzo per- 


. tium numeri AG, multitudini partium numeri A H, aquali. 
- Cumenim AG, AH, v.l equalesfi-t ipfis CD,CF, vel eorum 


aquemultipliceserunt vel tot partts in A G, AH quot in C D.CF, 
pelcertenumeru parium nuntriC Dteties contincbitur in AG, 


| quoties numerus pártium numer C Fip 4H; pro: tread, muli- | 


pitudopartium nufücii A G, muttit.dini partium pueri A H, 


- equaluerit. Siigitur ipfis addawturpartesG B, H 8, erit x mail- 


titudo partium numeri A B, multitudi-i avium mumtii AE, 
equalu: Ata, adeo vta pars nimeri C D, cadem pars erit nuyieri 
AB, quavpaparsnuhieri C Fes wumtri A E. Quarecum mal- 


- rinde partiumnumeri CD, equalié fit multitudini partium - 
' yuittieré CF, erit C D,eedem paries yumeri AB, qua c E, i- 


pf AE. 
Á Congincat deinde AB, ipfum C D, &y AES ipfum CF,equa- - 
Jiter , videlice: femel, bis, tf , quaterve, Cz. Faf demque infupet - 

partesillius, mersa quidem AB, partes G B, numeri C D, 


quoperas AE,partes H E, numeri C F:itavt reliquinumeri AG, 
E fn mt rurfum: pel equales: ipfis C D, Ci, veleorumáque woulti- 


pin 


LIBER VII / 
plit, Disifis igitur numtru GB,HE, inpartt GLIB,G RK, 
K E,numeroram C D CF, 
erit multitudopartitipfts /— A..P.. Q/.G.. I..B 
GB, multitudii parium C..L..M..D . 
- fm H E,aquali. Simi | A...R... S... H... K.., E. 
modo, diuifis numer C D, C...N,..0...F 
CF,inpartes CLILM,MD, . 
€& C N,NO,OF.partibu G [,1B,CG'H K,K E,eauales.erit quoa, 
multitudo partium ipfius C D,mulitudini partium spfius CE, a- 
qualis preptere« quod quéeli^et partium numeri G B, eadem pars 
. eibnumeri CD. quevnaqueq, pa:tium numeri H £.eft numeri 
C F. Denique diu-fis numeris A4 G, A H,inpartes AP,P Q,QG, ^ 
C ARR 5,9 H, eidem pgrtibus GL,LB, & HK, KE, equales, 
"erit & multitudo partium ntmtri AG, equalis multitudini 
partum numeri AH, Cum euim A G, AH, vel equales fint fis 
C D,CF,vileorum eque multiplices, erunt vel sot partesin. A Gg, 
- AH,quot in C D,CF, vel certenumerus partium ipfius CD,to- 
. diescontinebitur in A G quoties numerus periumifius C F, in 
MH, proptereag, multitudo pertium mumeri. AG, multitudini 
pirtiumnumerk A H, equal erit : Quibus fi addantur.equales 
multitudines partium numerorum G B , H &, erit queg, mttltia 
titudopartium nu neri AB, multitudini partium nu neri AE, 
equalis, Atque adeo yna parsnuweri CD eadem pars erit nmeri 
AB.qua vna pars yu meri C Fel numeri A k. Quare cum multi- 
gudopartium num:ri C D, equali fit multitud nipartium nu- 
: Wer CF,erit C D, eedem partesnumeri A B, que C F, ipfius AE, 
Qued eil primopropofitum. . 

Im verit C D, ipfiw AB, C C F,ipfiw, AE, celempar-. 
tes, Dico d contrario A B, ipfum C D, Cr AB, ip[um C F, equ4- 
liter continere , eandemque infuper illine partem, velpartes. Di 
si[isenim numeri CD, CF, inpartes yumeverum AB, AE, 6^ 
eunt camultitudineinter eequales. Item diuifis numeris AB, 
A K,in partespartibui numerorum C D, C F,equales, erunt ex 
be seultitudine inter (c aquales. — Quevd. totis. continebun- 
pur onines partes numeri CD , in AZ, fupereritque eadem 
paris vel paries ipfius C D , quoties omnes partes numeri CF, . 


: EP E Config 
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cotitininttp in. AE, Cr que pars, aut partes ipfim. CF ,füper- 
funt, propter equales multitudines partium siumererum C D, 
CF, Cr 4B, AE, Ita enim fit,vt multitudines equalespertium 
, fumerorim A B, AE, continedt equaliter equales multitudines 
partium nunterorum C D,CF,C* injuper in duobus illie nwe€meris 
faper/It. partes numerervm CD, CF,mulritudines equ.les. 
Quemob-em A B, ipfum C D,c* A E,ipum CF, equaliter con- 
Éinebit, endemg, in(uyer illiw partem ve] partes. Quod fecundo 
efl propojtim. ducite tan EG 
ziij . THEOR. :o. PROPOS, r:. 

" . $i fint quotcanque numeri proporüonales, erit 
quemadmodum ynus antecedentium ad vnum confe- 
quentium, ita omnes antecedÉntes ad omnes conle- 
quentes. ^  — n 
* Sintquotcunq; numeri proportionales À,B; C;D; B, F; hoc eft? 
'vt A,ad B, ita Cad D, & E;ad F: Dico efle quoq; omnes A, C, E* 
tot "o0 7 77 fmuladomnes B.D;E,fimul,vt eft 
A....C.. E... A;ad B.Sint enim primum A,C, E, 
B... D..,. F.....  minoresquam B,D,F.Quoniáigi- 
(0! tur , proptet candé propartionem, 

840, 4, ^ Cadem parscfl, auc partes, A , iplius B, qua C,ipfius D, & E, i- 
|o. pfius Ej? crit quoque vterque A, C,fimul vtriufque B, D, fimul, 
jj adem parssautpartes,qua A, ipfius B, vel E, ipfius F. Rurfusquia 
6 fept," vterque A,C, fimul, taoquam vnus/, vtriufque B, D, fiinul, tan- 
cj fep ;, Quam vnius, eademi pars eft, aut parics , qua B, ipus F; c erunt 
(17717 & ambo A, C, ranquam vnus,& E. fimul amborum B,D, tan- 
dio, de. Quàm vnius, & F,fimul cadem par$ , vel partes,qua A,ipfius B.d 
f» -  Quarecadem porporrio eft omnium A , C;E fimul ad omnes B, 
*o0 .D,;ERfimulquzipfius A;ad B. — o t ont ott 
' Sintdeinde A,G, E, maiores, & eque multipliggs numerorü B, 

. DF: Quopofiüto;erit é contrato B, ipfius A ; eadem pars , quae 

07 . B D; iplius C; & F,ip us E; At- 

A... Ces Be... ueadeo vt prius,e crunt omnes 

eh siii DD p.IS6 BD mal omium/A, C, E, 
"EUÁ ' 0 7 fimuleadem pats, quz B, ipfius 
A;ideoque & é contrario omnes A;C, B, (imul omnium B, D; F, 

£20.44» fimul,& A, ipfius Braeque multiplices. f Quare eadem eft prepor- 
B^. — ticomnium A,C;E,fimul;ad omnes B, D;£, fiinul, quz eft A, ad 
B. Hocidem verum eft, etiamfi aliqua proportiones multiplices, 

vcl ctiam omnes fiatnumerorumad vnitatem, Eit enim eadem 

À Pied * M 94) - at. - . 00s] coorta n s uu PPP: lempet 


« 


LIBER VIL 4t 
femper demonfiratio; vt hic apparct, adiuuante tamen Écholio 
propof. ;. huiuslib. 


4A.,..C »9$.ece00 E... A4... C .,,, E eue ARSV.NCUUCE*. -. 
B. D.. F.. D. D. F.. |B. D. F. 


Sint tertio 4, c, 1; maiores quam B, D, F, at non multiplices. do- 
& Quiz igiturproptereandem proportioné, A,ipfum B,& c: ipfum 719.4 
D, & E,ipfüm F,zqualiver continet, candemg; infuper partem, vel P9 
partes; kritperlemma przcedentis propof. B, ipfius A,& p; ipfius 
C & F;ipfius E,ezdem partes.l- ) 
tur vtprius, beruntomnesB, — 4 .,...... C... B..Luese ete. b 
;F,fimulomeium A4,C,;E,fi- B....., D... F...5..-. éfept. 
mulczdem partes, que ipfius — — 
44; atque adeo per idem lemma, à contrario continebunt omnes... 
numeri /4,C,E, fimul omnes numeros B,D,F,fimul, & A, iplum 
B, zqualiter,eandemq; infuper partem, vel partes. e Quare cadem . 
ptoportió eft omnium 4; e, E fimul, ad omnes B; D,F, fimul, s 
qu£zipfus. fad B. |^ —— M 
' Sint guamo & vltimo 4, C, E, ipfis B,D,F, zquales. Quoniam 
igitur, fi zqualibus 4,& B; zqulcsaddantur G,& D, Bunt.4f, G, 
" fumul zquales ipfis B;D, fimul: quibus 0 
fi ruríum addantur zquales, E, &E, 4..., C... B..... 
fiust &omnes A4, C, E,limul,omnib.B, B.... D.., E..... 
D,F,fimul zquales;Brunt,vt A, ad B, — — 
"djtá omnes 4;C,B, fimul d omnes B, D,F, fimul, cum etrobiqy fit. - 
"proportio arqualiratis. Sifint :ipiturquotewng;numeipropertige: . 
Gales; erit, c. Quod erat dexonftrandum,. ! "T Z2 


. ^ 


P "$CHOLIY M. z 
In nuteeris quoq fraciu propo[itio bac vera e[veodemiodocago —— 
sincetur,vtpatet fi pronurmeri sntegrá fraGi ajwanenr, . 
| THEOR. 1:1, PROPOS, 1, MEME 
Si quatuor numeri propettionales finr: Et viciffim "^"* 
proportionales erunt. 
Sit enim .4;ad B,vt C;ad D. Dico viciffimeffe 4,34 C , -* i» 
ad D. Nam (int ptimum 44,& C, minores quam B,& D;& 4f,qvo- 
«ucminor, quam G. Quopofio,mit, pro- ^ ^  —.— ' 
prercandem proportionem, Aipfius B,&— 44... Cus. s 
C,ipfius D, eadé pars vel pares. d Vicifim B... D .,.....0dg. 
ergo & 4 ipfis C, & B, ipfius D. eadem UC "CN fep. 
parscrit, vel partes: eac proinde erit vt 4f,ad C,ita Bad D, - t16 dd 
| SINT déinde.d, & €; pigotes quam, B; & D; at 4,malot fin, '* 
- li ' cw m: —— € f - quam . 


r] * 


- 
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; / quam G, Qaopofito, crit; ob candem proportionem, Ciipfus Db 


& A;ipfius B,cadem pars vel partes. » Vicif- 

a 9.0dl A... C... fimergo & C,ipfjs A, & D ipfius Bieadem 

,Ye.fept, ^ A erc D... parsetit vel partes: Ang: adco écontrarie, 

S ' vel A;ipfius C, & B; ipius D, gque multi- 

plex erit;vel certe per lemma propo i1. huius lib.A,ipfum C,&B, 

ipfüm D;zqualiter connnebit,eandemq; infüper partem, vel par- 
boe. (9: 9 Quarcerit vt A;ad C,ita Bad D. | 

"  Bintterio A, & C, maiores quam B, & DiaÁ,minorquam C, 

uo pofito, erit obeandem proporuonem, 

A...C uuu vel Ajipfius B, & C, ipfius D, zque multi- 

OB...D.s... — plexivdceerte Aupfam B, &C,ipfumD;con- 

MEM Gnebit zqual.ter,candcmq; infuper paitem. 

velpartes; Acque adeo écontrarto erit B,ip(ius A,& Dipfius C, vel 

eadem pars; vtl certe per lemma propol 1: huius lib.ezdem partes. 

€ 9. vel c; Viciflim ergo & B,ipfius D, & A ipfius C,eadem pars eric vel par- 

Jo. fept. tes. d Ac proinde cadem proportio crit B,ad D, quz A, ad €, hoc 

dio. Me. eft,eritvrA;ad CitaB,ad D. ^— Á | 

b». ' Sint quarto À, & C, maieres quam B. & D;& A,quoque maior 

quam d Qa» pofito, erit C; ipfus D,& A, ipfins B, abeandem 

proportionem, vcl zque multiplex , vel certe C, iplum D, & À, 

ipfum B,z qualiter continebir, eandemque 

4. C... infuper patcean , vel partes; Acque adeo, à 

B... "D... coarrario,crir D, ipfius C, &B, ipfius A, 

veleadem pars , vel certe perlemma própof 

£9. Vel. haüios lib ezdem [attes. € Viciílim ergo & D, ipfius B,&OC; 

X1o/epr.| ipfiüs A, cadem pars etit, vel pattes; Ac propterea é contrario wel 

B, ipfius D, & A, ipfus C, zque multiplex erit, vel certe, perkers- 

ma propof, 11. hrtus Lib B» ipfum D, & ^, ipfum C, continebit 

. sequaliter , candemque infüper partem, ve] partes. f Quire ea- 

P dom proponis eric B ;ad D; quz A,ad C ho cít, i y A, ad C, 


ita B,ad D. 
Gint quinyo A, & C, ipfis B, & D; equales, 
A... C..,. &A,mnorquam C.Quoniamigitur arquales 
"p. De. — numen A, &B;zqualium numerorum C,&D, 
o de- | veleadem pats, vel ezdemrpartes funt;g Erit vt 
E A4d C;itaB, ad D. t7 UL 
Sint fexto A,& C, ipfis B, & D, aequales, at À, maior quam 
G. Quia igicur quales nameri À, & B,squa- 
A....C'^. liumnumerorum C, & D,vel eque multiplices 


5». . 


| hio4t- 


demque infuper partem, vel partes; b erit vt A, 
P ad C,itaB;ad D. ' * . . 


10rC$ 


' Sintíeprimo ac vltimo A, & C , intet fe equales, fiuc ij ma- 


B....D... funt velcerteillihoszqualiter continent; ean- . 


LIBER VIL )! 
lores fint qnam B, &D, fiue minores; finc quales. 4 Quoniam a20.4t- 
igitur,ob candem proportionem A, ipfius B, : 0070 fn. 

& C, ipfiusD, zque makiplexefl,veleadem — Mf... .. C ...., 
pars; vel ezdemi partes; vel cere Ajipfum B, B... D... | 
& C, ipfum D, equaliter continet; candem. t. 2 
que infuper partem, vel partes; fantque A; & C, auales; quales 
quoque erunt B, & D; Atque adeo erit, vc Aad zqualem C;ita B, 
ad zqualem D. Quocirca fi quatuór numeri proposuionaleg 
* fint, viciffim & proportionales emnt: Quod erat demon- 
ftrandu m. | | . ] 


SCHOLIF M. 


Qu-d fi p numeris integru fractos numeros [ubflitua d. mon- 
ffrabu-eodem modo propofitionem. banc veram effe io, numeria 
fiis. | 

Maxifefium quoq, eft, propofitionem banc non variari, etiamfs 
& liquis numerorum ponatur Unites. . 

Coadli vero [umws wa bacpropofitione.& duabsu praecdentibus 
got cafus recenjere,eo[q, demonfirationibus certiffima confirmare, 
vnacum lemr,ate propo[. vi. "Ut earum veritas in omni ccnere pro- 

ortionierAtionAln appareret. Theon enim, Cr nonnuLti alij inter- 
ret sillas duntaxat ofiedunt in, roportionib.rationalibus mine- 

vis inaquAlitatu, in quibus nimirum antecedentes numeri parfes 

funt conjequentium,u: perjpicue ex eorundern nuclorum dernon- 

flrationibwus apparetin [i msaiorfu nimeriü minorunumeriparteg 
'effe dicam vt nonnulli concedunt inter quosetiam af? (quo sni- 
ror) Federí. sa Gommandinus prafians Geometra: quod eff abftir- 
dum,» ab Enclids inffituto Alienum,cumparte: appellarit ntsg- 
?NIy Dumeri miriorem materis,cut minor son, gsetitur maiorem. 
Quod etéam ex defin.xo Soli luce clarius c5lgt , ubá numerospro- 
portionnles docnit eJ ,cum primm (eeundi, Cr. tbrtias quárti nque 
mu-tiplex eff uel eadem pars,veleademparses,tnc. Nam fi exiiti- 
maret, maiorem numerum spinorie partes efe, [atia fuiffet dicere, 
631p pritnus fecundi, c» tertius quarti, cadem parse, "ucl eadem 
partes. 1t5 enemnumeros proportionules in omnigenere probortionit- 
- comprebenaé[fis ot manifefium efquare reliqua omnén verba ds. 
-. finitionis fuperuacanene[fenz. 


THEQR. ij PROPOS n. 


— Si fint quotcunque numeri,& alijillis zqualeg mul- 
titàdine, qui bini fumantun& in eadem ratione: Etiam 
px aqualisurc in eadein ragiong erant ^ 


hy ! 


L 
1 


X* 


$t 
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« Sint quotcunquenumeri 74; B, C, & alij totidem D, E, F, fit- 
que vt 4f, ad B, ita D , ad E; & vt B,ad C; ita E, ad F., Dico £x 
aequalitate quoque eflc vc 4, ad C; ita D; ad F. Quohniam enim 


| |... elt, vt 4,aa B,ita Dad E; 

217. fep. P (UVP D... A erit viciffim, vt A,ad D, 
B..... MA E..,... . ita B;ad E: Similiterque; 

C... F.... eandem ob caufam , cum 

G.... erret 954909 €900*:&4 946099 fit; vc B, ad C; ita E, ad F; 

d erit viciffim,vt B;ad E,ita 


G;adF. lpitur erit vt 4, ad D, ita C, ad F; (Cum enim vtraque 
proportio 4,ad D,& C;ad F,cadem fit proportioni B,ad E,vtde- 
bins 2 onftrarum eft; &ipfz inter fcezdem erunt, vt mor oftendetur.) 
^*' c d-pioindcvicilTim,vt 4, ad C,ita D,ad F. | | 
20d fifuerint plures numeti,quam tres;ita vt fit etiam quem- 
2! ;odum C,ad G,ita E,ad H; Dicoadhuc effe vt 44, ad G, ita D, 
ad H Cumenimiamfito(Llen(um in tribus numeris, effc vt A,ad 
C, :ta D;ad E; ponaturautem yt C;ad G,ita F,ad H; erunt tres an- 
m:ri 4, C, G,& alij es D; F, H,qui bini in eadem ratione fumun- 
tur. Ex zqualitate igitur in tribus numeris oftenfa; rurfus erit vt A, 
ad G,ita D;ad H. Eodemque modo idem oftendemus in quinque 
numetis, perquatuor; ficütid in quatuor numeris demonítratum 





^ fut pertes, & fic de plunbus. Itaque fi fintquotcunque nume- 
£i , & alij illis zquales multitudine, &c.  Qzuod oftendendum 
crar. . bi 


SCHOHLIV M. 
Perfpicuum autem efl banc propofitionem eodern modo demon- 
firari poffe in mutmeru fendi fo. pro numeris integri a[Jumantur 


f^cinumeri, 
4. D... (—— Mem-oerum ost, filoco vnius numo- 
B.. |F...... rivnitat afJumatur,veletinm locoplu. 
QC. Fes. — riumpluresvnitate:ot inbocexenplo 
G. G... perfpicuum ett. | 


LEM M A. | 
Quod autem dua. propertieus mumerorum , qua eidem 
peoportioni. eadem (unt. inter. (e. quoque aedem , quales fient 


in demonflratio- 
Aser bp Bae Ceu wt proportiones 
D *ed0c09 920 E, e*. 99 F es. A, «d D, c9 C,4d 


F,quaeadem oflenfa. [unt proportioni B, ad E, fiue nwmeri fint. 
integri fue fraGi , ita demon/brabitur.| Proptereandem propor- 
timer ri Dofat B, dr tm A ipfius D, quam C, ifa, 

| eque 
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eque multiplex vel cadem pars, vel e«dempurtes, vel certe B ji- 
píum E, C tam. Aupíum D, uam C,ipfum F continebit equa- a 1 o de 

li.er , candemque in|uper partem,vel pertes,a Quaremumeri A, fn. 

D.C, F proportionales (unt.vs quidetm A, ad D ita Cad F. Quod 

ell prepofit..m. 
Hec idem demonflratwm fuit ab Estclille lib. 5 .depropertisni- 
bus magnirudinum propof.i1. a 

THEOR. 1», PROPOS, i1; xvj. 


' Sivnitasnumerum quempiam metiatur , equeau- 
tem alter numerusalterum quendam numerum metia- 
tur:Et vkiífim zque vnitas tertium nutncrum metic- 
tur, & fecundus quartum. - 


MeriaturtnitasA,numerum BC,&nümeras D, numerum EF, 
z quc. Dico viciffim vnitatem 4,numerum D , & numerum BC, 
pumcrum E F, 2que meri, Diuifo cnim nume:o B C,in vnitatos 
BG,GH.H C,& numero B E, 
in parres E 1, IK.K F,jipiD,z- ^ A. D.. 
uales; eiit multitudo vnita- B G.HCE,.IL.,I,,F 
tum numeri BC , zqualis mul- | 
ti tudini partium numcti E F,mctieturque zque vnitas 4,nume- 
rum D, & vnias BG,ipfum E1 , atque vnitas G H , ipfumIK,& - 
vnitas HC, ipfum K F; atque idcirco eadem pars crit vnitas 44, 
numeri D, & vnitas BG;numeri E L quz vritas G H,numceri T K, 
& vnitas H C, numeri KF:. Quare per ea, quaead propof..lhu- 
ins lib.oftendimus,cadem pars erunt vanitates B G, G-H,H C,fi- 
mulnumerorum E L,I K,KF,fimul ; quz vnitas B G,numeri ET, 
' hoceft;,quz voitas A,numeri D; Acproinde vnitas 4,numerum 
' D, & numerus B C;cx vnitatibusB G, G H,H C.compofitus nu- 
merum E F,crnumeris ELIK,K F, compofltum zque mctictur, 
$i vnitas igitur numcrum quempiam metatur, & c. Quod crat 
um. . 


SCHOLIPV M. 


lind idem , quod Euclides demonffrauit de numeriupropof15. 
effemdis boc loco (eparatim de-vnitate , Cptribus numera propterea 
equod-vnitas ná efi numerus. Qu d quidem breuim ita nosdemon- 
firabimu.Quis vnituu A,numerum B C.aque metitur atquo nau. 
marne D.eumerum KF,erit v-itas A.eademparsummeri BC, qua. 
wumerus D,num.ri E F.Per enigirur,qua ad propo[.9.demon[ira- 

Nimm erit vici[fins unita Aendem pars numeri D,quanumerua , 
B C,n»- 


r 


— m il 
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A * "l| ! - . 
B € nineti E F; kc propteren-opitas A, numerum p, C numerus 
B C,numerum E F,2quetetietur, — 
|| Hec propositio fractis numeri conuenire ».on poteit, Nam [i uni - 
14; numerum quempiam metiaiur , aque nutem Alter numerus 
fradius alterum quendam numerum fractum sietiatur : rion fuc- 
ti tur viciffimaque unitas tertiumnumerum.qu fradiusponitur 
214. fe. €) fichndn: inteder quartum fradium;a [ed [dli eandem babebre 
rAHoBEID UnILA: Ad nm.rum tertium, quá (ecundus nd quarti. 


THEOR. 14. PROPOS. 16 


- 


EM . . : 

.. Siduo numeri mutuofefe multiplicantes fecerinta- 
liquos;geniri ex ipfis equalesinterfeerunt. | 

E. DuonumceriA,& B, femutuo 

A... | B.... mulüplicantes faciant numerosC, 

D... Cue &Diita vt A multiplicanf ipfum B, 

E facidtC,at B,ipfüum A,multiplicans 

f;isiat D. Dico numeros C,& D,interfe zquales effe.Sumpta enim 

Yuitate Ejcum A,ipfum B,multiplicans faciat C;b etit C,cx B,to- 

* ues compofitus, quot fünt in A, vnitates; atque adco vnitas E,nu- 

merafn ÀÁ, & numerus B,numerum G , eque inetietur.é Viciffim 


b j.se 


€35fep. eigo & vnitas E,nümerum B, & numerus À , numerum C,meue- 


tur Eque. Rurfüs éodém rhodo, quia B,multiplicans ipfum A,facit 
D:dcritD,ex A;toties compofitus , quot funt in B; vnitates;ztqué 
digals- idco vnitas E, numerü B, & numerus Anumerum D,zquc mctic- 


é»- uit: Mcriebaturautem & eadem vnitas E, entidefn numerum B,& 


iifmeiusidem Á,numerum C,zquc, JEque igitur numerus A, v- 

rrimqücnümerum C,& D,metierur;Ac proinde C,& D,interíc 

aiquales erunt,;Si duo igitut numeri mutuo fcfe muktiplicantes,fe- 
terintaliquos,& c.Qüod demonflranduit erát. 

mE SCHOLIV M, 

Ín numeri fraciu bacpropofitio ita demonfrandaeit.Quoniam 

A mülriblicans B,facit C,erit€,ad B,vui A, ad E vnitstem;ex de- 

fin.multiplicaeionis. Ergobermutand ue 

E: Cjad A,ita B,Ad E,onitatem Sed exendád - 

. 2  B.A3. defn.vt B, ad E,vnitatem,itaqueg, eit 

2 4, T . , 47 D,ad A, quod E muliiplicans ». i c D. 

- D; )* Qi Iciturcri ; nderm 

gitur erit,'Ut Cad A , ita D,ad eundem 


AE sax lemmate propof. 14.Ac proinde quales in:er feetunt C, D. 
Quod eratofiendendum. —— — ^ | 
POTEST bác eaa. m propojitio cuo Camp ano ir. burc moduto 


gropor? 
' $; d uo 


LIBER Vll, 47. 


Si duo nufferl fe mutuo multiplicauerint ;proctéa* 
bitur vnus idemque numerus, 
Muliiplicet enim .A,tp[um B.faciatque ——— 2 
C. Dico eundemCQC gigni fiB.spfung.A,mul- . &. 
giplicet. Nam-veprius , cum Ai ,multipbli- A... Bu 
£abs ipíum B.-fAaciat C ,oflendemuonta- | C, erueeeuuL. 
sem E,numerum B,» numerum A,nufne- 
*um C,aquemetiri.Atvoero fi bumeru B,ipfum A,muliiplisef,a 
etiam unitas E , numerum B , &y numerum A,nstnerumfnium 


! 


a1f. do. 


aque metitur, Id.mérgo numerus C , gignitur ex multiplicatione fin. 


B.in A;quandoquideto ipjumm numerus A, aquemetitur,atquev- 
nilas E fíum B. 


Quod [inumeri A,d» B , fint fradiambo , jel-umueorum,de-. " 


moz jlrabirius idem boc modo.Guoniam A,muliiplicans BfacitCi 
erit ex defin.1.Ut C,ad B,itá A.Ad E , vnitátem;Etpermutando, 
vt G,ad -1,it3 B,ad Eyunitatem. 4t i;Bymulriplicet Merit exen- 
dem defin 15.0.4d E,xnitatem,vut faci humertu ad A.Eritsgi- 

Zur C,ad Ayot numeri bic faclus ad eundem 4;nc proinde f^cius 
bis mun; eru idem erit,qui C.G uod eil propofitum. 


. THEOR. 15; PROPOS r7. 


.Simumerus duos numeros multiplicans fecerit ali- 


quos;Genitiex ipfis candem rationem habebunt, quá |. 


muliiplicati. 


Numerüs enim A multiplicans numeros B , C,faoiat D;E.Di. . | 
co'effc, vt B.ad Cita D;ad E.Atfumpta enini vnitate F;b erit D,ex.— 


B,cempofitus toties , quoties vnitas F. 


elt in 4 :fimiliterque toties E;xcompo- F . brg.dea 


fituscrirez C; quoties cadem vniasF, — A... 
eftin codem A:Atqueadeo B,ipfamD, | B.. C..; 
& C;ipfizm E,zquemetictar. Quare B, D 
ipftus D,& C,iphus E , eademparscrir, 


e€»o9*9 E.,.-4eee cs 


6 c yoinde,erit vt Bad Dita C.ad 4 , & permurando, vt B ad £1o. dir 
. Citat ad E.Si namerus ipitur duos numeros multiplicans fece. f». 
titaliqtcs,&c.Quod offendendum crat. di3./eN 


. - SCHOLIV M. 


Sinnmeri A.B;C fint fracli,vel vnueorum, velduo,idrino- 
flendemus boc modo.Guoniam A Jmultiblicans ne C.facit D, 


Eitrit ex defini g.tam D,ad B,quam E,ad Cyut A,ad F,onitátem; 
Ac proi,de,ex lemmate propof.1 4.v£D,nd B,itAE ad C, IoitnPper- 
uta. do,vt D,A4 E,iz^ Bad C.Quuod efi pr pofitum, 


t. 


. T heor, 


Y 
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ix THEOR. 1:6. PROPPS 1$, 
Siduo numeri numerum quempiam multiplicantes, 
fecerintaliquos:Geneti éx ipfis candem rationefn ha- 


bebunt,quam multiplicantes. 
Numeri enim A;& f ; mukiplicantes numerum C , faciant D, 
& E,Dicocíle vt A;ad B,ita D.ad E.Cum enim ex A,in C,fiatD; 
fict quoque idem-D , ex C,in, 4. Ba- 


exe ep. A... — B.... demque ratione , cum ex B,ia C,fiat 
' G e*$ B.fiet idem B,ex C,in B. ia1 icu£ 
; D, oec o Bee ttn idern C,mulüplicans ipfos ,& ,fa- 
br. fe. eit D, & Bib erit, vt A,adB,ita D,ad E. 
$i duo crgo humeri numerum qm jam multiplicantes fecerint 
aliquos, &c. Quod erat demon um, 
T. $CHOLIFM. ! 


Lianido conflat eandem banc propofitionem eodem modo do- 
svénirarifinumeri A, B ,G, [imt fradli , velvumuesorum,veldue. 
: Hans autem propofitienem, Eg praced.ntem, ad quotcunque nu- 
snervot cumCAsnpano Accommodabimws [iue wtmeri omne: fint in-.— 
Jegri, fiue non bac ratione, 

Si numerus quotcumque nufneros multiplicet, vel 
quotcunq;numeri numerum quempiam multiplicent; 
Habebunt produdi numerieafdem rationes,quosnu- 
meti multiplicati, vel multiplicantes. :— . | 

Fiant euim KE, f, G,ex Ain B, G, D;vel ex B, CD, 3: À. Dice 
enjdem rationes b5boro numeros produHos E,F.|G, quas numeri 
meiribuseantuss vul muliiplicati,B,C, 
Db 


A... ent: boc efl , effe, ut B, 4 G, is 
B..C...D..,. E;sdF tut Gud Dite F,ad G.Nam 
Ese FeeeGesmeos: £umex4, m B,C,velex B, C, in d, 

«7./if fiant E,F,c eris t B.ad C ita E,ad F. 


aS ep. Similiter quia ex Ain C,B,velex C Din A fiunt E, G;erit quo- 
SUR . quest Gad Dita F.ad G,Atque ita decateris. 4 


THEOR. 17g. PROPOS, rz». . 
Si quatuor numeri proportionales 'füedint; qui ex 
primo, & quarto fit, numerus, zqualis eritei,qui ex fe- 
cundo, & quarto fit,numero. Et fi,qui ex primo, & 
qua:to fit,numerus.zqualis fuetit eiqui ex fecundo, & 
tercio fit, numero; ipfi quatuor numeti proportiona- 
' — lernt, . 


LZ 


Sint. 
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$1N T quatuor numeri proportionales A^, B, C,D, vt quidem 
A;ad B, ira C, ad D, fiatquc E,ex A, primoin D;quartum; & F, ex 
B, fecundoin C;tertium. Dico numercs B, F, zquales inter fe ef- 
fe. Fiat enim rurfus G, ex A; in C. Quiaigi- | 


tur ex À; ia CD, fiunt G, E; seri; vx Cad. A ,.. Lain.fep, 
D,hgcceft, vt A, ad B, ira G,ad E. Rutíus B.. | 
quia ex A,& B,in C,fiunt G,& F; beritquo- C... bie. 


que, vridem A;ad B,itaG,adF, Quare; per. D ,.... 
Jemma propof.14, habebit Gad E, & F,ean- — E.....4., v. 
dcm proportionem; cam-videl. quamhabet E,......,...... . 
A; ad B; Ac proinde B, & F, numerizquales | G..,.,. 
etunt;ex iis,quz ad defin.20.feripfimus, 
$ED iam fit E; ex A, primo in D, quartum genitus, sequslis 
ipfi FAprodu&o ex G, fecandoin C, tertium. Dice quatuor nu- 
meros A,B;C, D, proportionales effe, vt quidein A, ad B, ita C;ad 
D, Fiat cnim rurfus G,ex A;ia C. Quia ergoex Ain C, D,fiuncG, 
E; c erit vt C;ad D,ita G;ad B, velad E,jipfi E, zqualé. Haber enim c 17/99; 
G; ad zquales E, F, eandem rationem, vt ad defin.2 0, docuimus. 
Rurfus,quoniam ex À,& B;in C,fiunt G.& F;d erit quoque,vt A, d 1$./9. 
ad B, itaidem G, ad candem F. Quare proportiones A; ad B, & C, 
, perlemma propof.14. Ac proinde crit, vt A; ad B, ita C, ad D. Si : 

q^ tuor ergo numeri proportionales fuerint, &c. Quod erato- 

endendum. " 


SCHOLLYV M, 


LVCEclerim effl.eandem demon(irationem buiuspropo.locum 
babere innumeri frau, Bue omnes fracti int.fsue nom. 

POTERAT buius theorematpr.mapars proponi etiam ad 
bunc modum tamin numer fratlis,.quàmin integrá. | 

SI duonumeriduos numerosceandem,quamilli,ha- 
bentes rationem, multiplicent,antecedens nimirum il- 
lorum coníequentem horüm, & confequens antece- 
dentem; genitiexip(is equales interfecerunt. 

UT 4 enim oflen[um efi numerum E,quifitex A, antecedente is» 
D,confequentem.aonalem e[Je numero FiquiprocreAtur ex B,con- . 
ftqunento in .C,anrecedentem. (^ 

SED (5 (equéns tbeorematam in frau numeri, quam in inte«. 
gré facile es bacpropof.A6 demonfirabitur, |. 

S I maiorfuerit proportio primiad fecundum,quam 
tertij ad quartum;quiex primo & quarto fit numerus, 
maioreriteo,quiex Íccundo & tertio fitjnumero: Etfi, 

^ quiex 


- 


rd 
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quiex primo &quarto fitjnumerus, maior fuerit eo,qui 
ex fecundo & tertio fit, numero; maior erit proportio 
primiad fecundum,quamtertijadquartum. ——— * 
. $it primum maior proportioprimi.A.A i B.[ecu-dum, quam c, 
períij ad D,quartum, Diconumerum ex a,in D.jrocreatum effe 
maiorem eo qui fit ex B.Imc. Namfiisn- 


0 c M ..ua.ne B... 1 ligatur effe E,4d 8,Ut C,ad D i( fisse Ey 
B.... .  nmwmerwinteger[it.fiuefra imo fiue inte 
G..... s. gef cil fr-dlo: qui quidé reper'etur, ut ad 
D..... : propof 19.lib ovoflendemsus, fi numerw. ex . 


bl 


2. . B; i C, procrent ^. diuidatur per D) erit 
904, maior broportio A.Ad B. quam E,ad p,acproinde ^, metior e- 
. ti^,quam E Guaremaioruumerufi.t.x A. inD,euamex E, in 
& 19. fep. eundem D: a tt qui fitex E, in D, aqualiz esl ei, qui fi: ex Bin cC, 
Igitur 5 numerum ex A,in Dgesitue, maior eritguám numeri 

x Bi in. C, procrea soi, Quod eft prápo[itum. 
^ Fistdeinde maio numerutex A; in D, quam ex By inc. Dice 
fAiorep; proporti nem e(Je A.pri-miad 5, jerundum quam c,tertij 
ad D,qv artum, Si namg intelligatur nume s É, ex quoin D .s- 
Aim numerus fiat quiex Bin cil fine E muverus [it integer. fiue ^a 
' &us,aut integer cum fracto ) fet quoquemaiornumersus ex Ain D, 
quam ex E,in eundem D: ac proinde maior erit A.quam E. Guare 
b 15./ep, "nier erit proportio A,adn. quam E, ad s; At ita eff E.ad But C, 
Ad D, Igitur maior ertt quoque proportio A, ad 8$, quam c adD. 

Quod efi propofitum. / 

»' . GQuedf minor fuerit proportio primi ad fecuridum.quam tert 
&dauartumquiexprimo Gn quarto fit.numer «minor erét eo,qui 
ex fecindo (» tertia fit. numero: th quiex primo (quarto fit,nn- 
snerus, minor fueris eo, quiex fec ende Cr tertio ft, nume o minor 

| evit proportio primi ad fecundum.quam tertij 
Maus Bus adqartum.Eadem-himomninodemon(ira- 
eto tio erit, fi modo vocem, maioris, mutes in vo- 
C... " , — ceem,mino v,Vt inboc 4*; ofito exeo» ple appa- 
1 D.. vet.Guo. tamen taetiumoflendiporeti.Quo-. 
; niam maior efi proportio A,adn quim C, ad 
D: boc eft maior cH proportio G. primi ad D. fecundum: quam A, 
fert AÀ B.quartumitAior fiet nu serus exCsprimolin B qUATIMI, 
fiuee non C. quam ex V, fecundo sm A,fertium;[ine ex A, in DO 
demonfiratum iam eft : boc eit. mino hnmte.. 5 fiettx A,in D, 
quam ex 3.1ti c. quod ef]  vopci tum. Deinde (iminor numerus far 
ex ^, D, quam ex B,s Ci boc «fl, mator ex B.ín C. fige ex C, nm. 
Biquam .x 4 no. fiueex Vm A erit motor proportio C pr mé 
Ad D, jecundpm,quat, A,teriij a4 B,quATInm Vt tám «3i d mon- 
N j firafum 


* 


LIBER vil f 
fiontum:boc efl minor proportio erit A.ad B.qunm €,ad D. Quod. 
e projofitum. | 
THEOR. 18 PROPOS. 2o ix 
SItres numeri proportionales fuerint,qui fub ex tre- 
fnis continetur, zqualis eft ei,qui à medio efficitur : Et 
fi,qui fub extremis continetut , zqualis fuerir ei,quid 
medio defcribituriipfi tres numeri ptoportionales erür.. 
SIN T ttespumcti proportionales A,B,C,vc quidcm A;ac B; 
Tta B,3d C.Dico numcerumqui fit ex À;primo in C,tertlum,zquas 
lem effc ci,qui ex Bymedie procrdlur, 
$umptoecnimD,quiipfi Bifirzqualis, A,....,.. 
erit vt Bjad C,Roceft,vpA;ad B, ita. B...... D ...... 
D.adC,numerufquegemirus ex Bin C.,.. 
D,zqualis etit ci, qui ex B in fe pto- GEM 
cteatur, Quia ipitur quatuor numeri Á, B, D, C,proportionale£ 7 
fünt,4 erit numerus fadus ex A;in C;zqualis;ei,qui fic exB,in D, a15 Jof. 
hoc cft;ci,qui ex Bin fe producitur. So 
$cdiam|Bit numerus productus ex A , prifnoin C ,' tertium, 
stqualisci,quifitex B, medioin fc. Dico tre$ numeros A, B, C; 209 
proportiopales effc, Sumpto enim rurfum D, zquali ipf B; erit, 
vt Bad C,ita D,ad Cj& numerus ; quifit ex B.in D,zqualiseri£. 
ei;qui fit ex B.in fe hoc cft,ci quifitex A, inC. Quoniamigitur d 
numeruüs,qui ficex Á,primo in C , quartum, zqualis eft ei; qui fit. 
ex B,fecundoin D;tertium,? erunt quatuor. numeri A.B, D, C, bic. Jf: 
pioportionales, vt quidem A;ad B, ita D;ad C, vcl B, ad C. Si ues 
igitur nurneri proportionales fucrint &c, Quod demonftrandum 
erat. 





.. .. SCHORIV M. 
Demo«firntio baé non vuariab iur ,etiam[inumeri 4,B,C. fins ' 
fracticvelpa tim integri prt frati. —— ^ ' 
Gwcd fj maior fuerit pr portioprimi ad fecundum quam [ecum- - 
di sd tertium;maior fiet numer, ex prirhointertium,quamrex fe-'' 
cando in (e:É1 fi maiornumeru fiat ex primointertium,quamex ^.— .3 
fecundo im fe:tmnior erit ftoportie primi Ad [ecundum quA (ecumdk ^X 
^5 sátertium, ) , 
l. Jtem fi miner 4... [ A.... 


* 







B... Ds "" 
C... T , 


fuerit pro- B...,.. D... 
quréo primi Cu... 7 

ad fecmnaii, — no- TN [n 
quam fecundiadiertiumiminor vámeru fet ex prima in tertio; - 
quam ex fequndoin [(c:Ex fi minor numerus fat ek primointerti- 
Ám,quAf éx jectmdo in [ey minof propértio erit primi ad jecun- - 
: . d'a ini 
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dum,quabm [ecundi nd iertium.1d quod ex (cbolio antecedit pro- 
B^J liquet ft fecun .o numero [umatur aliu«aqualu, vt habeani.y . 
quatuornumeri. T.ncenimerit maior proportio primi ad jecundi 
qnátertiiad quartum,nut minor. (ec. ^ut in atpofitis exempli a» 
| poret,etiamfi numexi [int fratliyuelpartim frach, partim integri, 
xil THEOR. 1g. PROPOS. ir.- 
MINIMI numen omnium cadem cumeis tatio- 
: nem habentium, metinatuc zjuc bumeros.candem | 
cumeis rationem habentes, maior quidem maiorem, 
..mmirior vero minorem. 

SYN T numertA B,C D. minimiin proportiona eadem,quam 
habent aj duo numeri maiores E, F, ita vt fit; quemadmodum 
AB, ad CD, ita E; adF Dico AB, CD, 2que mcriri ipfos B, F, 
maiorem quidem A B, ipfum maiorem E,at minorem C D;ipfum : 

f minoiem F: hoc eft, antecedentem, ipfum an- 
À... G.. B- tecedettem, & confequentem, ipfum confe- 
CQ.. H.D . quentem. Cumenim üt. vc A B;ad C D, ita E, 
anfs Ese. adEiAcritviciffim, vt A Bad E,ita CD,adF, 
Fees Atqueadco cum À B, C D,minorcs fin, quam 
bao.4é - E,F; b erit A B;ipftus E, & C D,ipfius F,eadcm 
f» Paus vel pattes, Partesquidem nequaquam; Diuifis namque, fie- 
'  miporteft; A B; CD,inpartes AG, GB; CH, HD, numerorum 
E, F; erit multitudo. partium À G. G B, equalis multitudini par- 
o, 4, 2 C H5 HELD; Ac propterea A G, ipfius E, & C H, ipfius F, ea- 
€10946 dem pars. c Erit etgo, vt A G, ad E,ita C Ead F; 4 & viciffim, ve 
A G, ad C H, ita Ead F, vcl A B, ad C D; Ac proinde numeri A G, 
45/?- C H, minóres quam A B, C D, candem habcbunt proportionem, 
quam A B,CD. Quod elLabfurdum; cum A B, CD,in fuà pro- 
portione ponantur minimi, Noncergo A B.ipfius E, & C D. ipfius 
E, & CD, ipom F,zqualiter metietur, Minimi ergo numeri 
omnüim candem cumeis rationem habentium, &c. Quod de- 
monílrandum erat, ! 
mE $COLI!YFM.' 
IDE M loceuerumefl (iq s dicat, tres numeros e[fecontinue 
proportionales yrimosg dnos e(fe im ua .roportioma 
M ..G..B minimos Blocecimpofitoofleudetur e dem mod, 
C...H ..D . primummetiriecundum,( (acundus tertium, 


B...... ^ — vtinboc sppofsto exemplo Apparet ubttertime mso- 
$0 Fuse. meri fecundo aquAlie eft, Qeamuu aurem dari 


ben poffint tres mumeri cantine propertionales, 
queri duo primi in |ua proportione fint minimi nifi primse [it'oni. 
: 0 ' In; iden 
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gu: idem tamen demon ratur in tribus, etiam fie primusab aduer 
frio non dicatur effe unita yutdiximus.G)uod idcirco dixerim, ue 
propofitio va. lib.o.demon[irari poffit in quaaduer Jaris cogitur 
conte 'ere,tressumerose(Je con.inué proportionales.primosq: duos 
effe in (u& proportione minimos , Acprotdepr. mun metivi fecun- 
dum,ex bac propof quc Amtenegaserat.Sed boc planius fiet in pro- 
pef. rs. lb.o P .$ R Iratione, (boc veriiest.quod Campante docet. 
. QVOTLIBETnumeriminimiincoptinuationg 
fuarum proportionum , fiueezdem fint , fine diuer(z 
propottipnes, metiuntur zque totidem alios nurceros, 
quieaídem cum eis proportiones habent , primus pri- 
mum,fecundus (ecundum,tertiustertium.&c. 
" SINTen mplurts.quaduo numerild B,.CD,EF,minimiincon- 
innatione fuorum proportionum , [ine eadom fit proportio 4 B,ad 


M... K...B C,.L.D E.... M...,F 


. (G.ueleleeoo H... e** Lege BÉ. 


CD.qua,CD,ad EF.finenon;itautnonpoffint reperiri aljmuppe: 

93 ipfis AB, CD,EF, minores quorumprimus ad [ecur dum fit, vt 

A4 B.ad CD (5 jecundms ad terti.-m.ut( D,ad EF.»c.! quamus 

1Ales proportiones -eperinntur Jéor(um in jinori- sa  umers nom 

CONIBHuAti nimirum proportio 4 B ad CD.in sumeru 4.d » vel. 

2.4d 1.qui minores [unt ipsis A B.CD.quemtdmodurn(y proportio- 

Né DMPSroFU 16.10.1544 minimi (unt in conti: watione dun. 

FI. proportionum [ubje[quiquartarum,cum in ryninoribua nume-" 

vis mots poffint conrinuari.reperiunthr [eor(ui in minoribuenume-- 

rie proportioqnidem Ad 10 i$ 8.Ó1O.proportio vero 20.4d 1, ii» 

4-695. velinis e.)Sint deindetotidem numeri G,H.].nonmini-- 

mico: t'puatiinei[dem proportiomibusntmirumG sd Hit 4B, 

A4 CD, e H.ad I,vt CD ad EF Dico AB ip[um Ce CD ipfum 

Hd» EF, ipfum I metiri aquó.Cum enim fit 0t 4 B.ad C D.iraG, 

Ad H.a erit viciffimvt 4 B,AdG,ita CD,sd H.Eedem modo,cum . 

fit vt CDB,ad EF ita Had Lberit quoque ciffim,vtCD.^d H,ita 213. fs). 

EF,adl.c Gunre AB,ipfim G , 69 CD ipfine H, CeEE,p fntLerit D13.fop 

vvel:a mpars.veleàJem partes. Partes. quid. mnequaquam Di C39- de 

uifisenim , fi feri poteft , AB, C D, EF,in AK, K B CLD. ÁP. 

XE M,ME , portes numerorum G, H,Lerunttorpartesin 4B quor 

$n CD. (bin EF,atque ndeo MK , ipfim GU» CL.ipfime H.eadem 

pers d Erit ergo «t AK.adG ita CL , ^d He  virifimt 4K dio 

nad CL, sta Gnd H .v-l AB,nd C D,Eodemque modo erit/vt C L, ép, - 

MEN ,44C D,a4 EF. Qunarecoptinuttitur uperi A K, CY ^cy.fep. 
d 3 EM js 


* 


^* 


gir. 
i^ 
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EM. inproportionibut numererum AB,CD.EF, n minores quas 
4 B,CD, ET, Quod eft abfurdum,cumbi ponantur in [narmm pro- 


Un jortionum continkatizne minimi. Non ergo AB, CD, EF eadem . 


portes [uhe numerorum G,H , l. Genre finguli fingulorum eadem 
pars 4c propterea ATB,ipfum G, Ó» CD , ipfum Hé EF,rpfunl. 
aque smetietur.Guod eff propofitum. 
QVOD fi tres numeri dati, B,C, minimi [int in continuatio- 
P fuarum proportioni;itavot. etiam quilibetduo minimi fint.faci- 
oco limsidem boc moo 4. monfirabitur. Sint 
.4.. B TTE UU are D. E, F,no» minimi, quiea[dern 
p. ZI E,..... OE. ,. bebeant proportip . e5,4ua5 A,B,C. Ds.$ 
TR uu 4, B,C,ipfos D,E,F,aque metiri. Nam 
p banc props. 11,4 Byeum fint min min proportione A,ad Byed, 
wnet'entur ibjos D,E,eademquevat:one B,C.sp[/os E,F, Q ^re cuth 
ztépíum Dép C ipfum F,aque metiatur,ac Byip(um E,merientur 
uqueomneswi, B.C,ipfosi b, E. c 
^ CAZETERVM bacpr pofrtio cum [uo febolia nullo modo conue- 
pire potest numeris frachu : propterea quod in nemeru fr^cis dari 
'Ronpoffunt minii numtti t. (ua proportione fed quibu[ni datis, 
dari poffun: Alij minore; in infnitmm Atque boc idem intelligen- : 
dum eR in. mnibus aliu propofitionibus im quibus minimorié ,. u- 
fner.vum mentio fit. Ee enimomnesde numeri tantum integra 
Junt intelligenda, Sic etiam quando de numerisinter [€ primis ngi- 
tur , excludendi [unt numerifradfi,um bi non poffiut e[fe inter fe 
primi | Jed quo feunque metiri poffit aliqua jrAdio , tanquam men- 
[ura communis, Nam fi reducantur ad eandem denominationem, 
per[Dicuum eft eos ba! ere unam particulam , velplures,siufd.m 
Aenominationis,men[uram cemmunem..Aliaauzem omnes propo- ^— 
stionesnumerorum,in quibus minimi nume i sn [an proportione, 
"vel primi non adbibentur , aque Fonusmiunt (o integri: numeris 
£5 fradti. quod fatis eff. [emtl b. c loc» monu 
a . THEOR, 2c. PRO OS. 12 
.Sl fuerint tres numeru& alij ipfis multitudine zqua-' 
les,qui bini fumantur &in eadem ratione,fueritautem 
perturbataeorum proportio;Etiam ex qqualitate in ea- 


. dem ratione erunt. 


- 


* $SiNTUuUes numeri, A, B,C, & totidem D,E,F,quibini fuman- 


(c tur , & incadem radone , fitqueper- 
À .eeesareees EE, turbata eorumlproportio ; vt qui-- 
B... oC 2D... ". dem A;adB ita B; ad F;& vtB;ad C, 
(C.uu.u. Bosse. dtaD;ad E. Dico , ex zqualitate quo- 
G.S» E, qusedi, yt A, ad Cita D, ad F, Cum: 


» 
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etim fit vt À,2d B, ita E; ad Eja erit numetus ex A,in F, getitus ae a 19./ep. 
qualis numero, qui fiuex ByinE Pari ratione, cum fitcriam vir B, 
ad C,itá D; ad E; Perircidem numero qui fit ex B, i6 E, zqualis b19./ep.. 
numerus;qui ficex C,in D;A:quc ideo numerus pcnitus ex A, pri- 
moin F,quaium zqnalis eiit oumeroer C,fecundoin D,tertium,; 
producto, e Quarc erit vt A.ad C;ita D,ad F. |. cnp. 
QVOD fifo rintpluics numer5quam tres,itá vt fit etíam C; 


* ad G,vi H;ad D;Dicoadhu: ellc, vc A;ad G,icta El;ad F.Com enum 


làm fir olteyfum io tibus umezssctile v: A;ad C,ita Dad F;po- ' - 
naturaucem vt C,ad Gita H, ad Dj erunt ires numerij A, B. G, &- ; 
alij e$ H,D,F.qui bini in cademratione fümuncu:, ettq; eorum, 
proportio perturbara. Ex zqualitate igitur in uibus aumeris oft &- 
erit rurfus,vt A,ad G, ita H, ad F. Rodemque modo idem o-'" 
ftendemus in quinqu: numeris, per q. atuor, licut id in quatuor" 
numeris demonítratum fuit per tres , & fic de pluribus. Itaque fi 
fuetint tres numeri, & al: Tipi multitu dine zqualcs ) qui bini fü- 
mantur,&c. Quod ollendendum erat. p 
SCHOLIV M, 


EO DE M modo demon[irabitwr propo[itio i» numeris fradiu, . 


"Ut conftat. . 
Q VONI.A M vero Encli 'esex illu (ex modu wegumentandi,in 


proportioni: wu,quosin maguitudinibw. lib.s. & explicanig, n de- 
mon[irationibw confirm .uit.duostantum Lic in numerüue(tédir, 
mimirumenm.quiàpermutntaproportione nmrmr prope]. i3 e - 
sllum.qui ex aquAlitate dicitur propo[.14 Óe32 buiuelibonántie- ——— 
nü & nofiro inflituto erttbreniter veliquos quatuor modo: oflende- 
re in nymeru, c» aliaquadam quintilbri equentib .. theorema- 
sibus, qua omnia conupniunt tam fraciye - umeria quam iniegru- 
] | Lo 6 
SI quatuor numeti proportionales fint: Et inuerfa 
"ratione,fiue conuertendo;proportionales erunt. 
S81T,v£ 4,4d B,ita C,ad D. Dico (nconner- 
endo, jue inuer(nratione, ee utB,ad Ata D, M... C. 
Ad C.Cums. [it 4. nd Bot C, d D,deritwic:f- | B,... B... à f, . 
fom A, 54 Cot B.ad B, Rur[u quiseft B,ad D, —— nS P 
"Vt 4l, ANC, cerit pisifim B, ad A, vt D, ad C, Quod sit propofi- .. v. f. 
sum. ! MEMO! ? 
II. | 


SI compofitinümeri proportionales fint: Hi quoq; 
proportionales erunt. | mn 
a 44 IE: 


€. 


! 


"D 
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SIT vt.A B,ad C Bia B E,ad F E.Dicodimidendoe[fe t AC, 
a4 C B,ita D F,ad F E.Cumenimf[it-ut AB, 
215./t, Je. H8,...,.C...B | adC Bits D Ead F Esa erit uiciffim, "vt to- 
D,..,F..E te ABadtotum DE, ita ablatus C B, ad 
| 00 sblatum FE:Mc proinde vt totus AB ad 
b n1jeg. totum DÉ,b ) it reli sus A C, nd reliquum D F: boc efl, 4 C, ad 
e1 3 Je. DF,vtC Bad FE. Viciffim ergo erit quot AC, sd C c B,vt D F, 
4d F E,quod efi prope. Mum. 
EADEM ratione demon[irabimus Dini[jonem rationis eóucr- 
fam Ge contraciam,vt in lib.s.Sit enim primunyvi A B,ad C B,i- 
124 D E,ad F E.Dico prt dizify onem rationis cóuer(am effe 2809,06 
€ B,5d 4 C,ita F E,ad D E.Cum enim fit ,ut 4 B,ad C Bjita DE, 
Ad F E; erit quoq, diuidend^, vt 4A C,ad C B ita DE, ad FE: Et 
conurrtendo,vt C B.ad A C,itA FE, sd D F Quod eii propofi jtm, 
^ $1 T deinde,vt A G;ad 4 B, it^ D F,ad D )É Dico per diuifio- 
pem ratieniscontráriaw.e[fe quod 'ut'A C.ad € B,ita DF,ad F E. 
Quoniam enimeil, ur 4 C,ad 4 B, ita DF, ad D E;erit conuer- 
gendo,ut A, B.ad AC, its D E, ad DF. Ergo diuidendo,ut C B.ad 
Gita F E,sd DF; Et conuertenio,ut AC, ad c B, itA D F, ^d 
EF ou guia ef? prepe tim. 07 
IIL 


S I digifi nümeri iproportonslesf fint: Hi quoq; com- 


pofi proportionales erunt. 

SITvt 4 Bad B C ira D E,ad E F.Dico (comp-nendo e[fe,ut ' 

4 Ca BC ia D F, «d E F.Gum enim [it,ut 4 B,ad BC, ita DE, 
dis fep. - mM ——. AadEF;derit viciffim,vt 4 Bad D E, ita 
€12 ftp. Meere B,.G BGadEF;ic Kcproinde.A B, BC.fimul 
fije. D,..E.F 44 DE,EF./mul, vt BC;ad E FÉ Et vi: 

. ciffim A B, BC, fimul)boc eft, totus MG, 
ad B Cut D E, EF, imul,bocfi totus D F,ad E F, Suuod eft pro- 
pofieum. 

SIMILITERcompof[itiorationu conuerjA C» contraria ofien- 
tetur boc locoyut in lib. g Sii & im primum,vt AB,ad BG,ita DE, 
«4 EF. Dicoptr compo[itionémi rationd conuer[ar ejfe quog,, "vt 
ABG.n4d A Bjita D F,ad DE Quiaenim efi ut A B,ad BC ,ita DE, - 
à 7E F,erit conuertendovt BC,ad A B,itAo E F, ad D E. Et compo- 
nas ot AC, ad A Bite D F,ad D B. Quodeff propofitum. 

- LEINDE fiturjusvt A Bad BC,ita DE,ad B F.Dico ber 
C ovrfitienemrattong contrariame[fe qnoqo, t 4 B, ad 4 C, ics 
Lo o4 Y I.Cumentm[itcvt.ABad BGita DE,ad EF;eri:csn- 
neocc do,ot B G md An Buts E £) ad DU, Et componendoerzo,ov 
- UT G5, BeoaDEASDE; br contiertcndoyvt á D, 4d A C, i:,8 

PUE Quels pre 2n. . 
iv. Si 


) Leod 
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SI compofitinumeriproportionales fint: Híc quoq. 
per conueríionem rationis proportionales erunt. 
SIT«t A B,ad C B,ita D E,ad FE.Dico,per comuerfionem va. 
tionu effe quoq, ut A B,dd 4 Gita D B,sd D F. Cu menimfit, «y | 
A B,sd CB, sita D E, ad F E;aerit viciffim, ut totus À B, ad zo- 213 [oj 
fum DE,itaablatu C Bad ablatum F E;5 Ac biryep. 
proinde, vt torsn A B, ad torum D E, ita erit. A... C... B. 
reliquum A C, nd reliquum DF. cVicifimigi- D....F..E € 15. fe. 
tur'vt AB, ad AC, tt^ DE, ad DF.quodef? — | 5 |, 
propofitum. C un )J ZEN 
RVRSVS exbiefaciledamon[irabimt tbeorema illud in »u- 
sneru, quodin magnitudinibus oflendit Euclidts Propof-a4.. lib.s, 
Videlicet. E 2 poo e 6t 
mM V. i 


S1 primusad fecundum 


* 


eandem habuerit rationem, - 
quam tertius ad quartum; habuerit autem & quintus 
ad fecundum eandem rationem, quam fextus ad quar- 
tum candemhabebit rationem,quam tertius cum fextó 
adquatum. —., — 1 ' ^; ^ ^ ^:/-. 


SIT«vt AB, primm ad C, Jecundum; if DE, tertius ad Y, ^ 
quartum;Item vtB C,quintus ad C,fecundum,ita E H, /cxtue ad 
F,quartum.Dico itse[/s AG,compofitum exprimo (fnqminte ad C, 
fecundum;,vteft DH eompofitus extertio C fexto,nd F,quartum. 
Cumenim[it,utBG,ad.- UN 
C,itaEH,adF;eritcon- À.....B..G]l D.......] E..H . 
uertendocot CjAd B Gita |^ OC.X. FF... c0 
F, 44 E H. Quoniam igi- ua | - 
tur eii,'ut A B,ad Cita DE,ad F: vt Cad BG, itaF, nd E Hs. 
eritexaqualitate,ut AB, Ad B G,ita D E,dd E H.Componédo igl-: 
tur,Ut A G,Ad BG; its DH, ad EH. Itag,cmm rir[tm fit, vt A Gy. 
Ad BG,ita DH,Ad EH, vt BG,Ad C,ita E H,ad Fyorit ex 49099- 
litateyut A G,ad Cita D H,ad F. €)Mod ef propofitum. ' 
EODE M medo ce boe TheoremAa oflegdemo, qued ad Prop. 
24.lib.5.in magnitudipibus demonfirauimsme., 04 
VE. c | " 
SIduonumetiad duos numeros eandem habeant. — . 
tationem; & detra&i quidam habeant ad eofdem ean- . 
dem; Btreliquiad eod ci eandem rationem babub(üt. . 
com TT. UU -4,., ^ 7766 


" 


Fil » 
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SIT otytotu: 4 B, ad C,itatotui D E, ad Fy Item-t detraius 
M G, ad C, ita detraciw D H. ad F. Dje» Cr reliquum G B, efe ad 
vr efl reliquus H E,ad F.Cumnim [it,ut AG.ad Cita DH,ad 
07 F;erit conuertendo ,"ut C, ad 4G, 
Ku... BD. HE its Fd D H.Quinigimreflut 4 
C.... PF... B, 4 C, ita D E, ad Fi e» vt C, nd 
, A G,it& F.ad D H;erit exaqualita- 


geut 4 B.AdA G.if&D E,ad D H. D. dendoergo vt GB,ad AG, 


$8& H E,sd D H. ItA ue cumrur[w[it,ut GB,nd 4 G,ira M E, 
Ad D H; e» vt À Gad C,it^ D H, ad Feritex 4qu8litateyvt.G B, 
Ad C,ita H E,ad F, Qvod eft propofitum. EE 
Jtem ( boc demonjirab mw. 
s VIL 
Si primusad fecundum eandemhabuerit rationem, 
quam tertiüs ad quartum; habuerit autem & primus ad 
uintum eandem, quam tercius ad (cxcum : Etiam pri» 
fnus ad compofitum fecundum cm quinto eandem 
rationcm habebit » quam terüus ad quartum cum fc- 
xto. MN | 
^ aiti prízosus A, Ad (ecundum nc, ita terris D, ad quartum 
E Fi vi primm 4.53 q«intum CG.itaterruo Dad jextum F H, 
Dico itaeff A.pr.mutsh a4 BG,compefitum ex (ecundo (5 quin o, 


qt eft Dgertims ad EH,compo[itum ex quarto C fexto Cum enim 
; fit»vt A ad 5 c. ita D,ad E Fierit 


«4, ue. | D... B gongertendo-yt 5 c,4d A,itA E F, 


Bj. C..GE ....F...H — a4D Quiaigitureit utBC.adA, 

, | jte E F 44D; vt A,ad C G, sta 
(Dad F HieritexaqualitateutBc,ad C Gita EF. gd FH: ch 
£omponido ut B G.ad C G it& E H.ad FHigrconuertendo,vt €G, 
ALB Giit^ F Had EH. Quoniam ergoeíl,vt 4,54 C G, ia, ad 
E H: e vt C G.44 BG.ita F H,ad E H; eritexaqualitate,ut And 
BG.its D,ad E H. Quodeflpropofitusm. | 

Denique ex bu omnibus inferemw hoc rbeore ma, 

| VHI, 

Si quotcunque numeri ad eundem habuerint pro- 
portiones, quas alij illis multitudine-zquales ad quenr 
bam aliunxreundem;Habebunt quoq; illi omnes fimul 

ad eundem,proportionem , quam alij omnes hi fimul 
ad alium illum eundem. Et fi ídem nun.erus ad quot- 
qq; nusaeros proportiones habuerit, quas idémalius 


Aumc- 


P d 


* 
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numerugad alios multitudine illis equales : Habebig. 
Squoq;idem numerus ad omaesillos Gmülpropottio- 
nem,quam idemalius numerus ad hos omnes (imul, 

H A BE ANT qugtcung, numeri 4 B,BC,C Dad eundemE, 
proportiones quae totidem EG,G H,HI, babent adeundem K; Hoe 
eit fit 9t AB, Ad E,itAFG ad Kv) BC,ad E,it& GH,ad Kyeut 
C D,ad E,itaHI, 4K.Dicoemnes illos fimul boc est,ipjum 4 D,ad 
E,onn 'em babereproportionem,quam biemnes fimul babent, boc 
e£, quamib[eE I, baber ad K.Cumenim fit,ot AB.primus ad E. fe- 


cundum;itA FG, tertius ad K.quartum:ltem tt BC;quintusad — 


Eyfecundum ita G H,fextsus ad K.quávtumerit quoque'yt A C, 


4... Bue Cu uus UD]. F..G... H.E 
E... K..... 7 07 
primus cum q:into,ad E fecund um,ita E Htertims cum fexto,.ad. 
K.quartem Rur[u quiaeft,cut AC, primusad E,fecundum,itu 
EH, ert ws ad K.quartum:Item-vt CD,qnintus ad E fecundum, 
sta HI jextwus adK.quartumserit etiam,ut AD,primuscum quin- 
go,Ad E,Jecundwr. ita E Ltertiuacum [oxto,ad K qaartum:Atque 
ét& de cetera fi plureifuerint. | l 
|" SE D babeatiam idemnumersa E.ad v umeros quoteuna, 4B, 
BC, CDi,proportiones ca[dem,qnas idem alius numerus Kad toti- 
dem EU,GH,H li Hot eff [it 'o9E,ad 4B,ita K,ad EG; ot E,ad 
BC,.i;a Kad GHit» vt Ead CD,itaK,ad,HI.Dice effe,ot B,nd 
omnes illos fimul,yimirum ad A B,itaK,ad bes omnes mul,vtpote 
nd F :.Cum enim fit ut E. primus ad AB, fe.undum ,ita Kytey time: 
ALEG,quartum:Item-t É,primusad BC quinIium, ita K,rerriue 
ad GH,jextum;erit quoqme,ot B,primiusad AC , fecundum cwm 
qui. t0, A Kytertiua ad E H,quarium eum fexto. Rurf'aquineft,. 
Vt E. primus Md AC, fecundum ,ituK tertius adF H. quartur;Item 
vt Eprimusad CD,quintum;ita Ktertjusad HI [extum;erit et- 
lam,ut E,primus ad CD,[ecundum cum quintoitA K,tertius ad 
EI,quarium gum [exto.Atd, ita dereliquis. [iphures fuerint, " 
1À M vero bulemonfiratio[lengeutur nouem vitimepropofi- 
tiones Lb. s. à Campano adietla,.eederp modo in numerje impropor- 
tionalibut, quo:p magmitudinib, demonfirata fuere.(i pro magni- 
Fuginibwu, intelligantur numeri fiue integris ie fradti-prosnodüa 
Argumentandi inptoportionibss,aui libro s. [unt demon[irnti,af- 
fsmantur ijdem medi bac lib. demon[lirativut oput non ftem bio. 
repetere. Satu en.meft,ut dixi , (ipropoytiones illa quinti, lib. is 
ISBABHSNIDADIMT. ( magnitud.hes intelligantur e[fensmericas -— 


ems pror us der, nfirntiones adbibenmnr, ! 
ll Ze " UT 07 - THEO 


x 
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Xj -. . THEOR.ar TIROPOS 
PRIM Iinter(ícnumeri, minimifunt omnjum ean- 
dem cum eis raionem habentium. 
'. SINT numcri A, B, iuter Íc primi. Dicoeoseffeminimosom- 
fiium , qui eandem propo:tionem habent , quam ipfi A , & B. 
Nam fi non funt minimi, eruntalíqui alij minores ipfis mintmi 


habentes proportionem;quam à » & B.Sint ergo , fificri poteft, 
ZH C;,D, minimiin proportione A,& B, 


A... sue B.uss minore(que idcirco ipfis A, & B.Quo- 
C------D-. niam igitur C D, minimifuntin pro- 
E.--- | portione A, & B; &mctictur C, ipfum 


A,&D,ipfumB,zque?atque adeo fe- 
cundum eundum aumerum,qui fit E , ita vt C;:otiesimetiatur ip- 
fum A, & D,ipfnm B , quoties vnitascft in F.Iraque cum vnitas 
b15,/e). numerum B, & numerus C, numerüm A, zquc meriatur; bme- 

tietur & vicillimi que vnitas numerufn C, & numerus E,oume- 
! zum A, Rurfusquia vnitas numerum E,& numerus D,numetum | 
af . B. eque mcericur,e metietur quoque viciffinr zque »nitas nume- 
JJ*P^ rum D, &numerus E,numetum B.Atque adeo,cum idem nume- 
' ru* E,vtrumque A,& B,mctiatur , erit numerus É,corum com- . 
munis menfara. Quarc À;; & B, non funt primi inter fc fed com- 
pofiui.Quod eft abturdum,& contra hyporhe(in. Non funtigitut 
: alijnumzii ipfis A,&B,minores,minimi ín proportione Á,ad B. Ác 
| proinde A, & B,minimi funt, Primi;ergo inter fe numcti minimi 
funt, & c.Quod crat demonflrandum | / 
Xu. - THEOR. z&. PROPOS.24 v 
MINIM B nümeri omnium eandem cum eis ratio- 
nem habenitium,primi inter fe fünc- | 
' SIN T numcriA , & B,minimi omnium candem cum ipfis 
proportionem habendum. Dicocos eflcinter fe primos;hoe eft, - 
|. pullum numerum,prater vnitatem,com- 
À. 2e eu. Bou! minimeníua eos metiri. Si enim non 


axo. 


€-—-- funt imer fc primi , fed habentnumerum 
. D---.-B---- | communem menfuram; fit numetus C, 
| . :, eorum menfura communis metiaturque 


Cipumerus numerum quidcm À , toties, quoties ynitas eft in nu- - 

|. metoD;Arveroipfüm B,toties,quetics vnitas eftin E.Quiaigi-- 

Wo pro- tur.C;toties compoficus,quotin D funt vhitates ;'procreatipfum 

$wn,  Aj&idemC,roticscompofitus ; quorfuht vnitates in E;produ- . 

618.Jrp. cit dim B:4 fit, vt D, & Bipfum C, muluplicantes, producant - 
ÁO EE Be Quusadantriproponio A, adl que Dad Beliqre 


im 


c0) 
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adeo,cum D,& E,partes ipforum A,& B,mrnores fint, quam A.& 
B:nonetunt A, & B,numeii minui omnium candcm cum ets ra- 
tionem habentium, Quod cítabfurdum. Piimi ergoinrer fe fun 
nume: À, & B; Ac pioinde, minimi pumcri emnium eaadem 
cum cis 1ationem habentium, primiiatetí:funt. Quod oflen- 
dcndum erat. mE 
SCHOLIJV M. ! 
, HANC propofitionem (y pracedentem egy Campano adplu- — 
gespumirosextendemisa boc mode, . 
QVOTCVNQVErumcetiinter fe primi,minimi 

funtin continuatione fuarum proportionum; Et quote 
cunq; nnmeriin continuatiohe fuarum proportionum 
minimi, funt inter fe primi, 0. 


SINT quotcang numeri inter fe primi 4,B,C. Dicoeos sminimon 
eff: in continuatione [narum prepotio.wm, tWvt in minoribus 3u- 
meris continuarino paf nt, quammsproportio inori in minerib, 
numeriaveperiatur.Sin, non unt shinimi,erit Aliqui algminores 
spfis.mimirum,D,E,F,miaimi incon 
gsnuatione illarum proportioniéé Qui& | A... Boos Cua 
sgstur D, E, F,minimi funt hi. proper- D ecc E--- "v P. D ! z 
Sione numecorum 44,B, CimetieturD,. G..... ^" 
sp[nrs A, A E.cp[uth B, FrfumC, | 
&4n3.per e^-que nd propof. A1. buius lb. demon[irauimue ata, aden ; 
fecnndum unum eun: em numerum,qni fit G:itaut D,totus me^. 
sti&tur ip(um A.(» E, ipfum B, C» F,rp[jum C, quoties unitas eff 
i» G Quoniamigitur unita numerum G. (y nwmerm D, ip[um 
4 aque met*tar; v metistur quoq, viri[fim 4que-Unitaa nupnerum 2 tf ils 
D d» numeri G.numerum A:FAdemag, ratione ideps Q.mebierny ; 
(C ipfum B. (b sp(um C,aque.atd vnirds ipfos E,F. A4 ue dcirce 
44. B.C.cum babeant numerum G.commnunem men[uram Mom e. 
F8. 1 Pv:er jeprimi,jed compofiti.Quod al ab( rdum, rcontra bye .- 
petbefin, Non [unt igitur ali numeri minoresipf/s A4, B,C,smánimá 
éncontr natione proportionumo 4,44 B, C» B,sd Cfed ipfi .4,B,C,.— 
guinims [um£. ' 
1A M "vero fint A, B.C, incomtinuatione fuarum proportioniá , 
mininzi. Dice ees primos e[fe inter |», Sienim non [unsimter e pri, '' 
ROLIDCHATWY 05 Comuni me jnra umeris Gsta-vt G, toties 86e — 
Jiaiur ty[um A.quo.ies vnica eft m Dn ipjum B.uories. quoties 
vastas eil s E. or ip[um ^ ,toties quoties Onstas efl in F.cuoninnm 
igit:er G £:fWi cüpe[stus Weir numeros : B,C,queties unitas ec i5 
D,E.F.[iz vt D,E.F.spjum Gymultiplicátes producat ipJos 4,B,C, 
Gare D,E,F,en[dem babétpreportienes quae 41, B, C per en.qua 
. ad ) 44 [ 
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Mprepof 18.buis lib.oflendimust Atque adeo,cum D,E,F,mine- 
ves fint quam A,B,C,nonerunt 5, B, C, minimi incontinsatione 
Jsinrum proportionum.Quod eff ab(urdum, Primisgitwr inter f 
/xüi. futt 4,B,C, Quod eff propofitum. — 
" , THEOR,.»:;,PROPOS.:; — 
Siduonumeri primi inrer fe faerint; Qui vnum eo- 
guró metitur numerus, ad reliquum primus etit. 
Sint inter fe primi A; "& B; & ipfum A , metiatur numcrus C.Di- 
co C, ad seliquum B , effe prímum. Si enim non funt interfe 
primi B, & C: metiatür eos communi menfura, fi fierí poteft, 
numerus D Quoniamigitut D, metitur C: & 
ai.pre- / VER DPA C.ipfümA:4 metietur etiam D,ipíam A;Me- 
$$», , Co D---- titürautem&ipfum B Igitur A, & Boon fuat 
| iptetfc primi, cum habeant men(uram com- 
" munem numetüm D. Quod eft abfutdum, & contra hypothefin/ 
Efteigo C;ad B;primus. &odem modo,fi numerus quifpiam me- 


tiaturipfum B eritis ad A;primus. Quapropter fi duo numeri pri- 


£ni inter fe fucrint &c. Quod erar demonítrandum:— à 
xz, THEOR. 24, PROPOS. 26. 

Si duo numeriad quempiam primi fuerint;etiam ex 

 illisgenitusad eundem primuserit. 407 
Sit vterque numerus A;B;ad C, primus , producaturqueex A, 
inB,velex Bin A, numerus D. Dico & D ; ad eundem C, pri- 
fnum cflc. Si enim C,& D.non funt inter fc primi:fit eorum com- 
; munis menínra numerus E, rnctiensi- 
y MOREM B...  pfumD , toties quot vanitates funtin 
G....... e numero F. Qugoniam igittr E, toties 
D. oi e Compófitusfaat ipfum D ; quótfant 
bye — ESSee Eee vnitates in F6 fit vt E, ipfum E.multi- 
9N». . plicansgignatipfum D:c& contra Eji- 
e16 fe). pfüm F,muliiplicás producat eundem D.Genitus eft autern idem 
D.ex A;in B. Igirurcum ex E;primo ia E,quartum,fiatidem nu- 
dis fo). merus;qui ex A,fecuiido in B,tertitim;4 erit vt E, primus ad A,(&- 
. *** eundum,ita B,tertiusadF,quartum.Q uia veroA;& c, primi ibter 
. z, fefünu&E;ipftim C,ponitur metiri;ecric B;ad A;primus;Atq;adeo 
€45. JT. g.& A,cumfintinterfe primi,f in fua proportione minimi erunt, 
fz5./ ep. f£ Acqueigitur metientut ipfos B; & F,candem proportionem ha- 


, &*/ 9 bentés, nimirum E;ipfum B,& A,ipfum F.Quart cumB,metiatur 


vtrumq;$ & c;noncrunt, & c, iaterfe primi. ued cit abfur- 
dum, &contta hypothefin.Primus ergo erit D;ad ipfum c;Ac pro- 


ijnde;,fi duo aumteri ad quempiam prumifücrint ; &c. Quod erae 


demonflrandum, , 


T . — iN 


|| THEOR 


"—- 
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T HEOR. 2». PROPOS. 37. XX) X 
Si duo numeri primi inter fe fucrint: Etiam ex vno 
corum genixus ad reliquum prírpus etit. 
Sint inter fe primi A; & B, gignzturq; C,cx A;infeipfum. Dico 
Cad reliquurh B, effe primum. Sumptoenin D.zquali ipfi A, erit 
& D;ad B.primus. Quonismigirur A, - 
& D, ad B,p:imi funt, 4 erit numerus A... B...... a2 op; 
ex A,in D, hoceíL, ex Ain fe genitus; C oiu Luee eeu, ME 21 
" Bimiram C,ad eundem B, primus.Ea- D... tos 
demq;arte oftendemus , numéium ex 
B,infegenitum;ad A,primum efle, Si duo ergo &umeti primi id- 
tet fe fuerint, &c. Quod demonftrandum erat. 7 
THEOR. 26. PROPOS. 2g xrvij 
Siduo numeri ad. duosnumeros, vterqg;ad vtrumq;— 


primi fuerint; Ecquietcisgignéturprimíinterfeerunt, — : « 


Sit vterque A, & B. ad vtrumque C, & D, primus,gignacurquo 
EÉ,et Ain B; & F,exC,inD, PricoE,& s 4 
F, interfe ptimos cfle. Cumenim vter-. &..... B.., 


quc A, & B, primusfirad C; beritquoq; — B..,......,.... TR 
d D.. br Joy: 


E, ex ipfis genitusad eundé C,primus, | C... 
Rurfuscum vterq; A.& Bad D,fizpi- |. FL... 

mus,erifcodé modo E,cx ipfis genitus, 

adeundem D.primus. Quia igitur vterque C,& D, prirnuscft ad. - 


E; e erit quoque F,ex illis procreatus, ad E;primus, $i ergoduo caé. fog; 


numeri ad duos numcsos, vterq; ad verumque, &c. Quod crat 
oflendendum. 2 
T1HEOR. 17. PROPOS, 2 9. zxvjj 
" Siduonumeri piimi interfe fuecint, & multiplicansg | 
vterqucfe ipftto fecetivaliquem;E: geniti ex ipfis primi 
inte: fe erunt: Ecfi quiin principio, genitos iplos ruulci- 
plicantes fecerint aliquos; Ec h: quoqs primiinterfee- 
runt; Et femper circa extremos hoccucniet, n 
Sint primi inter fe A, & B; & 


ex A; iníc fiat CiatexB,in fe C... B.. 
fiat D.Dico& C, D, primosin-  C..... "" D.... 
teríe cffc: Écfirurfom fiatE,ex |. Él eese uu Feu 
Ain C;j& F,cxBjiiaD; DicoE,  G,81. ' A His. 
F, quoque effe inter fcprimos,— 1, 4j. K,jz. 


Cym cnim Á, D, inter fc pri- 


i 
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a $7. fé-- mi, serit C, fatus ex A, infe, ad reliqaum B, primus? Atqueco- 
prim, | demmodocum B,&U, primi fintinter fe, erit & D, fa&us ex B, 
in fc; ad C,primus: atqueadco genitiduo C, D, primi inter fe 

erunt. | , | 
/o à RVRSVYS,quiaA, & B, funt inter fe primi, P erit& C,fa&us 
b27/t?- ex A; infe;ad B:& D, nitus cx Bin fe, ad A,primns:Eft autem & 
C; oftenfusad D, primus. Vterque 


504... B.. igitur A,C;ad vtrumque B,D, pri- 

/ * . 
. €... D. muserie; c Ácproindc E,factus ex 
«28 fep. x eaesoceattess qteger oye nee dont ie A;in C;primuseritad F,fa&um cx 
G; 81, Hie. B,in D. Quodfiadhuc ex A, in E, 
Da Kji  , fuatG,&cxB,inF.fiacH,cum A;& 


| .. C; primi fintad B, derit quoquc E, 
426.ft- cxipfis genitus;ad B,primus: Eademq; rationc & F, ad À, primus 
BP" enr. Quiaigitur vterque À, E, ad vtrumque B, E, primus cft; e c- 
€i25.ft)- rit & G, faQius ex A; in E.ad H, fíàum cx B, in F, primus, Et fic 
. - deinceps,fipluresfuerint, Nam codem modo cum A,& E,primi 
f26.ftp. fintad B, f crit & G, ex ipfis factus, ad B, primus; nec non & H, 
g15,/tf. ad À. g Quare & I, genitusex A, in G, ad K;genitum ex B, in H, 
primus erit, cum vterq; ÀA,G, ad vtrumq; B, H,fit primus. Si duo 
itaq; nuineri primi inter fe fucrint; &c.Q uod oftendendum erat. 
THEOR. »3. PROPOS, 3o, 
sxix — SIduonumeriprimiinter fe fucrint: Etiara vterque 
fimulad vnümaliquéillorum primus fuerit;Et fi vterq; 
fimul ad vnumaliquem illorum primus fuerit; Eciam, 
quiin principio,numeriprimi interfeerunt. —— 
SIN T interíe primi AB, BC. Dico & vtrumque fimul A C, 
primum cíle & ad A B, & adB C. Sicnim AC, A B,non funtinter 
fc primi; metiatur illos , fi fieri poteft ; communi menfura numc- 
bs. pro ras D. Qujaigitur D, metiturtotum A C, & ablatum À B; b me- 
'— Py, ticturquoquercliquum.B C. Nonigiturprimi interfe funt A B, 
0 B C,cum cosmetiaturnumerus D.Quod ; 
Áreas Boss C eftabfurdumj& contahypothefin.Qua- 
D----. re À C;ad A B, primus erit. Eodéq; modo 
| ad B C,ofl&demus eundem effc primum. 
5$ ED iam vterque A B,B C,(imul;primus firad vnumaliquem 
illorum, videlicet ad A B. Dico & A B, B C, inter fc primos eflc. Si 
enim,non funt inter fc primi , metiaturillos, fi fieri poteft, nu- 
i1e.pro metus D. Quiaigitur D,mctitur A B; & BC; b mcetictur quoque 
seu», D.numcrum AC, ex A B, B C, compofitum; Acproinde À C,A B, 
non funt intere primi , cum eos numerus D,metiatur. Quod eft 
abíurdum;& contra hypothefin, Suntigitur A B, B C, intere pri- 
m . mi, Hio- 


L 
/ 
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ini; Bodernque argumento nftendemus À B. B C, inter fe primos, 
elle, íi À Cad B C, primus ellc po: aun, 5i duo crgo numscri pri 
miintetle tuerint.&c.. Quodlerat demonítlrandüm. 

| | COROLLARIVM.,. .. ., 
Ex hoc fequitur, numertim, qui ex duobus compofitus ad vnum il- 
lorum primus cftad reliquum quoque primum ce Si enim A C, ad 
KB. primus.eft,erurit AB.BC,intcr fe primi,per fecundam partem huius 
prop: f. Igitür& AC; ad BC, primusciic: per primám partem eiufdem, 
Quedeipropofirum. — MEM t 
. . THEÉOR. 1s. PROPOS.;z xxx 
Omnis primus nüimetus ad omnem numertüim;quem ' 
wmonmetiturprimuseft —— 0. , 
Primus numerus Á, non metiatur numerum B. Dico A, ad B, . 


9*4 B "7T 
dem qui Ai quod A;pónaturnonmedud —— C..— 


.* 
et? 


fliándum erat..— " 


. xXxiij, 


. . 


inetiatur numerus pimus D. Dico&D, 

tmetiti faitem vadum ipforum À, & Bji. À...; B,.iiii 
hon virumqge metitur, Nou mctiatare-. Cose idu. 
him D; ipfum X; metiatur$cio ipfum C; Di,. E..,...., 
toties, quot funt vnitates irnumero Bj. «.— . 

ítá vt C,fiat e£ D, iri E, pi idem fans eibez A, in B. Quisipl- 
tur nuntetus genitus ex D, ptinio in E, quartum zqualis-oft nu. 


Doo humeri Á, & B, (e mdtuo inultiplicantes faciant C;queni- 


mero geuito cx Á,(ccundois B, tertium; 4 ctit vt D, primus ad A; à 19. (sj, 
fecundum; ita B, tertius dd B; quartum. &. Quia veré: primus b 1, fep, 
D; ad K, primus eft, cum eum non metiáturi c erunt D, & À; cà vp. 
ka (ua propertione minimi. € Quare xque mctientur ipfos B, & dat. fep, 
E; nimiruri D,ipfum B. & A;ipfum E; Ac ptoindefi D, ooa mon- - 
, turipfüm À, metictur (altema ipfum B: ERa3demqimodo-f i9, nct 

NL r edae ' 


e 


) ' | ' 
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meriatus ipfum B,tnetietur faltem ipfum A. Si duo ergo nümesi 
Ícte mutuo multiplicantes fecerint aliquem , &c. Quod erat dc- 
aAmonftiandum.. 
MEME SCHOLIV M. 

Eodem snodo (&» boc sbeorema fequens demonfttAbime, 

.Si duo numeti ícíe mutno multiplicantes fecerint 
aliquem; genitum autem ex ipfis metiatut aliquis non 
primus numerus, vel certead ipium fit compofius: is: 

. etiam ad vnum eorum, qui in principio, compofitus 
' erit. 

Nam ex A, in B.fiat G, quém-UVelmetintur umerse non pri-.— 

mus D velcerre compo[itus ad eum fit: boc eff, uel D.» C, compofi - 
v — difint inter fe. Dico D,quod, adunum ipforum A, B, cempo[itum 

. ^ effe: id cff, vel De Mi vel D C Be(fe qu. qi inter 

MW Bu. fecompofitos. Sienim D, adl geutrum eorum com- 

6f — GQ.-c).. — pofitum eflieritvterg, 4, C B,ad D.primus.a Qua- 

D re C, ex illia genitus, Ad eundem D,primuserit, 

Quodefi ab (urdum, cum D.ponarur vel metiri $« 
pfumG vel certe ad eurn efe compofitusEfl igitur D,eompo[ytus ad 
Atvelad B cumnonfitprimusad utrumq. 


xí J| .FROBL. 31. PROPOS. 35. 
' A Omnem compofitum numerum, aliquis primus 


numerus metitur, 
$it numetus compofius A. Dico aliquem &umerümi primum 
cuo metir, Mcetiaturenim ipfum numerus B,qui fi primus fue- 
Hit; habetur propofitum? Si vero compofitus . metiatur cum nu- 
metus C, qui vel primus erit, vel compofitus; $i primus,cum mc- 
riatt ripfum B; & B,ipfum A; & mctietur quoque C, primus ipfant 
7 PT? A. yiautemi €, compofitusfaerit ; metietur eum alius numerus, 
' Quia vcro numerus non diminuitur infinite, 
(A.eeessse  Yehiemus rademrad aliquem numnerum;quem 
- B...,..€C... nullusalius metiarur, atquc adeo ad primum 
7.pfro- quicüm metiatur omnes przcédentes, & me- 
£4 :tieturquoque compofitum A. Quod eft propofitum. 
Aliter. Quianumerus À, compofttus eft; metietur eum aliquis 
Bumerus, vcl etiam plures. Sitomntum mcetientium eum mint- 
mus B, quem dicocffe prirhum. $i enim 
À aene.  DB,noneftprimus, metianur eum; fi fier 
B... C--- poteit, numerus C. Quoniam igitor C, 
Gi ro e : metituripfum B, & B;iptum A. 4 metie- 
^.^. tuftQquoqueC,minor ipfe B,ipfum Á.Qupd cft abfurdüm, cum By 


ponatur omnium mcuchtium minimus. Primus ergo eft humc- 
mn | Iu 


* ess ee 


^P 


(0 di$&à ub . 8 v 
Ius B. Omnem igitur compofftum nuínerum aliquis ptimus sgu- 
inetus metitur, Quod erat demonítrandum. 


- THEOR. 43; PROPOS, 34. 'ixxji 


art 


hábetut compofitum: $1 vero compofitus; me-.— À.;.5. 56.7 1 fei 
tietur eum aliquis primus? Omni$ igitur nume- 007 981 ? 
rus aut primus cíb aut cum aliquis primus nictictur: Quod erát 
oftendendum. - 


Numeris datis quotcunque reperire miinitnos oroniü i 
tanderh rationem habentium cüm ipfis. — 


primi,aur compofiri: Siptiminter E. F..  G..... 
[c funt;erunr ipfi in continuatiene H—. 1—.- K--— 
fuarum proportionum minimi per L-..-— 
caquaadpropofi4.huiuslibde- . — . , — . ,. , 
imonftrauimos.Si veto n6 funt inter fe primi,b inuenta fit maxima , .. ,.., 
corum cómunis menfura ngmepus D,qui mctiatur ipfos A B,C, bj. fei: 
pet numeros E,E.G Dico E F G; minimos effc ]n proportipnib. 
numerorum Á,B,C. Quodenim eafdem habeant ptoportiones, 

quás numeri A.B, C,fic ofteadecur.QuottiamD,iplos A, B,C,m&- 

dui per E;F,G;c fit, vt D,ipfos B,F ,G multiplicans faciat A, B,C. c. gros 
Qiiire;perca,quaz ad propof.18.huius lib'oftendinius;eafdeih rs 7: ^ 
tioneshabebunt E F G,quasnimeri A,B.C:—— | | 
,. Quipd véto E, F, G, fint minimi omnium candem rationem. ' 
habendum ctim ipfis, hoc inodo pétfpicium fiet, $1 nonónt mi-.— . 
nimi; erqntaliqai alij ipfis minetes minimi in eifdem proportio- 

Bibus, Siut erjo,fi det poteft ; minimi. H I, K; qui quoniam i- 

píos A. B, C,meüuaturzque, vt ad propof 21: huiuslib. oftendi- |. . ; 
tnus;mctianturéospernuierum L. Quo pofito, 4 fit, vc L, mul. dg. ahis 
Gplicans numeros H. LK, prodncat numeros A,B,C;e& viciffim n»n... 
L,ipfos A; B, C, metiatur per H, LK: Qiniim igitür E, jrimué c &pré- 
fnultiplicans D, quartum facit A; & FH ; fecdtidui Hiülttplicadg fum: ' 
t, tei aun fadt eóndem À; f eiit 2 vE E à d ad H; des Ets. fe: 


— 


[ 


ns. 


- 


hy 


- 


69- EVCLID. GEOMET. 
'  dum,its L,tertiusad D,quartum : Eftautcin E maior, quam H. . 

Igitur & L, maiorerit,quam D: Átqucadeo«uim Lipf. « A, B, C, 
meuatur; non erit D, maxima menfura communis nüum«crorum 
A;B,C. Quodeftabfurdum,& contrahypothelin, Non igitur e- 

: zuncaljj numén minores ijfis E. F, G, minimi i» continuatione 
proportionum A, ad B. & Bi ad C, (ed ipfi E.F.G,mimmyeiunr, 

: obrem numeris datis quotcung;, reperimps mibimos, &c. 


Quod faciendum erac. 
|, CQ ROLLAMRI V-M. 
' . Hincfit maximam mevfiram quorlibet numerorum meriti ipfos pe£ 


fiumeros,qui asinimi f.nt omnium eardem proportionem cum ípfis 

bapentiuay Ofterfum erim eft, numeros E, F. G, per quos D, maxima 

snénfura numerorum & B,C,ipf.s A B,C,metitur. minimos £eincon- 

tinu:tione proportionum A,aa B, & By ad C : Eademque cft in czteria 
. *) ej ' 


1atio, , 
s. sSCHOLIP'W " 
( ÉEcbyfücilitia comperiemu di otminimesnumeros, qui ean- 
dem hnbennt j roportionem,quam qstcunq,hyuamerislat: continsó 
propextéonales. Vt fi proponantur co. tinueproportionales 4,B,C, 
2D . D.E,fiwe ili [iit i» contt- - 
« 465,16, B, 14. C,36. D,j4, E,$81,. nuatineproporttonia And 
. I1, 8. | | B minitmiufi-enon, reperio 
F,:. G, ;. mus duos 12 eadem propor — 
» tine minimos, fi per boc 
$roblema fumnamou Fe G. minimorinproporticne du^ um. A, (hv 
B,nimirum illos, per quos Iemaxima evrum communi men[urs 


05 se TIE NY, 
| Caterum contingit interdum , "nuin wumerorum E,F,G,per. 


«B... e. C..ee oe. 4 .,.. B..C eser 


22 D... D 


E. F.. Q ... E.. F G.... 


4 
banc propof.stuontorurmn effe unitate m.anuando (citicet Dmaxima 
. enira vhidpforum.A B, C, Aqua eil, exbuexempluappa- 
fet. Manifeffum efl nutem. tunc inuerto: E, F,Gyrffe minimos in 
t£ütinuatione k«&rum broportipnum,cuto minor numerus da, nos 


(a joffitiquam-oniteme. 


THEOR. 4 PROPOS. sé. 


zi ; . . *"aa- 4 
"TT*  Doobusnumeris datis tepeiire quem illi minimum 


^ 


ipeuantut, numerum. | 
0 Su cepeiiendus minimus numerus otmnium quod dati numeri 
À, & B; meétuntui,. iat piinum dau. numeri A, & B, incer fe 
primi, fcícque. mutuo multipicans faciaat C. Dico C, cfle 
mini- 


A" 


LIBER VII. " €9 
minimum,qnem À, & B, metiuntur, Quod enim eum metian- 
tur,per(picuum elt, Nam cum producatur C, ex A,inB,vel ex B, a 7.pro- 
in Ais metietut À. ipfum C, per B; & B, eundem C; ptr À. Vcer- sam, 
que iptum A, & B,ipfurh C, . . 
metitur. Quodautem C,üit A... B..... 
minimus o.onigm,quos À, Ql... tae 
& B. meriu tur, ficdemon-— D..--.---.-—----—-—— - 
Ítrabimus,$:i C, non cítmi- E —---- E---- 
nimus : metitur, ' 6i fieri ' 
poteft, A, & Baum numerum D ipfo C. minore metiatürqne 
À ipfum D;pci E ad Beundem D, pei F. Q "^ pofito, b ram ex A, bs.$re- 
inF,quamerzB,u F &éconnario produc: , oumeius D. Quia B4 
igituridem numc;cs D,fitc x A, primoin E, quartum, & ex B.t 
cuadoinEF tertium c erit, vt À, »rimusad B. fecundum, ita F,tet- c19. fos, 
^ 
tius ad E. quartum, Igitur A, & B, tc m ponantur primi interfe,d 
& ob id,iaíaa propordose minuni ) exque meuenturipfos F, & q,,, fs, 
E;nimirum À ipfum F, & B.ipfum E. Quooiam vero A, mulapli- e, fep. 
cans B, & E, facit C. & D f erit C.a4 D, vt B;ad E. A- propterea f17 fep. 
cum B,metiacur iplum B. vc ofteof im cft;metietur & C,aumerus | 
numerum D,majormiaorem. Quid cítabfardum, Noa ygitur A, 
& B,merienturalium numerum minerem tpfoC ati; adco C,mi- 
'Bimus eft omnium,quos mctiunrnr, | : 

Siot dein 1c dati numceti A4, & B; non primi/nterfc, gY1aueni-- Y, 
antur C, & D; minimiin eadom proporcione, vtfiarquatornu- Bf. ^ 
meti proportionales, nimirum A, ad B, vt C, ad D. Quo polito, 
hfietid. m numerus ex A, primoin D;quar- 
vam, & ex B,(ocundoin C; tertium. Factus A... BL, LL, Du feb 

o fit E. Dico E , hac viaprocreatumeffe C. .D... E 
minimum;qucem A; & B;meriuntur. Quod: E .......,.... 
enim eum metianturmanifeftum cft. Nam — F.-.- ---.—.- 
cum tam A,multiplicatasaD,quamB,mul.  G.--.'H.... 
tiplicatusà CipfumB,producatsmetietut ——— 7 
tam À, quam B, ipfum E, Quod veto B, fit minimus omnium, 
quos A, & B, metiuntur, ita probabitur, Si E, non cít minimus, 

metianuir,fi fieri potcft, A, & B.alium numerumB, ipfo E,mino- 
fem : metiatur autem À, ipfum F, per G;& B, eundem F, per H, 
Quopofito,k fict F,tam ex A, io G,quam ex B, in H Quiaigirur ko.pro- 
idem numeros P, fit & ex A, primoin G, quartum, & ex, B.fccun- P9. 
do, in H, tertium, l erit, vt A, primusad B, fccundum, ita H, ter- lis. fap . 
gius ad G,quartum.Q) jare C, & D;cum lint minimiin proportio- 
nc À, ad B, vclH id G. » metienturipfos H, & G, z quc, nimi- mat.fe- 
rum C,ipfum H,&D,i;fam G.Qua vero A,mul.iplicans D, & G, Pf». 
facit E;& FP, cà. E, ad F,vt D, ad G A: propteicacam D, metia. P17- $- 
turipfum G,vt oftcafum cft, mctictur ctiam E, numerus nume- P/9. 

€ j - fum 


Pad 


17.pros 


— 


Ó 
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pum E, maior mingrem. Qupd eftabfurdum. Nopigitor A, & B, 
menentugalium numerum ipfo B, minorem, atque adeo E ,mini- 
qus cf omnium;quos metiuntur. Quamobrem duobus numeris 
datis reperimus,quem illi tninimum metiantur,numerum. Quod 
faciendumerar. —— ' ' E 

| 5 0 '"£€9ROLLARIYM. 

Hinc fit, fiduo numeri muluplicent'minimos eandem rationem ha- 
bentes, maior minorem, & minor maiorem, produci numerum mini- 
guum,quem illi metifntur.Nam propofítis C, & D , misimiy in propor- 
tione A,ad B.deinonftratum eft,numerumi E, factum ex A, minore in D, 
gnaiorem, & ex B, raiore ij C, miriorem e(le minimum; quém A,&À; 

2 ' DC $CHOLIV M. 
Hec autem corollarium apud Campanum est p ropo[itio 35. bu- 


; $n; libri /eptimitiEt fequens propo[itio apud eupadlem corollarium e[f 
i0! quepfnuggs 0000000 20 0- 05 
xv, " 27000 ' 

TET 5 7^ THEOR. 4. PROPOS, 57. 

' , Sidyo nymerjnumerum quempiam meriantur;Et- 

jam minimus,quem illi metiuntur,eundem metietur. 

. Meruiantur duonumcri A, & B; quemlibet numerum C D.tirqi 

aliuspumerus E, minimus, quem ijdem A, & B, metiuntur. Dico 

fo Ejipfum C, D;metiri, $. enim E,iplum C, D, non metirural 
5 ' t ' lato E, ex G D, quories pote 


* 
Ld 
L) 


A.. B, . | auferti,reliaquetir numer*qui- 
(C .ueesseÉ.E D dàm minor, quam E. R elmquat 
TM igitur E, ablatus ex C 2, quo- 


so 4 5 ucs poteít,nume um,fi fien pq- 
ait fte- teft; E D, minpremfe,ita vt E, metiatur ablatum C EF. Q roniam j- 
un. giturtam Aquas B, ipfum E, metitur,& E ipfum C F; 4metic- 
biz, ro üt quoque tam A, quam B. ipfum C F.Itaque A, & B, cum metj- 
gen. - anturpotum C D, &ablatu/n C F.jmcuentur & reliquum F D,E (t 
, ^*^ — autemE D,minor quam E. Non igitui E, minimuseft nninerus, 
(27 — RguemA,& B, metiuntur. Quod eltabfurdum,& contrahypothe- 
hn. Q, arc E; ipfum C D, metitur. $i duo ergo numerinymerum 

quempiam meriantur,& c (oderat demonflirandum. 


HU 7 PROBL y^ PROPOS. ji 
"Tribus numeris datis reperire,quem illi minimum 
mcetianrur,numcerum. ' | 


£j Jap. . Sit inueniendus minimus namcrus,quem dati trés numeri A, 
D B, C, metlantur, cInuento D, minimo, quem mctiantur duo A, 
' & B,lmetictur &'cündem D, reliquus C, aut non merietur. Me- 

parur primum C, ipfum D, ita vt omnes tres A, B, C, ipfum D, 

€ ry .: * ee mot on TI "EM mcetian- 


1 ^ 


LIBER XII. 7t 
metiantur. Diconumetum D, minimumintentum; quem A, & 
B, mcuuntur, minimum quoque . 
£lle,quem ttes A,B; C,metantur, A... B.... C...,,. 

Sienim D, noneft minimus, me D............ 

tiantur,G ficri poteft; A B, C, alid — B.---------7 

numerum E, ipfo D, minorem. 

Quoniam igitur A, & B, mctiuntut ipfum E, minorem quam D; 

non crit Dminimus,quem A & B.metiunrur.Quod eft abíardum, 

& contra hypothefin. Immo;cum A;,& B,mcuaacur ipfumE;& D, s 

fit minimus,quem ij lem A, & B, metiuntur;s matietur quoq;D,i- an fe 
fum E maior minorem.Q 104 eftabfurdum. mE 0 

$ed iam C,non metiatur ipfum D, inuentum. P Tauenito igi- 

tur B, minimo, quem C,'& D,metiantur; Dico E,cfle minimum, b; 6. fep. 

quem A,B,C metiantur.Q god enim 

eum metiantur, itaoftegderur. Cum A..B...C...., 


A. & B, mejiantur ipfum D, & D, i- D...... 
píum E;z metientur uoqueA,& B, B............ € t1. Aro 
ipíum E. Meritur anten C eundem Fo ad 


E.Izitur omnes tres A,B,C ipfum E, 
mctiubrur. Quodautem E fit mmimus,quem metiantur À.B,C, 
hoc modo probabitur. Si E, non cft minimus, mttiantur.fi fieri 
poteft A.B.C,alium numerum E ipfo E, minorem.Q) :oniam ipi- 
rur À, & B, ipfum F , merinnrur;' d mcetietur quoquc cundemEF, d 57./f- 
numerus D, nimirum minimus inuentus, qucm gumeri Á, & B; prín, 
metiuntur; À tque 21co cum C, & D. meuanrgr ipfum E. mino- 
rem quam E;oón erit E,minimys,quem C,&D,metiantur, Quod 
£ft ab(u:dum, & contra bypprhefin In mo.cum C, & D, meuan- 
tir ipfum F;s metietut quoque eundem F, numerus E, minimus, 
quem metiuntur ijdem C, & D,maior minorem. Quod cft abfor- e37fe-5 
um.Non ergo À B,C;alium numerumipfío E, minorem metien- 2557« 
tur;fed ipfe E,cnt minimus. Quapropter mbus numeris datis;re- 
perimus, quem illi minimum metiantur, numerum.: Quodcrat 
faciendum. n 
| COROLLARIVM. —— 

Seqnitur ez bis,fi tres numeri numerum quempíam metiantaretiam, 
sninimum, ques illi metiuntur, eundem metiri, Nam in extrema huius 
demonfirarionis parte, ex eo,quod A, B, C,ponebantur metiriipfum F, 
oftenfum e£, & E, minimum, quem A, B,C. metiuntur, eundem E, mc- 


$CHOLIV M. 

Hoc corollariii alio modo,non fecus. ac propo[ 37. buius lib oflen- 
dere poterimus Metiauiurenim A, B, C, quemcunquenumeram 
D E fig, F. minimus,quemijdem A ,|B, C ,m-tiantur.Dico cn F,i- 
ffum D E.metiri,Sienim non metitur met atur eiuspártem DC, 
0€ 4 teli 


* 
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4. Bose. rc selinquatg numerumG E, ff míi- 

Í 

. D... tt r6 intanto G--—E Morem Q veniam igunr A,B,C,s- 
art pre F. eesteszt " | plum Fnuiinntur, e F ip[uro D 
bad G.ameriantur quos A, B,GC eun- 


2 11.900 dem DG;A: cproinde,cum Prtotum DE ponátur m.tiri;b pectien- 
t tur (o: reliquum G E, ipfo F,minorem- Quare F.nonerit minimus 

em A,B, Cmetinhtur. Quod efi el jn: dum, é contra bypetli- 
oj .Metirar i igitur E,ip[um DE. 

Pari ratione; luvibus numeris d t8. quam tribus reperiemwe, 
4ném i ill éminimum etiantur, numerum; lacsm 4, ba bebit boc é- 
dem corollarium. Nam fa dati numeri (fuerint quatuer, inuenies - 
dus erit primus mipimn, quem tres metiantur Siquinque,repe- 
riendus erit minima, quem quatuor i metiant r, (ec. Reuquaan, 
tem omnia aperag.t nda.'vt de trib numeris didum, ei. 


| xu vij THEOR. 34: PROPOS. )9 
| * Sinumetum quif plam numerus meriatunjille,quem 
metitur, partem h habcbitd meriente denominatam, 


Metiatur numcrum A,nümerus B, Dico A. habere partem ali- 
quamàB, denominatam. Mctiarur enim B. iplum A, toties,quot 
7 ^C ynitates füg ir numero C Quia 





Pd 


: L POPTPEPEPPPEPE igitur: vnitas ipfum C, & B,iptum 
eae Bec c t A que metitur; 4 & viciffim vni- 
Y ME tas eque ipfum B. & C, ipfüm A, 


2o metierararqueadeo eadem pars erig vnitas ipfiàs B,quz C ipfius 
A; Eftautem vnica: [4 5n fiu: B, denominata ab ipfo B, vtad de- 
fin 2. buiuslib,docurmu: li suut & C, pats erit ipfius Aabeodem : 

- .  B.denominaz. $i numerum n ergo quifpiam numer. * netiarur, &. 


Qod oftendendum. erat. 


—— 


THEOR. :;. PROPOS. 4o 


. Sinumerus partem habuerir quam liber metietnr il- 
Ium numetps à peige denomipajus, 


| : HABE A T merus À, partem B. á qua numerus C, de 
nominauiz,: Dico C, metii ipfum A," Nam cum B, pars dé- 

nomínetgra C, fit autem & v- 

À.Luesem eee pitás pars 1pfiu: C. abeodcm, 

ài fep. E» .c e * C.deuominata; inctictur vm- 

tas ipfa: C &T,inf? A.zque, 

4 Y iciffim erpo & vnitas ipfum B, & C pliur A, mzdicru S nu- 

n ^ rürergo parem habucitquamliucz & c. Quod demoritran-. 


LIT) Cat, » N 
TT PROBL, 


sEviij 


-YYIBER VII. , 7 
THEOR. 6. PROPOS 4r, 
Numerutn reperire,qui minimus cum fit habeat « 
partes. tl 
Siat datz partes A; B,C; Inueniendufquc fit minimus numerus 


xxxix, 


datas partes habens.Sint a partibus A, B, C, numeri dgnominati, - 


; fiuc quripías denomineno D, E.F;s 


minimuíque,duemD,E.F,metiun- D.. - A.Secunda 
tur,numcius G. Dico G, eflemisi- E... B,Tertis 
mum, qui babeat dans partes A B, E ....- C,Quarts 
C.Quodenim eiu(modipartesha-  G..........-..— 
b.at,;taollendetur. CumD, E,F; H---—------ - 


iplui:G, meaaotur, bhabebis G, 


235./tf, 


put. $a D.E F.denominatas;hoc cft;partesA, B, C, cum bz deno- b35.fep, 


mincntui aD E F. Quod vero G; fit minimus ullaspartes babens 
pe fpiciumeltt. S cnim non cít minimus, habearfi ficri poceft 
H, 1,4 G, miioc eidempaitcs A, B, C. Quiaigitur H,habet 
rates À B Cic. acncuripfum numceii D, b, E;apartibul AB, 
'C,. enonunau; À que adco, cum H, minor fitquam G, ion crit 
G wünimus,qu. m meriuntnr D; E. r.Quod eft abfurdum & con- 
tia bypothefim. Non igitur minor puimcrusquam G.datas pattes 
A, B,C, habebit, fed iplc Gomimmus erit. Quare numerum tcperi- 
mus;,qui minimus cum fit; habet datas parcs, Quodfaciendum 
erat, Mn 
SCROLIV M, . 


God s /nmanturnumori Ix L. per quosnumeri DEF ipfum 
Ge iupturierunt numeri Lx, Ly date partes.A, B, C, NA G 
denominata [eilicet à D. E F. 

€ tm exim D, E, F, ipjum G, — A, Secunda | D..1...... 
metiantturper I,x,Limetietur | BTertis | E...K..., . 
A&aque unirase ipjos X Le» nu- C,Quaria — F....L... 
sneri D E,F, trp/um G,d Vicif- G.. eec: : 
firn ergo metietur quoquevni- | 

gasipjos D. EF. mumesriIx Lipfum G.Aque,atquo adeo vnitas 


c«ofap, 
L| 


dy/fo, 


-spjorum D E, F, eadem parserit, qua numeri ,K,L, épfinsG.Cum. 
ergo nitas it urssipJoerum D, E, F. ab ipfis denominatarunt s — 


I x.Lipfins G-bartes denominata &. D,E,F. 
Ex bw antem [equitur,minimum numerum,qné quotlibet nu 
Jn ré metiuntur ejfe minimum babentemspa.ses ónumeumeticn- 
gibus denominata; Ofen[um enim ef ,nutserumG quemminimá 
enetinntur D,E,F,minimum e[fe,qui babent partes A, B,Coeninf- 
griodli [ust l,x,L, à metientibusnusmarüa D,E,E.dehosm» atus, 


l«m-vero,ot Campana ait fi insitptue mint e sme noue n o 


£, J . . d pP? ? 


V 


! g4 EVCLID  GEOM.. 
zaspnetes babens duplicetur, triplicetur, Cvc.habebitur fecundu 
" .uumeriu poi minimum teriisi quar M6 rc. en|dem partes conti- 
7 mensInuento enimG,minimo,quibabeat partes A, B,C ,denorina- 
10 & D,E,F fit ilis duplut,numermH tripluscuero I, c.DicoH, 
e[fe [ecundum numerum;quien(dem partes A4,B, C, hnumeri D, 
B.E denominatas babeat, I tertium (»c.itacot neque inter G, 
minimum, ( eius duplum H neq«e inter H duplum, Qr l.triplnum — 
(rr.cadat aliw numerus Fabens en[derpurtes fed ipfi [oli Hy 1, 0—— 
cateri roultiplicessp(ruyQ dicas parter córineant, QuodenimH 6» — 
00 C6repartes ALB,C,babedt denvminnias [cil.'À D,E, F, itacffen- 


e 


dense. Quo - 
G....ernnnn 4, D.. niam D, E, 
H.e.eeegege)yese;e BE... F, meti$zn- 
I...... epeeccMe e nnn n le es 0, FL... gr ipfum Q, 
X-- -.-- e M----L per: confirn - 
N-——eMe nee MA Pee--9 iepem ; 


anni G, io H,1, 
e »£un. Cr reliquosmultipliceripfeusG.a metientur quoqueD, E, E, eodem 
b; fe- H Ice reliquos multiplicesipfius G b QuareH I. Cereliquinume- 
nm, C! ipfius Q,mulitiplices,partes babebunt à metientibusz umero D, 
prim, E,F.denomisatus.qualesponuntur partes A.B C. 
Quod autem H. duplusipfius G,minimi, fit fecundus ens partes 
' —— bavems, hoc ryodo demonfi-abimus, Si H. mon eff fecundus. fit, fi 
fieri potefi alius x L,ipfo prior qui nimirum maior fit,quen.G si- 
nimus e minor.quam H dnuplusipfiusG Detraélo autem G,ex E 
c 4o. ft, L. relinquatur M L ipfo G minor. Quoniam igitur x L.partes ba- 
pnm Ler A,B,Cic mesienturiv(umn&umeriD,E,F Apartibus illudeneo- 
(o0. minat Acpropterea Cr G.rminimus quemD E Fmetiuntur,me- 
di2 ro riezur per coroll.propof.y8.bsius lib.eundemK Le Metitur Autemes» 
spun. G;abla:smx M. fibiáqualem d Igiurér veliqmum ML metietur, 
| paior minorem G «od efi ab wurdum.Non erg. alius numerus inter 
GG, C^ H.- cadenspártes babet 4, B, Ci Acproinde H, [ecundusefi 
buiu[modi partes habens. ' 
No» alter offendemus numerum I,triplum ipffusG e(fe tertium 
dias partes Dabentem Sienim neon éfl tertius, fit alius fi fieri po- 
, geil, videlicet N O . ipfo prior,qui videlicet maior it. quam H, du- 
pius miver vero quam I.:riplur. Detradlo Autem H duplo ex NO, 
c 4D. fe- r*linquatur P O,mineripfo G.Quiaigitur NO, partes babet 4, B, 
pim. Ge meribntnr ip[um numeri D, E, F, A partibus illis dencminati, 
' — Atque idcirco E5 G.minimus.quem D,E,F,metiuntur,eundem Nt 
* v O prr coroll. propof. 38, buius lib. mesietur:Metitur autem (0 G i- 
fii e p[nm N P, ablatum pfi H. dupla aqualem. f Igitur Cr veliquum P 
,009M.— Quidem G.metietur, minoremmAiór. Quodelf abjurdum den er- 
' £ alinsoumerus inter H, (o I, eadeni portes babet A, B, C, da- 
? ' | PMide 


-* 


"^ 
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sues Acprapterea L,tertisn afl illae partes babens. Badem que vatio- 
pe quadvupl ipfius G, quartus erit; o quintuplw,quintm, Orc. 

Huc quoque referripoteft [equens problema. 

Numerumteéperire,qui minimus cum ftt,habeat da- 
as partes, hac lege, yt qualibet pars fubfequentem par- 
tem contineat. ^ | 


Sing data pertes A, B.C; inueniendusg, fit nsmerm Minim, 
guiage babent bog ordine,ut, pars A, contineat partem B, Cpars 
B.partem C Sintàpartibsa A, B, C, numeri denominati D, K, 

F; Fiatqui G,ex E,in F: Irem H.ex Din G. Dice H, efesminimus —— 
»umtrumqui quaeritur. ) : 
Qj «od enigma babent datas — A, Secunda. B.Tertia C Quarta. | 
partes ordine pradiclo.fa-  D.. E... F.,.. 

cile demonflratur. Nam. GG... eee E 


eum ex D,in G,fiat H.erit H... » eet »e925e6**9* 0490.09.24 


Gi, 101165 1: H, Rotes 'Umi- ] : Knie 

f46 in D: Eff autem-uni- I--------—-- - e----R 

£n pars ip(iss D, denomi- : K.-----.--.--— 
Bata ab ipfo D. 1giturtj | V.--- --e---- Jj d 
GG parseflfippw H,sbeo-  M---5 , 4 | ' 
sem D, denominata; At-. , 


que adeo H,babet partem A nimirum numeril G,À D,denomina. 
zam.Deinde quiaexE in FfiG.erit eademratione F,pars ipfis Q, 
slenominata ab B Atqueadoo A, pars ipfius H, nimirumnunseru 
f3 babet partem B,» ipmirym numerum B,nó E, denominsutam.De- 
nique cumF;babent «nitatern,tanquam partes nb ipfoF,denomi- 
natam, per[picuumefi B.partemipfius Gypartis,nimirumnume- 
pum F,babere quoquepartern C, hb F. donominatam nimirum u- 
nitaté Quare numerus inuenpu H partem babet 4; pari A. par - 
ger Bir pars B. partem C. Quod autem H, (ot minime ene pnr tes 
boc ordine continens,bac rasioneoflendetur.S. ^ nimnoncil mini- 
qnse babeat minor numerm Ifi faripoteft eadem pnrtcs eodem or- 
dipe itat K fit ipfiusI;pars A4, Ànumero D, denom:nata (5 L, 
spits x, pari B,ab E,demorninata. &M ibfits L.par: C, a6 Y deno- 
gninAta Quin igitur x parse ipf LA D, disomisataerit k.t0-—, 
3463 $n l, quoties vnitas in D;a Atqueadeo ex Dinx fer I.Eadem ay; qe. 
gatént ex E,in L fie: X; (PL, ex F,'in M Laquecum D ipjos C, dr fia. 
AK foultiplic am (aeint H,Cr I; berituvt Had Lira God k.Eadem | 17. fe- 
vsrt£0n0,Cum ex E,in E.» L fiant G, (» xierit,ot Gad x; ita F,ad pj gn, 
L.Etceumex E in vnuatem, t» M fant E, Cr Lieritut F ad Litas. 
43451 Ad M, 5. ^. niamigitur efi wt H,A11, 
ga G.M ki vi G,adk, itaE s. Li tput Hc.G. E Vritas 
f ad L; it& vynitas ad M. Eii. yer izoma .1. K- L. 
oh Ert - pen 


e 
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' Pho propo[.X4.buius lib.gt H. ad Litavonitae 
RG,G €Ysitm. Ad M.:Ponitur auttémH numers nume- 
A K. L M. re Immor. Vnitmé igitur maior quoque 
MEM erit numero M, parstotc, Godafl ab- 
fardum Nà ergo alius numerut minor. quam Hybsber arte A. B, 
C.ordine pradiclo, (ed ipfe H. minim efl C «ed esi propofitum. 
Si-veroplures fuerint partes, quam tres, eademmpror[w eit-v & 
yonenda nc demon(Iratio.Vt fs nu-, eri v3.4.5, .[int denominsatores.— 
pertum. flent 30,0x j.in 6. Or 110.ex 4,n yo 60 360 ex y in1:0.069 
349dert7 1c, ex 1.in 360. Namnmumernt 730, babebitpartem À2. 
denominaiam : y bac alum à 4. (y bac aliam & s. n bac denique - 
partem à 6denomínat m,vt manifeium efi, 
guess aumerum H. inuentum duplicemus triplicemm, erc. 
habebimso AJios mumeros videlicet lecundum tertium qnartun, 
gh cqui en[dern partes odem ordime babeant. duplicatas tamem, 
veltriglicetae oc Nà G dup icutus; veltriplicatus,tnc.dimidus. 
^ parseritipfiw Ho duplicuti,veltriblicati, Cn c.quemadmeo. 
" dum C G.ipfisu H Eadernqueefi ratio 
de c&zeru partibus, 
Ro. 


FINIS ELEMENTI SEPTIMI, 








THEOR. i, PROPOS :. — — 
Si fuerint quotcunque numeri deinceps proportio« 
nalcs,extcemi veroipforumiprimi interíe fuerint; ipfi 


minimi funt otnnium tandem cum eis rationem ha- . 
bentium. ] . 


z 


$eyn^ V ME ROR vM deincéps propertionalium quot- 
7? cunque A, B, C, D, extremi À. & D; inter € pri- 

JY m! fint. Dico ÀÁ, B C. D, minimoseíle omnium 

329 candem cütm cis propottioncfn habentium. Si — 

J tnim non fut tnitimi , erunrali) ipfis ininores, in 





-7 ' . eadem rroportiose; Sint ergo ipfis ininores im 


cadem tatiohe E F, G. H, fi ficii potefl. Quoniam igitur quot- 
cunque i. i* mri (uot A.B, " 


C. D, e alj ris 2:3i!es À oo eed . H-— 
multiu sc E E,G.H, B ............ E-.— 
G --.-—- | 


qv: l-t61 fiimu.icr »— in C ee *«94$ € 09,90 * 00 
eadémrauor .acatietaa Dass aue Hoo -—--—  aM.fr. 
quali*»: ^ Pe Á;ad D, ita 
B.aà H:b S.-:autem À,& D, infua proportione ininimi , qiiod bs3 ej. 
imteroc cunc ponaetm. c l;irut tam À, ipfum E; quam D; AA 
ipfum Ki, aqut métictur maior minorem, Quod eftabfürdüm, 
Non eigo nume: minoresipíis À,B, C,D, funt in cadem cufmeis 
racione , led ipfimcet ininimi fun 5 Ac propterea; fi fucririt quot- 
cnaque nurmciideiaceps prepottionales, &c. Quoderát demone || 
(trandaum.- / 
SCHOLLV M. 
Perfpicumss auiem ell ex dermmon[l ratione, numeros .4,B,C D, 


e[je 


4* 


| effe minimosisi conbintiátione 


"MM E--- ]uárum proporkionuim, [5 ex- 
Pee F.---.- sfremi A, (c D, inier (t primi 
C... Ae fint. fine 4, B,C, D fint conti- 
D...... eO 6 H--.u-- — Bubproportionales,ut oult Es 


elides, fiue.-mon. Vt boxéxem- 
plum offindtr,in quo groportiónes ores diuey[a [unt , qusinádmo- 
Á|UÜ— Wumin[uperieriendem (Fmper proportio eparitur. 
PROBL i. PROPOS, az. 
Numeros reperire deinceps ggoportionales mini- 
mos, quotctinique iuffetit quifpiam, in data ratione: 
Sint minimi humeri date ratiohis A,& B, oporteatque inneni- 
fe primum tres numeros minimos in proportione data A, ad B: 
Multiplicans A feipfurn; & numerum B,faciar C, & D; Deinde B; 
multiplicans feipfum faciat E, Dico C,D,E,cfletres minimos in 
proportione A,adB. Quod enim proportionales fintin dàta pro- 
2 portione Á,ad B, boceít, (ie 
A.. B..: vt A,;41B, ita Cjaad D, & D, 
C. Dos, Esos ad E, fitoftendemus: Cuni 
f; Gy. Hau8. biz —— exA;id A, & B, fiant C, & 
dd rf): X,16, L;24. M, 36. N,g 4: O,8l. Dis erit vt A ;ad B, ità C; 
7 | | àd D. Rurxlus tum ex B, in 
biz./t- À,& B, flant D, & E;? erirquoqde, vt A;adB,itá D;ad E. Quare 
pin própotcictiales fubt C D; B, continue in proporcione data À, ad 
^ . B.Quodveroirieadem rationc fint mihimi, ita demonftiabitur. 
uoniam excrerhi: C; & B, procteáti funcex &,& B, in fe ipfos: 
N AM À & B. interíe primi quod r.igimi fint in fua propoc- 
tione; 4 Erunt & C, B,extremi; interíe primi. e Quare C, b, É, 
d:9.fef. mipimifuntinrdtione ÁjadB, — . — . 
er Tim vero ex Ain tresinuentos C,D, E, fiant E. GH,& ex B, in 
vltintum E,fiac 1. Dico quaruornuméros FG. H I, minimos ef- 
fe in cadem ratione data &,ad B... Qued cnim properutonales 
fintin ticione À.ad B; ita demonftrabimus.' Qyíoniam Á&, multi- 
plicans ipfos C,D.E, fech F,G, H, habebunt, ex lis, qua: ad pro- 
pof.18 lib: 7: oftendimus numeri F, G, H., eafdem proporttoncs; 
^ quas C.D,B, Hoceft, quam habet A, ad B. Rurfüs quia A, & B; 
£15. fip. ip(üm E. mulplicántes, fecerunt H. & I, f. erit quoqüe it A; ad 
B, ita H, ad ]: Suntigitnr F,G.H I, contiriue proportionales ini 
data proportione Á, a B. Quod autem in data ratione min: 
int, ita perfpicuum fiet £ Quoniam A, & B, minimi in fua pro- 
gie tt. portione, funt inter fe primi; faGique funt C,& E, ex A, & B, in fe 
tpfos: cm procreati fünt F;j& ex A, B,in C; Ejnimirü be A,.isd 
uM Tg 


c14. fe- 
nm 
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C,& Llex B, in B.ecrunt & F extremi inter fe primi: b Qiuate F» a19./05. 
G,H. biaius proportione. quz cft A.ad B. minim! fant. ' b redi. 

Non aliter,fi ex Á,inquatuorinuentos F.G H.LjfiantK,L,M, 

N., & ex Bjío vltinmua L Bat Oierunt Kb; M; N,Osquinq; numeri 

minimi in data ratione À jad B: Bademq; ratiohe inneniemus fzx; 

fepté, octo, &c Quay numeros reperimus deiticeps proportiena- 

lcs minimos, & c. Quod faciendum cra:« 


SCHOLIF M. í 


Eodem tnodo qunfuor numeri minirbi proportionales broduce- 
fur ex mnltiplicatione b,sntresinuentos É,D C, (v ex muitigli- 
tatione d in C. Fiantchim L,H,G,ex B, & E,D C: (5 F,ex A,in . 
C. Qnoperadclo,c numeri F,G,éandem rationem bnbebunt, quam ci 8.(eh. 
dM, 55qued AB,multiplicanes C,ipfos F,G,lecerint: Item (5 G,H, , . 

— lexis,qua ad propof.18.buims lib.demon(irnsimpma, in eadZ erunt 
rALioDne,In qua C, D, E,be: eft in qua.M Biquod B,multipli an: C, 
D,E ipfos G. H Lfecéris. Suit ergo F.G H I, ineademratione, in 
qua A B God verominimi(intzoffendetur.ot prie; 

Non aliter fi ex B,in quatuor inientosI H,G F,fiant ON M,L; 

: (o ex 4 in F, fiat Kieruné 


4f. 5 4. K,L, M, N, 0, quinquens- 
C ...D....-. E......... méri fninirhii in data ratio- " 
F,8 G, 12; H, 18.227. ne 44, 4d B, Eadefnque va- 


K,16. 5,24: Mj 16:N. 44. O,S1..— tione inueniemms fex,fóp Mt, 
. edo, (c. lisque fime 4, 
ssslriplicetuy in omnes iriuebtos , € By im vltimum; fiue bin om- 
mes 3o uentos, C d, inprimumiproducentnur [emper plurej numa-.— 
ri ineademratione data A,.ad B, minimi, Demon[irauit emi — 
E uclid.s.quatuor F,6$.H I, produciex A, in C D, E, ex Bis. — 
E : Nos nutomeojdem oflendimusproéreari ex B,in E,D, C, C ex 
n, iB C. . ' 


* ^ €oóRoLLtÁRivM. L  - ' 


PWlinc fic, fi tres nmmeri minimi fünt continue ptoportiondles , extté* 
15es quadratoseffe: fiaatem quater fuerint, cubos. Natn trium mini- 
morum C,D,E, extremi C,&E, fadi (antex A,& B, infeipfos, ideoque 
zqueliterfunt zquales. Quare ex definitione 1$. quadrati (unt. Eodem 
modo, cum quatuor minimofum F,G,H,1, extremi F;& 1, geniti fistex : 
A; & B,lateribus in C,& E,quadratos ipforum A,& B,hoc eft.tam nume: . 
sus F, ex niutua multiplicatione trium numerorum zquaNum A, A, Ay 
quam numerus Lex multi plicatiome mutua t£ium numerórá aiqualium 
B, B. B, fit procteatus,ac propterea vtérque fit equaliter qualis quali- 

ser: ipfi ex defin.i9.cubi etunt. 4 
Sic etiatn fi fuerint quinque numeri minimi proportionales contíi- : 
nuc; erunt extremicorum quadirati quadratorum: Et fic fi fuerint pla- 
Bes, crumt corum extremi, numer alij fubr aliis deneminanombus, 
qus 


—- 
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X . . 
quzin Algebra folent explicari; Hzc antem omia mánifefts funt ex . 
multiplicationibus, quibus numeri proportionales, iuxta hané pro pof. 
procreantur. | 

Neque vero dicere qui poterit, corollarium boc viruin quidem 
e[[s n tribue quatnorvenumeri minim cótinue proportionalsb. — 
iusentie nri in bac proro( tradiia nes Autem in quibu[Ou tribus, * 
quatuorve numeri minimk continue proportio» Alib.otcung, preo- 
| pofitus Dicere inquAm;tiemo bocpoterit.quiá dati quilibet tresna- 
sueri,Uelquáatuor iminimi continue proportionales aquales prorfus 
fent iu quiper banc propof. inueriuntur.Si enim illi dati shin^res 
effer? intenti, non e(fent innanzi minimi, guod efl cótrá banc bro- 
2 Vj. Ssenith dati mAiorb; e(fent inuenit, nom « f[snz Vi dari, minimi 

rf bpuod eff Conira peii. Qued clariffi- 

e A4 --B-- 0C  meitafiet péb[biculi. Datiynt tresnume- 
 Da.E. "ME 4,B,U, miniihi cótinut proportionales; 
(0E,4,G,6Hg: — fumphllnbbiu minimis D.E,inbroper- 
| tione /4,ad B,'vel Bad C ex [cbol.opropof. 
&c iib. inmeniantur per bánc propof ek bis Àluobm ininimis D, E, 
gres inimi F,G H,inéA&dem proportiote: Dico ire d, B,C,datosd 
ivibie inuentis F G H,noh differre Namnece[[ rio A, ipfi F.'aqua- 
^ iserits atq ita, cum fit, vut A dd B,ita F, ad Gievit quog permu- 
zando.Ut A sd Fita B.Ad G.nc proinde A. aqsialitest ibfs F erit 
e B ipfi G 4qualis: E^dema, ratione oflendemia C,egualem effe 
ipfi H: ideog, tres A,B, C,tribu F, 8. H.fingnli fihsislit, «quales o- 
kupi. Endemque vátionl de quatuor aut pluri^us, Quod fs A, Ji- 
gatur minor quam Foflendemus codem árgumento ( B,C, fines 
ye ffe. quam G, H.Qhunre FG. H.miniminon (uni,quod tft Ab[ur. 
dum, e contra banc prüpof. Si vero 4,concedatur mAior,quam Fi 
eyunt ecdem urgumaento (55 B, U, maives. quam G, H : atque íd.- 
eirc: A B.C,miniminen junt.quod eil contra byporbefim. GR ergo 
M minor no» fitu) maior,quam F aqualis omnino erit,ideog ot 
eflen(nm eft, (^ B,C,Spfis CH Aquales erunt Quod est propo[itumi 
COROLLAÁRÍYM if. 

Perfpicuum quoque eft, extteniés numeros proportionalitm quot: 
cdnque (ecundum hanc ptopofitionem inuettorum in data ratione mi. 
niniorum, inter fe primes effe. Quod quid&m facile oftendemus ex mui- 
eiplic&tionibus,quibus numeti proportionales ptoducuntur, &exptó- . 
paf 29.liU.7. quemádmodum id demonitratumfuit de numerié extres 
auis C, E, & F,L,&c. 2 ; 
oos COROLLARIVM  IrIl. 

Coónflatetiam duos nutnetos minimos in datà ratiene, metiri ommés 
snediós quotcitique minimorum in eadem tatione: quia fcilicet pro- 
ducuntirex illorum multiplicauone in alios quofdam numeros, Vt in 
dato exemplo D. médiu: p:oducitur ex A, in P; & G, Rmedii ex A,in 
: "D,& E, vel ex B, ia C,&D: Item L, M,N, inedii ex A,in G,H,I, vel ex 

. ' SE. 
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3. ix F,G.H,vtex demonfizatione Euclidis, X ca quam in $chelio tiadi 


dimus,apparet. . 
SCHOLIVM.II. |AZ ( 
Quoniam vero tam numeri A,G,F, K, quam B,E,l, O, ex con- 
firudlione.continne proportionales (unt, Ab unitate, quod illorum 
quidem proportiones àzwsnero A,borum-vero À B, denominentur, 
vt clarius demifirabitur propo[.9.buius lib.fBtut. extreminumeri 
quotcund, rhinimorum continueproportinali (ims ultimitetcen- 
tinue proportionhlium ab unitate querum proportiones à minimis 
numeri dAtà rationis densminantur , quot (untpropo[iti minimi: 
eóntinueproportionales. Itaenim in [uperiorsexemplo vides C, 
E,ex£remos numerol tium numerorum continue proportiomnlium 
$a proportione .A,ud Bef[e vitimos trium numerorum cütinnepro- 
pertionalium ab ymitase, quorum pro;ortiono; denominantur ab 
44, B, At vero F,dyl,oxtremos quatuor continue proportionalsd, 
effe ultimos quatuor numerorum ab onitate continueproporiiona- 
lium,Gc. Quamobr? [; quis optet inuenire quotcuna, integrosmu- 
sneros minimos in dataratione non smultiplci ( in multiplici enim 
vé3 facilis efi, ánippe qua ab unitate incipiat) cótins proportiona- « 
les; id facile bac uia con[equetur. Inuentis dnobus minimis nume- 
ris in daiayatione,jumahtnr ab-unitatetot numericontiunepro- 
porríonálesón proportione,tuisa denominator (5 miner illori, quot 
numeriminimiisueniendiproyonuniur. NAam-vltiamm illorum ab 
, "V.itate continue proportianaisum erit primus continue broportio- 
nalium inueniendorum,qui fi per denominator! dAs& proportio 
multiplicetur,babebitur fecmndms Cv [i bc rursl per denominato- 
vem enndé mnltiplicetur,gignetwr tertiw, (ho ic deinceps. Vt fi quia 
defideret oclo minimos mumeros in proportione [equinltern: nuen- 
fi minimi duobus numeri y. v 2, in fe/quinitera proportione, fm- 
snendieruntoclo numeri ab unitate cótinue proportionales inpro- 
portione dupla, qua denominatur à 2.boc modo.2.4.8.16.32. 64. 
128, Nam borum vltimu 118 erit primu oclo nutnerorum inueni- 
endorum,quininimi [imt inproportione 50d 1t bic pater 118.192, 
259.432.649.971.1458.a187 fi maiores numeri ad minores referas 
s$ur. EAdemd, de reliquis efi ratio. | 


Boetius autcm, (h» Alij regulam banc ita explicant , vut nos y. 
lib.i» trndiatione proporti-num de.iaeanimue. Sumantnr tot nw- 
snori continne ab 'onitats multiplices [ecundumm denominationgse 
partis sliquota cuius in dataproportione fip mentio,quot numeros 
continue proportionales opertet inuenire in data proportione. Nans.. 
eyltimoee numern evit primus inueníendovurn.Vt im dato exemplo, - 
quin defideráiur 8.nutneri minimi in proportione fejquialtera, (m- 
mendi [ums oido numeri nb "vnitate dupli, "t primo, quy uitam mmm 
| f Kexoini- 





iij. 


Qoperional 
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denominantur à denomiuntore partu fecunda, feu simidia , ciue 
mostio fis in proportione fe(quinltern, boc eii, 1. Quod fi opientuf 
quina, numeri minimi in ,roportione (e(quiouinta, [mnendi erunt 
quing numeri sb «nitate quiniuplisut bici.g 5.125 616. Nam 
61; eff primi qiii, murerorum $n proportione Jí/quiquiftst;vt 
bic apparet 625.750.900:1080-1296 114 1A de cateru. Porro bac 
arte non po([wnt inueniri (quod mirum-vidsri po[fit) plures numeri 
conti&ue proportionales,quam prpofiti [ufit. Neg, enim poii 1196. 
in vltimo exemplo alise mumerus inuenietur,qui babent 8d 1196; 
proportionem fejquiquintam; [icut nog, in priori exemplo pofi 1287; 
AMius potesl reperrri,qui ad 2187. proportionem fe/quiaiteram ba- 
bent, Ratio autem buisns reiofl quod extremi bac arte inuenti (imt 
inter fe primi,vt ex demófiratione liquet. Hinc enim fit utoltimud 
nen poffiz effe nd nliam quempiumngmerum, vt primu ad (ecun- 
Aunt, veluti propof.t». lib. , demon] rabirur. 


PROBL. i; PROPOS. ; 

Sj fint quotcunque numeri deinceps proportionales 
minimi omnium eandem cum eis rationem habenti; 
illorum estremi funtinter fe primi. (07 

. Sint numeri A,B,C,D, minimi deinceps proportionales. Di- 
ce cxaemos À, & D, inter (e primos effe. Inueniantür cnim duo 
B, F; minimi in ratione Á, ad B, vel B, ad C, vel C,ad D, Dein- 

de iuxta viam przcedentis problema- 

. A,$.Byra.C,18. D; 37. usttes minimi G, H. T, in cadem ra- 
E;x. Es. , tionc;Dec non quatuor K,L, M,N, & 
.G,4. H, e. L9. fic deinceps , donec multitudo K, L; 
. K.8. L2. M,i$ N,;17. M, N,zqualis fit multitudini A,B,C; 
. D.Q1oniam igitur A, B, C, D.ininimi 


funtiníua toportione, & in eadem quoquc proportione mini« ^ 


mifumptileot K, L, M;N, illis multitudine zqualcs; erunt fingu- 


' li fingulis equales, ne minores minimis dentur in eadem propor- 


tionc, nimirum A, ipfi K,& D, ip N. Idquod nos Gcometrice 
demoníbauimus ad finent ceroll. 1. fuperioris propof. $unt au- 
tcm per coroll, t. Propot przcedentis K,& N,intetíe primi. Pri- 
mi erpoquoqueíunt A,& D.Q uocirca,fi int quotcunque numeri 
deinceps proportionales minimi omnium edidem cum cis, &c. 
Qnod crat oftendcndum, 


| |^  $CHOLIV M. 
Hac prepefiri intelligenda ej de pumeru minimis continmé pro- 
4 


vrspeteit. Nae fi 4, B,C, Dno e[fens proportionales continue, in^, 
E ueniri 


Wv'VF ex eiut demon[iratione C» verbis Enclidis apa- - 
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hiniri nen po[fent, ex pracedenti problemare, K, L, M, N, totius 
— dpinim. in eadem prepercione. Ime fi diner |a fint proportiotes, da-.— 
buntur aliquando minims numeri deiuceps proportionalis, boc eff; 
eotinuati in [uli proportionibus diuerfis, quortm exiremi rion [mue 
inter [e brimi.Sunt enis bi numeri 6.10.13.18,minimi in comtiuua- 
tiene fuarnm pheporticBum,cum iumenextremió: Ópib.compofiti 
font snter [e.I1a4, boc tbeorema pritniofl conner[um,quoad wuthe- 
res conlinue proportionales. Étenimnumeriquotcunque continué 
proportionalis quorum extremi inder (e (unt primi, mitiimi (uns im 
ftia proportione, "t conflat ex fbeer. Et vieiffim wsumeti extremi . 
quof cun minimorum. continue proportionalium, inter (e primi 
funi, veluri bie demonfiratum ei]. 41 vero primiltbeorema, prone 
Jfoeius nd numiros non tüótinine propertiohales,tonmerbi nequit. Nàl 
licet nwrheri quotcuna, non cótisue proportionales quori extresod 
fune inter [o primi, kimimi fint im cdtinuatioleTunkurm proportio. 
mim,Ut ex [cbolle propof. .: buine lib.liquet; Tamen nom [mper 3 
SontrAarió,nnmeri axtremi qUOICHEÁÀ, IVIiaTIIOTNIP BOTE CODIIDNE 
proportionstium,inrir fe primi (tit maniftfim cil im exempla 
mhper prolato 6,10.13.18. 
PROBL.à.  PROPOS,.4 X  i& 
Rationibus daris quotcunque in rhinimis nameris, 
tepetire numcros deinceps minimos in daus ratio« 
Sint primm datz düz fitioncs irí minimis nttmetis A; ad B5, 
& C, ad D; oporteatque inuenire tres numgpros minirhos deig- 
ceps proportionales in datis porportionibus. s lauento nuste- 
to E, minimo, queríi metiahtur B,& C, fecundus t tertias; quo- 2 36./ip, 
ties Biipftm E,nictitur, toties A, meriatur ipfum P; & quocies 
, eundeni E, tores ipfum G, metiatur D. Dico F, E,G, mini- 
mos effe in poiportioribus datis; Quod enim deinceps daras 
proportiones habeant; ita oftehide- 
. mus. Quoniam A, & B; eque mc À, 6. B s. C, 4. D, j, 
tiüncur ipfos F, & B, hoceft, per H, 4. E, 234. E, 30. G, 151 
eundem namcram;meuanturpet «- 1-——x-——-L--—- — 
H; Quo pofito, 9 &, & B multiplt- b 9. pro- 
cantes iplum H,producent F,& B, e Qgare erit; vt A, ad B,ita F, ny». 
ad B. Eadem ratione; cum C,& D, eque híctiantur ipfos E, & G; c18 /e5, 
erit vt C , ad D, ita E, ad G. Igitur F, E, G, deinceps propor- ] 
tiópáles funt in rationibus A, ad B, & C, ad D. Qued au- 
ten minimi flot, fífc manifeftum erit, Sinon funt minimi, erunt 
aliqui illis minores, fingulis ünguli, ia cifdem rationibus; fint, 
— $fitri poceft, T, x, 1. Q-ia igtur A; & ri minimilgpripl.a — . 
" po: 


— 


Ow 


" / 
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poc proportione ; & ipfi zque metientur 
A;6. B,g. C, 4.D, s. I & K,in cadem proportione exi- 
(Ho E,i4.E,20.G, if. ftentes; Bimirum B, ipfum K, confes. 
l--—K--L--—- uens confequentem. E1demque ra-. 
| tione C, & D, eque mctientur K, & 
L,nimirum C,ipfum K, antecedensantecedenter.. Quare cum 
b37 qj. B,& C;ipfum K,metiantur,é-mcerietur eundem K, numerus E,mi- 
nimus,quem B,& C,mcetiuntur, minorem maior. C) uod eft abfur-. 
dum. Non crunt ipgituralij numcri minoresipfis F E. G, inratio- 
nibus A,ad B, & C,ad D; Ac propterea ipfi, F, E, G, minimi funt: 
in dadsrationibus. . 07 
Sint deinde datz tres rationes in numeris minimis Á, ad B; C, 
adD; & E;ad F; 1nucniendig; fint quatuer minimi deinceps pro-. 
" cjéfap. portionalcs in datis rationibus.c Inuento rurfum numero G,mini- 
mo;quem metiantur B,fecundus, & C , tertius; quoties B, ipfum 
G,metitiür, toties mctiatur A;ipfons H;& quoties C,ipfum G,to- 
tics D, ipínra I, metiatur. Quibus peractis, aut E,ipfumI, mcti- . 
tur aüenon. Metiatur primum; Et quoties E,jpfüm Lmctitur, 
' toties F, metiatur ipfum K. , 
À.6,B, . C, 4.D,. Eg. F,7. Dico H. G LK, minimcs :ife 
C Bae Giao. Lor. Ki. in datisrationibus. Quod e- 
L- —nM- ----- N f Q -—.-- . nim fiat in datis rationibus de- 
EM inceps proportiopales,cófla .. — 
Cum enim À, & B, ipfos H, & G, xque metiantur; erit vt prius, 
quemadmodum A;ad B,ita H ad G. Eidemrationc crit; vt C,ad . 
(ita. Gad I: & vt E,;ad F, ita Lad K; quod tam C, & D,ip(os G, 
& I, quam E,& F, ipfos I, & K, metiantur aque. Igitur H, G,L, 
K, deinceps proportionales funtin datis rationibus. Quodautem 
ic. fint minimi, fic oftendemus. Si non funt minimi, (int in eifdem 
rationibus minores ipfis, finguli fingulis, fi fieri poteft, L, M, N, . 
d21.fe- O. Quia igitur À,& B,minimi funcinfua proportionc; 4 ipfi mc- 
P. — denn aque L,& M,candem habeptesrationem,nimirum B,con- 
fequens confequentem M. Eodem modo C,& D;,zque mctientur 
M,& N;nimirum C,antecedens antecedentem M. Quocirca cum . 
U B,& C,ipfum M,metiantur; € metictur eundem M, & numerus , 
$3740» G,minimus,quem B,& C,metiuntur, minorem maier. Quod eft 
abfurdum. Non crgo erunt alij numeri deinceps proportionales . 
in rationibus datis minores ipfis H, G,LK; Ac proinde H,G,L,K, , 
in datis rationibus minimi füht. 
fyé fp. Scd xam E, non meriatur ipfum I. f'Inuentocrgo numero K, 
minimo;qu:m E,& IL, mctiantut; quoties Lipfüm K; metitur, to-. . 
ticsquoque G.:pfum L; & H,ipfum M, metiatur? & quoties E, 
^ metitur K,roticsincetiatur F, ipíum N. Dico M;L,K,N;cffe mini- . 
mos in proporüouibus dads. Cum cnim H, G, L, ipfos M, L, K, 
gque 
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metiaptur;erit vtfupra, quemadmodum H,ad Gita M,ad 
Li& v( G;ad Liita Lad KiEitautem cadem ratione, vr.IH , ad G, 
ita A,ad B;& vt Gad Lita Cad D,quod & A,B,ipfos H, G:k& C; 
D, p(os G, I, metiantur zque. 
Igiur vc A;ad BiitaM;sd L,&vt— À.s.B, s. C, 4.D, 3. E 1. F7. 
C, 1d D,ita K,ad KAtque vt Eid H;24.G;1o,liy. 
F;ita quoque cít K,ad N,cumE, M;48.L40. K, 3c. N,tog-. 
F,zque ipfos K, N, metiantur. O----. P ---.Q --. R..--- 
Santergo M, L, K, N, deinceps | 
proportionales in datis rationibus: Dico & minimos coseffcin 
eifdem rationibus. Si namq; noa funt minimi , dentur ipfis mino- 
res ih ratienibus cií(dem O, P, Q) R, fi fieri potefl. Quoniam ergo 
À,B,in fua proportiene mimimi iuat,2ipfi ique mcuentur O;P, 44r Jie. 
in cadem rationc exiftentes,nimirum B , confequens confequen- 
tem P. Eodem argumento C, D, ipfos P , Q.metienturzque; 
videlicevantecedens C , antecedentem P : Arqucadco cum D , & . 
C,ip(um P , meciantur, b metietuc quoque G , minimus,quem b 377 /t- 
metiuntur B.& C,cundem P. Quia vero aften(um eít,effe vc G, ftm. 
Ad Lita L;aJ K,hoc efb,ita P , ad Q:-rit permutando , vt Gad P, 
ita Lad Q) Atqueidcirco; com meu.cur G , ipfam P .merictur & 
I.iplum Q. Actiturautem & E , cundem Qc Juod E, F, iníua 13. fs- 
propottionc minimi zque metiantur Q) R, eiuldem ranonis,bi- sig, 
mirum antecedens E , antecedentem Q. Ergo cum metiantur I, 
E. ipfam Q.: 4 mctietur etiam K , quem ininimum metiuntur I, d37.fé- 
E, eundem Q. maiorminorem. Qaodcftabíürdum. Non da- ptim. 
bunturerpo alij aumeri deinceps proportionales in daris rationi- 
bus qniapres quam M,L,K, Nipropteteaque ipfi M,L,K, N mini- 
mi fun 
Quodfi quatuor rationes date fuerint; inueniendi prius crunt 
num«ri deinceps proportionales in tribus prioribus rationibus; 
deinde cum quatta pofterion agendum, vt nupet cum terria pro- 
portione data. Veluti fiquatta proportio data fit in numeris mi- 
nimis S,ad T;ipue-  ' ) . 
niemus prumum M,  A,€.B,j.C,4.D, s. Eis F,7.8,3. Tn. 
L, X,N,minimos M;48.L,;o.K.30. N;105.0,70. 
deinceps proportio- 
nales in tribus proportionibus A , ad B; C ;adD;& E;ad F.Dein- 
de fi S, ipfam N, metiatur, accipiemus O, quem T , toties metia- 
tur,quoties $,1pfüum N,metitur.Nam M, E, &, N, O, erunt dein- 
ceps proportiona-' ! | : 
les in datis rationi-  A,6.B,g. C, 4.D, s. Ej. F,7.8.9. T1. 
bus minimi. Si ve- M; 48.L, 4. 0, K;5 o. Nit05. ^ esp 
10 S;ipfum N , non O,144-.Q.1zc.P,9 0.0,)15. V,70. ». 


metiatur, efumem? 
£5 Q,quem 
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| O,quem f, & N,mi- 

AÀ,cB 5.G,4.D;s. E, $.F,7 $,9.T;2. nimum htetiantur, 
" M;4&.Li40.3o0.N,s10f.. ^ E "quoties N, ipfam 
R44. Q.110. P;,90.0,515.V,70. O , metitür ; toties 
US AS E metiaur ipfum P, 


& Lipfum QS, M,ipfum R; quoties vero$. cundeni O , men- 


' tur,toties T ipium, V nietiatur; Hiis enim pera&is,eruac R. C) P, 
. O, V, deinceps proportiobales minimi in rationibus À , ad 5; C, 


ad D;E,adF,&S,ad T. Quzomniàtoargdmento; quoprius, 
demonílrabimus. E5;dem modo operabimmur, fi quinque, vel 
plures rationes data fintin minimis numetis. Itaque rationibus 
-— quotcunque in mimimis , numeris, &c. Q 'odfaciendum 

£c p6b' «t . MEL 05 €, n^ 


SCHOLIVFM. 
Dou. $ ja [ag o. 


Bremne: vátiongsvel Aliqua data fuerint in numeris now m ini- 
smu,nb(oluemius sibilo minu problemi próptfitum;fed prisa exbi- 
enda erunt rationesdntain imi imsnumerü,utiequaAd inuen- 
ionem minimorsin numccroturm deircifsproportionalium agpre- 
diamur Ui ex denionÉvatione manifeflumn est. oe 
^ Differt atem boc problema'abéo,quod propofitiong y5.lib.7.de- — 


- snón[iratumefi , quod bicnon dantur numeridéinceps propertio 


o 


TM 


817 ft- 


pe 


fecit A, & Giscrit A, 


nalesiia ot quilibet intevmedisis it v antecedens n con[equeni, 
dicet proporti nes ent diuer[a,quemüdmnodumibi. — ^ ^ 
' JPorrosnpentu minimis níámerk deincepsproportionalibusim da- 
sh rationibtu fij multiplicentur per queicunquenwmernum enn- 
"dem;protrenbuntur alij in ei[Meho vationibsus Weinceps proportie- 
Wales,vt confit ex ijs qua ad propof.18.lib.7demonftrauimus. ' 
THEOR. 3s. PROPOS ;, 
Plani ngmeti rationem inter fe habent exlateribus 
compofitam. ' ' 
Sint duo numeri plani A, B, & latera priorisquecuhque C, D; 
pofterioris vero E;F. Dico proportiongm A , 3d R.compefitam 
effc ex laterum proportionibus , nimirum ex proportionibus C, 
di ' ^. d E. & D, ad F, vcl expropottionibus 
Aa4. Bat Cia F, & D, ad Eiita vtlatera vnius fint 
| Gy. antecedentia , & alterius confequentia, 
C,4.D,s.E ; 1€ quemadmodum propof: 2 . lib. e.docui- 
For "mous. Faciant D, & E, fe mutuo multi- 
gione numerem G gaecim igitur D,multplicans C, & &, 
i, À , ad, vt € , ad R Eodemquemodo,quis 
Jp müliilpicans, D: IF, Rei G, & B, cric G, ad B; ytD, adE. 


LIBER VIIL $7 
Qure À, G, B, funt deinceps proportionales jn proportioni- 
haslatezum C, ad E, & Dad F , a Componitur agtem propottig a , ». 4, 
A;ad B,ex proportionibus A,ad G,& G,ad B.Badem ergo propor; jg, — - 
tio A»ad B;ex propornonjbus larerurt Cad B,& D;ad F,compo- 

nitur, 

' Bodem argumento oftendemus,propartionem A , ad B,com- 
pofitam effe cx proportionibus C, ad F,& D, ad E,filatera E,8t 

F,loca inter Íc permutentftatque G, ex E 

mutua D, & F,multiplicationc. Cume- A4  B,48. 

nim D,multiplicans C, & F,faciat A, & G,»6. . ! 

G;,6 erit Acad G; vt C , ad F. Similiter C, 4.D,6.F,r&.E,. b I 7 fe- 

tumPF, multiplicanD; & E,faciatG, ^ — '- 5 5o prim. 

&[B,crit G,ad B. vc D, ad E. A- proinde rurfum A. G. B, deinceps d7.de- 
proportionales funt in tationibus laterum C,ad F,&D,ad B «cum fs. ^ 

ergo proportio À ad B componaturexproportionibus A,ad G,& ^ . 

G,;ad B,cadem ex proportionibus C ad F;& D,ad E,componcetut. 

Quare plani mumetirationem interfe habent ex lateribus cóm- 

poutam.Quod demonftrandum erat. MEME 22. 

THEQR. 4 PROPOS .$. |. '* 
Sifint quotcunque numeri deincéps proportiona- 
Jes,primus autem fecundum non metiatut;neque alius | 

quifpiam vllum metietgr. E 

' Sintcontinne propertionales A, B. C, D , E, & À, primusnon 
metiatu: B.fccundum. Dice neqücalium quenquam illerum vl, 
fam menii. Qgodenim 
nullus proximcinfequé- A; 16.B 24.C,;6.D,g 4.E, 8i... 
ttem metiatut » manife- F, 4. G,6.H,9. 

ftum cft. Nam cum fit 

vt A, ad B, ita B. 4d C; C adD;& D,'ad E; A, veroipfüm B, non 

metiatur,ncque B, ipfum C, neque C, ipfum D, neque D,ipfum 

É,mctictur, Quid vero nec alius quifpiam illorum vllum metia- 4. 

' tit, ficdemonfirabimus; 4 fumptis tribus numeris minimis F,G, €1974 

Hinratione À,ad B,critex equo; vt À, ad Cita Ead H. Qpia "^ 

yero eft v A, ad B, itaF , ad G, non mctiturautem A, ipfum B; 

uc F, ipfum G, metietur; Ac propterea F, non erit vnitas,alias - 

E, ipfum G,metiretur, cum vnitas omnem numcrum metiarur. e ,. 95, 
. € QuarecamF, & H , fiptinterfeprimi,& F , non fic vnitas; . 
non- mctictur F, ipfum H; Atqueob id aeque A , ipfum C , me- 
tetur. Eft enim oftenfum efc A , ad C, vtE,ad H.. Eademra- 
tione oflendemus, quod nec B , tertium á fe pümerum D, nec C, 
tertium E, metiatur. Quod (i quatuer numeri minimi fümad- 
typ in racione À , ad Qj, fimili modo demonftrabimus; aeqne 

s 4.4 ^ quar 


j 
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A quartum D,nequc B,quartum B, meriri Atque ita de teliquis.$Si 


itaque fiu: quotcunque numeri deinceps[proportignales ; & c. 
Quoderatoflendendum ^ ^ 5:7 77 coc 

Toe t SCHOLIP M. 

$i Àiores numeri ad minores referantur , preponipeteru bac 
propojitio ad buric modum. ^ Coa ttt ut 

Si int quotcunque numeri deinceps proportiona- 
les,primus autem fecundi non (it multiplex, neque a- 
lius quifquam vlliusmultiplexerit, ^" ^  ' — 
Sint enim eontinpe proportionales d, B, C, D, E; &» M, primus 


nonfit multiplex fecundi B.Diconeque alium quenquam illorum. 
-— "Vllius effemultiplicd.Quod enim nullus proxime in[equeniis mul- 


ésplex fit,confiat, Nam cum [it ut ,ad Bite B.nd CjC, ad D.( 
(0 00r c enc 7 7. 7 Dd EB:non [it autem A, ipfius 
44,91.B, 54.C,3 6.D; 1 4.E, 16. Byinultiplex; niqeuB,sb[is C5 
t Co UELUT neus C, ipfius Din. D» ipfius 
E,multiplex erit.Quod nutem neque Aalisa quijquam illorum vul- 
liws fjt muleipléx,bocpat]o confrmabilur.Gyuontam D spfiusE,nom 
efi multiplex:mon metietur 0 contrario E, spfurn Dperea,qua in 
defin; lb. 7. fcripfimm. Gyuonia sgitur [unt numeri deincepspro- 
portionales quotcunque E:D,C. B, A;( Namcum fit Dad Eyot C. 
Ad D;B,ad C, t» 4,4 B.erit. conuertendo E ,4d D t D. Ad C;C; 
44 B;(» B,ad A4 )Et E, primus fecundum D , nonmetituria nequa 


a 4.0 B, alis quifquamiillorum-vllhm métietur. Quare à cütrário,(i mais- 


49 rj «7 "e 


. 


ves ad minores referant.» , neque qui(quam illorum vulliwe erit 
enultiplexper en)qua ip defin.g.lib.z fecrrpimu. ^7 07 2 
^ Sed o ex bie [equens sbeorema demon(irabimos. 

Sifint quotcunque numeri deipceps propertiona- 
les,primus vero fecundem mcetjatur; & quicumquea- 
lius quemlibet fequentium metierur. Siprimus autem 
fecundi fit multiplex;& quicunque alius cuius libet fe- 
quendummaltiplexeri. "— — 2 s 

Sint deiuseps proportionales quetcunquenumori A, B,C,D,E, 
Pr primus 4, fecundum B , metintur.. Dico n quemqueillerum 
quemlibet (equentium metiri. Quod enim quiliber proxime im e- 
. Ut tot tt - quentem petiatur,perfbicunns 

41,3,B, 6.C, 12.D, $4. E, 48. eil. Nam cum fit,ot 4,5d B,ste 

07 ) . B 44 C;C, d Di» D,ád E;me- 
fiatur autem A ipfum Bc B,ip[um Cit» C.ip(nm D:CD ipfusn 
B,ouestierur.Quod antem quilibet illorum quemlibet fequentiums 
baec. e.t or^ Qo moe me s n n f Mormon SeetiAtsys 

; Mee 
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metiatur,nempe B.spfosD, & E,boc modo offendetur,CiuiaB jip/um 3 Tt.ro 
C,metitur, e C,ip[um D,a metietur quoque B , ipfum D Rur[wu nun. 
quia D;ip[um E,metitur,b metietur quoqueB, (ipJwro D, metien:) birpre 
anndem E.E: fic de requis. ZEE | ! ' Nun, 

Sed iam primus A ,shultiplex [it B fecundi, Dico C» quemque il. 
lorum cuiuslibet fequemtium multiplicem e[fe.Coim enim fit 1 4t, 
nd B,ita B.ad Ci» C,ad D,» D,ad Eft autern Ajipfim Bysunl-— 
piplexzerit & B, ipfius C, b Cipfiu D, c D, ipfites E, multiplex. 
Guilibet ergo cuiu bct proxi. MEL MEE 
se in[(equentis er ultiplex eif, — 4,4 8.B,1 4.C, 1 1.D, 6,E 5. 
Rur[us quis D.ipfiusG efe rnul--—-— ZEE | 
tiplex, metieturà contrario E,ipfum D: funt Autem,per inuer/arm 
rationem E,D,C,B, A,contiene proportionales. Igitus quili- 
ber illorum quemlibet fequentiure metietur,vut demonfiratum eft 
Mc propterea 2 contrario,fi maiores ad minores referantur, Cqui- 
libet cniu[que [equentium multiplexerit, —7 ^7 7 
« Conwertemus etiam banc propofitionem (extam , e» theorem 
qucdprimo loco in (eholio demos firanimws,bac ratione, | 


Si fint quotcunque numerideinceps proportiona. 
les, primus autem,yel alius qui(quam nullum àfecun- 
do metiatur ; neque primus fecundum metietur:Ecf 
primus, vel alius quifquam nullius à (ecando fit mulri- 

plexineq; primus fecundi multiplex eit, — 050 


Sims dine prepertiewalas 4B, CD, E, ty prisons A el alins 

qni[que nuum à jecundo B,metiatur, Dico s ; 

eibi B,fecutdum.Sienim ^ — Kin Agrimem 

Aoprimius ecwndumB,dica- — 4,16, B, 2 4, C, 36.D, j4 E, 21 

tur roetirimetieturauoque, ^ | , 

per ea,qua (secundo loco im boc fcholis eflendimus,guicunqua alius 

| guemlibet equentium. Quod eft ab/urdum cup, Béque primus 
neque alius qui[quam ullum à b fecundo maetiribonatur, Nos ergo 
A,ip[um Bmetiotur, ^ E ; 

Inm vero A,primus , elalius quiseuamnullius à fecusdo B, 

fét mnltiplex.Dico neque Aoprimum multiplicem o(fo B, fecundi Sá 
namque A, primus multiplex 

effe dicaturB, (ecundi,mulsi- A,3 LB, s4.C.56.D, 24 E,1e. 

px Vien erit quicunque ' 

nlins cuiuslibet [equentinmpsy ix Vnqua fecundo tbsoremate bui, 

pii Mais opi 2j fiabfurdum, Neque enim primus, 
std, quijquam vlliu: à (eundo mpuliplex i 

igitur À ipfius Bymnlriplex erit, ^ | efepenirnr Hd 
MEE (E4070 Ther 


*1. 
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THEOR. ; PROPOS. 7 

Silint quotcunq; numeri deinceps proportionales, 
rimus autem extremum metiatur , isetiam metierpt 

cundum. :* | BEEN 
Sint deinceps proportionales A,B, C,D, E, & A, primus ex tre- 
wnüm B,metiarur. Dicoj& A, primum metiri B,técundum | $;e- 
f (| t7 ^— pjm A,ipíum B,non dicatu- 


a6,d, À;s.Be.C. 12.D;2 4. E;48. meriti: 4 neque alius quif- 


qi. 


quam vllum metietur £ua- 

renec A,ip(um/E. Q *od eftabfurdum. P ;nitut einm'À, mcun E, 

JgiturA , primus B , 4. cundunimetictur; Aqq; idcircofi fint quoc- 

cunque numerj deinceps proportionales, & c. Quoederat demon- 
fhiandum |^ — 5 7 * 0 

a $CHOLIV M. 

Vit tbeorema quod fecundo loco in (cholio precedentüpropof de- 

ténfirauimus, conuertamws,amplificebimts bancprop bocwhodo, 

Si fint quotcunque numeri deinceps proportionaz 

les, pimus autem, velalius quifquam quemlibetà (c- 


cundo metiatur,metietur &primus fecundum,Et fs pri 
mus, velalius quiipiam cuiuslibetà fecnndo lit muldi- 
plexprimus quoq; fecundi multiplex erit, 

Quod eodem modo dezgnfirapigssme.S iemim primus nom dicatur — 
meriri fecundum ,vel illi effe mnitiplex, neq, alius qui|quam vl- 
dnm metiezurielillimsinultiplex erit,ex pyropo[. 9.85 y.tbsoremaeg 


ftholjpracedentu Quod est contra bypotbefim. 


THEOR, «€. PROPOS, $ 
Siinter duosnumeros medij centinua proportione 
ceciderint numeri; quotintér eos medjj continua pro- 
ottione cadunt numeri:tpt & intgralioseandem cnm 
is habentes rationem medij continua proportione 
1 L, Dc; e. M ett 1 ! à . 
Cadant intet duos numeros A, B, medij proportionales conti- 
aue C,D;firqivt A,ad B,ita E;ad F, Dico tot medios numeros con- 
| tinue proportionales cadereinter B, 
À4- C36. D.j4.B,81,  &F,qnotintr A, & B. Sumptise- 
G; $.H,12.1,18. K, 137. nimtotidem numeris G, H;l, E, mi- 
R,jr.L,48.M,72.F,r0$. mimisin rationc A, ad C, quotfünt 
) numer A, G , D, Bi erit ex zquo. 


ifo sdBtgueadeo m i ad Eia 6, id K- f Quare cum G; 


ab 


LIBER VII] ' 91 


.&£K iater fe primi fiut; quippe A, 40. C, 20. D,ro. B, Bo c 
qui extremi nt minimorum nu- G, SH, «I,':£E x 113 /f99. 


mnctori; &acpropteréáin fua pro- -EÉ,g.D, 4. M; &. FE. py Jo 


portione minimi;b zque metic- '" .— -— 

gur G,ipfum B,& K,ipfum f. Quotiesergo G, & K;ipfos E, & F, 
mceuuhbturtoties H,& l;alios n u- 

jnetos L » & M ) mctiaütur, ita vt A,f7.C, 9. D, 3j. B,t. 

pomeriG, H.I,s, numerose LM,  G;,:.H;«Lhik.n c 
aque mctíantur, finguh fibgü- E,:08.2,,6,M,id F4. »". 


los c Quia igirur G; Hf, x, mdld- 
. . plicantcs nümerüm,pet quemmetilitut numeros E. L, MF ipfos 
E L,M F.producünt;in eifdern rationibuseruntE L,M,E,in qui- 
bus G,H L,s,vtad propof.:8.lib 7.demonftrauimus. A.G;H,Lg, 
funt continüc propordionádles, Ipitur& E I ; M, F, cottinne pró- 
portionales fant; Acqueidcircó cum muliütudo E. E, M, F,zqua- 
sfit multitudimi A. C, D, B, tot cadent med'j proportioales in- 
Jet B, & F, quotinter A, & B S igitut inter duosnomeros medij 
gonunua p Oportionececiderilo &c.Quod demonftrandum erat, 
SCHOLIVM, . 
Mon folum ex demon[iyationé conflas totidem medios preportie- 
Bnales cadere inter E, Uy F,quotintef At Byvtyum etiameandesm 
glje proportionem numerorum E.L. M .F.qua efi nussetorum A,C- 
D,B.Offenfum enim efl E.L. MF in endem e[feproportione,in qua 
G,H Lx: $ed bi candem babent, ex conj rudiene,quAm A C) D,B. 
gitur P E,LM F ednilein babens. qnam 4,C,D,B. | 
- Eadem bac propofitio jer eft; fiexiflentibse numera A, B, . 
fumatur vel Eyucl F,vnitat.Itens fi vel A,vel B,fmerit umitaseui- 
Jfientibse E T numersas,ut in exetiplis afpnres, " ! 
Con (tatetiam ex boc tbeoremate, snter Wuméres dupla propor-.— 
gionuyuel [upeyparticularie cnin [us,vel [uperbipartientu,n5bo[- 
Je cadere numerum medium proportionalem:cus enim duplnpro- 
e| urtio in minimunumerisreperiatur Inter binarill, S» onitatensy 
wperparbitlaru uero inter mileros,ola-unithte differemtesfuper- 
- &ypartientes denig intey wumiévés qudrum diferentinefl binarins 
fo inter dmos numeros dupla proportionbo velfuporparticulorie, Oel 
[mperbipsrriemti medi numersie aderit proportionalie.caderet 
quai bec tbeiremn numerus pliquiu medius proportional in- 
3er binariil, v nitaemyvel itter umeros fola-vnitate differentes 
epel eziam binario oimiril inter wumérosminimes,quita/dom cnsm 
Slisproportiones babest, quod fierinulla vatione potifi Nam sea, 
Snter binarili (y-uymitattm nequid ivter dues numeros fola-ymitate 
differsites,ullue nwmorns ipterponiber,tantum Abefl ut Miquem 
gnediusm jropoytionalem ipf recipiant. Similiter inter dues nune. 
pribissri» imper d diflditesimtericitur folii numeri, qui a5 utri. 
De 20 49. Y T . )c . 
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que vnitate difertiQuem nulla poffe ratiome effe inter illos medi 

propertionalem,in bunc modum demon[irabimws. Differant ns- 

X sseri.A B,CD, (fiue C D, wnitas fit. A Byternariue feuenom;) 

binario, inter ques cadat numeri E F,minor unitate quá A B,ma- 

EM sor uero quam C D,vnit&te quoque, 

£A..G.B[.4......G.B  DiteEF , none[fe medium propor- 

E, H.F] E.....H.F tionalem inter 4 B, C D. Si emim 

" C.D C,....D Hicatur effe A B,ad EF, 'otEF, ad 

C D : ablatoex .A B, numero AG, 

3p E F.aqunli,ut reliqua fit nitas GB; (p ex E F,eumero E H,i- 

pfi C D.«quali, vt relinquatmr etiam unitas H Fygrit quoque-ve 

A B,totus ad EF ,tofum,ita A G,abintus ad E H,ablatumicug at 

G.E H,5pfisE F,CD,aquale: fint.ex couftrutlione.Igitur erit quoq, 

reliquus G B,ad reliquum H F.boc eft,vnitas ad -Qnitatem,Vt to- 

! $us A Bad totum EF, maior ad minoren. Guodeitab[urdum. 
Non ergo E F,medisa proportionalisefl inter A B, GD. 

Itaque inter numeros triplaproportions medius praportionalás 
cAdere nonpoteft. Alioquin caderet etjam medimsproportionals,. 
6x boc tbeoremnate inter y, 1. minimos numeres proportions tri- 
pl^squibinarie inter fe differunt,quod fieri non po[Je.proximede- 
smonfirauimue. H MM 

Parirstione inter numeros qnintupla proportionis cadérimon 

potefi moediusproportionalu.Si enim cadere dicatnr cadet quoque, 

ex boc tbeoremate medi preportionalainter s.n 1.minimosnu-. 

suero) proportionis quintupla,quod fierinon po[fe.ita demonfirabi- 
mus.Cadnt primurm, f; fieri poteft, inter qui- 

4... BUE narium AB, ép vnitatem C,medist propor- 
0 D.. De. —— tonalisbinarim ,-vel ternarius D :ita-vt fie 

C. 4 B,ad D,vt D,ad C: Etconuertendo C,nd 

| D,vt D,Ad AB,Et quoniam vnita:C,metituy 
Jyymetietur quoque D,ip|[um A B. At binarius , "velternarius D, 
swetitur quoqne [enarium AE.Igitur D , metitnrtotum.A E,» 
ar. pfo 4bletum 4 Eancproinde &» Dnsumermu gnetietur reliquam vni 
Wem, atem BE.Quodait ab[urdum 
C ndatdeinde,[i fieripotesi inter quinarium AB,.t» unitatem 
Cymedtus proportionalie quaternarius D. Offendesyus ergo cot 
prins, D, metiriquinarium A B: Metitur Auterm 
ÀA...H.B — quaternarius D,quaternarium etiam A E-Igitug 
bnre D... D,metitur totum 4B , & ablatum A E:bacpro- 
ess, ^ C. inde ( D , numerus reliquam unitatem E B,me- 
on sietur.GQuodeti ab[urdurm. ) 
Ex quibus fit, neque illud interualum Muficumquod in du 
plaproportione com(iflit,us Diapa[on,vel, ut omlgo dicitur,ociaum 
negiliud, quod in [e(quioclàna própertione yeperitur ,cuiu[smodi ofü 
Kouus 
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Toss fen vulgo.fecunda,.bi; aviam po[Je fecari,boc efi in duacpro- 
portiones aquales Illa qpim proporiio bifariam] guod adpropofitums 
attinet) fecuri dicitur, inter cuiu terminos medins proporssonalie, 
€ndit: Vt quia intei bos terminos 14. C G.proporttonis quadrupla 
endlit mediss proportionalu nnmerssa 12. boato0de.14.12.6. Idcirco 
proportio quadrupia bifariá diui[a effe dicitur indum dupla pro- 
persiones. Cum ergooften(um fip.inter numeros dupla proportionis, 
e fuperparticularu,qualu eif je[quioaua , non cadere smoedinumo 
numerumproportionalem;per[pitusm eft , Diapa(on, C Tonmim, ' 
bifarià fecuri nonpo[fe.V noe Dinpafonpr ma [ni dinifionein Dia- 
pente o DintefJAaron,quovurn interuallorum illud in proportione — 
fefquinitern, boc vero in (equitertia cófiflir, apud Mu[icos [ecatsr, 
«t bic Apptrats2 3.4. Efl enim bic proportio dupla dini[a im propor- 
sioners [e|quialteram, Cv. [e|quitertiam , tanquam in maximau fni 
partes inter fe inaánales.11a quoq, Tons in duo [emitonia,quorums 
Alta um maius Alterum mins dicitur fecari olet. Sed de baplura z 
apud Mu[icosreperies, " . D. 
^ Rurfum ex bu demifiraripotefi proportionem diamesri cnin(uis 
quadrati ad latuseiu(dem. numeris nonpo[fe exprimi, fed effe irra- 
tionAlem.Cum wnim per ea qu& ed propof.47.libz.demiflranimme, ' 
quadratum diametri duplum fit quadrati ex latere de[cripti, qua- 
drntorum veropreportiofit duplicata proportionis laterum; fir va 
proportio quadrati ex diamekro de[cripti ad quadrasi lateru du- 
plicata fit proportionu diametri ad latus. Gm ergoilla proportio, 
cuins duplicata ef proportio dnpla,nmumeru exprimi nequent.quod 
inter numeros dupla proportionis mesdiu proportionalis nomneadas, 
quiillam bifariam [ecet, ut oflendimm, manifeftum eff, nec pro- 
percicnem diametri ad latns numeri oxprimi poffe, [ed e(fe ivrntio- 
nalem,[ecuquod idem eii diametrum e]Je lateri inceswmmen(urabi- 
bm, qua derepluraad 9, C» ulrimampropof.lib.1O.[cribomue, 
THEOR. 5 PROPOS 9 .. 
Si duo numeri fint inter fe primi, & inter eos medij 
continua proportione cecidetint numceti ; quot inter 
cos medij continuaproportione cádunt numeri,totidé". 
&inter virumq; eorum, ac vnitatem. medij contitua : 
proportione cadent, ) 
Cadant inter numeros A B, inter le primos medij continue 
proportionales C, D. Dico totidem cadere ceu:inue propor- . 
tionales inter vnitatem, & À, nec non inter vnitatem, & B, 
quot inter À, & B, cadunt. Inuentis enim duobus numeris E, & ' 
F,minimis in ratione À , ad C, 4 fumantur in eadem proportio- a2. e&&, 
De re$ minini G, H ) I, & quatuor K, Li M, N,; & fs dcinceps,: 
' doncc 


. 
L5 -—— — LÀ. Rs 


yÓ4, BVéLID. GEÓM. EE 
À,$. C12. D,18.,B,27. donec multitudo sfogiptorüim ac 


Vitas, qualis fit multitudini A, C,D, B.Quo- 
| 1. , mam ergo A B, extremi intet fcpri- 
r1 o8. (Eas mi funt; s crunt À C,D,B, minimiin 


. G,4.H,6.Yig9. — proportione E,adF. Sunt antem & 
K,&.L,112.M,1&.N,27. toudem K,L, MN, ex copflrádione, 

05 Qo. o] dm eadem proportione minimi. Tpi- 

eux K,L, M, N, ipfis A,C; D, B, zquales funt finguli fingulis, vt 
K, ipfi A, & N ipfi B; nc minores minimis dentur. Quia vero, vt. 

j| conítaccx demonttracione ptopof. s. huius lib. E, feipfum mulci- 
b 7 jfo- plicans produxit G, maltiplieans yero ipfum G,fe t x, 6 mctic- 
Su», tur E,ipum G,per E, & G, ipfum x, pertundem E: e Metiturau: 
€ gipre- tem & vnitasipíum E, per B. JEgüc igitur medetur vnitas ipfum 
sum;  E;& Bipfum G,& G.ipfom g; Áe propterea eadem pars erit vni» 
dio. de. tasipfius E, & E;ipfius G,& G,ipfius x. 4 Proporionales crgo fant 
j^ deinecps, vnitas,& numcri,, Gt, Simili ratione ; cum marfife- 
ftum fit ex cadem demonflratione propof;. hdius lib qnod F,fci- 

pfam mulciplicans producat T inultiplicans vero ipfam iat N, 

... emetietur E,ipfum LperF, & Lipfum N,pereundem F: f Metitur 

e? $ro- autem & vnitas ipfum F,per F. A queigiter mctictur vnitas ipíu in 
Fe Fam L&I,p(um N; Acpropterea eade pars erit vnitas 

£ ca IPHUS P» GC E; ipfius L, & I. ipfius N. s P:opordopales erpo funt 
dn coatinue;vnitas,& numeri F.I,N; Ácproinde cum tam multitu- 
E da E,G,x, quam E, N, vna cum vnitdte zqualis fit multitudini £, 
*  LMUN,velA, CD,B, ( vt perfpicuumeft ex propofa huius lib. 

y Nam duo E,F, funt (ecundj ab vnitate? & tres G, H,I, teris & 
quacuor x,L, M, N,quarti,&c;)tot cadent medij cenriauc propor 
tiopales numeriinter vnitatem,& x,numerum, (cu A, fibi &qua- 

fem; & intet vnitatem,& numerum N,üuc B;fibi squal&ém , quot 

- Ínternumeros A.B. Si due crgo ntmeri fiac istter fit primi, & itftez 

€es incdij.&c. Quod oftendendum erar. 
S$CHOLIV M. 


per]picuusl auiém el numeros quiin tehtinuapropokilone cam — 


démt inter nuriaros A, B,atgyomitatl baberoproportiónes deno- 
quintae à minimu numeri proportionis 4d ,aa C,hoceil, quae ba- 
bent E, Fnümerind vnitatem,id quod im f[cholio propof.A.bse- 

den lib. quoque a(Jermimue. i. | 
Ceon[lat etiam ex dekuonflrAtione bac, fi hinerwe feip[umm mol. 
siplicans aliquem feceri: Op rurfum mnliéplicet produdlum,t fic 
deinceps: omnes productos efje eoniinue ptop.rtionales ab nitate. 
- Offen um enim elf ( É,G, K, t É, 1, Nygui bac ratione [antpro- 
"o rentiuex demonfiration:propof.A.bnisa lil .contisue e(fe proportio 


sales ab vnitat.. 
THECR. 


hy 
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THEOR. 8&. PROPOS. ro. 
Si iatér duos numéros, & vnitatem continue pro-. 


portionalés ceeide;int numeri; quot inter virumquei- 
porum, & vnitatem deinceps medij continua propor- 
Gionc cadunt numeri,tocidém & imcripfos medij con« 
/ tima proportione cadent, 


Cadant imer vtrumque numerorum A,B,& vhitateni » duoc- 

* cunque numeri medij cootinue proportionales; inter À, quideng 
& vnicatem;nitméri C,D,E: At verointer B, & vüitatem,numed  ' 
E,GH, ilfis multitudine zquales. Dico toddeni medios continue 
próportichales cadere inte: A, & B; quot inter vitumquc A,B, & 
vhitatem. Mulüplicantesenim fe màtuG C; &F, faciánt I. De- 
inde C, multijlicaus L,& G, facfat t, & L, Ratus idem C,mul- 
tiplicans K;L,& H,faciat MN, & O, totidem intér Á,& B,quoc 
funt intet vtrumque A, u 
& B,& vnitatem.Quo- — A8. M;t62, N,314.0, 648. B.1296; 
niam igitu£ cft, vt vni- E, 27. K, 54. L, 108, H,, are... 


ri 


ij 


tas ad C, ita C, ad D, D;s. Li G,. . 

D,ad E; & E, ad Ay z- C3. F, 6. 

qàe metiet&r vniras i- . i ts 

pium C,& C,ipfujD; — — Ynitas; t "j 


& D, ipfum E, & E, i- TN | 
plum A:« Metiturantem vaitasipfum C;per C.Ipicur & Cjipfum 4 sp 
D,& D, ipfum E, & E, ipfum A, per C, metitur 2 Quar C,íd- aum, — ^ 
, Pfüm multiplicaas fecit D; multiplicans autem D,fccir E, & mul- t 9. rte 
 tiplicans E,fecit À Eadem ratione F,feipfum multiplicans fecic G, Sun, 
& multipliéans G,fecit PH, & inultiplicans M, fcéic B, bhaque cum - 
C,mul&üplicans C,& F,fecerit D,& I; c etit vt C,ad F, ita D, ad I. "Y 
Similiter, quia F,multiplicans C.& F, fecit L& Gi 4 exit vt C,ad Fi - M: | 
ita Lad G. Suntigiturtres D, L, G, continue Ptoportionales in ra- ? 
tione C,ad F, Rurfus quia C, multiplicans D,?. G fecit E,X,L;ha- 
bebunt B,K,L,perca; quz ad propof. 1$ li^. oftendimus, ean- 
dem proportionem onrinuam,quam D,I, G;hoc eífquam €, ad 
F. Bodem mode;quia €, & F, muluplicantes G;fecerant L, & H; 
eetit vt Cad FjitáL,ad H. Quatuor er$o numeci E ;KKE,;H, con- c 18/6 
tinte proportionales füntin rationc C,ad F; Poftreino; qnia C, 
mubiplicans E, K,L,H, fecit A, M, N, O, habebunt, ex jis, quae 
À nobis fam demonftrata ad propof18.lib ; &, M,N,O, ean em 
contibuam proportiouem, quam E, X, L,H bec cfl,quam C, ad 
E. Pim ratione, cum ck d grultiplicanres H, fecerint O, & | 
, Bf. etit, vt C, ad E, ita O, ad B. Qutaque igitur numeri A, M f18. fig. 
N, O,B, concinuc proportionales Íunt in rerione C, ad F; Az Mh 


pro: 


A 
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; proindetotmedij proportiongles cadant inter A, & B, quot inter 
A, vcl B, & vnitatem, cum multitudo. M, N, O, facta fit zqualis 
multitadini C,D;E,vel F,G;H. Quocirca fi inter duos numeros,. 
-& vnitatem,cótinae proportionales ceciderint numeri, &c.Q uod 
erat demonflrandum. | 
SCHOLIVÀÁ. -". 
Ex his conflat, numeres,qui medij proportionnles cadunt inter 
Mr B,propertionem babere, quam duó numeri unitati propim- 
quiores, quales (una C, Cy F, babet. — - 
1 Patet etiam ex bac despon[iratione , fi quotquot mumeri fuerint . 
Ab vnitate cótinueproportionales, [fecundum nb vnitàie in fe mul- 
ziplicatumprodnucere tertium rex eodem ib bunc fieri quartum; ; 
€) ex eodem in bunc gigni quintum, Pv fic d. inceps. Deimoufiratum 
enim eflex eo 4h04 C, D,E, A,continue proportionales [unt abumi-- 
15te; D,tettium freri 6x C; jecundo im [ej f» E,ex C,in D; at, ex 
eodem Cin E.C4. 7 7. . . 
Libet boc loco nonnulla alia theorémata demonfiraré ad nume- : 
yes continué proportionales pertinentia,qua 1m &den qua (cquus 
Yur gum Ad Alia mulia erunt utilia; binc initium fumentes. 

Si fintab vnitate duo oidiries nuirierorürn Continué 
proportionalium,& multitudine zqualium;habebunt . 
tertij ab vnitate proportionem duplicatam cius , quam . 
habent fecundi ab vnitate; quarti vero eiufdem tripli- 

— catam; & quinti quadruplicatam;& femper deinceps v- 
: no amplius. D. 
Sint numeri 4,B,C,D continuo ub «nitate proportionales, 
Ab eadem totidem alij E,F,G,H. Dicoproportioné B,tertij ab umi- 
.. gate ad F,abendem tertium duplicatam effe eim quam babet 4, 
".— fecundm a4 E,fecusdum, dc, Quoniam emim inter utrum, nu- - 
eneroruto B,F,C)'unit&tem cAdit smedim unu proportional, inter 
. B P quidem (-vnitatem,»syu- 
D,8r. Mj108.N,144.0,192, H,156. merus 4: Atinter F, (5 *u- 
alos C317. X» 36. L5 48. G, 64. nitatem numerun E:aca- 
abdo 


B,9.. 1.11. FPF,16. det quoque inter B,C o F,u- 
44, 3. E,4. Wwe medim proporiionaln: - 
; I. atque Adeo per [cbolinm bu- 
Vritas. ius propof.inratione. dad 


| E.Cadat igitur, Cr fit 1.Eo. 

dam modo cadent inter C,» G.duo medij in eadem proportione 4, 
Ad E,qui (int K,Liquot n.mirum cadunt inter vutruma C, G, ex 
nitatem, Nec nonintor D Hytirajqui nt M,N, O,ineadem ra- 
| sione 


i1BHÉAÁER vrit 


— tiene A Ad E jroportieunles.Qheninhi icitur eg def B dd Ppso- 


portiopem babet duplicatam ens, quads bábet B,adllef? autem i 
B,nd lit, À, nd E) Habebir quoque B,ád F,rationem duplicacad) 
eius,quam babet A,adE. Neon aliter babebitC,adG,rationem ri- 
plicatam ratiohis 4 ,ad E;quia ratio Cd G,triplicataefl pvopoy- 
Ness Cad Xs «f1 7) C, ad x, ita A , ad E,Sicetinm Dad H,P4- 
$ionem babebit quadeuplitatam yAtionis A, ad Ej i fic de caloris, 
Hoc idem demonfirabinus fi fuerint dio ordines nuinerorus 
eentine propobtionalium , nb aliquo miséfo &odem inclpiemtei, 
nde boc ideke tbeotemh i14 preponemen. 
11, 
. SiflntaB aliqtio nüntéro eodem düo órdínesnuindi 
forüm continde proportionali; &mülütudine equas 
lium Habebunt tetti] ab illo numero ptoportionermi 
düplicatam cius;quá liabent fecundi ab eodem;quac&' 
veto eiufdem triplicatam; & quiriti quadrüplicatamj 
& lempez deinceps tnoamplius. | 
ISjue ab 4. dumero contine proportiónalks B,C,D,E, C ab eodÉ 
— elidem ali F,G,H.], Dicosu?f(um;proportionis B,Ad F,e(fe dupli- 
éntami proportionem C , nd Gs D,ad H , triplicetam: 5 E,adl 
djnadruplicatam. Bx. A, infe fut x. Opex A, inx, fias L5 Ópod 
44,in L. fat M.Similiterex Bip | 
fà fas Ni dv ex B, in N, fat O; | Eyi6s. " I,j11. 
ex B, in O, fiat P, Pofiremo en D,;:4. VFnit&t, H,128 


) queque in [e fat Qi nr en Pin C ; 18. 1, G^ 5s. 
Q ^ar Rs C e& F, in R, fiot C. B,c:. F,8. 
Quibus peraiuwerunt A; b, M A» 2- 
contingieproporiionnles abvni- N,36,5,4.Q.64. 
llte,vt confiat ex [cbolio propof.  )O,s116. L,.8&. R,yptei 
9-buins lib, Eaddg, rationeerlé — — P1296. Ád,16. 5,4096." 
B, NO, P, ab nitate epar tie- 


Ai 
&aiesnac nont» FQ R 3.Quianigiturraiio N.ad x duplicataaft 
yntiodis B,lEd A,ex tbeorematet.bsiu [chbolii:Eff autem,ex Pi 
éiu[dbm vdtionisB,ad «f, duplieatn quoque 1AtioC ad A;EvitrC ad! 
4,vt N,ad x .Eodes, sioso erit 4, nd Got x, ad Q.NAB (x eodiWbo 
3.tbeoremAaté 5i vatio E, ad Q) vuplicata rationis 4,ad Y Cin eistf* 
Mermex dofeo duplicataefl rario 4,44 G. Quarettm [iC , ^4Au, 
«i N.ad xi A.ad Gut x, ad Quiritexaquo C, 4d Grut, ad Qf, 
4A4tquiratio N,ad Q duplicata efl rationis B,adT, ex tbooremmó, 
* Lbuus [cholii,quod tam B, N, quay; Y Q imt ab vni-Ate continu . 
(proportionales, en cole gropo] sububos sb. 1gitut Grecis, 
£ . dwuphi- 


"5 
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ES. | —  . — lu dupledinefl rhtionh B, ad. 
D, — Vnitan — H.«/— Eifdefn Aargumintis érit ratio 
| €436 1. Q. D5, ad H, iriplic.tÀ rationis Bj 

Ba4. FS. — Ad F, Nam ratio O, Ad L,exi1, 

00 4). £beorematestriplicatA efl ratio: 
(0. N476.K.356.0,64. his B, ad -i quod t&m B N;G, 
^ 0,1824 L.4096.R, 513. aquam A, k VL, (mtabnitad 


(P,311776.M,65536.5,4096 — totinnuà preporti nAlet,ex fcbo. 


..— liepropof 9. bui lib. Cp eiu(dt' 
iriplicata efi vatio Dad A,.ex deis. Igitur eff D,ad A,vtO,adL. 
Eodégmodo eft A,nd H,vt Lad R:quod-utraq;proportio triplicata 
proportionis A ad F:proportio quideso 4,Ad H ex defin.at] opeetio 
Lsd R;ex 14beoribui [choly.propteren quod tam A,x,L.quam 
F,Q.Reontinne proportionales [unt &b onitate ,ex (cholio propo[.. 
buius lb. Ég ergo ex aquoD,ad H,vt O,-4R SedrantioO,ad R,tri- 
plicnta efi rationis BAM Fiex i tbeor.eo quo. tam B,NJO quam F; 
Q. R, [utt continu proportionales Ab unitate «x [cbolio propof 9. 


|demism lib.Igitur y vatio Dad H.triplicnta est eiu[dem rations B; 


Ad F.ncn fecus demon(irabimus rationem E,ad 1 .e(fe quadruplicas 
$Am rationis B.&d E, Atq, itn deinceps. 08 
1b E Momnsine demon[irabitur. [i numeri vnius ordinis de(- 


1 


SARL IBURUAEm,UI e [ecu nda figura est manifeflum,in quAL,efÉ 


/"UPDSEAS 


Caterum tbeorensa boc deman[iynbimd eliam in lineis ab md 
C endem linen proportiona ibus, lib. v4. propof. 38.liect mon in 
quetcuhque lineis. Vndé multo gencfnlius eft. boé-iby numer 
quam illd iu lineis. Ex bis autemin bunc modum-demó-fraré 
efficiemus progofitionem lanc o. Euclidis magávniuer [aln ;boé. 
goods. , . . . 

|0OHÉ 
Si inter duos numeros, & aliquem alium nume- 


tum affumptum; contimue proportionales ceciderint 
nurmieri;quod inter vtrumque ipforum, &affumptum 


eirtceps medij continüa proportione cadunt numeri, . 


tetidem & interipíos medij ceütinua proportione cas 
dent. | | 

Cadant inter vtrumque numerorum A, B, t a([nmptum mys- 
merum C quotliber numericontinueproportionales,inter A4,9i- 
dem (9 C,numeri D, E, F, inter B, vero &» Cgotidem num ri G. 
H;1.D.cotot quoque medios continueproportiotales cadere intey A: 
(9 B.quot inter A, C, o inter B, (6 C.Itom tos inte FT, quoa 


IngerF, S C ninterLtJCEttot interE, C H,quot nter,EcrCéfv, 
' 207 inier 


LIBBER VIIL | || $9. 
inier H. C,Sumptuenmm — Mis Q 216.R,188,$,84.B, gii. 
ibus KL, M, Punimi in.— F,4.0,71 P9 Dat, 000 


ratione D. sd G. erit ex de. ED9.N,14.H;31| 
fin. ratio x.4d M, duplicata D.e, G.8, 
?6:i0nw &, Àd L, boc est, D, 'u Cau... — E 
- Ad G ;Sed pgribeor s. buie X.9, L1. Mré "Uo € 


[chotij, atio duoquie E. ad Df 


tional L:a cadet s0d; "UM nediio, nimiriio N inter E, H4. 5 P 
M inier E,t5 C, inrer H e E ,v»ui inedim ca. * $. o 
dit.Sishilit&odo, fi in eadem yroyortione D adC) [uminhtsr quatuop — — 


. Hecetinm veri eff fi loco Alterimc humeri; némnirem B, vni 
bites ajfumatur,velutiper(Bicunm eil bac Jerwnda feurá, inqua 
nmrmeruiByonitasefi; chduhtq, taminter A, 4 G. quam inter, 

C tres numeri continue próporrionnlet quet feilicet inter d, 
»ceiunt C v, . SEE LH 


LÀ r 


Ex bi« etiam sp-. 41048576 176€, "024.8, B1. 


. 
[4 


| eret. noumeros, qui F,65536.0,:20348,P,G4.la ^ —^- . 
pedi] broportiona- Kjdoo6 Nyn38,H. — à 
des cndunt inter 4, ^o Dae6,,. . 
B.»ec hon inter. 271 C36, 7. 2 
F, eh» I; atque inter K,1014.L,;1M,r, - 
' E, ^ H, broportio- às o£ f Y to f] 5, * Y 
iens bebertyd uAm dionunmeri D, ORG, tmmero a]nmpto C, propin 
iw. ert. N , 2 el) - b 


Ld 


HEOR. ». PROPOS. it. | ^ 
TIENDE S APRUAEETMEEN 
..[Duorum quadratorum numerorá vnus medius pro- i 

poxtionalis eft numerus;Et quadratus: ad.quadtatups 
duplicatam habet latetis ad litus ratiohem»- 5. 7:5 
.o SINT quedzád hümeri A; & B/qnorüm lateía C, & D. Dice 
inter A, & D, vaum medium propoitionalem. '^A;9.E,11B,4.5. 
nüincrum cadere: & propórtionem À, ad B, €,.D;7. 
qeádratiad quadrdtum, (le duplicatam pro- ZEN 
1i0onis C, ad D, lateris ad latus. Maltiplicantes ériim fe ind- 
tuo C, & D, faciat B. QuiaigiturC, mulcplicans feipfum fecit ji 
&.quidratum;cx detin.quadrari/& ipfam Dimultplictnsf;cit Ey — - 


I 


bo" excoüi- i 





.16 ,  . EBVCLID- GEOM. 
atzfij.  A,9.B,zi.By49. -— excouftruGione:scrit vt C,adD,ita A, 
C;3.D;7. . adE. Rurfus,quia D,multiplicansC,fecit 
-, E,ex conftructione: & multiplicans fe- : 
bz fé- ipfum, ex defin quadrati, fecit B, quadratum: b crit quoque, vt C, 
prm. sd Diita E, ad B. Quarc A, E, B, continue proportionales funt in 
ratione laterum C, & D.Ác proinde inter quadratos A, & B,mce- 
" dins qontinueproportionalis cadit E. Quia véro, ex coquod A, 
E, B, continue proportionales funt, numerus A,ad B,duplicatam 
ragione babet eius, quam habet A, ad E: duplicatam quoque 
4. . rationem habebit Á, quadratusad B, quadratum, cius;quam ba; 
becC,larusad latus D;cum hzc propoitio cadem fit qua Á,ad E. 
Duorum ergo quadratorum numerórum vnus medius proportia« 
Balis ct; &c.Quod demonftisndum erat, . . . 
MEN " CHOLIV M, |; 
Perfbicunm eH ex dicla , intet duosquadrátos npséros cadgra 
skumerume stoedtum. propostionalem incontinua proportione late- 
tie 4d latsu. Na eadem afl proportio quádva:i xi, ad E,ydium 
aroportionalemiqua lateru,C ad latuà D, ut demon[iratsüm eii... 
i; Parirazioneliquet,nnmerum medium proportionalemE, e» v- 
arumlibet qnadratormm .A,B offe inter fe compofitos:C s emim A, 
2o vo c EBproportionalem [t oflenfi in ratione C.od.— 
id, 9. E, 31 D,42- D.boc eff, effe A wd E, e E,ad B, C,sd Di 
Ci D,7,.— smetiatur autem late D. quadratum [uztm B, 
EE .— ten[tquen: bon/equontem [V de propori.onibsu E, 
8d B, C,ad D,loquamur;metietureeC ip[(um E,antecedems sa- 
sicedontem, quandoquidem efl E, ad B, t C, sd D. Metisur an 
tem ( lat, C, quadratum fuum A. Igitur E, C d men[uram 
gommenem babent Cjaidue «co intér je [unt compo[iti.Similiter 
eur fi) A. ad E.vt C,ad Di y metiatur latsc C [mum quadratum 
ad, nistecedens Antecedensem; rhetietur quoque D. ipfum E, confeo- 
duenscon(equantom. Gy usrecuro ( latu D. metiatur (numaqnua- 
éiratum B: bsbebunt E, (f. B,cotmmunem men|uram D: Ideoque 
£ompe[iti erunt inter fe. Per/bicuumm autem eilex bac demonfiva- 
ypriotum numerorum 11; E,communem men|uram e([: C. [a- 
Fwifriorie quadrati Aypoflerioruim-vero E, B, met/uramconssite 
nem effe D. iatya quadrati pofieriori B. 
su. " 4 HEOR. xo. PROPOS, 11, 


Duotum cabórum numerorum duo medij propor- 

, tionales funt numeri:Et cubus ad cubuin triplicatam 
habet laterisad latus rationem, ! 

$ IN T numericubi A, & B, quorum latera C, &D. Dicoin- 

tet À, &B, duos medios numeros «ontinuc prepornonakee ca- 

.c1 . cre 


LIBER VIII. por] 
dere: Bt ptoportionem A, ad B, cubi ad cubum, uriplicatam effe 
proportionis Cad D,laterisadla- ) MEE 
tus. Muldplicans enim C,feipfum | A, 27. H, 36.1, 48,B,64.. . 
faciat B: & D, feipfum multipli- E, ». Gi F, 16 - 
cans faciat F; At O, & D. (e mutuo €,s D;4. 
mulüplicantzs faciant G : Multi- D 
licantes vero G, faciant H..& I, Quoniam igitur C. (eiplnm, & " 
b. multiplicans fecit E, & G; & crit, vt C, ad D;ita E,»3d G, Ba. 2 17./6f» 
dem ratione, cum D, multiplicans C, & Ícipfüm, fecerit G,& F: 
b erit quoque vt C.ad D, ita Gad E, proptereaque E, G,F, conri- b17./99» 
nue proportiosales füntin rationc C,ad D, Rurfus,quia ex defin. 
gubi, C, ipfam E , multiplicansfecit A, & ex conftructione mul- 
tplicans ipfum Q , fecic FH :c erit vc E,.ad G,hoceftvt C;adD, c17.fep. 
ita A; ad H. Similiter cum D, ipfum (3, multiplicaasfecerjt, es 
conftru&ione, numerum I: mukiplicans vere ipfam P, ex defin, 
cubi, fecerit cubum B; 4 erit quoque, vt G, ad F, hoc eft, vt C, 417 fg. 
ad D, ita Lad B; e Rítautem & H.adL vt Cad D: quod G,& D, € i3./e. 
ipfam G,multiplicantes fecerint ex confttu&tione, H,&l,Ipitar 
A; FE I B, contiaue (ant proportionales ia ratione C,ad D: Are 
adco inter cubos A, & B, duo medij H. & Y, cadunt continué pto- 
portiosales, Quoniam vero,ex eo quod A, H,LB, contiguc fant 
proportienales, numerus A, ad B,criplicatam habetrationem eius 
quam habet À, ad H: criplicatam quo ue nationem habebit A, ad 
B, cubusad cubum, cius, quam habet C,ad D,latusad latus; cum 
fit C,ad D,vt A,ad H. Quimobrem duorum cuborum numero- 
rum duo medij proportionales funt numeri, &c.Quod erat often» 
dendam. - ' 
$gCHOGLIVFM. 
Hic qued, smanifeflum ePi iuter duos cubos cadere duostymmervos 
dios proportionales in cótinnapropotione latera nd latae. Offen- 
Tum enims eff, its effe M ,nd Hir H, ad 1,» 1, d B,vt C, ad D. 
Kodem modo confIat, duos numeros soedios propoutionales , Fo, 
1,6 vtrumlibet cuborum M,B;o(fe intor fe compolvot Cum enin 
44, H.D, Byoflenfi fout proportionales invatione C, nd D; boc efl, effs 
44, ad H, do 1,4d Rut C,nd D.Metia- ' . 
tur autem lat, D, cubur fam B,.— 4,271H,36.1,48.B,64. 
conjequens con(equentem , f de preo E, 9. G,s. Fi. 
portionibus 1,44 B, Ó» Gad D.loqua- C; 3. D, 4. 
senr,mepietur quod C, ip [um I, auto- . uu» 
esdens antecedentem, quandoquidem eff. 1, Ad B,ut C, ad D : Ma-. 
gitur antem p latus C,cubum (usm Aimee (p ip (mn H.qued R, 
faci fa ex sumltiplicationo C,im Q,ex confirndlione Igitur 4,H.l, 
semmunem habens men(uram C,niq, nden inter fe compefiti js j 
$5 Snpet- 


Eph. 7 0 EYCLIB, GEOM L 
Similiter cum [it A, ad Hyvt Cad D:metiatur autem lotis Cete, 
bum futiw d ixtecidens nbtecedantem ,metietur quod, D, sp[uin, 
H,confoquenscomfeqnentem: Metitur autem Cp atu D,cnbum 
Juum Bimmo Pr ipjum 1,quodd factus (it ex mmliplicatione D, in 
GG, ex Ponfiruclione, Igitur H, 1, B, cemmwnem men[uram babent 
B: dc)réindà [unt iiser joeompofiti.Manifeftum autem etiam bic 
effpriorumtrium numtrerum A,H [,corippu»em mepn(uram effe 
| C,iatsh cobi priorie /4,pofleriorums vero trium H, , Byuien(uram 
CO o ceommunem ejfe Diet pojyeriori cubi E; IMEEM 
gj; . X IHEOR. ri. PROPOS. r5. 
EA Si fint quotlibet nufneri deib ceps proportionales, & 
, muliplicans quif; (cipfum faciat aliquós ; qui db illit 
produái fuetint, proportionales eruat: Et fi numed 
' primum pofití mukiplicantes iau: fa&tos fecerint ali- 
iquos:ipfi quoq; proportionales etunt: Ec femper circá 
extremos hoceueniéc, '. BENE 
"' Sibtcontinoe pioportiónales À, B; C, quifeipfos multiplican- 
tes faciant D, E.F multiplicantesautem ifos D, E. E, faciant G, 
H ,I & rurfum multiplicauees ipfos G. kf. I; faciant K, L; M; 
& ità deinceps. Dicoquoq; D. E, E, & G; H 1, & K,L, M, conti- 
nucceíle proportionales. Multiplieantes cnim A, & B,fe mutuo fa- 
ciancN; & B, C, fe mutuo multiplicantesrfaciaut O.. Deinde A; 
niultiplicans N,E, facia; P,Q.- Fm B,muldplicans O, F, faciat 
B. 7 & e. TELE D 


| ' A Á, 2. B, 4. C, 8. 
. | D,4  N,8& EÉui6. O, n. F,6«. 
? G, 8. Pie. Q1. H. 64. R,128. $5156. I j12. 
K,16T552.V,64. X48, L5256. Y. 51a. 7,102 4.220 48, M. 4096. 


&,$. Similimodo A, mukiplicans B, Q H. faciat T, V. X; & B, 
multiplicans R,$,.I, faciat YyZ,, a. Quoniam igitur A, mutpli- 

317.4]. cans (cipfam,& B,fecic D, N. crit vt Á,ad Biita Dad N, Eodem 
*' '" modojquiaB,multiplicaos A ; &feipfum fecit N,& E;eitetiam; 
vti;ad B, ita N;ad E. Suncigitur D, N, B, continue propottiona- 

les in ratione A; ad B. Rurfus; quia B, feipfum, & numerum G, 

br7 fe). mulriplca&sfecic E,& Q; & ent vt.Byad Giita E; ad.O.Eadem- 
'* 7 . queratione, cum C,multiplicans B,& (cipfum,fecent Q; & E; erit 
. Yt Bad C,ita O;ad E; proptereaq; & EO; F, continue proporiio- 

pales fant in raiione B, ad C feu A;ad B. Quare cum D, N,B, in 


. £adcm ratione fint conrinue proportionales ; in qua E, O, F;crit. 
HE ex zquo D;ad E,vt Bad F,atqueadco D, E, F; continue propor- 


gonalesfunt. . ... | 
- 2 Deinde 


LIBRR VlIiJ 103 
Deinde; quia A,multiplicans D,N;B, fecit G,P,Q;erunteriis, 
quz ad propof.13. lib. g. oftendimus, G, P, Q, isi eadem ratio- 
pc,in qua D,N,E, hoc eft;in rarione A;ad B, proportionales, Item, fo 
quia A, & B, multiplicantes E, feceru «t QE Fuscritquoque  '*: 
Yt A;ad B, ita Q 3d H. Suntergo G;P,Q Hiporportionalesiàra- . 
tionc Á, ad B. militer, quia B,multiplicans E, O;F,tecit-H R,- 
ha etuatex demoafliatis ad propo 8lib.; H.R,S,porporüona- | 
csintatioge B,O,F,hoccit.B.ad C,íeu A,ad B. Bt codem mo- jig fe. 
do cum B, C, multuplicantes F,fecerint S, &I; £ etit vc B, ad, C, 
hoc eft, vt A, ad B,ita $,ad I; proptereaque & HL R, S.I proportio- 
nales (unt in ranone A,ad B, Quocirca, cum G;P, (Q H, eandem 
babeant proportionem continudm, quam H. R,S,L c-cexaquo , 
G,ad H, vt H, ad I; Acproinde G. H.lcoatinucfuntpropor, — . 
tionales. ' ' 
" Nondiffimiliargumento demonft:abimus & K,L, M, effe con- 
tinuc proportionales; & codem modo in aliis procedemus. Ipicur 
fi fiat quolibet numed deinceps proportionales , & multiplicans: 
qui(que fcipfum,&c. Quod oftendendum erar, - ' 


'" SCHOLIVM.. 
$snt utery,ut ex demon(Iratione liquet,numeriprimo locopro- 
du 3i D,E,F,proporiienales in dup icatarationedatorum numae-.— 
vorum A,B,C.Nam D,ad E,babet »roportionem duplicatam eiu, 
quam babet D, ad N,boc eif, 4. sd Be. — UU 
Inm quoq numeri fecundo locogeniti G, H,I,eruntinratione 
aríplicata 44,ad B:Etnumeritert oloco procrenti,in quadruplica- 
$5. Et fie deinceps Jemper «uno amplius. EN 
Breumiuspropoíitionem totà demon[irnbinres bac ratione, Fiant 
ex A, B.C,continue propertsonalibse im (eipfos, numeri D,E,F, » 
sn bosex eifdem numiru G H li rur- Uc | 
[wm ex cijde n in. bos numeri KL, M. 4,2. B,4... C,8. 
Dico D,E F.Ó G,H.I5; 5 K L,M.effe | D; 4. E6,. F,64. 
quoq, continueproportionnlu, Namex | G,8. H, 64. I, g11, 
f iopropo[.9.bwine lib. tam 4, D.,G, — Kyt6. L,346. M.4096. 
K,quam B,E H L;t$C E,I,M,citinune | mE 
fune ab-vniate »roportionales.Quare ex i.thbeorema. (chólijpropof. 
Jo-bniu: liberit D, ad Ein duplicatAvatione 4,nd B,vel Bad C, 
Sed sin(dem rarionu B,ad C,dnplicataefi ratio E,ad F,per idem 
pheorema.Igünr D, E,F, continue [unt prepertionales in duplicata 
ratione A,4d B, Óy B sdG, Bodem modooftendemm: G, H,I, effa 
proportionales continne in triplicatavationerationu .4,nd B, PB, 
AK C: Mt vero K,L,M,in quadruplicata Atq, ita de cateric. 
Ex quarur(um demifratione nyparet,numeres primoloceprodu-- 
. nr eim dnplicuturationeduormm numeroril; ecundo sre looo 
s 0075 B4. c0 gn 


- 


- 


) 
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194 EVCLID, GEOM, 
grocriatosintpiblicata coc. Id quod lnceclariue e 1.sbeor, fcbolij 
propof. co buius lib elicitur. ' BEDV 
* Quamusauteminutrag demon[iratione buin propof. 15. dati 

Bt TAnIuD [rts Bumeri continge préportionales A,B, C, eandem 
gamen prepojitiomem aimifirabimws, etidm fi blures fuerint; quam 


/000 (res. Sint nama, numeri plures, 
46,2, B,4. C,8. D, t6. quam tret 4, B,C, D. continne 
E, 4. Fj16.G,64. H.356. opagpionals, qui fezp[os multi- 


1,8. K,64.1,511.M, 4096. Plicanthsfaciant E,F,G, Hipoflea 
m H "eromultiplu antesipfor E, F,G, 
ep. ee. ji faeiane f, K,L, Mdb fic deinceps.GQmoniom igitur E,F, G, a ix 
on(Irarie.propertionales |unt. |iem F,G, H, cumilli produd.— 
fntex A,B.Q. proportionalibw in feip[os: bíoeroex B. C, D, pro- 
portinaliomi quoq, in Jei, fos. Erunt E,F,G, Hecntinme propovtio- 
nales. Non [ecit proportionales erunt [,K,L M (5 alij deinceps eo- 
pem gode produ. MEN mEEM "7 
Uf T HEOR. n, PROPQS, ra; 
Siquadratus numerus quadratum numerám metia- 
cur; & larus vnjus. metietur latus alterius. Et fi vnius 
1 aàdtati]atus metiatur latugalterius;&quadratus qua- 


Bl 


um metietur, - 
* Metíatur quidratis A; cuiuslatus C, quadratum B, cuius la- 
s D. Dico &fatus C, latus D, metiri: Mu'tiplicaátes cnim fe 
muiuó €, & D,faciant E Quoniamigitui, vtliquerex demon- 
ftratione prapofrr.huiuslib. A E,B,costinuepróperdonales funr 
bres inratione Cad D; Mcutur autem A, prirnus cxtremü B; b metic- 
| | .'' " mrquoq; À; primus fccundum E. Quare 
À 4. E, 11. Bj3€.— cümfit vt A;ad E, ita Cad D, & C,latus lae 
Cjü.'D,c«. ' twiiDj,meueur.- "Á un 
Menpatar iam C,latuslatus D. Dico & quadratum A, qeadra- 
tum B, metiri. Éodem enim modo erit, vt C, ad Dita A;ad B, pro- 
etea quod A,E B, continue proportionales funt in ratione C,ad 
, D,vtderhonfhigcoeft papof p. huius lib, Quare cum C, metiatur 
D, metietur quóqiA; primus E, fecundumsac proinde & extyemum 
» metietur,ex theoremáte 1, Icholjj propot. €, huius lib. Si qua- 
ratus ergo numerus quadratum nggnerum metiarur, &e. Quod 
,.,. 4t oftendendum. m 
.5iüd. " : THEQR.mn, PROPOS, 
/ — Si cubusnumeruscubum numerum metitur; & Ta- 
s vnius metierur latns alterius, Et &i latus vnius cubi 
faci alterigs mgriarur & culyas cabum metitur. 
| Meca eubus à cius laris C, cubüm "D euius Dic 
V da de iw — PO e.t "PE" oct S. * c ic 


LIBER VIII. . 1og 
Dico & larus C, metiri latus D. Vretq; cnim C, & D,fe ipfum mul. 
plicans faciat E;& F,muluplican- — . ' 
tes autem le mutue faciant G:.— A, 8. Hii. T, 73. B a1. 
Multiplicantesdenique G,faciant ^ .E,4. Gy. F,j6. 
LI Quoniam igitur » vt appa- Ca. D; 
tet cx demhonftratione propofi2. . 
huius |i». gam B, G,F,quam AH, I. B; continue fünt proportio- 
hales in ratione Cad D; Mctiturautem À , primus B, exttcmum, 
&hetrieturquoque idem A, primus H, fecundum. Cum ergofit; vt à 7. ea 
A,ad H,ita C,ad D ,mctietur & C,latus latus D. 
^ Meratur iam C, latos latus D). Dico & A, cubum metiri cu- 
bum B. Éodem cnim argumento erit, vt C;ad D,ita A, ad H, pro- 
pterea quod: A , H, I, B, continue propertionalcs funt in ratio- 
nc Cad D, vt olfenfam cft propof.t2.huiuslibr Quaproptercum 
litus C,metiaturlatus D,metietur & A, ipfum Hi; atque idcirco & 
fxuemum B,cubus cubüm,ex iis, qua ad propof. 6. huius lib. de-. 
moníftauimus. Iraq; fi cybus aumeruüs cubum numerum metia- 
pur,& c. Quod erat demonftrandum. 
HEQR. 14. PROPOS. 16. í/ oi», 
Si quadratus numerus quadratum numerum not 
jaetiatur; neque latus vnius metietut alterius latus. Et. . 
fi latus vnius quadrati non metiatur latus alterius; neqg 
quadrarus quadratum metietur, e 
Sint quadrati A; & B,quorumlatera C,& D; Non metiaturad- — , 
tém A, ipfum B. Diconeque C, latus metiri la- BEN 
eus D. Si enim ficri poteft, metiatur C, ipfum — A; 16. D, 8r. 
- Quia igitur C,latus quadrati À, metitur D, C, 4. D, s. 
atus quadrati B, b metietar & quadratus A; ^ br4.o8 
quadratum B. Quod eftablurdum;Ponmiturehimnonmetiri.Non ^ — * 
ergo lanis C, metitur latis D. ' MEE 
Sediamlatus C,non metiaturlatus D. Dico quod'nec quadsa- 
$us A,quadrarum B,metietur. $i namq; A,metiri dicatur ipfum B; 
€ metietur quoque C, látusilliuslatus huius D. Quod eftabfut- etel: 
dum.Ponitür cnim non metíri, [gitur quadratus A, quadratum B, 
non xoetierur. Quapropter fi quadratus pumerus quadratum ng- 
merum noaroetiatur,&c, Quodceratoftendendum. ^ 
THEOR.1;, PROPOS. i. EY)! 
$i cubusnumetus qubum numerum non metiatur;:— 
Req; atus ynius latus alterius metietur. Et filatuscubi 
ynius arus glterius non metiacur ; neque cabus cubum, 
v , 


de -— 1 de^ 


gf Sins 


yos Ay CLID, G E Q M. 
" Sint cabi A,& B.quonum latera C,& D; Non metiatur autem 
A, ipfum B. Dicoquod peclatus C,latus D, 
À,8, B/1i7. metietur. Si énim C,dicatur metiri D; 4 mc- 
C,z; "D,j tiétur quoque A, cubuscubum B. Quod eft 
|, ^ , X bfutdum,cum ponatur non metiri. Non ej- 
golatus C,latusD,metictu, —— ' MEM 
* 7 Sed iain C,latus non metiatuclatus D. Dicpquod nec cubus 
btg94. A, cabumB, metietur. Nam fi metiri dicatur; P mctietur etiam 
"  'ClaruslatusD Quodeftabfurdum. Ponitur enim non mcriri, 
Non igitur A,cubus cubum B, nietietur. Quocitrcá, ficibis nu- 
merus cubum numcrum non metiarur, &c. Quod demonfítran- 
dumedàt. ^77 7 U . 


1j, 08. , 


- 


SCHOLUV M. 

Proxime autecedestes quatuor propofitiones bot etiam modo pro 
por ipoffuns, 5 maiores numeri ed m noresreferantur. ——— 
," Siquadratusnumerus quadtati numeri, & cubus cu- 
- bi,(it multiplex; & yniuslatus lateris alterius mulgplex 
etit. Ecüiynius quadtati, & cubi lacus lateris alterius fit 
multiplex; & quag: atus quadrati, & cubus cabi myti- 
plex crit. $1 vero quadratus quadrati, & cubus cubi non 
fit multiplex; neq; latuslateris erit multiplex. Ec filatus 
lateris non fit multiplex; neque qyadratus quadrag, 
ncque cubus cubi erit mujtiplex. ' 
Nam [i quadratus A,.quadra ti B, Cv cubus 4, cubi B.fit multi- 
plex metietur B, quadratus quadratum A (Sr cubus B, cubum A. 
€14. 6 c Iyitu?r (lacus D,latus Gymetisturiad proinde latus C,'ateru D, 
GU angl iplexerit. | m ott t 


C03 


C,6, D. twiquAdrati, Gy cubuscubierit mwltiplex. 
4.64. B.  4tverofi Aipfius B.quadratus quadrati di» 
C, 4. D. 1. 


" e16. e 41,49, B,9. bur. c Igitur nequelatus D,latus C, metietertr. 
Ld C,7. D, QuareC,latus later D,noneritmulriplex. 


f e o . 4f i2f. B,8,.— plex,nmonmatietur D,latus latus C. f Igitmr,mec 
Fe 7 c. Dii Bspjum A, quadratus quadratum , nec cubsas 
317 75 7— eubummetietur dtd adeo A ipfim: Bquadra. 

| pt quad aii, Gr cub -. 
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(0 RIBBR. VIII Om 
THEOR..:16. PROPQS. 1. 
Duoram fimiliem planorum nnmerorgm vnus me- 
ius proportionaliseft numerus: Ecplánus ad planum 
guplicaram babe; lateris homologi ad latushomolo- 
Qum rádgneim. | EEMNVUVUUO 
— S'atplani numerifimiles AB, & latera illius (int C,D, huius ve- 
zo llis propertionalia E F;ita vt C, Djfe mutuó muldplicantés fà- 


ciaot A,& E F, hutuóícmultipficantes faciant B, fitque vt C, ad 
D,ita E.ad F. Dicointer A, & B,cadete vpum numerum medium 


xvj. 


oportionalem,& rtiodem A,ad B,e(Te duplicatam propor- . 
P propo P prop 


tionis laterum hoómoloporum C;E vcl D, F. Mulriplicanies enitp 
fe mutuo D, E,faciant G. Quoniam igitur MM 
efl C,adD, vt E. a: F, ent permuundo' Á12. 6, 18. B7. 
Cad E, vt D; ai F. E- quia D, muliipli-.— C,5. D,a E, 9. Ej5, 
tans C; & E; fecit À, & G, aetit A;ad G,vr . 
C, ad E hoceít,vt D,a&F. Suniliter Quia E multiplicans D, & P. 
F-at G,& Bb entquoq; G;ad B,vt D;ad t. Proportionalus ere 
fint A,G,B.inratione C; ad E, ve! D,ad F; Atque adeo inter A. & 


B.incditis proportiooalis cadit G 

- Quia vero, cum À,G,B/fintE continue proportionales, A;ad B, 
duplhicatam habet r?02em cius, qua habet A ; ad G, hoc cft, 
€ ad E. vef D, ad F; perfpicuum eft proportionem numeri pla- 
bi A. ad planum B; cffe duplicatam cius , quam habet C; ad E, 
vel D, adjE, lacus homplogum ac latus hoinologum. Duorum 
igitur fimilium planorum nümerorum , &c. Quod erat demou- 
ffandum. ' 2 2E " E e. t NN 

TON $SCHOLIV M, 


Quin oflenfum eft 4G, Beff proportionalesimrationeC ad E, 
vel D,Ad Fimanifefium eff imer duo; Jéinsdes planos 4 (5 B,cadere 


a 17. ft 


br7-/eg. 


- 


ined um priportionalem G, invAatione laterum bom.logorumG, E, 


Ve4D  F,a(/mmftorum : 
" Copfint etiamex diclu, medium proportionalum G, -vtrum- 
libet planorup; A, 3. efft intér fà compofitos. m etimeflenfifint 
A,G,B, prop '»ejonaje: inratione C, ad E, vel D , ad F, ideft, effe. 
I, nd GU Gad B.vt C,ad E,vel Das Fmatiantur niam E,F, 


daterna numibrum B,cuia (unt latera con(equentes cófequemiem, fs. 


e propertiomib.C ad B,ÓP C, ad E,vel D,ad F,lequamur,metien- 
fur quoq, C, D,ipfum G, Antecedentes antecedentem,quod (i$ Gud 
- Sovt C adl E,vel Dad F. Arqhi (p C,D latera mietiussur uume- 
vni d cimi [unt latera.Igitur G, d men(uram cómuserm babent 


tipo C; quam D) Mc proinde compofiti fum inter e. Bmt[mm À » . 


LI 


ri 





- 
m. —— — i m 


o8 BVCLID, GEOM. 
44, ad Q, ut C, ad E, vel D, ad F; mgtiantur autem C, D, latera 
fusmplanum .A ,AMecedenies antecedent? meiontuy etinm E, P, 
dp/mm G, com[equontes eon[aquentem. Quare cum (5 E, F,latera 
uum planum B.netiantur,babebunt G, B.communem mé[uram 
Am E, quam E; $deog, erunt inter fe cempo(rss. | 
Exquademon/ ratione etiam manifeflum velinquitur, priorum 
/ duorum numerorum A, G commnne: yen[urae ffe C, D, laterum 
prioruplami As pofterierum ausem G, B, menjuras cemmunes effe 


E.E,lotersn plani pofferioris B.— 
zviij. "THEOR. 1:17. PROPOS. 14. 
Duorum fjmilium folidorum nnmerorum dno me- 
dij proportionales func numeri : Er folidusad folidum 
eriplicatam rationem habet latéris hamologi ad latui 
p omologum. 24 2 
(——— Sint folidi numeri fimiles A.B, & lateraillius fint CD, B huius 
veroillis proportionalia F, G, Hi, ira ytfit C, ad D,quemadmo- 
dum F,ad G,& D; ad E, ficuc G, ad H. Dicoipter A; & B, cade- 
re duos medios proportionales, 
A;;o0.M.60.N.120. Bi2340.  & proportionem A, ad B, cf- 
I, 6. L,11. K;2s. fc triplicatam cius, quam ba- 
C,1,D; s. B, y. F,4.G,6.H,10, bent latera homologa C, F, 
vel D, G, vel E, H. Mulgpli- 
vantes enim femutuo C.D,facianr T; & F G, fzinutuo multipli- 
cantes faciant K.. I.em D, F,fe mutuo multiplicantes faciant L. 
oftremo E H ipfum L . multiplicaotes faciant M, N. Qui 
igitur C, D, E, ipfis F, G, H, proportionales funt; etunt & per- 
, mutando proportionales, nimiram Vt C, ad F,ita Diad G,& E,ad 
8:7. fig, Fi. Quoniam vero D, multiplicans C; & F, fecit I, & Li ent vt 
' C; ad P, ita 1 ad E. Simili modo, quia F,multiplicans D,& G.fe- 
bi. fg, Cit Ux Ko beritquoque vt D;ad G,ita L,sd K. Suntergo I, L. K, 
- centinue proportionales in ratione C; ad F, vcl D, ad G, vel Ead 
H. E: quo&iam A, folidus fa&tus eft ex mutua muluplicatione 
-. latetum C,D,E;fa&uselt autem I, ex mulüplicatione mutua C, 
D;fit v: E, muluplcans L,faciat A. Eodem modo cum B, folidug 
factus fit ex mutua multiplicatione laterum F, G, H; & K, factus 
ex mutua multiplicatione F,G;numerus H, ipfum K, multipli- 
gans faciec B. C uare cum E, multiplicans I. & L, fecerit A,& M, 
: esr Abad M, vtl Ad L;,hoc eíl vt C;ad F,vel D;ad G,vel E,ad H. 
$75 Badern zatione, cun. H, multiplicans L, K, fecerit N»& B; d erit 
7:/£?- N,ad B, vt Lad Ks hocefl, v: C,4d F, vel D;ad G, vel B, ad H.e Et 
€15 fJ. ;uremi & Mad N,vt B, ad Hiquod E, H, multiplicantes L,fece- 
tint ipfos n b &.N. IgiturA, M, N ) B, continue unt prepormonm- 





/ 
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LIEBER VIIL. ^. rog . 
|. esinratiorie Cad P,vel D, dd G.vel E.ád Hi; Átque idcirco inter - 
A,B,folidos fimiles do medijM, N,continue propottionales ca- 
dunt. ) 

Quoniam vero,cuni A, M, N, B,fint proportionales continue; 
ptoportio A,B, criplicara eft eius, quam habet Á;ad M;Bft autem 
A;ad M, vt Cad E, vel D, ad G,vel B, ad H:Habebit quoque A;ad , | 
B, folidus ad fblidum;proportionemi triplicatasb eius quambabeg | 
Cad F; vel Dad G,vcL E,ad H,latusad latus homolopum. Qo. 
circa, Duorum fimilium folidorum numerorum duo medij, &c; 
Quodoflendendumerat. — ^ | 

na S$CHOLLY M. 


"Ulimn demonflrátum [it 4, M, N,B,proportionalo, effe in vatiohe 
Cad E,vel D, 8À G, vel E,ad H, liquet inter duos fimiles folides 
a B, cadere duos me ios proportionales M, &» N, in vabione la. 
zé)tm besnalogoruim C,F vel D,G,vel E JH nffuinpioruin. 

— Exij:.qua dila funt. pet ]Dicuums etiam eii, duos inedios proper- 
Honales M N Grotrumlber felidormm AB, inter fe effe compofites, 
Cui» rim 4, MN Boffexf) (ins brobortionnle) in vAtioga C,adF, 
"vel D 4d G vel Ead H;lec éllseffe 2nd Md coy M ail NO NadB 
vt C,ad F,velD,a4G vel E,.adH:metinntuy nutemE, G,H,latera 

utm jolidumB,con[equente: ton[equentem,fi debroportionibus Re 
Ad B. C ad Fco: Dad G vel Ed H, loquamu ffnetiltur que 
C,D,E ipfum N antecedentel Antecedentes: quod fir N.ad ByviC,. 
Ad P, vel D,ad G,vel E.2d H..Ateui (5 C , D,E, lp/us5 M ,metiun-. 
tur:( Üum enin M fadi fir, [:* conlrnudiionem;ex Ein Lmetic- 
tnr E,ibfum M Deindequis M N B Droportionales [ums éfís 1. L, 
Xmetilur Autem x ip|um B,quod B.fatiau fit ex xin H,merietwy 

Meme Lipfnm M: Meriuniur antem Ch C, D,[ntera plánsim fuil 
1. Igitur & C, Dimetientug ipfum M; ^que adeo C,D, Eipfuso 
M,smctitniur.)Nee non Gpínm.A nimirum latera fuzem folidugs, a Ir. pre 
Brgo A4, M.N, babent communem men/usam tam C, quay; D, d, P 9. 
quam c;Ileoquicompofiti i-ter fo fune ht ur[ist quiae A nd Mut 
C, 4d F,vsl D, 4d GG, vei Ej 3d Hmetiuntur autem C,D,E,lstera 
folidum (uum M, antecedente —- u 
sutectdentem, metientur quo-.— 4, 30.M, Go. N, 110.B, 140, 
que F, G, H, ipfam M. cosfe- — 1L, Ln. x;14. | 
quentes eon(equentem Mctiug | Ca. D, y EF, 4.G,c. Hiro; 
fnr "Vtre C» F, G, H, ipfum N; Cum enim falus f't ex H,in Lobep 
eonfiruciionem;maetietur H, ip[uto N. Deinds quin A4 M, K. ibus 
LL. x, proportionales funt: retitur autom 1 dft M, quod A f 
élu fít ex LmEymetietur etinm x ib|um N.Cum ert F,G.iste-- . 
TAmetinntnr lanum [nn K.smetiepeur quoqueF G ip[mr, N:at- 
que &deo,F,G, H, ipfum N. Wetiehbtur.) Necnon (y ip/um B nimi: . 


rum is- 
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dM,o.M,6Q.N,o.B,t 40. — rumletarn fuum folidum Jej- 


OLG Lyw Koi4) | 0 garfM, N,DB,commumnem ba-, 
C;1.D, 5. B, j.F,4.G,6. Hj10, bent menjuram tam F quam 
] : . Guam H.Quare funt in- 


fer je cempofiti Ex quibus liquido conflat, priorum friuin nuimero-. 
ram. A,M,N.conmunes effe men[urm C, D, E lacernpriorisfolidi 
di t vero F G,H,laternpoflerioris Jolidi B, communessnen(urae 
effe pofieriorum 1zjum numerorum M,N,B.— 0,4, 
uia veri folidus numernus tria iaterAhaber,ex quorum mutua. 
m Mriblientione gigni ur demon]Irern 4 boc logo, eundemomme: d. 
Jolidumrprocrenri, sue primum latus ducátur ia [eeundum, (ns. 
fperua procrentue yn tertismi ue rimum sn terbinm, b numerus. 
geniti im fee;ndsmifiue denig, [eewndum inzertium, Crproduéins 
numerus inprimum. Gin erii propo[itis quotuis Busneris eund, - 
fe s per tmerum gignjex obprum multiplicatione mutua, quoma- 
slocur. qne erdind inter Jepermutent, Quaquiderm rei magui v[*. 
babet im rebns Avitbmetici. Dropenazur ergo eiujmedi ibqórema-* 
. Datisquotlibet numeris procreabitur ex eorum mu» 


tn» multiplicatione idem femper numetus,quomods^ 
cuüiqric ordinem intérfe permutent. "o ) 
. " DOM PLT 
à sr C0, a. Sint primum tres numeri dati 
. d QEB$gC. . o, 4B,C. Gr ex A in B, fiot. D Cr ex 
3, E,I20.F,14 G,40. D,inC fatE Djcoeumde mE pro- 
mE .. 2, , "rear x a im quin F, c Ein 
sovoe BaneltipliceturIem fiex B,in C fiat GGG in d muliiplieetur, 
àij. de Qroniam enis C, multiplicas,D, f^cit Ea eiit yrE, ad Dita C 
m. . Advn tatem Sed ut C,ad-umiaiem,b ita quoque efl F ad /4;que. 
big.de 4m ultiplichp1C facia Igitur erit ut End D,sthF ad Mot A$-, 
Ro TmD,AdB.c ta elt 4 ad writatgmipropteren quod A, mpltiplicás 
e1j 45. : B.facit D Igitur exaqualitsieerit,ut E ad Bra. 
f. ... P F, ^ Feduni atem:datque idtirco pumprusex Ein 


4 


d15.fe- 4 nitalonfadis boc efl ip[emet numeruE,4qua- 
grim. » vni lu erit numero fede ex B, i E, predudium «€ 4t, 
us in G.Quemadmodum igirur numer B, fot.ox 45 

in B, p ey produjio in Ciitaidem E. fit ex A, C, Cróx produdlo in 

eic B,gwodeh primum. — 7 40722 n. LL, 
5)  Rwuwrusquiaex C, jn D,ár''E; eerit v£& E, ad D,staC , deos 
f... tatem.Sed vt C ad unitatem, Fita etiam esi G, 


fudef. c E, G. Ad B,eoquod Gfacius efl ex Bin C Igutu» erit, 
gu B. vi E,5d Dita G.ad B.Vt Autem D, ad Ap ita 
. , WVnit&» — eJ! B,adenitatem,ropteyta quod D. fedis) 


h 19 fe- (0. eX A m P Agitur ex aquo erityutE,adÀ, ita, nd 
prim dieiiátem:h Acproufac .umeru [ase ex Ein onitaté;id efi,shje- 
n. 


LIE ER VIII. s DE 
met numerst E,4quali erit nurmerp genitoex d.n Gprodaciym 
ex B,is C.Guemadmodum igitur E gignitur ex Ain B p expro- 
" dide in Cit idem E, procreaturex B,ih C, C oxprodufloim A4 
quod eft [ecundum. l| . 

Sint deinde quh uor numeri 4,B, C,B:atqueex Ain B.C ex: 
produdlo in C C ex produdo in b. fat E. Dico eundem E,gigpi ex 
aM ,in Bid ex prodnélo in D, Cr ex prodnélo in C.ltemex A, in C, 
é éxproducio in B, rex produdioin D, .— 
ltem ex A,in C, rexproducioin Den — A, 3, B,s.C, D;g. 
prodndo i» B: Itemex Ayin D, dp expro- E,120. 
dndlo in B, exprodudoin C itemexdd, ,.. 5. Ju 
ín D, ex pfodudlo in:C,tlr exprodudclo in B.Itemiex B,inCotex 
jredndlo i. A, ex producto in D: Itemex B, in C, Cn eX prodndlo 
i8 D.€j éxprodpuclo in A:1 cinex Bin Dép exproduélo in At rex 


predudlo in C.1temax B, in D, C exprodudclo in C, € exprodudlo: 
$n A:Ites, ex Cuin D, (nex j rodudlo in 4, ex pródnélo in B.Irem 7 


ex Cy ini D. ép ex próduilo in B, C excprodnilo in .4:itA-utprater 
primam muhiplicationem,qua omues quatuor numerlordinaiim 
£y ult plicantur iater fe, finnt 11. mmnltiplicationes diner/a produ- 
égnues eundem [emper humerum. Goniam enirn vt in tribus o- 
flenjum eii idem nymernus fit, fiue gaBitue pumerus ox À, in Bydu- 
€atur priu in C, deinde bic produciu in D, fiue priis in D,deindd 
bic producisu in C,confiut id quodfrimo loco proponitur, 
. Deinde quiavtin tribus esl oflenfum, idem numerusfit ex M, 
in By exprodudjo in C,.qni fit ex Af, is C, C exprodndlo in Byper- 
fficuum eH eundem Bumerum gignitium ex 4 in B, ex produ-. 
élo in C, exproduiicén D.10m ex Ain C. Cr exprodutlo in B, dj 
es phodutlon D,quodeil /ccundum. — 0. , 
Tertio quoni&, ut in tribnsefl oflen[umidem nurueyus procren- 
tnr jue geniti e3 A, in C, dmcatur prinsin B, deinde hicprócBtu. 
&tos in D [iuo prius in D, deinde biZ produclm in B, patet,eundem 
genesarinumerurm tum ex M, inC, n exprodudie in B, pexpro. 
dndio in D.iumgx A,in C, Cp ex producioin D (hvexprodudoin B. 
Cui ergo ille (it aqualis proxime offen,ue primo produclo, erit 
biceqnhlis eidem, quod efi tertisem.— m | 
Quarto quia,vtin tribus oflem[um efl, idenlumernus fot ex A4, 
in B.C ex produdio in Diquiex 4 in D.Órex produdlo in B.gigne- 
?9r queque idemume ueex d in B. eenproduélo in D, axpro- 
dudo in C,qui ex Ain D, C» ex produtlo in B,Cr exprodutio in G. 
Sed ille oflen/m efl primo loco aquAlia ei, qui fis ex A,im B, Cr expro- 
dudlo ip C C ex produdo inD. Igitur &» bic. Quod eft quartum. 
Quinto quoniam,vt demon[iratum eil in tribus, idemnume- 
yas igni wrex M in C. C» ex producto in Du quiex 4, in Dex 
predudto in Cprodmcetnr idetn ntesmerua ex B, in C, Qr éx pro dude 
in D, 
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in D, P exprodudio in B,quien A, in D, c exproidludois C. cyieá 
produdo in B.Cwm ergo ille fit oflem[ws revtio loco aquálu ci, dui fit 
ex A,in Ber exprodudio m C, & exprodadio in D; erit C bic ei. 
dem aqualis.Guod esf quintuih, | 2 | 
exte, quia ui in tribus demon(irAuimui , idem numeri fit ex 

Ain B, res productoi C,qiis fitex B,ib C , d ek prod o in 4; 
liquet eundem procteArinumerum tam ex Aio B, Co exproducto 
in C rex produdlo in D, quam exB in C ret produdo imt, o ox 
produdlo in D. quod eft fextum, MN 

* Éeptinio qui& ut in tribus offendimus, idein umerni gignitur; 
fiuepredncimi ex Bin C,ducatur pritis im M deinde bic producius 
i5 D, fe prit in D,deifide bicprodgéiu: in Asconflat eundem ,u- 
gnerum firi ex B,in C, ex produtlo in D, Crex prodyilo iu. A,qui 
fitex Bin C, tex produdto in A4, (eoxprodudlo inD.Sed bic proxi- 
she oflanfiu eFE aquhlie ei, qui fit ex 4,im B, C exprodilclo in C S 
exprodudlo ib D,Igitur €) illo, quodefi feptimusi," — 

Octauo quin.vt in tribus oflen[um ef, idem numerus procre á- 
iur ex Aim B, Or exptoducio in D,quiex B, in D, ex producto i8 
Hisgigneiur quoque idem numerus ax Ain B,Ud ex pyoditioin Dj 
(o ex produdio in C fni éx B,in]D; P» x produdtoin A Oxprodn. 
&o in C,Sed ille primo loco oflen[us efl aqualu 6i, quifit e Aim B, 


(C edexprodaiioin C, ex jrodudcto i» D. Igitur (e bic Quod ef 


ectiuum, | 

Nono quia, vtdemoniratum aH in tribu .idem fiumerm fit ox 
B,i5s C, ec ey produdi i» D,qui ex Bin D, Cr exprodutio inC;bro- 
eveabitur idem quoque numerisex Bn € e exproduBio is D, 
ex produdlo in 4, quiex B,is D,Gr,ex produtlo in C, exprodicio 
- ép At-Seglilleoften[us ef feptiino locoaqualu ei, dmifit ex A is B, d 

- exprodutioin C, Óp exprodudio is D.Ergo drbie &)uod efl nonum. 
Duiimo queninm.uf in tribnseft demon(iratum idem g gni- 
iur nsümerus ex A, in C, C exprodncio in 

453,B,.C,4: Dj. D.quiex € , in D, (vex pbodnilo in 2f1 
Emo. producetur. quóque idem fumerm ex A4; 

| ín C, ex prodi toin D, Cr ex prodnils 

in B,quiex C 38 D, deex produiio in, nex prddnito in B. Sed ille, 
«yt rertio loco efl oflenjmm;aqualis eft ei,qui fit ex AinB,t vex pro- 
dluélo in C, Ar exprodnudloin D. Igitur C» bic. guod efi decimum: 
 Poftremo quoniam jut oflen[urn eH in tribus, sdem numeri gi. 
gnitur ex Bin C, exprodutioin D,4ui ex C in D, ex prodnété 
án.B,procreabitur quoque idem numerus ex B,inC, rex produto 
. $0 D, Cp ex prodnilo in A4, qui ex C,in D, exprodnélo in B, rex 
grodudto in.A.Sed ille (eptimo loco eflenjme eff aqualisei. qui fié ex 
4M, in B, t ex produdlo in C, Cr ex produce in D.Igitur hie eidem 
4quAlu erit.Q sod cfl ondecimum. - 
| Eodem 


- 
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minimiinzatiéne k, C,D. B. Quoniam igitur inter B, & G,me- 
a 26, o- dius cadit proportionalis F; serunt E,,& G; plani fimiles : finti- 
aur, phus E.latera H; L, ipfius vero G, latera llis prororttonelia K, L. 
b z1-:fe- Etcquia E, F, G, cum minimiüntin rationc À, C, D, é aique me- 
prim, | tiunturiplos A, C,D, eiufdem ;ationis cum iilis, mcetiantur per M. 
codemque modo.c quia E. F, 


ciljeh | : dn 
^ À,.24,C, 72.D, 216. B, 648. G, minimi zquc metiuntur 
J E, r. E; G. s. . ,C,UD,B candem habentes ra- 
ta d ' Yr M;z24,K,; N78. tonem cum iÉis; metiantue 
U 9.pre- et IN; d ira vc M, mulupli- 
| F 


, DM. A,9. C, 11. D; s. DL; N53. cans E[/E.G.£aciat A, C D;& 

"E; 4. Ej 6 G»9.. ^ , MN,muluplicanscofíd. m E. F, 
ÉH,;LaxMaK;Lb;N; G,faua C,D,B.Faus eft 

BENE 2 autem E, ex inultiplicatiene 

. mutuafuorum laterum H, & I:nec non G, cx mutua multiplica- 

tione füoruni laterum K,& L Igitur A;produ.iturex mutua mul- 

siplicaione H,LM;& B,exmutua mulupicaione KiL. N;atque.— 
ádco A, folidus eft numerus, ex dcfiv. lateia habens H, 1. M; & B, 

folidus etiam,latera babens K, L ,N. Quia vero M,& N,mulupli-. 
cátes F,faetunc C,& D,vtoflcadimus;ecrit C, ad D,vt M;ad N:f 
fige. Suntantem C, D,in eadem rationc, in qu. E, & Fióuod N,muk 
B tiplicans E,& F,fecetirivfos C/'& D:Nec noa X E,F, candem ha- 
"'  bentraüonem,quam H,K, vell L. Etenim inter planos fimiles E, 
G,caditF medius proportienalis.oer coroli.propoft 9. huius lit. ia 
ratione laterum homologorium H, K, velI. L igiiur euiquoq:H, 
ad K,& Lad L;»vt M;ad N, & peiinutando H;adlI vt Rad L;& h 
ad M, vt Liad N. Proportionalia ergotuaclatera, H, L M, laceri- 
bus K;L, Miacpropterca fimiles funt numeri folidi A .& B. Quan 

, ebrerrifi inrer duos numeros duo medij proportionales cadans 

" &umci,&c.Ch:ioderatdemonflrandum. — . 


ei fe- 
gum. 


'SCHOLIF M; 


/ 


Duo exempla appo[uimsu,in quorum? riori liquido cofiffat,tumi- - 
$Atem E,e[fe planummumerum, Cr unitates H, (o Ieina laters,H- - 
- 'et improprie , vt in definitione numeri plani monuimus, Sienitm 
I vhitatd à numeruplanuexcludasim, nópoterim« bac argurnsm- 
1utione Euclidu demonfirare. numero: A cr B.qui inciudmnt dios 
snedsos proportionulesC Cr. D effe [olidos [Vmil.s.Guuod idem contim-.- 
get in aliis omnibus numeris, qui babent duos mnediosproportiona- 
Jes is rasipne multiplici, cuiu modi (unt etiam 4, B, in eodéprioré 
exemplo. Moc Autem 6] Ab[urdum, cura Enclsdespropofitionem ge- 

WAT A.il6r proponat, eH que fia "VA exceptione demon[iret. 


THEOR, 


z LI18ER Vil]. .! ny 
'" s THEOR. zo PROPOS ax, 3» 
,. Sittes nimerideincepsfint proportionales, pim us. 
áutemfit quadratus; Et tertius quadratus erit. : 
,. Sinttres numeri A, B. C. continue, proportjonales, fitque pri. 
fus eorum À, quadratus. Dico'& tertium C, quadiátum cile; 
Namcüminter ÀÁ,& C,cadatmedius 20.7 . 
roportionalis;ecrunt À, & C, plani A9. B4. Coj4. ^ -:a20.0- 
miles, Quareexiflente A,quadrato, .,— - ^ — dani. ^ 
€it& C, c fimilis quadr:tus. Siigitur tres nameri deinceps xt. 
propordionales & c., Quod demonitrandum efat. ...  - . 
THEOR i: PROPOS aj , 
Siquatüor numeri deinceps fint proportionales pri^ 
Inasautém fit cubüs;Et quartàs cübus etít : 
, Sintquawornumei A,B,C, D, proportiopalescontinne, & Ay 
prmusfucubus Dico &, quartum D, cubum c(fe. Cum cnim . 
inerA&D,cadantduomedi] 7, 
roporionaesB,C;beumA, XaBE; C pay —— qupd 
D.folidi fimiles. Q waieexi- . Dad 
ftente À, cubo,erit & D,illifimilis,cubus.Quam obrem, fi - 
Qr numeri deinceps fint propottioBales;ke. Qwoderatdémon- 
ftrandüm, so "EN 
" SCHOLIVAM. . EH 
velidu, qu:s égo idi, vulgata 
iropefitignum, quam quidili- 
emancam effe ér viperfeitam, 
erimus, dues numerospianos, 
f mon quibujcunéue lateribus, 
terim propertiorralia, diiinado" 
dneli int quadamalteriln. 
Voriplasorum finsilinm v 
paratum effe, Cr[i duorum fi. 
alterum enam cffe cubi 
»a1g omnib. per [bicuo A furne- - 
plariu 36. Cn 64. [rmitibus: fafió 
lia [un y. 6 12. exbibenntura-- 
ric. prepirtiomalia-Vadeetidl - 
TAAQUAA 6.AÓR 6. merito due 
npofleriord babers alia duo la- 
"fe qog aqualia, arg mieoa[ft 
soifefli eR ife Mreribus pria. 
Alia latera inptfieriorspsepor- 
e 
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' gionalin $: igitur bu lateribus prioru numerinon reperimtur &- 
lin latera in pofleriori proportionalia , quanquam tp[i nwir.eri fint 
fimiles.cur fone desnon[iv atio-a-vlla conce ismus,bua latéribu- pris- 
ái aqualibm 6.» 6.n[figrnripoffe sn pofleriorialia duopro.or.io- 
Sulin vidslices (f inter [e «qualia: I'em dicendum off de [ol WA 
wilibm, €) saprcpter "Utramque propofito em Euclid a. itey de- 
pnon(irabssous,ad bune, qui [equitur, modum. | 
Sint tresmumuri 4,B,C:continue proportionales, p prim s A4, 
quadrneu:Dico p C tertium e(Je quadratum S. mnptoenir. D la- 
^ Wrequadrati 4,cmn D, ex defn.in fefaciat M e-unr D (o At,ex 
i, , féboliopropof.9 buius liL.nb vuitAte eon- 
'o 4,36 B;:AS.C,6q.— tinueproporti-nalese itque comuertendd 
D,é. E, | ad D, ut D, ad vnitatem: atque ades 
994.1, €um inter numerum A,eundem, (^ £218 
E , Xn , mumerumC quam-vaitatétm,caAdAnt me- 
Mj probirrionnlis stieltitudme «quaiei nimiru €nweicAdent quua- 
dpt róthlbo ex tbeor.s (ebolijpropo[. vo.bstite lib inrer "ó-itatesmn, 
(0 Atque C numerum, hitbirumvunw,qui[it E.Quonwrmbigitur-vni- 
O70 4 Oo ELUonheneri funt contitime proportionales; produeer v Cox 
E; in fe ip|um, ex fcholio propof,1o buius lib, Ac poind: C. qua 
M5ntw evit ex defin.cuims lat. E. 
Mliter. Sumbtwtribius numtris D, E, F minimiun inratiote 4, 
Ad B, 6 Bad C, metictur D, ip[um A, C P. iplum C «me exys, 
aua ojendimus ad propaf. 1b 7. Et quaniam extrenii D ,F mini. 
NONI ITiMIS merorum, per coroll.1.iropof. 2. bt« wa db, (tend 
undrati: Eff Autem AA quadratis 
. 44$, 36, 8, 48. C, 64. ex byborbe[i, a Adet iier «4, (5 D, 
aro. G8. H, 334 quadratos medtu Ub proportio- 
D;g. Eja. Fy6 suAlu,viG Quia Uto efl ex aquosvt 
L,64. K,&. 154, A ad Cita Dad E (th vermutando, 
v- dd, ad, D, irat c Ficadetquog, 
ftter C, Fronte proportional medtw nim:tüp H.Cu — ergoF, 
c7. od primus meti&tur C, vviuitbum; c vetietur idcm ( jecundum H. 
' Sutopto Autem I laterequadrAti Fsnetiatur I to sesnuterumx, 
| quoties Ft jnpi H metituritacor Haa P. ( y, Dyson ^em babe- 
dires. a. pr.portiomey, multiplicem. $.£ quoq.& L. que.» n. sipfiutx d 
. Jtaque quia raito L, ad F, quadrati Ad quA«i ot um, üuplicara eft 
f8tioni K,8d I lateris ad (atus,bocefl Hi aa F . sbaütem (c rario 
Pc C,a« FeiuJdemrationi. H. ad F exde m duplicAtu,quo4 ccBmer- 
^ — gendo fint proportionaiesessam C. HF. erit La. F ot C, d F, Me 
-02 premde L. & C, «quales uut *Exieme. ergo L,quadrato,ex cosm- 
20.08 Jir&sti n« & C, gxadratis erit. m 
0o «LT. Ran t TC jimites plani [unt: fint eorwsm 


* daierépt ejr, sees, lo, E. "Y "77 qfi Auc FIG, uns Cittn o 
. ^ 9" D 54 


b $. eZ. 
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LIBER VIII 


fft D ad E ficut F, ad G: a(fumatur- 
que H, latus quadrati 4. Quoniam 
ig turidemnpumerm A prodnciturex 
Din E.co ex H.in [ea srunt D. H. E, 
£ontinue proportionales Cum ergo fit 


F,s« Givt D,sd E; cadata, inter D, c 
b cado: quoque inter F, » G. vnsu msdiue proportionalu,qui (it I. 


Qnare cum P, 1.G, fine epmiinge pro- 
porttosaies; c ide. numera fias ex Y, 


n 
45.35€. 3,48. C, 64. mío. fif. 
H, 6. . 1,8. ' 

D, 3. E.12. F, 4. G;16. ' 


E medise proportionalu H, 


4t, $6. B, 48. C. 64. e 20.fé- 


bad. 


*- 


SS G. quiex I i» [sip/um, Fit autem. — H,r, 1,9. pti. 
C;ex F, "mm G. Igitur (hr idem C. fiot ex p, 6. E, 6, E?g. G,8. ' 
Lin Jespímm : 449, adeo C,qnadratus " 


erit.ox definitione cnim litus 1 t. 

S. 5t rwr[nm quatuor wumeri 4.B,C D,cogtiung proportiopde . 
les dp A sprinpus, fit enbwut. Dico (» D) quartum.cubumefe. Sum- 
Bt» ni» E.lntere cubi A. fiat ex Ein feipum nmmerms F,ae proin- 
de, ix defin. ex E,in F.cubus M, Qinergo E;in fefacit F, din, 
fit 4 e mtex[cboeliegro- — — E 
p^: 9. buis lib. E F M.on-.— 4,64. B160. C, 400. D,1006. - 
inue proportionales ab vni- E.t6. H, 100. ! 
afe ; afque idcireo conper- E;4. Qo, | 
gendo proportionales quoque "UBI-. tM. 
erunt ssmeri 4, F, E, (5 
20 CUBO L8) CAR Tom itr n meruym.D, quam Unitaiem nt eum 
dem numerum 4, cadant medlijpreportiornlos mnleissuline aqna 
les,vide'icet dmo; cadent ax theorem j.[choljj propo[-1o. bwin lib, 
gosidem med j inter vnitatem, d numerum D,quifint G,W. Irae, 
quis Unitat y wumeri G.H,D, contine (uns poppvtionnies: feb 
Hex G, is fe, D, ex G, in producum H,vt adpropof to. buisa 
lit. mobueti demonfiratum. Quare D, cnbws iff, ex defnitlane, 
emiwlstiuG,. 70 7 

Aca iter. Ineentis quatuor numerio mipimis E, F, G, H, ip rA- 
tione 44, 44d B, P» B, ad C, Co C, ad Dymetieur R,ipfum. A4, CH, 


* * 5 


ipjunms D,aque.por ea, qua ad 


propo 1.lh 5, demon[iraui- 4,64. B,160, C,460. D.1000? 
ms. Et quia E, H, extrems K, 398.. L ON M, $09» 
juatwor minimprnm , cubi 16. (0 L,20. 
pin I.£voll-propof.2.bu- | E,8. F.20. G, jo. PE 
ius lib. EJl auiem (» 4,cu- P,i1oo0,0,10. N,5. . 
dus, ax byposbeft ; d cadens dt199, 


1 


^ Üater E, dcnbosduomadpreportionalos qui [jn11, K, Quoniam 
-AUtem,Oxaquo, ejl t A,ad Dita E,nd H; p perputlldout Mad 
Gita D,ad H;c cadent quoq inter H, D duo sedi proportiona- e 8.08... 
t5140i (ip, M Gumorgo Byrimurmetistur Duesitusnm E se- f 3.8. 
A3 stetur 


A 


/* — ga$ , ., EVWCLID. GEOM. - 
. sietuür idem d» L, fecundum. Sumpto deinde N, latere cubi Hime 
. tistir N tétiesnumersi, O; quoties Hipfum L,it&-ut L,Ad H, d» 
Od N,eandem babeant pefportiónem multiplicem: fit quoqne P; 
an.od. cubus ipfius O. aIthq, cumratio P, AM H cubiadculurbtriplicata 
à f jfitrations O.ad N,lateru Adintus, boceft, T, ad H: Siz autem d 
2l eph D,ad H,eiu(demrationis L, ad H,ex de n. triplicáta, qucd 
- €onwertenso proportionalefetiam (int D, M, L. H:erif P,Bd H,vut 
D.a4 H; 4r propterea v, C D.aqualesernnt. G) ware um P,csbus 
o uexeonfirucitone, cubus queqheeritD.—— 000001: 

Q*xib| |^ EKHEQOR.:1 PROPOS, 24. * 

Uo, , 9L duo nametirationem habeant interíe; quàm qua- 
., étatusnumerusad quadratum numerum, primus au; 


- c MENU 


tei fir quadrarus, & fecundus quàdratuserit. —' 
" Sit enim A;ad B.vi C. quadratus ad quadratum Difitg; A, qva- 
ratus. Dico & B. flequagratum, Cumenim fit A,ad B,vt C, ad 
nem 0. ov o. (0t Dibeadatautem inter C, & D,quadraros 
brre . ;6.EF, 48 B, 64. Ygus incdjus ptoportronalis; videlicet E; 
$ a 2; 9e-B)13. Dé. — t cadet quog; inter A,& B, medius vnus, 
t An C 0 5o t fitF. Qua igitur ces numeri fune 
' cótinue proportionales A,F, B; & À, pumuscítquadtatus;erit & 
dii €. B,:ertdusqüadrarus. 4 Quaicfi duonumeri rationem habeant in. 
"'  éerfe, quam quadratus ngmorus ad quadratiim numéium, &c. 
Quoderatoftendendur. /.-. — e a ef tt 

«cs CORO'LLARIVM, 

Liquet ex liis, ptoportionem cuiofuis numesi quadrati ad quemlibet 
sumerarm aon quadratum exhiberi nullo mado poffe in. duobus nume- 
og, "is quadratis Sienim exhiberetur, eeffentambo priores riumeri habea- 
£14.98. (e, proportionem,euam quadrati proportionis exhibitg,ctiam quadra 
**— BHecum primus pondum qtiadratus. Quodeftabfurdum. Ponitur enim fe- 
cundus,non quadratus. Vnde tunvcri in dup!a proportione proportio» 
/ nemnon habent,quam. quadratusad quadzatum, Sienim haberent, ef- 
feébtomnes hidupli numeri 4.846.32.64.123.Bpe, quadrati. Primo enim 
f 4.08). 4.exiftente quadrato, f cffet & 1 quadratus. Igitur & 16. & 12:8 o. quod 
2/2, eitab(urdum. g Nam ibter 4.& 8.& inter 8.&i6. & Inter (6. & 42. &c. ca- 

N bu.og. t . . nul d . - £1. . - 
P^. detetmedius preportionalis, fi effent quadrati: cá tamen in fcholio pro- 
"-. . pofr.huiaslib.demonftratà fitjintet numeros duple.pzoportienis quof- 
d poffecadere medium propertionalem. .. .— .. c. 
. Sillili modo numeri in quintupla proportione proportigem non ha- 
bebunt,quam quadratus numetusad numerum quadratum, Si enim ha- 
h r. ag, berent, b caderet inter eos médius proportionalis.; Igitur & inres s: & r. 
i 9. od, , IDinimos numeros quintuplz proportionis, quod fieri nó poffe,demoa- 

1 8.07 * Gratum à nobis eft tn fchollo propofs.huimslib, «^. s s: 


"7o" THEOR. 2j. PROPOS 1;. 


£i H. 
Z WM e. elo. a 6 cu. s e RU 
. ^47; — $i duo numeritationcní inter fe habeant, quam cu- 
| Rol: rF 2i j M or 1. . ts ^» c9 bus nu- 
Á 3 mE , -4 uu 
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D cadit unus med.su proportional: Etefh.vp 

&8.e2. 44,8, B.18. Cia Dita 4,4d|Biis £adet quoque mediwupre- 
big/ed. CA, D, 16. portiónaluí inter 46 B,b Quare A 4; & B,pia- 
^o dmifimiles funt, 77 
/OExbec perieuttm eft. planos sumeros, qni f if mles nos (unt,pro- 

tioncm non babe e. pui quadratse ad quadratum. Si enim i"! ' 
berenaseffent,vi modo demon(irntum cfi pinni Jimiies, quod efi abe 
furdum ponuntur enim non[omile, — 


. 


zw | — THEOR.2; — PROTÓOS :7 


Similes folidi numeri rationem habent inter fe, 
quam cubus numerus ad cubum numerum. 
Sint omes foli A i B. Dico cfle, v: A d B, ita cibum quem- 


EXAM 


— Auto. C360. D.j40 B.Sto,. ex equi ad B. vr E, ad 

E, E 12. G, 1$, H.i7g., Hi conftatita eífc A.ad B,vt 

] US 50 eit cubus aliquis , i ümmuum 

B,ad alium cubum, videlicet ad H. Similesergololidj oumeriiae 
ü oncm habent i intet fe, &c Quod erat oltendendum. 


SCHOLIVM,) s 
Conuer [urn buit etiam  demonffrabirime eilices. — 
Numeri, qui pioportionero hsbent, quam cubus 
; nn "erusad cubum numerum,fun: f.lidi [iiniles, 


Numeri enim AK, B. preportionem babeant inter fe, quam cubi 

C D. Dico 4 Bfoiidos effe fimiles! Nass cum 

dno. 4 016. B.gg..— fA B,vr C ad Did cadant autem inter 

eS. od C6 4. D, 216, C. D cubos duo medi propo rtionales,e endent 

És 1. od, v 4ogke inter A, B, duo yedq. f£ Snnt ergo 
! 6B. felids fimiles. 

E» b.» omnibw ger icus infertur. nullos numeros habontes du 

. pons ^roperrioné, velfupe:. Particu'arem, «gel jmberbipartientd, effe 

. £1f,od. frmites pinrosyvel falidos. $: enim effent fimmsles png caderet iprew 

bote dise Ais prope rriowali,onod ficyi nen poffe. sam dn dí oflem- 

fee eil:ia » fe e]io prope. S uiur Bb EademyAtiont»à erunt [imilas 

Joi'di; cum inter eos cadere nà poffint duo vedi roportiopales Na 

Efe, hal eaderit qued, duo medi inger rnimimpos eAzundem proportio- 

num nwmeres, Quod fieri nonpotcfl , quod b; vel ol unitate, cual 

ceri bare tii wr fe iia di ke " fee pradiito irt 

Hen 


LIBER VIII; | 121 
eJf inter quos certum ofi mon po[fo recipi duos nutmseres, nodum dues 
sediosproportionales. tU ! 


Similiter nec duo quiuis uumeri primice[fe poffunt plani fimiles; 
|. vel[olidi, cum nonpo(funt bab:re latera proportional.a Nam qui- . 
libet nuinerui plans quifit »umerut prime, latera bubes folum- 
 guedo unitatem, Cv Jeip/um,quamuis im;roprie. Vt binumeri pla- 
(— mwii9.U» 2S. latera bubént 1, 3o. 6n 1. 23. cum ex borum mutus 
(o iuetiplisatione produéantur, qva conffat non e[fe proportionalia,. 
^—. Geinu-vero numera folidu, quinum.tusctiam primm [it latera 
yantum babet dune unitates, C Jeiprumn.Vt bi numeri [olidi 2 
47 latera babent 1,1,.39. p 13: 47. cum ex mutua borsm mulri- 
| pliestioneproducantnr,Per[pitunm ausem esf ea non poe ejfe pre- 
o gorrionalia. ! m 
Rur[ws neque duo quicuna, numeri inter fe primi, qui quadrati 
Qo mon [intyvelcubi,(quamnm nonter eorumprimmu fit) plani omiles, 
v— "Vel folidi [smiles e(fe po([umt.' Sienim du: huiujmadimumiri iter : d 
fe primi, dicanewr efe ,dnni.vei folidi firnil.s;a cadez inter illore- i 
nu medi propfionalu vei duo Cumergoextremiduoponas. 
fur iuter (e primi , equmnt omnes tres , velquaiuor inter [eprims, — 
eumnullae numerus illos omnes,tanquam communi mü[ura me- 
tiri po[fit.propter duos expremos inter feprimos.Quaremiti/mierit 
continue proportionaiet,vt in |cbolio propof.a.3.lb.7.demonfirani- 
snae. (Ac propterea ex coroll. propo['a. buius üb.extremiduo »ua- 
dratierunt,velcubi,quod ab[urdum eft. Ponuntur nir 36d qu&- 
: dg onn cubi, | ' | 
x bis [equitur, [Í duo numerifint plani, vel folidi fsmiles, qub- ' 
-*um miser fit primus, minorem nuncraro maiorem, Nam fi eum 
gon numermetib effent duo propo[sgi numeri intet fe primiae pro- b31. fep. 
$nde "vt proxime ofiendtmms non po(fent effe plani,ve. folidi fimiles: 
quod ab[urdum eft. (y contra bypotbefjm Verum bocoflenfiue quod, 
$54 demor (Ivabimme.Ssnt primum duo numeri plani fimiles 4, B; 
fítd; A, minor,primm., Dico M, ipfum — | 


* 


19. 08, 


3 


,matiri. Namcum A, C3. ponagtur 443. Ea. 
pieni fimiles, babebls leteraproportio- C1. D,j.. E,4. Foz. E 
nalis. Cumergalntera numeri primi t€ 


AK [imi Cymitae, p numerm D, ipfi 4, eaanlu. auod nullse aliu 

uumermprater Cyvunitatem, Co numerum;D,ij ^ A aqunlem mes 

^—gieturprimumuumerum A: [inc E,Flattra numeri Bsterit.C, 

D proportional a.iti ut (eC ad EyU!D,a4 F.Erit igiturpev? ., 2. eto fp$c 

de Cad Divi Ead, c. Igitur numerm: fatméx C. iin: 7 3, d (praz 
quAortit,AquAlu erit a6 qué frt ex D;fecuhdo in E tertim Fits i num 

- ex C, 'Unitartes Fip(rmet numerus E, Idem evaonucoer ^: V fietex c 4. pre- 
D. fy E.d ier t Dp e eie Metitai 02. Pup[yz sz csod nus. 

Byuignatut es E,is F. E Lrithr G D, D efly 4,illiaqunlu c nde £p ae 


, desto quedeilprioitum, 0h y Mesi 


K 


p: EVCLID. CEOM, LIB VIL  —— 

^ Hinc per[picumm eff, duosnumeros inter [e primos,quorum tni; 
por primus fst,nenpof[fe effe planos finfiles. Nam fi effent fimiles, me- 
tiretur minor maiorem,v: proximeo[lendimsu. Cusn ergo (5 fei- 


fum metistur, non e[fent inter feprirni, fed compofiti,qnodefl cone — 


tra bypothe[in, "| 
- Sin£deinde dno folidi imniles.A D.fitq.A minor primgp.Dico 4, 
pum C metiri Nam cum M (B [int folidi fimiles, babsbunt la- 
Mreaproportiopalia Cumergo lateranumeripritni A, font B.C ,v- 
yitates or numerus D ipfi 4 aqualv.quod nullus s1us numeris, 
prater vnitatem Gynumerum D ipft 
As D. A equalem, metiatur numeri pri- 
B,;.CaD4.E: F:i.G)6.. mum A: [it E B G,laterarumeri 
' B,latc ibus b C. D.prejo tionalia, 
tA vt fit B.ad E.vt C.Ad Fe D,ad G Quinigitureil Cad F,vut 
Dad Gerit permutando C, ad D ut F.ad G. a, Igitur numerus fa- 
lus ex Q,primo in $ quartum&quaDiserit i, qui fit ex D.fecundo 
n F.ttrtium:Fit autemex Cyunitatgin Gp numerus G.Idé 
rgo numerus G.figtex Din F o Quare D ipfjumG,metie ur.c Me- 
itur autem Q.ip[«m B.quod G,latrs fit ipirus B.d Igitur &$* D, boc 
H,44;lli aqualu, enndem B, metietnr,quod efipropo]itum. ' 
4g, ex bocetiam conflat, duos numeros inter (eprimos,quorum 
wipor primus fit , mon bo[fe effe folidos [erniles. Nam fs e[femt / miles, 
netiretur minor » Aioremyvut proximeo[lendimus.Cum ego (» fe- 
bfuin mesiatur, n? effent inter fe primi, (ed inter (e compofiti,quod 
fi centra bypotbefin. 07 u E 2E 
Itag, facilis adjpodum esl inuentio duorumplynorum vel foli- 
orum non fimiliuro, Sí enimaccipiantur duo numeribabentes 
roportíenem dup'am vel (uperparticularem, uel [uperbipnrticn- 
mmvelcerte duo numeriprimi,veldno inter (eprimi,quorum nem. 
tr quadiatus it mut cubusbruns illiipfiperea, quatradita [unt, 
lani velfolidrnon fimiles, | m 
Rur|us quilibet duo numeri , quorurh alter quadratus [it alteg 
ero non quadratus plani (unt non [ymiles; quales [ant V6. o1 0.Si 
nsm effet plani fimiles; c babereng proportionem ,quamquadra- 
usad quadratum, Exiflente igitur 16,quadrato.f effet f 20.9w4- 
ratus,quod e&t ab[urdum ponitur enimnon quadratus. — 7 
Parivatione quilibet duo numeri.quorum Alter culus fit , alter 
uero noncubut,folidi [umt mon [itniles, Ut 17.(5 40. Si enim effent 
»lidi fimiles, e babereutproportionem quá cubus ad cubum.Cum. 
titur 27.cubus fit, h effet v 40.eubns,quod eft ab[urdum:ponitug 
sunnoncubu. ——— ' ' ME 
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S THEOR., PROPOS n —— bU 
. Si duo fimiles plani nunfeci multiylicantes fe mu- 
tuo faciantquendam; Produ&tus quadratuserit, —— 


NEN 


- 


VO numceti plani fimiles A B, femutüomulipli- 7 
cantestaciant C, Dico C. quadratum eflc. Mal- 
| niplicàós eniln Á,feipfain faciat D,'quadratum, 
Quoniam igitur À, multiplicans A,& B;proquxit.—' 
D, & C, * cic vt A ac B, ita U;ad Ci Atinter À;& 317 fip. 
dict. , B,cum fint plani timilz5, ? vnus medius cadit pro- b r8, of. 
oriopalis. c Ioitur & ioter D, & C, vnüs medius proportiana- c ?, od 
is cader.. Cadat ergo E, vtfintcorti- u NE 
nuc proportionales D. E. C. Iraq; cum A6, B,r4. 
trcs D, E, C, conuageliot ptopoertio-— D,36. E, 108. C,314, « 
pales, fitque primus D, quadratus, ex | 
con(tructione; derit quoque C, rerrius quadratus. Si duó ergo fi- 44, egg 
m les plani numeri multiplicantes fe mutuo; &c. Quod'rat de- 





, 


inouítrandum. — QU "o. 
THEÓR: 4 PROPOS. s. 


* 


Si duo pumeti fe mutuo-multiplicantes faciant qua- ij 


Qratum fimiles plani erunt. | 
. Duo aumeri A, B, fe mutuo fnultiplicantes faciant 'C , qua- 
dratum. Dico A B, efle fimiles planos. Multi- mE 
plicans enim A,Meipfum faciat D, quadratum. À,6, B4. — . —— 
uoniam ipitu: A, multiplicans A, & B. fccit Dj36. C524. e174$9. 
D,&OC; ecitvif;adB,ita D,ad C.fArin-  . —— . 7c ofupocA 
" ter D, & C, quadratos vnus medius cadit proportionalis. g Ipi- p 8.08. 
tur & inter A, & B, vnus medius proportionalis cadet; b Acpro- hio.edf, 
00v 2 ) o 07 pterea 
qnc 


- 


[] 


124. m EVCLID. GEOMRET, 
peetes A. S B. fimiles phani funr, Quare fi duo namerife mutuo 
' multiplicantes,&c, Quod erat demonftrandum, 
' SCHOLIV M. 
Ex bis domon(irabimu quatwor jnjequentin theoremata non 
Montilla. s ' 
L C 


' Si duo numeri quadrati fe mutuo multiplicantes fa- 
ciant quempiam: Produ&tus quadratus erit; 
| Duo quadrati 4. B, femutyo mnliplicames 
44,4, Bag, — facient C. Dico C, effe qnadracum, Cumenim 
H C.100. — 4f, 0 B. fint fimil.s plani, nimirum quadsati 
B »- (0 & er tC,exeieyrodyile, quadrat, 


Si duo numeri fe mntuo multiplicantes faciant quae 
dratut; alter auteya fit quadratus; Et reliquus qua- 
datus erit. ; i | 

Duo numeri A B, fe mutuomulpiplicantesfaciant C. quadea- 
tuni fit a, d quadrati. Dico &p Bquadratume[fe. Cumenim 4, 

DEM e B; fe mutue vmuliiplica: tes faciant C, 
ba. no- 4,9, D, 11. B6. quadeatumib erunt A, o B. fmilespla- 
ni. . 5144. ni: c AIquo adeointer eos Uns medium cá-. 
912.0, det proportionali videlices D.d Quare 4f, 
ia og, **xiflente quadrato, erít C» B, quadrato, 

1I E. 

Si duo numerife mutuo multiplicantes faciant non 
quadratum ,alter autem fit quadratus; Reliquus non 
quadratus erir. ME 

Duo numer: JB. f[emnteo multiplicantes faciant C nom qua— 

dratum; fitgnt A. quadratus. Deo B, »o2 

4,4. Jio. quadrzatume[fe. Siemim B. dicatur ef^ qua- 

€, 8c. dratsa, erit (5 C.prodnclu ex quadratio 4, 

00 B. quadra ui, per sbeor.1 buim fcholij; Quod 

efl nb urdum, Dr eontra bypotbefon. Non igitur qnadrAtus oJ Bu, 
Super as, | . 
IV. 


E $i duo numeri , quadratus & non quadratus, fe mu- 
tio multiplicantes. faciant aliquem; Productus non 
Quadiatus erit, . 
"Dao nnmnri M, quadrati , p B, non quadratum, fe pns 

. .ded 


LIBRRIX., ET] 
' mulriplicantes feeiant C.Dico C,none[equa-— a,9.. B,s0. 
dratum.Nam fi C foret quadratus, cü produ Q, 180. 
entur ex A, im B.fitg, A. qundratui effer o By . . 
ex tbeor 1.2uius icbolj:quadra?us; Quodafi Ab[ubduni, Ce eontra. 
byposbejm Nm igitur C,quadratuserif: 
THEOR. j, PROPOS, j. 
Sicubtis nümerus feipfurn müliplicans procreeta- 
liquem;Produdtus cubus erit. : 
Faciat eubus A, fcipfurt multiplicatis üuinerum B.Dico B, effe 











cubuni.Sk enim G,latus cübi Á. 
ex Ciinfc fia D; & idcircdez C, SOAK 
Diipfecubus À, gigodrur. Quiai- E16. Di4. 
war, foplum raltiphcaas fecit Bn Ci. EN 
, 5 etietar C, ipfursD; perC^ — B,és. Vaié .2 pré 
b Mcrictur autem .& riltas ipfotn 


| Cuga C Mgitureadem parse vttisipfius C, quz C, ipfios Dini- pev, 
mfum deteminata 3C; Àc prbiide evt vaitatad C, a C ad Dx S737" 
R. ufusqui« C,multiplicvos Deci; 4 metierur D;ipfum Á per (, $4, 
77 E sergo parseft Ci qp py 
2 D; ad Átfed vt qus. 
sita Coi D,&D, c, ds. 
20rnedij pr&oor- £.,. 
; metitur per Á. var 
ir fero & vnitas e 
gor A ipfius Bib ne 
Te cuminter vni 
iondlesC, ac Di Pdf 
Anbrdérca i 2:68 
;primus fit cu- iris 


irur amerus fci- 
7T 0j 
00. Y 
thultiplicaüe 
Dico C, cubuut J 
e lj:moni, 
Boy. omi fe- 
Cué. ptm. 
. Bíigd 
dunt. Ijirr&os ed 
. intet 


/ 
. "M TT d. 
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24. 68. iater D;& C, dao medij. pkopottionales cadentis Ác ptopterea: Db, 


exiíterite cubo, & C; cubus «rit, Q»ocirca fi cubus numerum; cu- 
buin numerus mukiplicans, &c. Q uod erar oftendendum. 


& |. THEOR,.; PROPOS. ;. 
Sicubusnumerus numerum quendam mülriplicans . 

faciat cubdsn; Bc rhultiplcatus cübusefit; — 
..— Fiatex cubo Á, in numerum B, numerus, cubus C. Dico & B, 
biz.wo- cubum eífe Multiplic&as cnim À, feipfum faciat D; b.quicubus 


. ent. Qaoniám igitur M, muftipli- 
À:8. B, :7. cansA.& B,fecit D. &C;c erit vc À, 

ci7 fe): Dé 4. C,2:6-  adB, ita D;ad Cid Atinte: D, & C, 
dis :odl. cubos duo cadunt medi propor- 


8: e; t'onales. e Toridenfigitur & inierÁ,& B,cadenuf Ac proinde exi- 
: 12.08, tente A, cubo; & B.cubüs crit. Quamobrem (i cubus numetusmu- 
mefuüm quendam myküplicans, & c. Quodoftendéndum erar. . 
'" $C H OLIF.M. mE 0 
Ex Ex butrha tquà fequmtityr, fücilé deinonfirabuntur;videlicas. 
Si cubus bumerus. nón. éübüm nümeruth mültipli- 
éaus faciataliquém;Fa&ug non cubus etit. 
Fiat ex A,cubo in B,nop cubum BuIDETI C. 
0l za, 8; B. 10. Dice C;neon efje qubsum. SienimC, fat cubus; g 
| 4 jme Caio  & multibicatu B,cubus erit,.quod nó pomitnr, 
^" 1 f. 
Si cubus &umerus numerum quéndari multiplicans: 
faciat non cubutr; Et mültiplicans nofi tubuserit; 
! 2 KFiatcxceubo M,imnumerum B,noncubws C, 
A8. Bag. Dico B, non effe cubum Si namque B, fj cw-. 


i kepo- Ce. .— buih CrfaciuscibusC »Cubus efi. quod «fi cón- E 
&i c rra bypotbefin, 
o "CHEOR. 6, PROPOS, é. 
i Si pumétus (eipfüm multplftaodeubum faciat;Eti ie 
' pie cubus crit. 


M VL TIPLICANS feipfam nume:us Á, facia: B, cubam 
Dico & A:cubum effc. Fiat enirà ex A, io B; numerus C, qui cu- 
bus erit. curi !Ajin fe facint B, & ipfc C, cx A; io D; gipoatur,atque 

B adeo zqualis z qualiter aequalis fir, vt 
3) s. C; gii : perfpicuum elt ex ijs; qua ad defini- 
tioném cubi fcripfunus. Quia igirur 

M,cobur müldpliéans nudanctum qutangiam A facit cübum .C; 
A cc 
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aeri & A,cubtis. Quarc fi numerus feipfuiti multiplicans cubum a f, ge- 
faciat; & c. Qugod erac deimonftiandum, »á. 
S$CHOLIVM. — - | 
Aliam dexion[lbationem interpreteskuclidu boc loco ddducuné — . 
(quidem longiorem| Po[i quart eiim démox[itarunt C,faciusex — 
A4,in B.effe ctibum.inferunt: b Ergoin- ^obnued 
fer B.C C,cubos duo medijproporiionA- — 21,8, B,6 4. C12. 
les cadunt.c Gy «oniam vero eft 0t B, ad az 
Cita. A.nd D. quod A, multiplicnns A, Py B, ipfos B, Ó C.fecit;d 4 8. v 


éndsnt quoq, inter M, Cy B, diio snedij proportionnles. c Mtas adeo ci), 


exiflenté B.cubo,Qy A cubus erit. Verufo nofira demon(iratio bre- 
ior efi,  planior, vt per(punnm cit. . . 
THEOR. 7;. PROPOS. ;. 00 viR 
$i compofirus tumerüs numerum aliqueri: rhuld- — 
plicatis,qüemptam faciat:FaQtus folidus érít, 
Numerus compofitus À,multiplicans pnume: um quemliber B, 
. faéizt C. Dico C; cffc folrduin, Curn enim A fit compofius,ffy $ def. 
meti.turcüum, przter vbitatein, nümcrusaliquis; metiaturD;i- — 
plum A, per É. Quo pofito £ EE - 
muliplianteD,ipfum E;pro- — A,6. B,1it, C,be: 5 * 
ducctui ÀÁ. Com ctgo B ipium D, E;. s 
A, mulupLcans fecerit €; pro- : MEL 
creabitui C,ex muttia muluplicariorie trium numerorum D, B;B;, 
Ac propcerca folidus eric ex defin, cuius latera D, É,B. Quaproter. 


. ficompotitas namtnis numcerá aliquem muluplicans,&c. Quod. 


erat oltendendum. 00 . , 
THEOR.$. PROPOS. £. 
 Siab vhitate quotcunque nümeri deinceps propor- 
eionales fuerint; Tertiusquidem ab vitate quadratus 
cft, &vnum intermittentes omnes:Q uarrusautéeftcu- 
bus.& duos inteémittentes omnes: Seprimus vero cu- 
bus.fimnul,& quadratis, & quingjintermittentes oés. 

Sintab vnitaté continne proportionales mumeti quotcunqua 
À, B, €,D, SF, G, H, 1, KX,L, M.Dicetertium quidem B,ab vnis 

Vnitas. Ajj.B,9.C,27.D,8.E.24 34. E,729:G;2187. 

H.gé1. 15568;. K,59049.1177147.M, f31441- ,.— ; 
tate eflc quadratum, & vnüm intermittentes omnes, qdales funb 
D, F, H,X, M:Quartum autem C, cubumi, & duós inteimnitten" 
tes omncs, cuiafmodi füncE, E, M, feprimum vero F, cubun fi: 
muh & quadratum, & quinque iutermittentes. omnzs, nimi- 

00 £7 dufá 


viij. 


[ md / 


xN 


rsé EYCLID'GEOM. 
.  : tum M. Quoniam enim elt vnitas ad A, vt A , ad Bi eque metie: 
& 5.) *- cur vaitas numerum À,. & numerns A, numerum B: « Metitur 
W"". aurcm vnitás numerum À,per.A. Ergo & A, ipfum B;per À, me- 
by.Jf9* cictur; b Atquéadco À, inultiplicans À, ipfum B, poducer. Qua- 
€Uu9- — re B, quadrans ci: Quía verotres deinceps proportionales funt 
TN B, G. D; & cft B, quadratus; crit & D,quadracus Eisdem ratióne 
' &1144. a(lumptis tribus deinceps proporrionalibus D, E, F, cum D, fit 
, . quadratus, 4 & F, quadratus crit; Ncc nion & omnes vnum intet- 
d 31:58 pmittentes. . MEN 
00. Waríüsquia eft v&itasad À; vt B, ad C, Zqüe metierur vpitaó 
« f-)*?- humerum Á. & numeros B, numerum, C; e Mctitur aucem vnitag 
"49. — ip(um Á; pcr Á Igitur & B, ipfum C,per À, medetur, fatqueadeo 
E: 9:916- B, ipfüm A, muluplicans procreabit numetum C ,, Quare cum 
^ "um. A feipfum multiplicans faciat B, niultipliéans veto B, faciat C, vt 
o. 0, eftolten(üm;erit C, cubus: Quia vero quatuer deinceps propor- 
ij23 68. tionales (unc C, D, E F;& eft C, cübus; Z erit & F, cubus. E xlcm 
,  argumehro áffumpus quatüót deinceps proportionalibusF, G,H; 
hi aj:44 I;curb F.fit cubus,b & I,cubüs etit, atq! emncs (mper duos inier- 
. mittentes... -« l0, MEE 
POSTREMO quia F, feprimus ab vire offefüs cft & 
Qquadrduus, & cubus ;1pfe enit cubus fimul & quadratus : Atque 
eodém modo M, feprimus ab F, interiniffis nimirum quinque 
G, H, I, K, L; cubus etit fimul & quadratus; Nec non & ómnes 
uinqde intetmittentes: Sixgiturab vnitate quotcunque numeri 
P dcincepi propoitionales fucrint ; &c; Quod erat demónflrat: 
dum. ZEE MEME 
$CcHOLIFVM, , . : 
Hocibeorsind óMdfi quoque.2oc modo proponi. 


* 


- 


' .* e 7^ ^ 


Si fiat quotcotiqj neineri ab vaitate Continue pfé- 
pótciohale: jomhespofitiin locis imparibus, nimirum 
m (éfrio; quito; feptimo,nono; vndecimo; &c.(unt 
quadtac.. Omnes autem , qui fequuutur proximé nue 
mero pofitos in locistetttp, fexto, none, düodecirno, 

' decimoqui^to, decimooGt2uo; & alijs, que vetnatiug 
metitur,cuiuín.odi fitit nier: quartus, feptimus;de- 
cimus, terciusdeci uus;decr isis xzes, decimusriotius, 

, &cun:cobi. Omnes v.ro «| ui proxinefequuntürnu- 
metos p: fitosi locis fexec .ducdecimo, decimo o&ta- 
uo,vigefuno quito, S «ij; caa metirucfenarius,qua- 
les inc i: ptiiius tetius d^^.mus,'decimus nonus, vi- 
gefimus quiatzs, c. fant Cur. 5.oul,& quadrati, N 
sf» 


poft tertium ab nitate: 41: Jecun :iordinunumeri omittunt [em-- 


H 2, LYIBER IX.  —— u$ 
,N mprimi ordinis numeri omnei feriper unumintermittunt —. 


perdues nupmerospoft quarum ab unitate : Numeri dimiq, tert 


erdíni quing, femper interponüt pof? [eptimum ab-vnitate, quem 


| admodsm in, thepremnteproponit Euclides, ,... 


a" 


O£-€-nb€o om € o. RF Besffbond 


. — THEOR. s. PROPOS.$; 
' Siab vnicate quotcunque nümeti deinceps propor- !* 
tionales fuerint; qui vero polt vnitatem fit quadratus, - 
&ieliqui omnes quadratierünt.Át li qi poft vnitatem,. 
fircübus,&reliquiomnescubierunt. —. — - 2 


» 1 - 


. Sint ab vnirate contimic proporuonales numeri quotcunq; À;- 


B, C, D, E, £,. fitque primum A, proximus vaitari quadratas 


Voia& A4 Bjt6. C, 64. D,256, E1014. F, 4096. 
Dico &teliqdos omnes quadratosci[e. Quod Enim tertius ab v: 
hirate; & omnes vnum iürereittences, quales funt B, D, E, qua- 
drati fiat; 4 iam demoüllzatum eft. Quod véro & reliqui inrét-. a 8.sond 
mncdij C, & B, quadrad fint, ira perípicuum fiet; Cum ties cone . 


1c * » . t ^ 
Vnuitas, À, 4. B,:6.C, 64. D,a56. Ej1014. F,4096. 


e IE Á . AMEN ' 
tinue rrop^rdonales fint À.8 C; fique Á quadratus; b erit & C,-bis od... 
quadratus E idemque modo, atlumptciscibus continue ptoper- —— 
tiGna'ibus C,D, B, cum C,fit quadrarüs; c & E,quadrátus etit4 O- c4 24, 
mnes igirur &,B,C,D,E.F quádraii fuuc. IHcm oftédemus,fi plü- 

Ics nümeri int continge proportionales, — 3L | 
. Sit iam Á, proximus vnitati cibus. Dico & reliquos cubos ef- 
fe: Qu, d cnim quartus ab vnititz,& omes duosintermittentesy "| 


Varas. A8. B,64. C fis, Di406. B, j1768. E a6digd. 577 


cuiulriodi (unc C, & F, fiat cubi, 4 iáni eft. demonftrátum. 
Quodauren & reliqui B.D.E cubi fint, (ic oftendemus. Cum fit 
vnitasad A. vcÁ; ad Biaquc imctietgr vitas numerum A, & ii- 
meris À, numerum B: à Metiturauteri vnita$ numerum A, pet:e g.pre- 

ipfümmct A Iritu: & À, ipfum B;perfeipfum metictur; f A .qué 4,» 
'adeo cubes A, feifum multiplicaas riumcrum B, procteábif, c pron, 
Quarc B, ccbuseft, Quonizm vero quarmor contínue ptopór- 5, 

tiffbale: (uo t Á,B,C, D, citque A, cuons, b e D, cubuserit, Hà- B» 
demque ratione, aflumpus Quac.;or deinceos proportiopalibus Rs & 5 , 25 
; D, E, cum B;cubus tit: i & E, cuous ect: Omncsigitui A,B, 
C,D, E,F, cubi (anc Non(ccus daonogcftiaoimns, omaescubos 
i —— cile 


. 
nt, 


123.04, ^ 





4 ! 
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effc, fi plures continue proporriomales fuerint: Quocirca, fi ab wy 
7Bitate quotcunque numeri deinceps ptoporrienatce fucrint, & c; 
Qupd demonftrandum crat fo. 
D |. SCHOLLVF KM. | 
Non demonfirauit Geometra. fi numerus , quipofl gmitatem ; fit 
o. nbus fimul (y quadratus, C reliquos omnes e[f. cubos (imul, c 


e jos ratos;quiaper[Dicne boc ipfumex demófiratu colligstur.Nuras 
j 


proximus unitati fot cubus fimul ey quadratis; quapádrie eil cuo 
bus, «a. fAtione rtngesreliquicubi ersnti qua veropa?te 85i qua- 
dratus,oarutione er vel'quiomnesquadrati er ni,vt detnonfita- 

sum eft. Ommes igitur erunt cubifimul t^ anadsati. 
Vérmm totapropejitio [Acilius itapoterit demon[irari. Sit phi- 
emsim A , proximus onitati quadratus, Dico omnes quadratos 
.*- efft. Quoniam,n.ex [cholio propof. :o.,lib.8 4. feipfum multiblscani 
facit Bieritex defin. B.quadratus. Item qu Aex ecdem [cbolie 4; 
ipultipli.ans B.facitC.[untq, 4. B,quadratierit (v C,quadratus, 


"D nite. 4, 4. B, rc. C,64.D,256. E; : F, 4096. 


-* egfcbolio ptopof a. buius lib. Ruf ut quia ex edd [choliopropof.10..- 
lib 8.A,muliiplicas Cfacit D [untq; M4 C.quadiatierttexeodem 
fehboliepropof.1.buims 3b c9 Dquadratus: Atd ien deinceps: ciam, 

ex illo jebolio propo[A C. lil S4 multiplicans D prozucat Eirmsd 

' Aiplicans E-facint Fe. Qf 2 
- — Git d.inde A proximw unitati éubsv. Dico i omnei effe cube. 
^o guidenim ex [choliopr. pof 1o Lib:8.cubse: A, fespfiesp mmitiplicans 
Vnitte. 4,9. B,64. C;f12, D,4096. E.12768. F, 162144. 

& y, s5- fcit Bia evit dy B.eubw., Item quinex ecédem [c bolio.A wmnltipli- 
2! — coni BifAcit C.[untg, A.B,eubi berit y Cooubue.Rur[ue quinet 
b 4. go. «oem [cbolo A, multiplicans C, facit D, (unta, A, O,cubi; c erit 


(-;o 0484 Dictbm. Atque ft de caterie,cum ex [ebolio, A mpltiblicans.' 


£4.Moni D, gignat E; Or multiglisam E, procreet Fe . | 
x. THEOR. io.  PROTOS,:0; — 

^. Siabvnitate quotcunque numeri deinceps propor: 
dopales fuetitit , qui vero poft vnitátem , nen fit qua- 
dratus, neque aliüs vllus quadratus erit, prater tertius... 
«b vnitate, & vnum intermittentes omnes, At fr, qui 
poft vnitatem,non fit cubus,nieq; alius vllus cubusesifij 
preter quartum ab vnitate, & duos intern.ittentes o« 
mnes. —— 


M "-——— m . , - 





Sint 


— 


- 


. sot A 
iibfíR 1X... C HI 
. Sint ab vnitate quorcuaque qumeii leiuceps proportionales A, ; E 
,C,D, EF, G. HL L, &c. & primum A , proximus vnitati nom fie 
quadratu: -Di.o nec alium vilum cfle quadrqtud , prdter tertium 
a^ vnitate, & vnum intermittcates omacs, hoc ef;przter B, L, F, 
H, &c. Si enim pxxcer hos alius eft quadratüs, fit quadratus É. 


"Vniras, A2. B.4. C,8.D.16. E,j1. E,.«4. G118,H.ij6: 
L, 513. K,1024. 1,1247: M; 4096. 


t A 


x Cum ergo & D fit quadratus;(itque vt D;ad E, vel E, adF;ita A, 4 sog 
ad B;& cotuetrendo, vi E,ad D,vel F;ad Eta Bad A; habebit B, 

ac À,rationem,quam quadratus nümciüs E,ad quadratum num: 

fum D, vel qnadratus F; ad qüadratum E: & (ed. B, tertiusab vni- f $ go: 
tateeft quadratus. e Igitur & A,primusab vnitace quadratus crit. yj, — | 
Quod cftab(urdvm: poaiturenim À, non quadjatus; Non ergo cs4. 93, 
E,quadratus elt. E idem ratione oftendemus, nullum alium; prz. ' 
tc: dictos quadratum eflc. " TN L o3, 

Sed iam A,proxiinus vnitati non fit cubus.. Diconecaliunt vl- - 

lum efle cubum,prziccr quajtamxab vnitate , & duos intermitreà- 

tcs omnes, videlicet precei C, E, I, &c. Nam fiprzcerhosalius po- ^ sí 
tcít efTe cubus, fit D;cubus. 4 Cur ergo .& F, cubusüit, fitdueex C967 
xquo vt D,ad Fjita A,al C;(quodtres D, E; F, eandem habeant 
Iatü0nem quam tres À B;C,) & conuetcendo vc F,ad D, ita C, 

ad A; habebit C, ad À, rationem," quam cübus F, ad cubuá D: | .— 
€ Scd C,ceítcabus, cuim fit quartus ab vuicate.. f Ipitur & A, pri- eg 5644 
mus ab vanitate cubus erit, quod eft coutra hyporhefir. Nonigitur f15.of, 
D,cubusett. Q tiod fi E,credotur c[T: cubus; y cum & C,cübusfit, ,, 
fitq;iex zquo,vt C;cubusad E .cubum;ita A;ad C, & conuertendo 5; 

vt cubus E ad cubum C ita C,ad A;cxillente C.cubo,b crit, & A, haj.ocf. 
tubas;quod nóponitur. Non ego E,zübusetl. Qurmadmodum 
Autemolfteafunt eft duos D;& E. inter d20s £ubos C. & F, cubos 
nan eflz, ita quaqi cadem rauone oltcademus nequ: G, & H, in- 

ter cubos F,& I, neque v]losaliosduos,inter duos cubos,efle cu- 

bos S$iigipurab vnitate quozcünquenumcr,&c. Quó4 demon-.— ^ 


ftrandum erat. 
$cHOLIVM. ^. 


, Noneli autemnece[Je.[innmerns,quipofi vnitatern, nof fit cu- 
bus fnl. o quadratus,nulluro? alium e[fe cabum fimul, & qua- 
drain prater [ej timuprab nitate , C quinq, intermittentes o7. 
sone s cirin Aliquando tertiti ab vnttate,aliquando-vero quartus 
poffit. effe cubus [jmul, C qnadratus,nen cxiiente primo ab-ynita-— 
fe. ubo fimul (^ quadrato, 

$ t énirhprim:im 4,35ui pofl àniiatém, cubus quidtm non an- 


i! a ! Un 


8.20. 
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tom fimul & quadrati. Dico B tertium effe eusim fimel e qua- 


a9.» ! dratum;cabum quidem,s quod primo 
bs . Vnum. B,8. B,64. exiflenteeubo,cinzescubi[mt. b osa- 
inse dil (7 dracü vero.quod tevt.se fit ab vritate. 
Sit demde M poil unintem quadratus 5videm , non aurem [fi- 

| mul (y esbis Diroquartum C, 

.. Vnitév, — A,4. B,i6. C,64. effe cubum imul quadratum; 

c8 nens mE c Cubum quidem qtiod quATE M 

|: dg.noni (j ub "nitste;qu&dratum vero, d quod primo extfiente q.adrato, 


orbnes (int quadrat;, 
Sit poftremo A, pofl "unitatem neg, cubus neo, quadratut, Dice 
nnÜum alium ejfe cubum (imul (» quadrasum.prater feptian.srn F, 
. quinqumestitermitiehtes omnei, Curnenim primo nonexifienie 
3 


| Vhitss. 4, 6, B, 40, C,216. D. 296. E, 777 0. F, 4,6656. 


€ 10.80- quadrato, e nullum alius quadrAtta fit, prater tertium ab -vnitate, 
s. "Vt Unuprintermittütes omnes cuiu /onodi (unt, vc in [tboli- pr epof. 
8 bnize lib.dotnizsus,rertius quintus jeptimus honus, undecima 

' desisnwetertiue decimusquimtua dc cinsas[epttrnuns, decimuen non, 
fio.no. (rc. Primo auemnon éxilente cubo, É nullus alite fet cub;we.pra- 
NF. ter 9uuvtum ab onitate Codluos intermittentc: omnes .quhles nat, 
"Ut ex eodem fcboli, Bpparet,q artus, [eptimus, decisa ferte de- 

VCIPRe decimusextus detimsm nonus. (c Dev bicuumeft tantpm- 

synodo [eptimum,tertiumdecimum decimus nenum qui qualem o- 

9m«ues a «ing, intermittunt quadraa se[fe nul tv cubos, r& jc de 

cater. Nam in bac loca [clain. idnnt quasratus, Cn eubunfi ul, 

"Vt Trruido Confiat ai, qui rele propo[isiónem ban; C oclamam ba- 

int libriexpenderit. . 
3, ., THEOR. rr. PROTOS, ti. 
4 . - s. . 

Siab vaitate quotcunque riumeti deinceps propor- ' 
tionales fuerint; mitior maiorém metitur per aliquem 
eorum,quiin proportioralibus funt numeris. 

Sint ab vnita.equorcunque numert continue proportionales 
A.B, C;D, B,F, G. Dico quemlibet: miaorem, vt C, quemlibet ma- 

Vnitas. A, 1 B,s. C, 17. D, 81. Eja45. F,729. G,t187. 
iorem vt G; meti per aiinuem numerotum Á, B,C, D, E, 
F,G. Cum enim fit ex zquo vt C, ad G, ita vnius ad D: 

. (qued quinqie nmcri C; D, 5, F, G, candem habeant rstio- 


10,46- ncm contindam , quam vnitas & quatuor numeri. A, B; C,D, 


Á".  £zqu menetur vnitas numcrum D ,aique numcrus C, pume-- 
' | rum 


- 


U 


€ 
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rütw G:s Sed vníitas metitur numcrum D, pet ipfummet D. Igitur 
& C, numerus numetum G, per D, metictur: E1dem ratíone;me- 
titur E, ipfum E;per A, quod fit v E, ad Ejira vnitasad À &c.Sic 
quoque meri. tur, A,iptum G;rer F,cum fitex zquo vt A ad G,ita 
vnitas ad F, &c. Atque ita deretiquis codem modo.Si gun ab v- 
nitatg quotcunque numeri deinceps proportionales 
Quod cratoftendenduo. | 


 SCHOLIYV M. 


Perfpicuum autemeflex bii quantum abett maior numeri à 


- 


af.pro- 
Nu 


TiAt; & C C 


minore metiente, tantur dilare ab unitaAte'ewm nurnersumsper - 
quem minor maiorem metitur ; propterea quod eadem ffe debet 


proportio minori ad maiercm;qua "unitatis Ad eum,per quemme- 
titur miner majorem ,vi ex dem onfiratione appafet I(A5quaB,me- 


Vnitae, A 3B. C,23.D,SKE24 jF,719.Gy11$7. 


tietur E, yer D;Et C, metietur F, per C,nimirumper feib/um,eoc. 
quis ram inter B.(» F quamin:cr vnitatemÓRD, tres pumeriin- 
tev;onuntur:Et t& winter Ge» F,quaminter unitatem( Cudno 
Sgteriecfi /urt nuere. 

Hinc ruv(us efficitur, quemlibet numerum; qui (eium e»nlsi- 
plieet producere numerum,quí uumeruproportionalibus tantil 
Ab eo dijlnt, quantum rhfe Ab "vBitats Si "yerominor aliguu meio- 
rem quemp am multigicet , procreari numerum; qui tantum 


aiored:[j at quantumminor abvnitate,proptereaquodfs nsme-.— 


rsw numerum mctiensmuleiplicettumiper quem metitur ,bprodu- 
titur ille.quers metitur ErgoC,[etp|um multiplicans gignetT,cum 
F,rantum nb[it à C.quantum C.abuniateiwe propterea C,ip[um 


b9.jrtc 
pun, 


F;per C meiiatur,vt diximus. Sic quoq, B.mulgiplicansD facien. — 


enndem F:quod D ipfum E metiutarper B, e, fic de reliqua 
THEOR. 1r. PROPOS. rn. 


Siab vnitate quotcunque numeri deinceps propoz- | 


tionales fnerint;quicunque primorum numerorum vl- 

ci mumreetiunturijdem & eum, quivnitati proximus 
ef,metientur. — — (7 | 

Sint ab vnitate deinceps proportionales quotcunque nume- 

4i A, B, C;D, Dico quofeuaque ptimorum &iumerorum, qui me- 


duntur vltimum D, metixi quoque A, proximum vnítau. Me- ' 


tiatur enim sumens primus E, ipfum D. Dico eundem B, pri- 
mum metiri ctiam numetum A, vnitati protimnm Sinamq;non 
metitur ipfum A:c erii E, cum primus fir; a! A. n:iuus;acc eft 

: - i ) A 


Li 


CIN 
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9,pre- A; & E, interfeptimi erunt. Mctiatür E, ipfum D, per P, sarque 
, Pp adeo E, multiplicatis F;faciat D. Quia vero & À ipfum D,mctitur 
po per C;aé proinde À, multiplicans C, facit D, vtin fcholio przce- 
entis propof. offendimus; producetur idem numerus D, ex A, 
primo in C, Quartum; & ex E, (ecundo in E; tertium. b (jue ert 
b19*- v A,'primusdd'E, fecundurn,ita F, tertius ad C. quartun. (Cum 
E1409. ergo À; & E, fincinter fe pnimi;cac proinde tu fua*proportione 
d21./0. minimi; 4 mieriecur eque &, ipfim T, & E, ipfum C. Meriatur E, , 
E95 Pf9- ipfum C.per G, eatque »dco;E, mültipiiLans G, faciat C. Qua 
b tero & À.ex fcholio codem ptxcederris propot. ecritui C, per B, 
9. P** fatque adeo A;shuluplicaas B. facii Ci pivcicabitur idem nume- 
P". tusCC,ex À. primoin B, quatum, & ex E, fecundoin G, certum. 

Q0. 0. oU 


p». . g bicginirvi A, 
(77 Vnira$ À .10,B.100.C, rocc. D; 10000. piimnusadE.fecu- 
E;j.Hauc.Gco.F207o.  ^' | dum, ira:G rer- 


tusad Dquait. 
- uapropter ctm À , & F., fint inter fe "iii; bac proproica id 
P2 fua'ptoportiohe minim i Metücutr eque À, iium G,& E, ipfum 
11/59. B. Merigtat E, ipfun B per H; kicu «c & mult licans H, faciar 
6-P"*- B. Mieritit antem & À; iplum B. pet À a: ueidcirco A, feiptuim 
899.  mulipltansfacit B. vcex codcnfzholio rac edenrisprog ^" ip:- 
| paret, Giguirur ero idem wumerus B, ex EK. piiaioin Hster :um, 
& ex A; medioin feiptum,/ Qnare &irvco, rriesac A, Fe ua- 
]10.46f: dünb,ita À, fecundugad Hi, cerümn. Cum ergo E. & A, interíc 
(, primi (inimac proinde ipfa proportione minimi» zque merie- 
ma 3.ft. tur Riipfum À, & A.ipfim H. QuodcefEcouria hypothefn.poai- 
prim. : turenim E,iplum À.non me.iri.c)uare illum cft E,ipfum A,no 
n 1i [s- metiri:Nàm ex eaquod £,non dicarm imepiri ipfum À £zmper de- 
p monílrabitar E, ipfum Á. metit Qiod cft acfürdum. Mctieiur 
"o0 rgo Erpfum A Eodenvuigqmea.05ltendenusquo(ícumque a; 
Jies putneres panios ipfanvO,incrientes mcüri quoque ipfum A; 
Eademq; etg racio C. «c! i$ elim us nvipeius (L'awuacur. : 
ALITER Mc: F onnerus primus vum D.Dico & 
9310. R.ipfum A, miecui. $1 enidiitho fmeuarurio eiit E,ad A,primus. 
: Qui igisa; A, & B,inret fc primi funt; & A; feipfum multiplicang 
eto fo €. 57 000. t5. faac Bivt exfcholiopro- 
Y oitac. A, 6. B, 36.C,216 D, 1196. yo przcedentis conftar, 
HE E;  '! ^— "'" ^ p ait B, ad E, primus. 
pt Jt- ' ! 


f. — primi (unt;ifirautém C,ex A in B, peridemfcholum pratedenzs 
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turjquem dico alium effe non poffe , prater primum ASÍ enim d: 
lius primus quam A, metiatur B; cum E, metiatur exticmum Dj 

4 mctietur quoq; ille alius primus cundem D? atq;adeo & ipfum : 

"ux, ^ Doprhmum,nimirum vpitati proximum. Quod cftabfurdum.Er- 

p? non alius primus, quam A, ipfum E; mctirur. Mctiaturiam 

; ipfum D, per K. Dico F, dtueifum cíleab A, B, C. Si cnimFE, fie 
ijdem;qui aliquis ipforum A, B, C;& E; meriatur D, perF;mctie- 
ur vtique E, ipfum D,peraliquem ipforum A, B, Cie & viciffim 
c8 pro- aliquisipforom A, B,C, (nimirum is,perquem E. ipluif D , med- 

989-. tur, ymcetietur D; pet E, d Cum ergo quilibet ipforum A, B, C, 

dri.so - metiatür D, per aliquemipforum A, B. C, erit E, idcm qui ali- 

P quisipforum A, B C, quod eft conua hy-o:licfia, poniturenim 

€8 pro- pes idem, qui aliquis ipforum A: B, C. Non igitur F, idcm 

nun. eft;qui aliquis ipforum A, B, C, (cd diuveiius. Quoniam veró E, 

fi2. ve. metitur D, per E, e metictuc viciffin F, ipfum D, pct E. Nog 

n. eritautem F, primus: 6 eaim fit primus, & medatur D, vtimuim 

Be. fimcticcur & À, proximum vnitati; qui pamus eíl; quod eff ab- 

- fagdum.  IpiturF, non primus cft, [à ccinpofitus; g atque adco 

E (00 7. ^ ^  - eum aliquis pumerus 

Vnitas. A, p. Bi; C 125 Dig, primus mcetierur. qué 
E-.-H--.G-F-- iuzius dico nullum a- 
e 0 00 5. ]ium.ile poffe prater 

" primum A; Si namque alius prjmus quam A, ictiaru: F, cum E, 

2 T1979 meracur D, extremum; b "nctietur quoquei:Je alius priuscun- 

9/7. dem D; atqueadeo & ipfum A; proximum vnitazi; qui primus 

ST2- 94- eft" quodcftabfurdum | Ergo nogaaus. pimus quam A; iplum 

F,metitur,làm vcro quoniam E, mcticii D, pe: F.k fi c D, ex E, 

"in E:Fit autem & D, ex Ain C; vtinícholio propof r1. huius hib. 

docuimus. Idem igirir num:ri- D, firex A primoin C quareim, 

Io. fe- & ex E,(ecundoiv E, reitium;/ Ac proinde eiit vt 4 pimus ac E, 
fccundum ita F,te tius ad C.quartum;Meticu. autum Aypfürr E, 
vtoftenfum eft Éigo& E, fu. C, mzac ur Mevaturpri G Q «o- 
H niam igitor F. ducifus ab 44, D, ictitui C, vlrimum(relinquimus 
enim iam vümerum D,;)pei G;c ftcodemus f militer, Gdiuerfuim 
effc ab,4 B, & non primum, fe 1compofitum quem folus A, pri- 
mus mctiátur:qucmadmodum id oftenfum cft de aumero F,per- 

quem E,dinerfusab A B C.mctiebauu D, vltimum. . 
: S1ehim G, fitidem, quialiquis ipforum A, B, metiaturque F, 
ipfum C, pei Gmétietnr vtiquc F, ipfum C, peraliquem ipforum 

m 8.fro A, Bim & *iciffim aliquis iplorum A B, ( vidclicet is, per quem 

pun — Fiiplum C, metitur) meuetur C, per F » Cam ergo quribet 

nir.5»- )pP'orum À. B, metiatui C, peraliquem ipforum A, B;crit P,idem 

»i qui aliquis ipforum A, B, quod eft abfurdum. Oftenfum eit e- 

nim F, na cfle cundem, qu&m aliquem ipforum A, B, Non et- 

n tome sn 7 57 geG 
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go G.eftidem qui aliquis ipforum A, B, (ed dinerfus, Quoniam . 
autem F,metitur C, perGi  metictur vicifüm G,ipfum C, pet F. 28.pre- 
Noneritaurem G,pfimus, Si enim primüs fit,metiaturque vlti- maj. 
mum C,$ metietur quoque numerum primum A, vnitad proxi- b 12,2- 
mum.quod eft abíurdum. Non eigo G primus cftfed compofi- s ej 
tus,c ac proinde eum aliquis primas raetietur, quem dico nnllum c35 
alium poffe effc przter. A. Nam (i alius primus quam A, metiatur 

"G,cum G, metiatn C, vltimum, 4 metietur quoque illi alius pri- du.pro- 


" müseundem C, eatque adeo ipiumA, vnitaii proximum qui pri- 9ux. 


mus cft, quod c(t abíuidum. | Eizo ponalius prihus quam Ai- c1, ye, 
plum G,metietur.f Lin vero quia C, fitex E,ic G, quod F, metia- 4j. 

tum C,pet G;Fitautemidem C, cx A, injB, ve docuimus infcho. £j. pre- 

io propof.it. huiuslib. Fict idem numeras C, ex A, primo in B, £u, 
quartum,& ex F, fecundoia G,tertiun .$ Quare ctit vé À, primus g 19./e- 
ad F,iccundum, ira G, tettius ad B, quatum: Metituraurem Á, i- prim. 
píumE, vt demonflratum cll, !pior & G, iptum B. meuetur, mc- 

tiatur pez H. Qoriaergo G, diucifas ab À merituc B,vlnmum (re: 
Fngsimus eniw 12m numeros C,& D,); er H,cftendemos fimili- 
ter H,diuerfum cflc ab A. quemadmodum id olten(iam eft de nü- 

meris F,& G. " ' 

Nam fi'H,idem fit qui A,metiaturque G.ip(un B,peiH;metie- 

tu: vtique G,ipfum B.pec A;b Et vicitfim A. ipfum B, per G,mc- h3 pde 
tierür,Curn igicur metiatur À ipfum B, pei À, vt conftarex fcho- » 
lio ptepof. 1. huius lil. erit G;idem qui A, quod cít avfurdum.o- ; ».pre. 
(ten(um cft enim G,nouclle eundemquem A. Non ergo H,idem V. 
eft;qui A, fed diuerfus.i)am veroquia Bi ficux Gyin H;quodG,.— 
iplum B,mcetiatur per H;Fitautem &idemB,;cx A;infe,vrin fcho. 

lio propofat huius lib.docaimus;Fietidem numerus B,ex H pri; 

moin G;tertium;& eyÁA;medioin feipfum k Qare eric vt Hpri kzo.fi- 
mus ad A, fecundum;ita A; Íccundus ad G, certium:Atc A, metitur Pf. 
iplum G;vceft demonftrstum Ioitur & H,ipfam À mctictur,nu- 
merum. primum. Quod eft abluidum. Quarefi A, primus eft, 


' maximum D,nulluralius numerus mctitur, prater ipfo: A, B, C. 


Acptoindefiab vmtate quotcunque n&meri deinceps proportio- | 
nialcs fuerint; &c.Qrod eracoftendendum. u 
THEOR. :;4 PROPOS. 1. xiv, 
Si minimum numerum primi numeri metiantur; 
Nullus alius numerus ptímus illum metietur, preter 
cos,qui à principio metiebanrur. 

Sic numerus A, minimás, quem metiaatur primi mumeri 7, 
G, D. Dico auum alium primam ipfosÉ; C, D, me... 
ipfum A. Mctiatur cniio fi fieri posl, primes numerus E,d. aci 
^. UV 07 04 i.t i f D EE DT 

l . - 
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EN - fus à B, €, D, ipfütn A. per 

ton Aesecsesociaccsesstocsecpero ve numerum E. Quia; igicur 
89 r0. B..C...D..... .«- E; metitut A; pei F, ^mul- 
mE E---FE.------ .- tiplicans E, ipfum F, acier 
| ' | 5, b Quae fipguli B, C, D, 


b ji. /i- 
prim : alterumipforum E. F, metientur;bon qdidem ipfum E, ptimum, 
| &ab ipíis diucrfum: ergo ipfum E, qui minoreft quam A. Q 10d 
eft abíujdum.P unitur eaim A,minimus;quem primi B,C,L,me- 
.  piantur. Si iguur minimum numerum primi numer) metiantur, 
,  K&é.Quod demonllrandum erar. m 


, | 07 $CHQLIPM.- 
2 ndit boc loco Gam; anus fequens theorejps 8d esque fequssg- 
gur.non iuutile.V delicet. 4 

X Si quotcunque numeri dejnccps proportionales, 
fueiinrmiaimmi omnium eandem rarionem habentium 
/ cum ipfis:Numern? aliquem eorum metiens,mctietut 
Qu oquealter gm duotum nnmerorum;quiineadem ra- 
tione (1muntur minimi, vel certead alterum erit com- 

potius. ^ — 
P" — Srt quotcunque numtericontinue proporiionales 4. B.C,D,E, 
* — $njwaproportionemissmi,nqua [-mantur etiam duopinimi R, 
-  G Metiatur autero br. pmo H,primum eoruq,nimirum 4A. Dico H, 
Ví. od. meririquoquecvel V vel G,cer.e nd alterum eaguss compefitü e[fe, 
] Sit enim K,nonprimus [ed compo[itsu: c [umantur in ende pxopor- 
slonc tresnumeriminimil,k,L,t» quutuor M, N,O, P, fic dein- 
geps donec babenntur tot, "ono spina quot juntipft 4. B. C. D E, 
(tt n ^ — Quonamigitur,vt conflat ex 
4.16.8, 24.C 36D, q(4.E, 81. modoprocreundi quot(ibar|mi- 


NE M,Nazi o O,Q:8 Pong. nim s fradito (3 a. propof. lib. 
^" [p4 K$ L;. 8.ny meros 4, Fic ex F, in M, 
OqH-e—- Fa Gg. C metitur Autem. H, ipfum L4, 


rit B, compofites, ex. Jébolio 
propbof.32. lib. ad F oelad M.Si ad V. habemuspropofitim,fs vere 
Ad M.quiquidem fit exE.inI.vt Mw ex demonfiratione yf. 
2. lib.8 erit ex fcbolio riufdeto ropof51. lib 7 .emv|ws Hi .compofstses 
. «elndE ,velat1.8iad F,babeturgropofitumfi veto &d I,ewyn1,gi- 
gr^tur ex E, fe ip|unserit H, compo[itus ad F, ex acdem f[cbolio 
, propef.3i.lib.7. Quod [ H, fit primus,oflendemtus eodem modo, ex 
propof. sa Iib. 2.mon autem «x [cbolio.eumi metirisp]uim F.| ^— — 
Deinde ntiitur M. non primm fecundum B. Quitergo B. fos 
ex Fn N erit Ur prius H sothpo[itu uel ad F ue &àN Si ad F,ba- 
pur preptfumfiero nÀ H gui quidem fa vg Ein Eoeri i end 
. Ao . ED ' 2389054 


LI 
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quotcunqoe partes: Numerus planus comprebenfus 
fub illis duobus numeris equalis cft numeris, qui (ub 
numero indiuifo, & qualibet parre numeri diuificon- — 

tinentur. - 
Sint duo numeri A B, p» C. quorum A.B, diuidatmrin 4. D, 
'"DE.EB;Fiatque F. ex Can A E; IttmGH,ex C. in 4M Dic HI, 
ex C,in D E; Ik,ex C,in E B.Dreo F,aqualemeffe numer G H, 
HI Ix,bocefi totinumero G k,ex 


A... D. .E. B C., GH HIlIX,cempofitc, F)uoniasm 
enim (C multipli ans M 3, fecit F; 


F. e*oe*098^5*090 
ALPre GS HUQUIÁUK gmetietur z Byis|um FF. per C boe 


ef, ^ B,pari erit ipfius F, denosmi- 


nata à C.Eademratione 4 D.ipfi«. G H. Ce D E,ipfit H lE B, 
sp/te I1. pac seris à Cudenominato,ea-em nimirum qua 4B ipfis 


« F.Quis veroper es, qu& ad,ropof.j.b 7? dermon(lranimus totzs A 


b4.$ro 
WIS. 


Lj 


B totus G K, eadem parsei!, qua A D, ipft, G H; erit quoque A4 
B.totss totius G Kparseadem,qua A 3,ip jim. Fjb Mcpromdeimter 
' fe «quales erunt E, Cy G K. Quod ef propofitum, — 
oo - 

Si numerusin duas partes diuidatur: Numerip'ani 
fub toto, & fingulispartibus comprehenfizquales funt 
numero quadrato, quiá roto efficitur. 

Numerusenim A B, diuidaturin AC,C B Dicomemeros,qui 
- fiunt ex A B,totoanpartes A C,C B fimu:ia- 

D...... .  quhAlese[fenumeroquadrato, quiextoto A B, 

4....C..B . efficitur Sumptoenimnumero D , qu Aqualu 
fot ipft M. Bi erit per tbeor. V.numersa facia ex 
D,hoc ejf, ex 4 B. én A B, mimirum quadratus ip[iux 4 B,aquala 
Rumeri, qui $unt ex D,boceil.ex AB,in A4 C, cr in C B,quodeit 
prep. . 
Jdem demonfirabitur, fs M4. B.plures partes, quam in duas feco- 
fur, "ut , ex abpofita fecunda fiera apparere 
É...... e peret, Eadem enim ratione erit numcrsu fas- 
45...C..D.B  Gw ex E, bec efl, ex 4 B. ig A B, mimir.me 
quadratus ifi 4 B, aqualia numeris qni 
qonntio ex E, boc eff, ex A B, ii fingula partes 4 C, CD, 
JD B. EE I 
1II. ?c 

S Inumerus in duas partes diuidatar : Numerus pla- 
tius fub toto,& vna parte compreheníus equalis eft & 

ili,qui 


/ 4 


r 
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| illi, qui fub partibus continetur, numero; X lli, quià 


| 


) 
! 


p:zdicta parte efhicitur; quadrato; 


Sit nymerus A B diul[uwin AC,C B. Diconumersm,qui fit 
ex tcto 4 Bi. partem ACaqualeff effe & ei qui fub partibus AC, 
CB continetur (7 quadrato ciclapariis .AC. Sumpro enimtmume- 
ro D,auiaida(artt Ca dmt fieri 
ex .£heorem numtrss faditu texD, boc D..,. 


' efl,ex A C, 1:5 AB, ui quod lema 4A... C.. e£. B 


cx A Bin AC,agsala numera fntiu | 
ex D,boc asl ex AC, in C Bei ex D,boc e, ex AC, in AC,quá- 


. tato jciticet tpjius £C. Quod eli propofitwsm. 


* 


I V; | EM 
Si numetusin duas partes diuidatur: Quadratus ex 
toto f.&usstqualis cít quá iratis quid partibusefficiun- 
tur, tna cum numcro plano, duil bis fub partibus con- 
t inet af, 


Sir n. mersu Z Bydiuifui in AC,C B. Diconsmerum quadra- 
nin ex A B. fusi-m e,ualem effe quadratupártiun AC.CByv- 
na cum nyr &rc,gui fit bis éx j te A Cr portemC B. Nam ex il 
pheoremn. numcrus qualratis ty fiw AB. | . 
4quali eii n»f9m€«Y?, quifiunt ex AB, D 04 ...... C,...,.9 
AC. (n in C B. Eft autemtiumcerus, qui ] 
fit ex AB in AC per y.tbeorema «qualy mémerogenitoex AC,in 
C 8 «ona cm quadrato ipfius M C. Itemoiumeri, quifit ex d B, 
in C Sedem r.cdoaqualo numera produdo ex A C,In C B, vna 
Ce quadrato ipfiu: C B. Iyituy numerue quadratus cx 4B.fatiuo 
4quaincilquegnumerr quadratis arum AC C B, Una cuim. 
numero bn, quifit ex AC, in C B. Quod efl propofitum. 


! V. 


Si numerus fecetur in dds pattes equales, & nón 
equales: Numerus planus füb partibus inzqpalibus. 
contentus, vna cum numero quadrato numerj inter. - 
duas fcctiones medij,zqualis eft quadrato qui ex dimi- 
dio numero giguitur, | 

Numerus. enia A B. fecetur in partes aequales 4C,CBi(h. 
gonagua t4 D D B. Diconumernum (ub partibue inaqualbus 
4 D D3,contentum,vnacur quadrato numeri intermeds C D, 
(qui quidem ev ceffus eH ter emi[fem AC. vel : C, & A terutram: 
. partium snaqualium AD DB ] tje «qw Alem quadrato, qui ex d. 

midi» 


rd 


roc EVCLID: GEOM. 2. 
spidio numero C B, efficitur. Nameum numerus quadratus tpíiuaa 
UB, per 4.theorea, aqnalu [it quadratapartiuum C D, DB, vna 
cumplano numer bis comprcben[2jub C D,D Bnnmero-vero com- 


, prebenfo (emel [(u5 CD. DB .,vpacum quadratoip[rus D B,s2uAlis 


fétopér s theoremayuumerus fadlis ex C B,in D B fit, voe (i bic rsu- 
0. 2, meirii facis ex C B, in DB, jumatur 

4. uC,D,.B pro quadrato ipfi D B, vnacum nu. 

' . o fiimofadioex C D,in DBinumer» .qua- 
dratus ipfim C Baquala etiaiot reliquo quadrato ipfi:s CD vná 


€um reliquo numerofacto ex C b,in DB, femel, e numeroex C B, 
. boc esl,ex A Con DBprodnilo. Atquiex v.tbemem. numera, qui 


fi«ntex € D,12 D8, er ex A Cin DB,aqualn eii numeru, qus 5t 
ex toto 4 D, in D B. Igitur quAdratus ipfi. C B.aqualsserit qua- 
drato ibfiud C D, vnacum numero qui fit ex AD in D B, boc (it, 
numeri [aciusex AD.in D B, una cum quasrato ipfi C b,s- 
qualn erit quadrato ipfius C B. Quod eH pr pofium. 


.NI 


Ci numerus in duas partés equales diuidatur, & illi 


aqnis alius numerus adiiciatuc: Numerus qui fite 
tó:o cum adié&toinadie&tum,vna cum quadrato dimi; 
d:gaumeri, equalis eff quadrato eius numeri, qui ex 
diuidio & adiecto componitur. 

, Niunérus enim A B fecetur in partes «duales vA C,CB,eique ad- 
ite alur numerus BD. Diconumerum fazur ex toto 4 B.e ad- 
8).io BD, t&nquam vno, nimirum ex AD.in adiecdlum B D vnd 

m vo eui duadraro dimid numeri C B. &- 
4A. C. B. D. qualeme([c quadrate.qui fitex € Bdi- 
: midio (» adicto B D, tanquam vae. 


boc eftquadrsto iiu CD. Cumeuim quadrata tbjim C D, per 


4 


«-tbeorqma equalis fit quadratis partium) C B, BD, unacummaee ^ 


yhcxo bis comprehbenfo [ab CB BD, boc eil 3uadratupartium CB, 
ED.vnacutm numera (uó CB,BD (9 [ub MC, BD,compreben[jis; 
numeris jutem conteniis [ub CB, BD,éfr [ub AC,BD.( Jab B C, 
3 D,bos efi quadrato ipfis BD, aquAla [is GxV.tbeorem.nusmersd 
j^die ex 4 D, in B Difit vt fi bicnumertà fadus ex 4 Din BD 
fumatur pro quadrat» raris BD,unacum vumeris fadiuex C B, 
i5 B Dt ex AC in BD quadrati ipfe C Dsqualisetiam fi-re- 
liquo quadrato »p[ius CB. 'onacumnumero [adoex AD. in BDy 
0 afi, numerus facinus ex AD m BD, vaacumquadraotpjing 
B, equals fit quadrato i$ CD. quod ctl propofitum: 


Sinumc. 
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5i nmin ctus in duas r partes € diuidatur : Quadratus t to- 
. us, vnacum quad ato vnius partis, zquáliscft nume- 
Ío, qui fit bisex totoin dictam partem, vna cum qua- 
áiato reliqua partis, ! 

Di:idatur numerus A Byinpartei A C, CB Dice quadratum -. 
dforiws 4 Byvna £u quadrato parti CB qualem effe numero buy 
ui 32 ex toto A Bin diclam partem C B, "nacum quadrato reli- 
qua partu AC. Cumenim ex a-thborem.qua- — . ) 
dratis totjus AB, aqualu fit quadrati par-.— ÀJ... C.... ; 3 
Hum AC,CByunacumnumere,qui rbuex. 

A Cin C B.fi quadrates ipfis CB,addatur £OmTyunuserumt qua-. 
slrarí numerorum A B, C B. fimul, aquas quadratis numerum, 
4 C,CByvnacum numero qitfit biaex 4C in G.B. Atqui ei, qué 
fi ex ACyin CB,vnacuim quadrato ipfiu. C B. 4quAIn efi, per 5, 
1 tore A um q T ist « ex, à BiinC B; 4c proinde et, b qu fit. bis. 
ex AC in CByunacum quadrato ipfius C B, bis, «qualjeit, qui fit. 
. Bisex A B,in CB. Igitur i pronumero, gquifit bu ex -.C.in CB,v-, 
na cum quadrato ipfii. C Bybis fumatur numébw factus bie ex af 
Bin C lieruntquadraiinumerotum A B, CB ful. Aquales "u- 
mero, quifit bu ex aan C B, v»acum quadrato riliqua nrw 
AO QM cfi propofitum. E 

: vnfí 2. 

Si nimerüsin duas pattes diuidatur: Quj fitquater 
ex tc:o in vnam patrtem, vnacum quadrato reliqua 
paris z iqualiseit quadiafo numeri donpofitiez coto ác 
priori paite. ' 

Sgeitzus numeiu A B,in partes AC, CÉ. Dico nymerum,qui if 
quater extoto Ab, inpartt CB,unacum quadratoreliqua partis: 
"£C.aqualt effe quadrato numeri qui ex toro » iM. praditia parte 
€ B, componi: Addita enim nnmero 
BD.4quiequalu fit dicla parti CBicum A .... .€.. .B.; .D 
qnaorata tofiu JD. compofrti ex A B, 

e BD fiuediia parte CB.[rt 445áls pe? 4:béorém. quadratis "u- 
soerorsm AB BD,vunacumvurhefo dvi fit e» 4 B in BD,boc eff, 
guadrAta numerorum AB,C B, Vnacum eo, qui fit biaex 4 B, fh 
Q B^ Síris 4utetuex 7.tbeor.quadfatinumer orum, AB CBfimul 
aquales sissthero bia cómprehen[o [ub 4 B, CB, vn£ cim quadrato 
numeri AC fit.vifipro quadratu numerorum A B, C B,|«matur 
pumeruaafaiius buex AB, in C Byynaca quadrdtoipfius AC, qnas 
dratsse f5cturex AD, qualis fi fit numero .quifit quaterex 4 Bin 
CB,vu^ cut quadrato reliqua parri AC. Quad efi yropc[itam. 
Sinuime- 
L /, 


" 
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P ot ! 
0 . AX. | 
. $i numerus (ecetur in duaspartes equales ;'& non , 
squales : Quadrati qui ab inzqualibus partibus fiunt, 
dupli fünt quadratorum, qui à dimidio numero, & ab 
intermedioefüciuntu. — — .. .... 5 
"Disi (it nu erus A.B, in partes «quales A C,C B, é mon 
aquales A D.DB, Dio quadrAtos partium in&qualium AD,DB, 
| duplo: effe quadratorum , quiex AC dimidio, ex CD numero 
nter medie(qui quid. s» excejfus efl inter [emiffom 4 C vel CB, 
alterutramparttum inaqualium AD DB,)eficiuntus Cumenim 
d Ln  quadratusnumeri AD Aquálu fit, ex 
£MueouU Ce D.. B atbesren.quadrata DNTICTOTNID AC, 
vu. | CD,vna ci uusiero bie, qui fit ex AC, 
in C D: Sicommuni apponatur quadratus pArro DBiernnt qna- 
drat: pariium AD,DB, aduales quadrAtupnrtium AG.CD,DB, 
vhs cum nitate, pe ex A C. boc ell,ex C Bm C D. 4squi 
quadrato ipfius DB,vunacum numero bis , ui fit ex C B,in C D, 
quales füntéx 7: tbeor:quádrati, qui fiut ex C B, boc efl,ex AC, 
(^ C D Igitur, fipro quadrato ibus D B.vnacum eo,qni fit buex 
CB in CD, fumantur quadrati ipf rum AC CD,erunt euadrati 
partium A D,D B, &quales quadratipartium AC. CD, bi, Ac 
propteren quadeasipartium 4 D, D B, duplierunt quádraterum, 
e gurexpnrtibus AMC,CD finus. Quod efi propofirusm.. ' 
X ! 
$i nümetüus in duas pattés £quiales diuidatur;adii- . 
Ciafur autem illialius quifpiam numerus : Quadratus 
Coiripoli:i meri extoto & adie&to, & quadratus nu- 
ineri adiedti, fimul dupli funt eius quadrati, qui ex di- 
midio efficitur, & eius;qui fit à numero compofito ex 
 Sitnumerus 4B, diuifus inpartes duae quales AC. CB, éidme 
adüciatur numerus BD. Dico quadratumnumeri 4 D,compofiti 
ex toto AB, thadiedlo BD, rquadratli sdiellinumeri BD,vtre[a, 
fimul duplo: effe quadrateri.quifinnt ex AC, dimidio, Grex CD, 
compojite sx. C R.dimidio, (y adiecto BD. 
4... C,...B..D Cumenimauadratu: ipfiui.d D, 4qu5- 
Iss fit, 2x 4. tbeorem.quadrats part ms 
AC, CD, vunacumnumero bu,qu: itex A C, boc eft,ex CB, im 
C D fi com munu addaur quadratuspartu BD. erunt quadrati 
numerorum A D,BD,4g5Aie4 adratu paruium AC,CD, ED, 
| | "uns 


L 


* 
- 
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| nAcumnumerobisquifitex CB in CD Selper7.tbsovem. qua- 
— Wrato ipfis BD,vnacumnumero bv quifit ex CB,isg CD, aquales 
Junt quadratiumerorum CB.C Di rquadratoipfiu CB,aquale — ' 
esl quadratus ipims AC Igitur [i pro quadrato ipu BD,usna cum 
Ww. ero.qii fit buex CB. CD, [umantur quadrnti numerorum 
CB CD.bec efl nmmerorum.AC,CD:erunt quadratinumererum 
AD RD,equale; quadrato n. mer.rum AC CD, bie; Mc propter- 
ea quadcatinumirorum AD.B D. dupli erunt quadratorum,qui 
ex d. CD efficiunttir. Quodeft propofitum. 
Jam Vere tbebrema ui. lb 2:monpo[Je numer Accommodari, bot 
eit nllo modo feri po[[e,"Ut pumerss aliquu la duae partos diuida- 
fur ,itA Ut Bü meri blanmeqnéex totoin uni partiumft, aqualie 
fit qnadráto reliqua partis,ot ibi monuimim ita demü/irabimme. 
Diuidatur.fi feri poteH,numerm A Bin C,itautnumerm fa- 
Giu ex tob, 2 B in parem C B, equalis fit quadratoreliquaparti 
4C Quin igitur nà nérut coct.ntui ubexiPemit A rj pgC B. — 
| 4A4B.C B, aqualu eii quadratonumerimedij 4C; — LÁ 
| aeritvt AB ad AC it. 4C, A4 C B: Eff autern ^ &10.fep. 
— 4 B maiorqu m AC ith AC. Igitur Ce AC, maiórefi quam CB. 
"Mbiato iam CD,qnisbfi CB fit aqualis,erit quoü,vt 4 B,ad AC s- 
£4.4C,5d CD. Gnosiamergototm AB,ad totum AC eif vut 4C, 
ex teo AB detradiu n4CD.extoto AC, detradium; b erit quoq, b rr. fe. 
"Us tetic A B , ad totum AC, vil vt detrallu AC, ad detraium — 
CD, ita C Bex A Byrofidum,boceft.CD ipfi C B.&qualiead AD, 
ex MG reiduum.Qu nigitureil vut ^: AACD. its C D,ad.AD; 
Qr e ^ C. maierquam CD erit quog, CD, maior quam AD .Ab- 
lato ergo DE. qui ipfi. AD fit AquAaln;eritetiam-ut 4C,adC D, 
, $ta CD.ad DÉ I1594 quina efl, ut totsu AC ad totum CD, is, CD, 
ex toto 4C, detratim nd. DE, extoro CD, detracium erit,c áuoqud — —. 
vut totm 4C, ad rotum C D, vel t detrathia C D , nd detratium CV. efs 
DE.ita.AD, e: M Crefidue, bocefl DE. ipfi 4 D,aquali AdEC, 
ex CDyjrefiduum. Gware eum fit vt C D, ad DE, ita DE , ad EC; 
fit ^ustem C D, shaior quain DR;erit etiam DE matior.quam E C: 
At proinde ex ED, Aanferri poterit numera ipfi EC, aAqumie; (is 
deinceps, noc &nquam fnierit buisse detràclionu. Quod «ji ab[ur- 
dum : cum numerus nom poffit dimidiifiinfinitum. Non ergonn- 
serus A B, diuidetur ia, vt plánus uumerue ex too in vnam 
jt fhcim aequale [it quadrato re.quApartu.Cnod efi propo-.. 
INI. 
Alite-. Quoniam numerus 4B, i$ C , ith dinifus 68] v1 
Qo quif ex A B in C B, aquilu pt quadrato reliquaparma A Z:erit 
j NMümeMwsqkiquater fut ex 4 Bin CB.qua- C 
! deuplus quadrati spins 4A Ci dc yroinde À —7mmÉÁ 
Bumersm qui ft quater ex 4 Bin C B, una ton - 
| . k 0 ' ew 
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E cum quadrato ipfiut AC. quintüplus evit 
Kt——- À — quadrati partu MC. Eft autcemuumerus 
' contentia duater [ub 4 B. C B, vnacum 
auddrato ipfis A C, quadratue, quippecumisqualu [it quadrato 
zumero,quifitexnumero compofito ex M4B,(» C B.per8 tbeorem. 
Jlgitur duo numeri quádrati(nimirum u,qui quater cótinetur jul 
43 CB,vná cum quadrato ex AC; y quadrdtus ex AC,)propor- 
sionem babent, quam 5. ad 1.vel2. 5.ad j, Quad efl ab[urdum, «t 
con fiat ex coroll.propo(.2 4.lib.8. Non ergonumeru 4B, dibiditug 
itain C utu quiproducitur ex A B,in C B, adualu fit quadrato 
ipfius 4C. Quod efi propofitum. 
Verum boc idem clarim demonfirabisim ad fropo[^ xo bnisr 


^, THÉOR. 14. PROPOS. rg. . 
Sitres nymeri deinceps ptoportionales, fuerint mi- 
nimi omnium eandem cum iphs rationem habentium; 
'Duo quilibet corpofiti,adteliquum primi erant. 

Sint tres numeri À B, C;miními ommium eandem cum Lis pre- 
ortionem habentium. Dicoquoslibet duos compofitos , ad re- 
quum primos effc, nimirum A;B,; fimulad C; & B C, fimul ad 

A; & A, C, fimul ad B; Sumptis enim d :o- 

À, 9. B, bus D, Ein eadem cum illis proportione 

C6, minimis;ex (cholio propcf 35. fit.». mani- 

D,3. ^ E,4. feftum cft ex demonítratione propof. :. 

] Iib.8. D, feipfum multiplicantem facerc Ay 

.  miuleplicantem vereipfüm É,facere B; atque E, (eipfüm multipli- 
224. (c5, Cate facere 6. 5 Quiaigitur D, E, minimi in fua proportione 
byo. fry, intet fe prirmifunt; berit & vterq; D; E, fimul ad quémlibetillornmr 
primus. Itaq; curi tam compofitus ex D, É,quam ipfe D,ad E,pri- 

c 16, cg, n5 fit;c erit quoq; numerus fa&us ex D, E,tanquam vnoio D,ad: 
eundem E,primus:Q ui autem fitex D; E, tanquavno,in D,zqua- 

lis eft per j.theorematchelij przcedentis, & numero A fado e£ 
D,infe,& numero B,faGo ex D,in F.Tgitur & A,B,compofiti;pri- 
di. fep mifüntad E; 4 Acproinde € ad C,quifa&us cftex Ejinfe,prime 

funt A,B,fimul compofiti. D. B. foul s" 

Deinde quia, yt prius, e vterque D, E, fimul primus eft ad* 

eot uemlibet ipforum , B;efficicur (cum tam compefitus ex D, 
26.fo. B quam ipfe E, primus ficad D;) f numerum fa&um ex D, E, tan- 
] quam vao, in E, primum cflead D? Qui aütern fit ex D; E,tan- 
uam in E, zqualis cít per ;. theorem. 


vj 


B; 12. C,16. ( holiyanteced éris,& numero C,facto er 

C! À,; 3. E,in fe,&numero B,facto ex D;in E Igi. 
Pp. j- Er4. "ul & B;C,.fimul compofiti; ad D, Prume 

unty 


,/! . p 
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funt.aatque ideo & ad ipfum À; qui fa&us eft ex D , ini fe; primi a17.[if- 
(une B.&C,fimulcompofii. |. .. . . ......; 
. Pofttemo. quia, vtprius;6 vterque D;& E. fimul ad quemlibet b3o./efo 
ipforum primuseft: arque ádeoe contrario, quilibetjploram D, - 
É,primus eft ad compofitum ex D,E, c eritquoque qui fitex D, 26.69; 
ad cópofituin ex D;B;primus;4 Ac prainde & idem fit qui ex D;in d7, f4- 
in É,ad eum qui fic ex D; E, tanquam vno, in fe primus ent. Qui prim, 
aurem Gtex D, B, tanquam vno. ins fe/zqualis eft;per 4. theorem, 
antecedens fcholij, eis qui innt ex D, & — 


- * 


frin feiplos,vnacumeoqpi ex D;inE,bis. A9. . C,16. 
gitur & fadus ex D, in E, primus erir ad Bi. . : 
cos, qu: fiunt ez D, & E, in feipfos, & ex. D, ;. E, 4. 


p, in B,bis. Qupniamergoduonumerifi- |. . i 
mnl, videlicet compofitus ex iis, qui fiunf ex D, & B, in fe ip(os, & 
ex eo)qui fitex D,in E, atque is qui fit ex D, in E,primi (unt ad ali« 
quemipíoram,iimitum ad cum;qui fit exD,in E,vtoftenfum eft? 
e Eruntetiam duoill, nimitum cómpofitus ex iis, qui fiunzez D; edo. [à 
& E,in feipfos,& ex co,qui fit ex D,in E;atqueis qui fit ex D,jn E, pt - € 
intct fe primi: Rurfüis quia-duo numeiifiniul,videlicetcompefi- 
tus ex iis,qui fiunt ez D, & É,in fe ipfos;atqueisqui firex D;in E, 
ad aliquemi pforem;nimirum ad eum qui hitex D;in E,ptimif(upt; . ^ 
yt oftenfum eft;f cruntetriam duoilli,nimirum compofitus ex iis;. f 3o. (az 
ui fiuntex D,& E, in fcipfos, atque is,qui fit ex D; in E, inter fe P9», 
primi, Cumigitur ex D;in E, infeipfos fiant A,& C; Item ex D, 
in E, fiat B,erunt A; & C,fimul compofiri, primi ad B. Quamob. 
em, fi tres numeri deinceps propertionales; &c. Qüod eraro, 
cadendum. ' | 


MEL de . 
ocu. s o, $C HOLTY M. has iq 
, Campanus boc tbeorema Aliter. quidem fhcilius demonftrnt 
dg quotcung, nymerie continue proportionalibus minimi: hoc mo- 


do ip/um proponens. aom sa pae ro 
. Si quotéutiqj numeri deinceps proportionales, fue-. 
fint inimi omuium candem cum ipfisrationem ha-. 
beatium: Àd quemlibet eorum feliqut omnes fimul 
compofuiemntprimi. . .,.. 5... un )x 
-. Sitit contipneproportionnle: sminini quotcunque numeri A,B,, , 
C,D. Dico ad quemlibe: eorum reliquos omnes (imul rompafresefe 
primes Videlizet 4,B C, fimul ad D; f A, B.D, fimul ad Cy e 
44,C;,D, fimul «d B; e B, C, D,.fimulad A. $i enim A, B, C, fF 
más. nop [unt primind Duran? 4 B, 020 00 s op 
C, ims, atque D, compofiti intere; — 4,8 pieds Di7., 


E.-- F2, G3. H..-- atque adeo €01 312i RNIDÉTMS COIT 
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munie méurametietur Metiatwr eosnumerti E. | feri potesi[u- 
manturd, Fn G.duominimisntatione 4,B, C, D, numerorum, 
QGuoninmerzgo A B,C D cominueproportionales (unt, emimimi, 
metitur Autem E,nliquemeorum, imirum D,metietur quoque E, 
T Alterum ipforum F,G,u.l certecompo[itus erit ad nlterumipjorum 
| (0 FE Gexfeboliepropo/A«.buiu lib.dt- 
41,8.B.. C8. D.a37,.— queidcireoipfum E, alterum ipfori 
E---F,a,G,.H---- F,GAliquimumerm setietur:Me:ia 
iwreos H. 'taq,cumH mietiatur Eje 
a rt.pro- Eponatur metiri egmpofitumex A4. B C, 6r ipfum D; a merietur 
Sup, — quoq, H eundess compo[itumex A B.C (ipfum D.Guia vere H, 
spebitur quoq, Alterum iporum F,G.n tam F,.quam G,med.esna- 
b ir.pro- heros B.C,metiimr ex coroll. 3.propo( :. 'jb.8 b v.etietur quoq, H, 
$up, — medios B,Cti cae propterea 5» compe[ytumex B,C.itag, cum H,smo- 
c 15 pro !i&turtetum compotum ex A4,B,G, Cp detrailum compofitum ex 
»us.  DC.Utdemon(irauimm: d merivtmr quog, idem H. reliquum A: 
d ys gre Metiebutur Autem Cp ipfum D. Suntergo A, D, extremiminime- 
num, r"mo4,B,C,D,inter fecompo[iti.c Sed P» priv.isnter fe [unt.Quod 
c j, edi, fferinonpoteff. Nonigitur compo[iti inter fe [unt compofitws ex .A4, 
9C,» numerus D. Ergointer fe cvimá 
Rur[us fi A,B,D,.fimulc. mpojtinon [unt primi ad C metietur 
€05,"Ut print Aliqui numerus Metiatur eos E. qui ruv(nm ex [cho- 
lio propof-4-buiss lib uelm-tietuv a:terum ipforum F,Gvelcom- 
polerus erit ad alterumip[orum F G-Metiatur ergo H .:pfum E, 
alterum ipforum F,G. 1149, cum H, metia ur E, (5r E,compofitum 
ek 4, B, D: £ metietur etiam H,eundern compofitum ex 4, B,D. 
Quis vero H metitur alternm ipforum F G, qui metitur per co- 
gro- roll.3 propo. :.lib.8 medios BLCyp metietur quoq, H ipfos B,C Ita- 
sun,  quecum H,metiaturtotum compofitum ex. d B, D, i detractum 
h i2ro B,h metietur quod, H,compo[ittum ex 4 D,reliquum. Etq.ia H, 
pam, metitur alterumipforum F G,quorum F.tpfum A, C0 G.spfum D, 
j i, pro. Sietituryvt con(iat ex demon[iratione propof.1.lib.8. i metietmr et- 
iam H alterumipf.rum A.D. kIgitwr n reliquum. Suntergo 4, 
D extremi inter je compofiti.AVSvd (n primáinter [: [unt.Quod fieri 
»um,  PRpoeii. Nonigitur 4,B D.imulcompofiti,ad C compofsti fum. 
l;og, Ergoprimi. Quodeit reium, 
Non aliter offendenisu (» A.C..D ,compofitos, effe ad B.primest 
necnon (» B,C D,fimulad.A Rademq, ratioelt de quotlibot sw- 
meris continue proportionalibss, 


THEOR. 16, PROPOS. 1€. 
Si duo numeri,primi inter fc fuerint:Non erit vt pri- 


mus ad fecundumjitafecundus ad alium quempiam. 
' $.nt 


f rrpre- 
»up. 
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Sint primi intet fe A, & B, Dico non effe vt A, ad B, ita Bjada- 

lium numerum. Si enim ficti poteft,fit vt A;ad B, ita B,ad alium 
nimirum ad C. Quoniam igitur À,& B,primi 


funtintet fe; ^ atqueadeo 1a fna proportione — A..... 213. fe- 

minimi?bipfi eque mctientur numeros B; &.— B....... - prim. 

C, in cadem ratione exifteates,nimirum A,i-— C-——--— b;r js. 
fum B, & B; ipfum C: Metiturautem & A.fe prim. 


plum Igitu A, mieuizuripfos A, B. primos interfr.| Quod eftab- 
urdum, Non crgp eff vt A,ad B;its B, ad alium numcrum, C. Ea» 
demque ratioac non erit ; vt B; ad À, ira A, adalium. Quaefi 
duo numeri, primi interfc fuerint ,&c, Quod demonftiandum 


crat. ] 
THEOR. r. PROPOS. v. x viij 


Sifaerint quotcunque numeri deinceps proportio- 
nales, extremi autem ipforum primi interfe fint; Non 
eritvt primus ad (ecundum,ita vltimus ad alium quem- 
1atn., 

P Sint continue proportinales quotcunque numeri A, B,C,D, 
qvorum extremi À, D,interfe pij mi fin*, Dico non cfle, vt A, ad 

B.ita D,adalium numetum.. $i enim fierrpotcít, fit vt A,ad D.ita 
D, ad alium, vidclicetad E. Erit igitur petmutando ytA, ad D, 
ita Bad E: Sunt autern. A, D, cum fintinter fe prnmi c minimi (,, 5, 
in fua proportione. 4 ] gir | prim. 
eeque merentur ipfos B, & — A,8.B.12. C18. D;17. E— - dar. fe-. 
B;nimirum A, ipfum B,& £D, prim. 
ipfum E. Atqui cft vc &,ad B, ita Bad C. Ecgo cum A, metiatuti- (,, 5g 
p(uüm B;& B,ipfum C, metictur;e atque obid & A,iplüm C, me- ,, 
tietut, Btquia eft vt B, ad C ita C, ad D, metiturautem B, ipfum 
C; metietur & C, ipfüm D. Q) rare A, meriens ipfam C, f metie- 
tur quoque ipfum D. Metitur vero & fe ipfum, Tpitür À, metitur 
ipfos A, D, interfe primos. Quod eftabfurdum. Non ergoeft 
vt A;sdB,itaD;ad alium numerum E, eodem quoqueargumento 
nonerit vt D; ad C, ita A , ad alium. (Quocirca fifuerintquot- 
cun numeri deinceps proportionales, &c. Quod eracoften- 

endum. 


Érr.pro- 
NM. 


PROBL.:s — PROPOS 1 xix. 


Duobus numeris datis , confiderare, an poffitip(is 
tertius proportionalisinueniri. ' 

DA TIduo numerifint A, & B, oporteatque confiderare,an 
ingeniri poffit tertius ipfis proportionalis, hoc eft, an fit B,ada- 
lum quempiam numerum, vt A,ad B, Aut igitui A, B, primi inter 

' | (c7 Kk 3 | feíunt 
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Bé ne C - fefünt;, dut non Si fant interfe primi, 8 per- 
0500 7 ae B,7. fpicuum cfter demonftiaris.nori pofle ipíig 
toon reperiri tertium proportionalem. Si vero nó 
funt A4, & B,intet fe primi? mnltiplicaos B, feipfum faciat (C, «tur 
igitur Af, metituripfum C,aüt non. Meuatur ptinfum 2f, ipfum 
^ MEL (5 5 5 c" COperD.Dicoipfis 4, B,pucniti 
44,4.B..D;9.C.36. potfe tertium propürtionalem, 
tet t t te imo ipfum D, cfft tertium pro: 
bo. jro- porrionalem. Cum enim.A, mctiatur C, per D, fiet C,cx 4f,in 
Nun, : Fitautén ek conftructiónc, idem C, ex B, in fcipfnpm'lHgitur, 


ü qu contineturfub extremis 4 D, zqualiscftci, qui cx medio; 
c 1. fe- deícribitur;e Mc proinde erit vt f,ad B, ita Bad D. Qaare D, in- 
fiim — uentüscfttertiusproportionali ipfis,B. '— ' 7^ . 


" :Sed noh mepatut M;ip(um C.Dico 1pfis 41;B;non polle reperiri 
tertipm propoítionalem.$i eninf inueniri poteft, inuentus fit D, 
ita vtt 4, ad B, quemadmodum B,ad D. Q. oniaimipitur eft;vt 
dioje- — ' oU o ts 41,ad B,ita:t,ad D derit nume- 
5m, —46B4D--—Cié. — rus conrentus füb extremis 4; 
Fol s p,xqualisci,qui fitex B, medio 
€ 7-ne- jnfe ipfum, hoc eft; ipfi C. Quare cum C, Batex 4tin D; emcuce- 
was. D ad ipfum C, per D; (ed & non mctiri ponitur, Quod eft aofur- 
P^».  dum.Non igitur inueniri poteft ipfis A, B, tertius proportionalis, 
quando 4 primus non mctitur C, productum ex B, fecundoin fe 
ipfüm.Eadem via confideiabimus,an ipfis B, & 4f, inueniri poffit 
alius tertids jnurifergs,ad quém ipa fit 4, vr B.ad4. Duobus crgo 
, Bumétis datis confiderauimus,&c. Quod facienduim erar, 
yx. PROBL. z. PROPOS. Ig. 
t T R|LB V S npmeris datis,confiderarc;an poffit ipf 
quartuspropertjonalisinueniti. ^" 
' Sinrdaütres numceii'A;B, C, iue deinceps proportionales fiuc 
pon, operteátque confidezaré,an poffit reperiri quarcus ipfis pro- 
portionalis, hoceft, an fiC; ad aliquem aljum numerum, vt 4f, 
E BEND ad B. Muliplicans B;i- 


44,8. Bir Cas. R27. Dire. pum C, fáciatD. Aut i- 
- 4,4. B,8.C;9.B,18.D.72. - gitur 4;ipfum D, mcti- 
EA. ' tur, aut non. Mctiatut 


primum 4t,ipfum D,per E. Dicofipfts 4, B,C;inueniti pofle quar: 
güm proportiopalem, ito 1pfüm E,cile quartum proportienalem, 
f9-pto- Cum cnim A, metiatur D,per E, fiet D; ex 4f,in E:Fitautem i- 
PW». dem D;cx Bin C,perconfttuctionem. Ipiturqui fub extremis dt, 
' E;continetur;zqualis cftei, qüi fub B, G, fecundo & tcrtio conti- 
19./€- ner ig Mcpropterea crit vcAf;ad B,ita C, 'ad E. Quarciinuentus 
p ' eli E,ipüs 4, B,C quavis proportionalis. 4. N - PED Sed 
Pe. ln 25.4 7 4t. IZ 


- 


|. CIBER 1X. | n ' 

&cdiam non metiatur A,ipfum D. Dico ipfis A,'B, 6, nen potfe 
jnucairi quartum propotrtionalem Sit enim, fifieri poteft, inuen- 
tus quartus proporrionalis E;ita vtfit quemadmodum À» ad B, 
ita C. ad E. Quia ergo qua 
tuor numeri A B,C,E,pro- A4 B.6.C, o. E----D,j4, ! 
portongleslunt, seritnu- — A, 3,B,4. C. 10. E----D.«o, 'au. fo- 
merus contentus fub ex- 0. prim, 
premis A, E,zqualis eí,qui ex B,fecundo fitin C, tertium; hoc eft, 
ipf D. Quarécum D flatex À;in E; & metitur À. ipfum D,per E: b.4re- 
fed & ponitur non metiri. Quodeftabfurdum. Non ipiturinüc- 4, 


piri poteft ipfis A,B, G,quartus preportionalis, quando A primus 
non metitur D, productum ex B, fecundoin C, tertium. EKidem 
methodo confiderabimus an ipfis C, B, A. inueniri poffitaliquis 
quartus, ad quem ira fc habeat A, vt C, ad B. Quocirca tribus 
numeris datis confiderauimus , an poflit, &c. Qu$d erat facien- 
dum. SCHOLIVM. ^ 
Hac qua proximis quatuor propofitionibua mirum 16.17.18.» 
19. dumepfirare fne; intelligi debsns da gumeri integra. Nam fi 
de fran loquamur, poteit quibimlibet duobme, sl tribus,adiungé 
Aliws proportionalie,quammw extremi inter feprimi fint. N m datw 
duobus quadratms numerus (ecundi diuidatur per primum.pro- 
greabitur tertium proportionalu.Vt dnob. numeris datis 5,8.fiqua- 
di atus numerus [ecidi .nimirum G4. diyidarur per .inuemictur- 
gertius proportionalis 21 I.bec modo.3.8.21 IQwis enim dinifis 64., 
per s. ft mmerus ni E producerur numerus diuifus 64. ex multi- 
pücatjong Quotiens s X per diuiforem 5. ut nd defin.t;. lib.7 sra" 
dlidimus Cum ergo idem numerus 64.facins fit ex medio numerq8, 
5 fe, C eTW91 3.8.21 jontinus proportionalet, 
Datis euge tribus nmmeris, füinumaerns ex Jermndo inpertium cie. fet, 
genitus dimidntur per primum,procrenbitur quurtus proportiona- PH 
dis. Vs datis sribus numeris 9.6.10, finumertt 110. ox [ecundoin 
gertium,genitus diuidatur in primi 9.reperiétur quartus propor- 
gismalisi; I.boc mode 9.6.20,13 j €um gnim dint(is120.per 9 fnt 
33 -Lproduietur unmerus dimifus 120 .0x mswltiplicatione.Q uotiétis 
1j. E per diuiferem 9 ex ij: qua in dofin.1. lib. 7. fcripfimus.Fit A. 4 
sei Ídoim numerus Sinifusex fecundo ip tertium.d. Igisur qua- d15. fé 
gnor numexi 9.6.10 1j Jeroporrionale: (unt. pim. Cc 
Ex his facile cogno[cemus,propolitis quotcunquenumerisconti- — 
une psoporsionalibus, om po[frt ipis alius proportionalis adiungi. - 
Bumpris enim ribus pliimis fsipfis alus poresé itueniri, illeidem 
erit omnibus illis pyoportionalig. | | 
| FREON.Ór4uiilnm fequunsMY inpar quosesiam o5] Federi- 
S5 ZEN k 4 eu; Com- 


-— 
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! €eu«Commandinue quatuor membri boc problema abfeluunt, Ant 
anim(aiunt)tres dati numeritpdeinceps proportionales [unt cvoo- 
YNRID Extresni inter [e primi. A ut mon deinceps quidem proport:ont- 
les fed eormsp extvesmi primi iste» fo; «t deinceps quidéproportio- 

"nales. [ed sorum extreminonprimi inter [e Aut deniquenec deoin- 
tepsproportionales nec eoril extremi incer feprimi. Vii mirari (a. 
non po[fum,quo nam modo diligentiffimi E uclidis intexpretes, ein 
Aliu quidé demon[irationibus visilsntiffimi , im (ecundo smemeré 
buisé prablematis demon(irando dormitarint, Gy quafi fui obli.5; 
«c de diligentin remittentes im errorem eumque nonleuens,incur- 
rerint.Dicunt enim,[i tres numeri dgtinon fint deinc.psproportio- 
males, ed eorum extremi inter [o primi,non. o[fe tpfi quartumpro- 

pertionalem inmeniri. Quod quidem(w[nl[|um ei Cpdemonfrui, 
uA id ip/urs eomprobare nituntur, vitio[a Nam alfirae huiss vei 
perfhicuo in his mumeru nom continue proportionaiibus apparet 4. 
9,9, qnorum extremi 4.9. (unt inter [e primo, c»nibilominws eis ad- 
éengi pote d quart wi profortiona is v8. Q) r sentmnos-videt efevoe 
444 8.ít49, 4418. cum "utrobique prep .er10 fit jubdnpia:] U videri 
potefl ineximplis aliu infi. it&rutbic 2... 14 [rem 3,94.11 Item 
2410.3. 1f. [t€m5 .10.6.: 1. (nc. Ip omnibus enim bu numerte extremi 
priorum mrium [unt inte: fe primi,cum tarnen ipis sdiungatur po- 
fleror quartus propertionnlu  Falipm ergo eit, idis dara nom . offe 
quartum proportionale, Quod autem vitioJA fit eorum dernom[irg- 
tio,qua boc probare corte dunt , per(bicuum fiet fi demonfirat.o- 
pem ip(nm inmedium proferamus.It& iguurr tio cinantur. . 
— Sit trium numorum A. B, C. ton deinceps proportionali- 
gm extremi AC, inter ft prim. Dico ipfis inuenirintullomodo 
BM | poffe quartum propertiona- 
4,3.B,6.C, 8.D,iG E-—-- lem. Si emim potesl inue i 
ZEE | rift ille D,it4 vt quemad- 
wedum A, ad B,ita C,ad D, C» vt B. ad C itafiat D. ad E.Eri 
ig.tWr ex quo,vt, A,ad C,tta C, ad E:8ed fant A, C, inter fepri- 
a1, fe. P5 ad ob idminimi.b Igitur rhetientur eque ipjos C, R, mimi- 
eim, TWIB A,ip[um C, Oe C, ipfum E, At vero cr A, feip[um metitur. 
XI. fr- Ergo 4, fhetitur duos A, C, primus inter (e. Quod fiti nos 
peo, poteit. Ipfis «gitur A, B, C, quartus proportienalu smweniri au 
quit, 7c mE nm 
. Hacefi eorum dermonirazio,in qua a(umnntoffe vt B, a4C itn 
Dad alium queiidam numerum, oidelicet a4 E, quod quidemo fio- 
vipoffe.»m(quam demonflraruntKmo hos ipyum vertitur in dubii 
fe bec problemate. Not enim minns inquiriur,Antribus numeris 
5 - . . NEED — . 207 "M . B,C,D, 
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B.C,D,quartia proportional po]fit inzeniri,quam tribus A,B, 
C eum non magi boc con flet in illu, quam in bis. Quapropter cum 
sb: id pro conce(Jo s(fumant,vt bic idem feri nonpo(fe,offendanz;li- 
quido conflas,eos petere prncipium(vt cumDialeilicu loquamur) 
in demon(irando.Q uim etid, quotiecunque quAtuor npumeridan- 
sur proportional, éd non desnceps.quorwm primu Gy tertius,pri- 
mi inte- o |wBt,.qualesponuntur efc 4,B, C: Dinw .Aratione fiers 
potefl,ui dezu- nises ad quom it e babent q. arto ficut fecundus 
Ad tertium:quod tamen tpfi 1a5quam .once[[urs atqueprobatum 
a(fumunt; quandoquidem fine probaticne vllaexigunt , t detur 
éllie numerus B,ad quem ita je babeat quart D,v1B f.ewundm ad 
C.ter.ium. Hoc verenon poffe feri, facile demon(rabimmu eodem 
argumento,quo i fi Utuutor, | 

Gin eném quatuor uer? A, B, C, D, propertionales, nonta- 
mes deinceps, fint, M v C primm, (v teriius,inter feprimi Dico 
fieri nonpoffe, v. [is D.ad alium numerum, quemndmodnm B.ad 
C S*t entm fi potefl fieri,UtB.Ad Gis4D,nd E.EJl ergoexaquo, vt 
M5,4«G 1:5 Cad E;At4 &deo 
"Ut tpfi oflenderunr,metietur A — 4.4.B,11.C,5 D,9.E- — 
diuss A, P C, primos inter fo. : 
Quod cfl av [nrdum, Nonerge fieri boteft. ot D), ad B, fit, quemad. 
sodum N,nd C. Quare apertiffime al[um in demonflratione fe- 
cundi membri af[urpjeruntTbeon, Gpaly Enclidu interpretes,qui 
Toeon.m [eqmuntur. 

Primum yero ma. brum perpicue Cv. aperto oftendums, Nam f a 17. mo 
res numeri deinceps proportionales [uns , 5» eorumextremiinter gj. 
fe primi;a mani eflumo efl,ex demon[iratie, mompo[farpfisquartums 
prepertionaiem inueniri. Pofiremn randem duo memóra i 
wmtnonaliter.ac nos torumproblema nbjoluime, 


THEOR, 13. PROPOS, 1o, 


— Primi numeri plures funt,otnni propofita multitu- 
dinc primorum numerorum. 


Sint propofiti primi numeri quotcunque À, D, C, Dico ipfis A, ; 
B.C, Slasese(fe primos numeros 1 "T ; 38 
Sumptocnim nümeroD,E.minimo, . A,1.B,3.Cy. 
qucmA, B,C, metiuntur;apponatur ei 30. Y 
vaitasEF AutergototusDE,primus— D —-—--—--- E .E 
eft, aut non primus. fit primum pri- 
mus.Suntergo primi numcri A,B,C,& D F, plures propofita mul- 
tirudinc A,B,C. 007 : f 
. SED iam nen fit primus DF. c Metietur ergo eum aliquis € 7t 
aumcrus primus nimirum G. Dico, G primum nulli ipforum pro», 

: $ (^ . 3929» 


nj 
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(oA B.€. —— — AB C.eundemefle.Sinamque, G fit 
| 10f. I.  , idem,qui vnus ipforum A; B, Cime- 
D--—.--—.--E.F  tanturautem A,B,C,ipfum DE;& G,. 
EET s eundem D E,mctietur. Quare G,ne- 
G------- tens torum DF, & detractum D E, 


| 5 meticturquoque E F, reliquum,ou- 
FM. metus vnitatem. Q 1od eft abfurdum. Ergo G, primus non eft i- 
dem qui vius ipforum À B,C; À: proindeinüend fünt primi nu- 
mcti Á.B, C,G, plures propolita multitudine primorum numero- 
rum A,B,C. Eademq; via plures inuenienturqnam A, B, C, G, fi 
; fumacur minimus, quem ipfi mcetiantur.&c. Quocirca primi nu- 
meri plutesíunt; &c Q *'od demonftrandum erat. 
| : CHQLIPM.: | 
i P tezgt idem boc theorem infinr problematis boc guodo pre- 
oni. U 

Primis numeris quotcunque propofitis inueniri ali» 
um primum nurerum ab illis diuerfum. 

Nati fi primi quotcunq, propofiti (int 4, B, Cyinuegiemmseodem 
snodo aliumpriusum ab illis diuer[um, uidelicet DE,fi primuseff, 
vyeleerte G quiip(um D E,metitur. Ata, eodem imgdo quatuor pri 
mi; alium q-intum. cir quiag, primis alum fextum angeni mus, 
(e " fic deingeps primos numeros, quotquot quis volt, inueniemus, 


xxi) THEOR. 19. PROPOS, ar. 


Si pares npmerj quotcungue componantur: tor 
ar erit. IEEEEAM 

" Componanrurquorcuaque pres niimeri AB, BC, C D. Dico 
& totum compofitum À D;parem effe, Cum enim A B, B C,C D, 
fiat pates, habebunt finguli fipgulas partes djmidias,ex definitione 
$ tergo B,dimidia parsipfius À, B, & F, ipfius BC; & G, ius 6 
n TEE D. Quosiam igiturelt vt A 

A... HB eC. usus D Bjad B ita BC, ad F; & C D, 
afe. ESSE Gee ad G;'(quod (emper fit pro- 
(Dt ' portio dupla) & erit quoque 
vt AB, ad E, ita À D, ad E,F, G, fimyl. Eft autem 4, B, ipfius B, 
duplus. lgirut & totus À Dj compofiti ex E, F,'G, duplus etit; Ác 
piopterca À D, dimidiam partem habens numerum'ex E; F, G, 
compofitum par erit, ex definitione. Si igitur pares nümeti quot- 
cunque &c.Quoderardemonfirandum. — ' — EE 

THEOR. 2o. PROPOS. z;. 
Si irpares numeri quotcunque compenantur,mul- 


gitudo autem ipforurp fit par;Torus parvit, 


vaij. 


£om- 
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COMPON ANT VR quotcunque numeti ipipares quo- 
zum multitudo par A,B,BC,CD,DE.Dico & cetur cómpofitum 
M E,parem cffe. Cum'cnim .4 B, B C,CD, D E, fintimparcsdif- 
Cfercc quilibet vni- '' n | 
tatcapar, ex dé-. f... BL... CoL uuu D. ucuuuu.. E ^ 
finidonc. Quarc ' B 7 
dcuacta ab vnoquoquc vnitate, quilibet 1cliquorum par eritus 
Quare; & compofitus ex ipfis par eut Eft aucem & multitudo vní- 
tatum derractargm paré Ipitur & totus À B, compólitus pár erit. biz. pe» 
Siigirür impare$ numeri quercunque, &c. Quod eratoftenden- "i bnt 
d um. . to . - * e . 


421v 


THEQOR.:,, PROPQS. 25, xxiij: 

Si impares numeri quotcunq; componautur, mul- 
titudo autem ipforum it ímpar:& rorug impar erir. 

Q *oteunque numeri impares, quotum multitudo impar eft, 

41 B,l$ C,C D, compouantut. Dico & totum, 44 D, compofitum, 

imparem eflc Cam enim impar numerus differat vnitate a pari ex 

dctinitione; aBlara vnitate E D, abimpari C D;cruicliqnus C E, 


H 


pat.cEftautem& AC,com- cipem 
poficus ex irparibus 4 B, B 4LLLBuIeuILC.u...B. Dt. 
, multtudiac paribüs, par. j vof diLse- 


Ipitur & 4 E, compofitusex paribus 4 C, C E, par erit. Quare 964., 

addi vitate E D, totus 44 D, impar erit,cuni unpatá pau diffe-.— 

rat vnitate;ex dcflnitionc.Si pitur impares numeri quotcunque, 

&c.Q uod oftendendumi ciat. SIEMENS 

a $CHOLIV M. . 
Pari ratione, [mpar numerusparinumero,velpluribus pavibus 

nemaris additus faciet imparem.Nam dempta-vnitate ex impare, 

reliquus erit paryci éxdefm.I par à fari dMferát vniiate.c Qua- MI 

oreliquns .llepar éum aliopari dasoyvelcum pluribusdatiscon- £ibeg- 

ficiet parem, Addita ergo rur[us illa oitate, totus fiot impaF;cum . 

à pari fola vnitate differat. Guuod es propefiturn. E s 

' THEOR. az. PROPÓS 54, | 

Sià pari numero par detrahatur. Et reliquus pareric. 37" 
Ex pari gumeto 44, B, detrahatur par C B. Dico & icliquum.— — 

sf €, parém efle, fut cnim C B,pardc- ' o | 

gractus dimidia pars cftipfius f£ B,aut ——— 24... C......B 

inaior quam dimidia pars, vcl minor. 

Sit primum dirpidia parg. Cum igitur ipíi C B, pari qualis fic f 

€. reliqua pars dimidia, erir & 44 C, numetuspar. ' ^s 

" Sedigm C B, pardetractus maior fit, vrl minor dimidia par- 

pc ipGus. Quoniam igitur 4 B, C B, pares &umgi, ii 

- 1 * 2941 
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dias pattes habent. ex definitione, fit D B. demidia pars ipfius A B, 
& E B, dimidia ipfius CB Itaque cum fit vt A B,ad D B, dimi- 
.— dium,ita C Bad E B,dimidium,crit per- 
À.....C.. D..E... B mutando vt A B,ad CB, ia D, B, ad 
Aq.s.D4.C. E. B. EB;* diuidendo vt A Cad C B,ita D B, 
' ad EB Rirfüfque permytando, vt A C, 
ad D B,ita C, B, ad E B. Atqui C B, ipfius E B duplus eft. Iritur 
& À Cjipfius D E dupluserit; Ac propterea A C,cum bifariam di- 
uidatur, (quod D E, (it eius pars dimidia) pareri. Si ergo à pari 
bumero par deurabatur, &c Quod eratoftendendum. 
SCHOLIV M. n 
Fscilius demon/trabimus bancpr poj. ducendo ad imbo[Jsbile, 
hoc modo 81 A C,reliquns non dicatur 
4,.D., 7, C... B. par.fedimpari detradia vnitate AD, 
erit rel quu: D C par.a Igitur cópo[itus 
a 13. no. D B,par quoque evi 4c proinde addita vnttate A Ditotus d Bim- 
ys. paret quodri ab[urdum,.um barponatnr, 
THEOR.2. PROPO Say. 
Siápari numero impar detrahatur: Etreliquusim- 
pat etit. ' 
Ex pari numero A B, impar dettabatur C B. Dico & teliquam 


À C,imparemeífe. Deuacta enim vnitate C D, ex.C B, reliquus 
firnumerus D B.par.Q uia igitur & 
ba4mo — ULL CL D. B totus À B, ponitur par;é crit & reli- 
si. quus 44 D;par, Dempta erpo vnita- 
te C D.reliquus 4 C impar erit, Siigitur à pari numero impar de- 

uabatut & c. Quod demonftrandum crar. 

eun THEOR.:4. PROPO Sa. 
DU  Siab impari numero impat detrabatur ; Reliquus 
ar etit, ' 

F Erimpari pumero 4f B, impar detrahatut C B. Dico reliquum 
A C, parem effe. Degacta enim D B, vnitate ex imparibus 4 B, 
C B;erunt reliqui 44 D,C D, pares, Qo aia 
4... C.....,D.B ergo ex pari 4, D, par aufertur C D;e 
€14.No ^ ent & reliquus 4 C, par. Quare fi ab 
si. impari numeétóimpar detrahatur, &c. Quod erat demonftran- 


| THEOR.:;. PROPOS. 17, 
xrvij. Siab impati numero par detrahatur: Reéliquus im- 
pareti, ^ E | 


7x x vj. 


Ex 


^ LlLlIBER IX 'oH7 
Ex impati AB,detrabatur par CB. Dico reliquam AC,imparem 
eflc. Dcuactacoim AD, rnitate cx impare AB;crit reliquus DB, 
par: Ex quo :um detrahatur C B, ] 
: par; ^H reliquis D C, aT quoque A e. D *€9 6 .C e s06 b e* B 424.06 


erit: À: proinde addira vnirare . $4 
AD, ner ÁC;impar. Si ergo ab impari numero par detrabatur,&c. 
Quod demonflrandum crat. 
THEOR. 56. PROPOS, 18. zix 
Si impar numerus parem multiplicans fecerit ali- 
: quem: FaQtus parerit, 


Fiater A, impatiin B, parem numerus C. Dico C; parem effe. 
Cum coim C, fiatex A, in B; componctur C, ex tot pumceris ipfi 
B, zqualibus , quot in À, funt vnitates. | 
Quare cum B, lic pár,componetur Cx. A... B.... 
tot partibus ipfi B.zqualibus, quocfunt C...,......... 
ynitates in A; b Atqueadco par crit, Si ! bare. 
— ergo impar numerus parem rnultiplicans, &c. Quod eftenden- ,; 
dum e.at. ] 

SCHOLIV M, 
EAdem demon(iration, oflendesmmue t» boc. 


Si par numerus parem multiplicans fecerit aliquem; 


Fa&us par erit. 
— Nam rur[u. C.componeturexzot pa-. 4... B..Lu...... 
gibw i [| B,a qualibus, quor in M, conti-  C..... eset te tote 
ginentur "ynutates, qc. 
COROLLARIVM. 
Conftat ifgoque ex his, Parem numerum in fe multiplicatum pro- 
patet, fi pates A, Uc B, A.... B.«. 

Si impar numerusimparem numerum multiplicans 
fecerit aliquem; Fadtusimpar erit. - 


. Ex impari A.in imparem B fiat C. Dico C,imparem effc. Cum 
enim C,flarex A,in B; componetur C,extot numcrisipfiBzqua- ' 
líbus, quor funt vnitates in,À Quare [n : 
cum tam A,quam B, fitimpar:compo- À... B..... 
netur C, ex i;npatibus ipfi B,zqualib. C.............,. 
quorü muldtudo impa: cft, nimirum 
i qualis multitudini vnitaitum, quz in A, impari continentur. g f. 627-99» 
gicur C,imparerit. Quocircafi impar numerus imparem nümc- s. 
merum multiplicans, Xc. Quod erat oftendendum. 
| . COROL.- 





* 
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. dq C o oLlLAÀRÍIívM.. no. 
À... B... Hiné fequitur ,[mparem numerum in fe multplicss : 
C......... tümgignereimparesm: ytcosflat,Gi impares A,& B, po- 


a d a M PENO 


. Numetusimparnumerum parem mcetíens, per nu- 
merum parem eum metitur. - od 
; í00,. Mttintur impar d, parem B, per C, 
; diss Í € C,... Dic C parem effe. Kum fj imper fit; aeris 
; TEPPPPT B fatius ex A. impari in C, imparem im-. 
por. Quod eft ab(urdnm , cum ponatu? 
jar, ER ergo Co pir, He 
Nume£us impar numerum imparem metiens,pet nt» 
4netum imparem eum metitur. - 
s, " ., . Metiatur impar 4, imparem B, perC. 
bi$.we- 4... C..s. Dico Cumparem effe.Steniss (it par; b erit 
B... Bfatisa ex A, impari in C, pacem par, 
- Itl Quod eit ab|urdum, Cum impar ponatur. 

- E! ergo C,impar. EE 
$cHOLIV M. | 004. 
Ex bh clariffime qnod demonfirabimsn £beoresh Vi liba .umer's 
non po(fe hccommmodai : 1d quiod etiam in (cholio propef. va. bpims, 
lib. aliter oftendimm recepimmug, nos boc loco larim demon[irat- 
vos. Secetur en m.fi fierkpotefl numerus AB.inpartes A C, C B,iá 
dt num.thséx A B,in C B.faflut aqualu (it quadratore[iqua par-, 
; : . 'à AC. Antigiturvt»ag pars AC,C B.im- 
4M... C--- B pareil; aut maior AC impar, Ue minor CB; 
D... £É.. jwrianut coma, viaio AC , par , Cn minor 
E CB, mpar: aut denig, otraq, pafs AC, CB, 
és1 mo P^7 Sitprimum-vtrag pari AC,CB,impar.c ideo, totus pusnernus, 
7^  4Bpar. dlgitur q" t ex A Bin C B,par eli; qui veroex AC, in 
daY.so- [t firsimpar eft ex Goroll.buine profof. 9. Cum ergomumermueex 
; —— MBinCB,genitusponaturaqualuei,quifit ex AC,in fe; edit par 
 nuruarus impart aqualu,quod fierinom potefl. — . . 
Deinge fst AC impar,et C B, par,ideog, ex fcholiapropo[31.bw- 


s ^v 1 * 


*- 


4, 


éiXmo- Í,na lib.totos AB, impar. e Qéianergonumerusex 4, B, impare im 
di — parem B faclus par 6l: Op numerusex impar AC,in fa genitis, 
* 


émpar,ex coroll buins propof.1.9.erit rur[usillepar buic impari &- 
qualu: quod efi ab(urdum. all o. 

.  "Tertiofit AC, par, Ó C Byimpar,ideog, ex [cbolio propof. 5. bs 
isis lib.totus A B,imyar fQuisergonumerusex ABimpare in im- 
f29.99- parém C B. fadus, imfar eii:Óp numerus ex pare AC, in fegenituss, 
SC pare coroll propof.i d.bwius libri rur[usillepnr buic impari 2a 
quali: quod ef? &b urdutm. 
| Orte 


LiEXEX IX "99 
Ébuarto fit vtrad, pars HC. CB. par, Inuentuigitus ex fcbolie 
jrspol.3$ lib. duobus numerus ynininri D E,preportione 4C, ad m 
CB;aérunt D E,inter jeprimi: a£ preinde ambopsres nomergnt, 
fed vel-vterg, impar ,vel'onus impar, c alter par, Et quia eff ,ut 214 fej. 
| AIC,4CB,i:a D aMBib erit conuertendo,vut CB.ad AC,ita E, ,.— 
ad D; Et componendo,.t 4 B,ad MC, itatotuu DE,Ad D: cEH an- bz jsp. 
gem vt M B,ad AC,ità (£C ,ad CE; quod numersa faciu ex 4 B, cao [epi 
in C B.aquaju ponatur quadrato sed [MC Igiturerit qnoq,otto- 
$us DE, ad D,ita D,ad E,d acproinde Wumeru,gui fot ex toto DE, dio. ff. 
in B,aqualis erit quadratosp(iue D.Totusergonümerns DE, fecum 
efl in partes D E,quarum velvvtrequ impar gil, ueluna smpar , c» 
Alter& pay ita-U: numerus [aciusex toto DE in tartem E, aqualis 
fi quadrato altesins partu D, quod fieri nompo[fe tam demnfiro, 
IN». Efl iu numtro AB,quandovtrag pars AC,GB,oelimpar eff, 
del ona impar, altera jar. Confintergojropo[itum, . 
THEOR, zo PROPÓS jo; xmiüj,- 
Siimpar numerus parem nümerum metiatür; & il- 
Hus dimidium metietur, E 
, Meriatur impat Á;parem B, Dico Á, dimidfoin quoqué ipfius 
B. meiifi. Mcüiatui À. ipfum B,per C. Erir ergoexiis, quz ex an- 
te-edenté propof.ex Campano demonftrinimus,nuicrus Gpap  - 
A*queadco dimidiam partem habebit. aque cum A,metiatur B, 


per C, e metitur quoque C, ipfum B, , ! és. fro 
per &5 Ac proinde C,parseritipfiusB.de. A... C./.. — sew ' 
rfomipata ab A, vtad ; definitionemHb,. B......... PPP 


docuímas. Quonianivéo eft vt C,ad. — , — .,/— , 
dimidium fui, ita B, ad dimidium fui; & permutando vt C, ad B, 
. itadimidiapars ipfius C;'ad dimidiam partem ipfius B, Eft au- 
tem C,parsipfius B.Adecominata ab A; vt oftenfüm eft; erit & di- 
tnidium ipfis C, dimidij ipfius B; patsabeodem A,denomins- , — 
ta, f Ác propterea A"; dimidium ipfius B, [metietur. $i impar f4o. fi 
ergo num*rus parem numerant metiatur, &c, — Quod erat oíften- : 
édendunm.! MEM 

. THEOR.:$, PROPOS, Ji.  . rmivj 

$i imparnumerusad aliquem numiefum primusfig ^— : 


t 


&cidiliusdaplumprimuserit. ——— 
Impar numerus À, primusfit A77... B.s..LLuV ; 
ad numerum B, cuius duplos fit. C ,..... Mu D. ant 


C. Dico A;ad C, quoq; priium m | 
elit St r.À C,non funt ititer fe primi; metietur cosdliquis sume 
- fts.qni fieD,qni neceífarío impar erat. Nam fi fit pat, curi inet a- 
uut 
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8335,56- turimparem À; s crit A, faQtus ex D, pari incum numerum ; per 
sé, quem metitur, par. Quodcft ab- 
A..... Bolsu.uu. Ífardum., ponitur énim A; impar. 
C......eeeree D---- Quare D,impar parem C,mcti£s, 
(cit enim C, var, cum dimidium 
habeat B ) P metietut quoque numizrum B,cius dimidium : Meti- 
turautem & A, 1pitur D,iplos A, B, primos inter fc metitur Quod : 
eft abfurdum. Nonigitur À , ad C, primus noa eft. E;poprunus. 
Quapropterfiimpdr numerus ad aliquet numerum primus fi, 
&c. Quodetatoftendendum. | 
COÓORLLARIYM, — 

Sequitur hinc,nurmerum imparem,qui ad aliquem nsimerum primos 
eft, primum quoqueeffe non folum ad eius duplum, vt Euclides dc- 
montttauit, fed etiam ad cius quadruplum ; o&uglum, fedecuplum, 
& fic deinceps per propóttionem duplam progrediendo. Nam fi primus 
& j.5o- ttadduplum, c primu) quoq; erit ad quadraplur quidplidupluseA: 
; -  Etfimilirezad odtuplum,qüiquadrupli duplus eft, &t. 
zxiv |  — THEOR. yo. PROPOS, j. 

Numerorutnà binario duplorum vnulquifqné pa 
titer paceft cantum, 


Numeriá binano A, dupli quotcunque fic B, C, D, E. Dico 
B, GC, D, B, effe pariter pares tantum, Quod enim fiat pariter pa- 

rcs, perfpicuum eft. Nam 

Vnitas, A;$. B,4. C,$.D, 16.E,42,  expofitá vnitate, cum A, 

) fitbibarius, & B, C,D, E, 

à binario dupli; erunt A.B, C, D, E, ab nitate deinceps proportió- 

nales nimirum in proportione dupla. 4 Quare A;quemlibcer ipfo- 

QTLB6- cq B, C,D. E. & quiliber minor maiorem ícquétem mcetierur per 

m. aliquem ipforum A,B,C,D,E:qui curn omnes fint pares; vtpote 

dupli ábinario:mctictur quemlibet ipforum B C. 0, E; par nume- 

 pusper numerum parem: À : propterea quilibet pariter par erit, ex 
dcfinitionc. 

Quodauteni iiderh numeri fint pariter parés tantum, liquide 
etiam conftat, Cum enim A. B. C, D, BH, fiat ab voitate continue 
proportionales)fitque Á proximus vnitzti numcrus primus,nimi- 

1g. 86- rum binarius:e nullusalius quemlibet ipforum mcrietut, prater 
el. ipfos A,B,C;D, E: quicum nt omaes pares , metietur quemlibet 
^" . $pforum par numcrus pet parem numerum tantum: Ác propterea 
quilibet paritezpar eft tantum. Numerorum igitur binario du- 
ploruin,&c. Quod demonítrandum erar. 
SCHOLIVM, 

Hine cum Arvitbmeticu £uÜizemns actor, quaomnes nwmeres 

inseniamn:,qui fint pariter pares tantum. Sing "A BCD E F. . 
' 31844. 


bjo.no- 


^x 


LIBBERRIX (et 
À binsriodspli, quiex 4,4. 2,8:C.6,D, ps. E,C4. 9,58, 
bic demonfiratie omnei 1-- H-.G-. 
funtpariter pares tan- 


rum. Dico mullum alinm o[fe pariter paremtanium, prater ess, pd | 
in boc ordine continentur 2418, adeo fi erdotiumerorum 3 binario ! 
dnuplorum infinite Sugeatur, omnes nuPero; phriter pares tant y 
leneniri,unllo relilo.Si enim fieri potefi fit alins nmmerusG, extrá 
ordinem numerorum à binario duplornm,pariter par f8niNPI. C. 
iss pars dimidia fie H Erit igitur H JBNIWETWE PUn, UNA fj dicni up 
jmpar,cum fit spfine pari dimidle ; inchietur Liarins numerus 
par.ip[hm G,per H numerum impárem; 4t4, sdleo & pariter impap 
&rif. Quod «fi nb[urdum:ponitur nama, prier par tAntum)ruiug 
wrfum dimidiapar: fit I. Rrir igitur ENTÍNNM 1, par WHREyNS; (N4 
fidicainr impar, eum fit ipfius G, pars quarta; sootiolur inssppsoy ud 
p^t 4-ip/nm G. per I numerum imparem : Atque ab id G, baritep 
impar erit:Guod eff ab[urdnin:pohitur enimplriter par inntum.) 
dit lia leincepi évit emper dimidia pars numerus i&r, donec nd. 
"nitalem veniam, Sit ergo iam ipfius T Wimidiapa r5 Unite iti 
"Vt fit I binavrita gitur H,G,[mns A binario I, dupli. A :proinds G, 
erit aliquuex ordine ip(orusm d :B|C,D.E F. ponitur autem.;nom 
efje. quod eii &b[urdum. Nulla ergéó Alius riter par i? 148tw3p; 
prater eos qui à binario [unt dupli, — ME 
. IHEOR. j; PROPOS, jj; uy 
Si numetus dimidium habcat imparem i Pariter im. 
paref ta&tum: NNNM d 
Habearnünicrüs A, dimidiam partem ridmeram imparem: Di- 


£o A,eflc pariterimparem tantuni: Quod enim fit pariter impar, 
diuui habet imparem; métictur binatiis À , 11i. iL yq 


dium imparem. te À ; ex definitione, pariter impar ek; 

Qu»d áutem idem À, fit pariter impar tantum , hoc inodo de- 

iopítrabirrius: Sit B, dimidia pars ipfius À; & C binarlus. $gi- 

tur À; non eft pariter impar iintüm;ipfe erit quoque pariter par 

Quir eum incüetur aliquis par munerps per parem üume. . 

tum, Metiatur eum D;pàr perparem E. BIoiturfit A;cx D, in E: à s pra 
" hun: 


fitex D.fecuadoin B,tettium: b Ác pro- D-..— B.c j bio fip: 
, Autem C, binarius pafem Diloitur & E, ipFun B, metíerür, pat 
"Inipákcmi. Qxiod éftabfurdum, Non eít cro & alMct par Bi:pó 

inipárcmi. Qxod éfta «Noàn y ipuiter par, Bro 
í paus 


£xxvij. 


- 
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puritér impar tantum. Quocirca fi numerus dimidium habeat im- 
par. m;&c. Quod demonftrandum erat. 
SC H,OL I V M. 
Ita fiemnium numerorum smparium dupli fomantur, inut- 
nientur omnei numeri,qué [unt pariter impares tantum. Quode- 
| nim quilebet iller»sn [it pa- 
Ympares 3. f« 7. 9, T1; 1$ 157 fifer impar £ABIMID , con 
| | ' EP fiet ex. hac. propofitions; 
Pariter im- | 6710.14.18423.26.40..— quippe cum quilibet d1mi- 
parestantü; — . dium babeat imparem. 
mE . 3 1 Quod antem illi foli int pa- 
viter impares tántum jer picudi evit ex [equenti tlaorermate, in quo 
demon[Irazur, omnes pares, quinec & binario [unt dupli, red, dimi- 
dios babent impares,effe pariter pores to ; titer imipsres.C. mergo 
pullus Aliwe par babens lin.dium imparem prater dup.os impa- 
vium numerorum ,manifefium eft, ullum alium praierip[osyeffe 
pariter impayem tantum; (ed ual effe pariter parem tantum , cel 
certe paritex parem, par.ter impare fio. 
. THEOR.;s;4 PROPOS, 4. 
. Si par numerus neque à binario duplus frt, neque 


, dimidium habcat imparem : Pariter pareft; & pariet 


1m ar. ' 

Par numerus À, neque fir ábinario düplus, neque diinidium ha- 
bestimpárem;íed parem. Dico À, & pariter parem effe, & pátiter 
impari&m, Quod cnim fit pariter par; liquet... Nam .cum di- 

midium habeat pz- 

eH. rem, mcerictur cum 

biparius, paf nu- 

fnérus pct pafem, neinpe pet dimidium. Eritürex defipitionc, pa- 
ritet pat eft. 

apdautefn idém &, fit etíam pariter impar, Íta oftendemuté. 

D iuito A,bifariá, & eius dimidió rurlüs bifar;ám , & ita deinceps? 

tandem incidemusin aliquem imparem.Nám fi ia bínariüm inci- 

dere/nus;eflet À, à binario duplus; ponitur autem & non duplus. 

Quad eftabfurdum Igiturcurhin imparem incidamus,metietur 

e 


ille impat ipfum A;per numerum parem: Alias fi perimparem me- 


Ko... «9 972609999 


$: y.&0- tiretur, & cum imparimparem multiplicas faciat imparem;efIet A, 


Led 
£555 


impar. $i par erggnumerus neque à binario duplus 
Fon wii: quel P 


fadus exillo impareinhuücimparem,impar. Quodceftabfurd 
ponitur enim par. Quare cum impar mctiatur À, perparem; at- 


' que adco ticilfim par pef imparem, erit ex definitione A, pantet 


impar. Paitautem & pariter par. gitur eft & pariter ps & pariter 
Kc. Quod 


eau . 
| $C. 


OLILIY AME 1 
LIBERIX.. :éj 
SCHOLIlIVA,,.. 


Po. 5 518 ome " €. mM " LC 
. Kacile ex bu inueniemsis orine: numeros, yui v pariter pares 
unt, (9 pariter impares Relicbs enim omnibus ilis.qui á& éinarip. 
fnnt dupis, & omnitus.qu: dimidsós babent impareserumt ex bae 
proof omnes alij pares. C pariter parts &e pariter impares. ,—, 
Porro ex)rsximitr busthbéoresnitibus nperteintellisuntur en,,. 
qua in defin rionem 9 lib.7.[eriprnm, 2 a 
. THEOR, ,j PROPOS) . ing 
Sifint quotcuhique numeri deinceps ptoportiona- 
les, detraliantur autem d(ecundo, & vltimo zqualesi- 


pi primo:Erit vt fecundi exceffusad primüm,ita vIrimi 


exceífus ad omnes ipfum antecedentes, "EMEN 
: SIN T quotcunque. numeri continüc froportiotals A,B.C 
D, E E, & ex BC, (ccundo, &.E F, vliimo detrahantur G C, F H, 


prima, 4;zqualcs. . Dico effe vt B G, ad À, ita É H, ad 4 B C, 8f 


D,fimul.De : ] 

trabatu: FI, 20 AÀsee HD Qoo x 

ó BC, Bl.G.sMC 0, 4 c 
K;lp iD, c- 209 D ctr p? este te uw - 

quaii:.quo- É.eeseEn t.e H.oUSuÉ ' 

piam igitur —-c . |. 

É 1, zoualis | 07 B.G.C ! 

eft ipii BC; | vu 0. . Pp JIIEEE ZEE EE 7. di^: 4- gz 

& ablatas F É Veces En nR See Ha 

Hi ablato C. : : 


e Tort TP P E 

;edit & reiiquus IH, reliqno B G,zqualis Quia vero eft vc A,ad 
C,ita BG;ad D.& D, ad E F; conuertendoque vt E F, ad D, i 

D, ad BC, & B C, ad À; sque eft É F, ip D, & TF, ipi BC; &- 


- 


À. , 
G D. 


000 VL UD tus 
E..erertceÉKELe VL HUE 
p E 02.4 7 7 4 7 "ELP QULEMM 
.H E, ipfi Á, £qualis: Erit quoqne Yr EF, adK E,/ ia K F, ad! 
ad HF. Diuidendoigturvt E £,ad KF,iraxLadl F &1H, |, ,. 
ad H F; 4 A: vroinde ita cciam erunt omac: F K, LI H,ad om- 314, 97 
ncs x E, TF, H F,hoceft,totus EH, 24D BC A, imil, (quibus pyigy, 
fup funt zqualesk F, IF, HF. 1H, ad H E; hoc eft, vc 5 G, 
ad A; fantenim B. G, & A ipfis i H, & HF, zquales. Quare fifint " 
uotcunque numcri deinceps pror ortionales,&c, Quod demons . 
adüm erat. ' , foot ay 
lá , 54CH4.. - 
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Ex bot. tbeeremate yenicmuw in notiiam [umma quotcunque 
Wumerorum continue proportionAlium, [i modoprime fecundo, 
(orvltimm fuerint notiG um enim [it vt exce[[mc fecundi ad primi, 
dta exce(Jmeoltitoi ad omues ibjumm antecedentes Si primus à fecun- 
do, e» ltimo d«matur, f'atq, ut reliquus [ecundi ad pri mum, ita 
reliquas ultimi Ad alium .Eris bic alité (umma omnium nuwmero- 
rus pro-ertionalium,qui vltimum 
1.3.9.17.81,143.729.2187. antecedunt. Siigitur Adsciatur ul. 
— iimus bebeblitur tota [uina I- 
poenietur antem quartus ille proportional, fiprimusemultiplice- 
s0urein exce[fumm ultimi. rproducim dinidatur inexcef[uss fecil dis 
vt liquet ex [cholio propof.19. bwisu lib.quandoquidé eres dati nn. 
'eperi,quibsa quartus proportionalu inuesiendsus eif, [unt exeo([un 
o feeundi, primus, Crexce[fus vltimi:Vt in exemplo appofito (6 prisnus 
numerus, nimirum unitas desrabatur ex.[ecundo,Cn ex 2187, u[- 
pümo:ernne vreliquiexce[[uo, 2. 3186. Quoniam igitur debet effe ut 
2.4d 1.141186. 5d [usmium omnium, excepto ultimo, fi fecumdam 
numera imnltiplicetur per tertium 2186.fiet numerun i86.qui fs 
dinidatuy imprimum 1, exurgetnumerusiog;. Videlicet (umma 
emninm,exclufo vltimo 1187 qui fs addatur [ummainnenta1oo 
. procreabitur [umma omnium 3230. 

aixir PROBL,j4 PROPOS. sé, 
Siab voitate quotcunqy numeri deinceps exponan- 
curin dupla proportione, quoad totus compofitus fiat 
' primus;&totus hic in vltimum multiplicatus faciac ali- 

quem: Fa&tuserit perfectus. 

Sintab vnitate quotcunque numeri A, B, C, D,dupli, quoad E, 


ex illis compofitus fit primus; & E. multiplicans D, vltimum fa» 
ciat F. Dico F, cfle numerum perfe&um. Quot cnim funt nu- 


Vnitas.A,1.B,4.C,8.D, te, 


e EÉ,31.G- --- 161 H,i124.b248F --.--- 496. 
E" K,31M, 1. p L,31, N,4 8, 


, meri A, B, C, D, tot (umanturad E, dupli, nimirum É, G, Hf, T. 

. Qa igitui À B,C,D,eandem rationem habent; quam E.& , HU; 
a9. fe- crit €x zquo, vt ^, ad D,ita B, ad lj Ác ptoptcted numerus fa- 
ptim.— QGusex A, vtimoinI, quartum zqualis eft facto ex D, fecundo in 
b 7.9ro- E,tertium : Factus cit autem F;ex B, ir E 'giturid. m F.ficrex 
959.  jdyualj bidcoqucl, ipfuu F, meticturpe. A, binarium; & obhoc 
F,ipfius 


?*« 
7 e- 


; LIBER IX. 26f 
E,ipfiusT, duplaserit. Quatc E, G, H, L P, deinceps dupli fant, 
Detrahantur ex G,fecundo,& ex F, vltimonumeri K, L;primo E, 

uales,fintque1eliqui exceflus M;N. 4 Ecit igitur vt M;ad E,ita, 3f.963 
N;ad E, G, H,I, fimul: Eft autem M, zqualisipfi E (Cum enim ns : 
G,duplus fit ip&us E, ablatufqi(it x, ipfi E, zqualis;erit & reliquus ' 
M,ipf E;zqualis.) Ergo & N,; aequalis c(t ipiis E G, FH, 1, imul, 
A ddidsigitur zqualibus, nimjrum numeroL, (qui zqualis eft i- 
pfi E.abjatus) & numero tompofiro cx vnitate; & .4.B, C, D, nu- 
meris;(Qui compofitus eidem E, per conftructionem;eft zqualisj 
erit compofitus ex L N, nimirum ipfe F, zqu3lis vnitaG, &nn- —' 
metis À; B, C, D, E, G, H, L, fimul, Quare cpm vnitas;& omnes 


Vnita:. 4, *.B, 4 C,$.D, 16. 
E,1G---.62G,(n4li4&F--—496. -— 
E,51.M, jr. L3 (Noa 64e 


Oo *e»»eüne E ^ bes 


numeri,4f,B.C,D,E,G.H, I,metianturipfum F;(Cum enim E f2- 

&us fitex E, in D; bmcetictur D, ipfum?; c atqueadco eundem ,,,, pre- 
F,mctictur vnitas, & numeri À,B, C; 4 quiipfüm D, metiuntur, "ws 
Rurfus cumE,ipfamF,metiatur,vt oftenfum eft, metientur quó- ,., p $- 
queeundemEF, numeri E, G. H, f. qui ipfum Lpropterpropottio- |... 
ncm duplam, metiuntur )& nullus alins numerus ipfum F, matia- du fro- 
tur, vt mox pítendemus;Brunt vnitas & numcri£,B, CD;,E Go... - 
Hil, omnes paries, quas F, habere poteft: Qibuscum qualis o- |, pre- 
ftcnfus fit ipfe F;crit F,ex definitione;perfe&dus, ——. »"S. 

Quod autem nullusajius numerus,prztet 4, B, CjD,E,G,H, gc 
Liplüm F,metiatur,ita demonftrabimus. Metiarar,fifieri poteft, 5^ — 
alius numeris O, prater illos, spam T, per P;g atque adco F, , pre- 
fiac ex O, inP; sd idem F,faus eft ex E, in D, Idemergo ET 
numcerusfitex E, ptimoin D, quartum, & ex P,fccundoin O,ter- 
tinm : bacpropterea eftvt Ead Pita O, ad D. Quoniam vero x i, fe 
cum A,B,G, D,ab ynitate (int proportionales, & A, proximus vni- 5 - 
tati primus, ? vltimum D, nullus alius przter A, B, C, meditur:& 1, 49 
O, ponitur non idem, qui aliquis ipforum À, B; C; non metie- t 
tur O, ipfum D, . Vrautem OQ, ad D, ita crat E, ad P; nequeigitur 
E.ipfumP, metietur Cum ergo E;primusfit, k erunt E, & P, intet k n. fe- 
fc primi; ideoque in fua proportione minimi :s Ac proinde z- dh 
quemecierar E, ipfum O, & P,ipfumD. p Nullus vero alius pr- 13: fff. 
ter A, B, C, ipfum D, metitur TgiturP. idem erit; qui aliquis ipfo- 
rum A, B, C. Siterpo idem. qui B, & quotfunt B, C, D, totab E, PAP» 
lumanturdupli E, G, H. Erit igitur ex zquo, vt Brad D, ita F,ad 
Hi; Ac proinde idem numeros fiet ex B, primo in H, quartum; ? I9 
qui ex D, fecundo ia E,ceriigm Quia ex D, in, kin pim. 
' mL t. P; ' 


f 


N 





*. 


Mé s. 7 EVCLID. GEOM. , 


.. füicei,quiex P, in OL lemceigofict ex P, in O, quiex Bin H4 


p ft- atque adeo eri vt P, ad Biita H, ad O. E:2: autein P, idem qui B: 


Him. « Eoicur & H.idem eft;qutO.Cjuod eftablurdum.poniturenim O, 


iuerfusab omnibus A;,B,C, D, E.G, H.I, Noà igituralius nume 
tus O,ipfum F metitür,fed ipfum foli A,B. C, D, E, G, HL mceti- 
untur. Qum ob rem,fi ab vnitate quotcunque nurficri deincepy 


exponaBtur in dupla proportione, &c. Quod crat demonílran. 
um. ' " (004 EUM ol $058 440... tn , . . 
NOOÀG ' $SCHOLIVAM. 


' Ex doc tbeoremate elicimr mods inuániaudi omnes numero; 
erfedlos eearil partesalisuetas,quibm [imul [nmptis iuxta def- 
orem numer. perfcili ipfi équáles Bnr Sieminrguotcumq, ms- 
meri nb ynitate dupli n nata (ummam colligantur, donec corh- 
jeofitsn fif numerus ritui; Erit n« mersa faim ex illoprimo im ti- 
yimum duplorum.perfecius. Quod ff ab illo primo quiex illis dupli 
tonponitur, [umanruf tot continue dupli(tpJo primoetiam compu- 
3At0)qué: Junt n,umesi illi dupli ab-vnitàtesxelb [8v rrate;erun] 
| binwneri accepti n illiab vnitate dupli,una clü ipfo vmitateom- 
wes par iesaliquota qune perfetiqu ónsmerss imugntuA bsbertpoteft, 
Gua omnia per/bicua unt'ex demonfirationt tbeóremato, &faci- 
de ex Jibie ia exemplu percipi po[[unt Vt 4ni& nnmetüs jy .cempofi- 
$us ex 1.2 primns eFierir propterca numerus 6.qnifit ex 3.182 "vlri- 
sburb ujlorum, peifecius, tius partes aliquot (ung 1.2,5-Item, 
dui compofitus ex bis 1.2, 4.nimirumr7 . primus eflidcirco 18, fa- 
|Gusex 1 ina eff perfecius babés bas partus &liquotiu1.2.4.7 A4. dif 
. "Usre quid compo[itusex b s à 2. 4.Q, bocefl. ig. mou efl priguns gun 
erit 110.fadlisex 15,in 8 perfedps. — — ! 
' Denique qiiia eemppo[tuséx bis1.2, 4.8. 16, nimirum 31.primu 
eilierit 496. faciwsex 51.im 16. Bumerus perfecius, cuius partesali- 
pr Junt 1.1. 4.8616. 71.62.1214 148. Eodem modo (v reliquos pet- 
eldosnwmeros inueniemus. 5-0 07 
F^ Lubet'bet loo deménpflrareproprietatesqua[dam preportionals- 


MIS Gromeirica anam titur Admirabileilaproprietae, qnam l5 


| expo[mimns,bine exer diente; 


* . t5 . . : L 
ro rt/eprimo lecoyéumisepropsrtionalitate Geomatrica ngerembi, 


Ll 


Quolibetnumero per duos quofuis numeros dinifo 
us cotiucrío ordine: 


grunt duo hi numeri Quotiepti 
proportionales, :« ^*". - 
NVMERYVS enim.A, dini(ns per R,C.faciat Quotientes DE. 
A5. ^ Dicoeffe, ut B, ad C.ita E, Md D. Quoviam enim 
P8. — dinifo 4. por B fot Quotiens Diet Ax Bin Dot 
DoeEiS  eddsfn, jj.b, 7. Jerspfimms. Eadem ratione v 


i 

. 1 [] | 

av 1dn * 5 eer eo jo. a, 907, jv i. "5 
* à e * 
LRIGPPIRL 
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i in pofterioribus tcípondet. ( 


44, fiet ex C in E. Quia ergo idemsnumerm A fitex B,orimoinD, 


quártum, 5» ex C. jecundo i E.tertium:a erisvt Byprinoue ad C, 319-/6f 
fecundum, ita E tertie ad D,quartum. Quod efi propofitum. 


. asas e 7 IR 

Qupliberpumero per quotuis numeres diuifo, ecát 
bini numeri diuidentes binisQuotientibus refponden- 
tibus conuerfo ordine proportionales." EE 

Diwsif) enim numero A,ptr B, C D.E,fiat QuotientesF G H f. 
Diceffe vt Bad Gita Q.adF Et vr : 
C,ad D,ita H 44 G:Et ut D,ad E,ita 44,48. cf 
D54H Hocautemp manifeliumeflex — By. 8,4. D,8; E,6. 
gbeoremate primo , proxime demon- F6. G,z. H,6. L8. 
firato. C amenim dno B.C dinidentes m 
M. faciant F,G, erit yt Bad Cita G,ad F, Itemcum duo C,D, 
di sidontes A.faciaut G Hieritvt C,nd D. ia H, ad G. Item eun 
sno D, E, dinidentes A faciant H.I:erit ut D,ad E,itAI.nd H A2- 
gna isa deinceps fai plres fuerint. Qnod eft propofitum. 


" |. lll, 


Quolibet numero per quouris numeros conrj- 
nue proportionales diuifo, erunt quotientes conuer» 
fo ordine in cadem proportióne continue propor- 
tionales. E | | 

Dinifo eném numero A, per B.C,D,E, contiune proportionales 
fint Quotientes F,G H I Dice] H, | 
'G;Fyin eadem proportione B,adC con " "f, 15. 
pinueproportionalese(fe Quoniéme-  B,y, Cy. D,4, E8, 


nim pera tbeoremaeflt Dad Eit. Fs, G,21. Hyg. L2. 
1,4d H:Etvt C 4d Diboc efi vt D, ad Pf LL Js » 
E,ita H;ad G; Et vt Bad C,bocefl, ut C,ad D,» D, «dE itaG, 


, 4d Fersnt I, H,G,F continué proportionales inbroportione U, ad 


* 


| B,ve] Rad C. Quodei propofitum, 


- Y. 
$i (int quotuis numeri quicunque, & tetidem alijin 
£i(dern proportionibus, erit vc fumma priorum ad. 
que mlibet corum, itafumma pofteriorum ad cum,qui. 


| /— S4 














Ms EYCL!ID. GEOMRET. 
Sibt qnotni numeri A.B, C,quorum [umma D. Ettotidem alg 
&,F,G, quorum fumma Hy ta, *ut A4, ad B,ütA E,ad F. (p vt Bad 
Cita F,ad G. Dico e(fe,vt D,ad.4,B, C, 
4,3. B,6. Co fgillstim, ita H,4d' E, F,G.figillatim., 
7 D, 19. - Cum enim fitt 44,44 B 4tAE 5d F. erit 
E,«. F, 121. G,40, compcnendo,wr 4. B. fimul Ad B, [77 : E, 
H,8. ^ , PF,mulad F.Vtautem B.ad C,itaeR E, 
] ' MG. Igiturvtexaquo 4,Bimul,ad C, 
it^ trit EF, fimulad G: Et componendo,vt A, B,C, fimul, boc eii, 
Vi D, 4C, E.F.G,fimslhboceff HiadG, — 0 07 
Qui izitur,vt D,ad C ita H.ad F.Et consertendoyut C4 B, 
Ea Gad Fieritexaque ut D adBiitaH.adF,-— MEM 
Denique quiaef,ut D,ad Bua H,ad F: Et conuertendoyut B, 
4d ALith F,Ad E, erit ex aquo,vt D,ad A ita H,ad E,quodefi pro- 
Pefeem. Eademg,ratioelldopurim, 00 
QE Y. 
Si fint quotuis numeri quicunque , & totidem alij in 
ciídcm proportionibus, íumma priorum peripfos diui- 
fa figillatim , faciet eofdem proríus Quotientes , quos 
funima poftetiorum peripfos diuifa facit. EE 
. Nun ut in 4. tbeos, oflen[umef] , adem proportio ef? fumma 
priorum ad primum,qua umma po]leriorü ad primum,nc proinde 
"Utrésg, proportionis i6 denomindter erit. Cumerge rx dinifione 
antecedenrü terminiper con[equontem gignntur desominator pro- 
portionu, idu Quotiens omnino procreabitur [i cutrag, [ntnma fa 
er/um per primoi numaros quaqper [unm ,dinidatur. Eademque 
ratio «Pj; por ecundestersiosnquartos, Cre. dinifio fiat. Confiaa 
egoprpfuum, 0 EMEN 
ttt VIL ' 


Si famma qtioruis numerorum continue ptoportios 
nalium per cos figillatim diuidatur; Et Quptientum 
fumma pet ipfos Quotientes; Et horum fecundorum 
Quotiencum fummá pereofdem fecundos (Quotiétesg; 
&: fic deinceps in in&nirum : procreabuntur alternis 
femperiideni Quotientes ordine conuerío. 

'" Siutcontinus proportionales qnotmüu nysmeri 4,À, C D. quopsesm 
Mina E, per ipyos diui[A facias Quotientes F, G, H, I, y borsa 


a JMtima Napersos diuina facint Quotiétes L,M,N,Q.Déieo bos Qsto-. 


ptite pip rog [I e-jnepm alternu,ordine conmov]o boc eil, E, O, 


€ jt *ffei Ic a QN: st, c Mi Leo L,Ó. . 
—S Nd jee- 
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Quoniam enim ber y 1beoi.Co sotientes F.G,H.Leandem conti- 
nuam preporticnem babent conserjo ordine,quamnumeri 4 BC, 
D. Et quotiente; L. M,N,O;con- 
wer[o o dine enndem. quamQyu- o1. B Coe. Dui 
fientis E G.H I, boc efl eand: eo- Es E ; 
dem ordme, quam numeri A B, F, 1 $- G;?j. H,31. I, Ig. 
C. D: erit pe? 4.theorema , E. 44 D. K,i8i. : 
Ac Ur Kad l.Quare cum ex diui- 12, M.33. N, 1, O, 1 «. 
fione nmtecodétis termini per con- x: Lu 5 ^4cáatr * 
Jequentemroducatur denominator proportiona fiet idó Guotiens 
ex diwifione E por d qui ex diuifione K,perI.Cum ergb Guotientes 
o fimt E e O.aqualeserunt F (5 O. Eademrationsaqualeserunt 
G, C N,H,Cr M;L C L, Cc, quodeit propofitum. 
VIL 
Si fumma quotuis numerorum continue propor- 
tionalium per eos figillatim diuidatur: erit fumma o- 
mnium Quotientum zqualis numero,qui glgniturex 
multiplicatione primiin vltimum, vel ex mutua multi- 
plicaione quorumlibet duorum mediorum ab extre- 
mis zqualiter diftantium,vel denique ( i Quptientum 
numerus fuerit impar) ex multiplicatione medij Quo- 
cientis in fe, | 27 CUT 
Sint primnm quotuis numeri mnltitudino pares continne 
pertionalet 4, B,C, D E,P, querum (amma G,per ipfos gil tio 
disija faciat ^ . ! To ditto 
motis H, 4,1 B3, C,4,. D,8. Ey. F,ja. 
I, ,L,M. N, v G, 61. : ! 
querum [um-. 'H,63. I, 31]. K2. L,2.M,3! 5. Nu $ 
$»s O. Die " 03 53 i L) 2i p bir ) iR 
[umma O, 4- b 4i 
qualem ejos numerum qui tex H,in Nyvelex Lin M,velox Xin 
L.Quisenim per 4.tbeor. Quotientes H,I,K,L, M N.[unt cétinue 
dreperrienal: conser[o ordine inpreportione A ad Byerit N,a4 M, , 
T 


1,ad H.à Igitnr idemnumerw gignitur ex N,in H,qua ex M, ín A19 


à 


LIbosefiidanex H,in N, quiex Lin M ; Eademqueratione idegs 
feet en Lin M, quiex Kin. M, Et queniamper 6. theor [umma 0, 
dinija per H,1 ,K,.L,M, N,producit eo[dem Quotentes ccnuer[o ov- 
dine, boc oii, [umma O, dini(a per H. facit Quorienterm N , brodu., 


€otur (umma O, ex Hin Napes defu, ac goipde (n ex Iyin Mtas 


K, i» L. 
Ent ipd quem namarimnltitudimimpatu cominus pro- 
| | z | 


pores 


A 
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upertionales 4,B C.D E,quorum (wmsnma F, per ipfos figillut^m i7. 
. wijAfaciar Q uotiétes G,H,LK ,L quorum (umma M.Dico fumm* 
M «qualem «(fe numerum geniturn ex Gin L, vex H,inK, e»e* 
1; in feip/um. Quod ot t to 
enimagnalefirsí, 245,1. B,2. C,4. D,8. E E16. 
qui ft ex G,in L, 00 7 RF, gp mE 
(o ex Hip K, de- "31. 1, 1,72. K,34. L,.1H, 
monfirabitpus, vt gi HER » *u Ap Pre 
prie. Deinde vero vw 
^ 220.fi- quia tres numeri H,],K.continue proportionales funt;a eritnume. 
pri . p^ ex H,in K,genitsia, id efl [umma M aqualisnumereo, qui ex h 
"— mfeipjum duélo generarwr.quodefi prepo[itum 2 
U Hine fir,quando nserus terminorum m. impar, [un mam 
Guotientem effe numerum quadratum, cuim latus fiue radix, eft 
pelimnrpipw 5 505170 00 0 000077 
I:49 fi jinugnicudi ont quotcunq, numeri coptiuue proportione, — ' 
les im data proportione, quorum [umma 4qualu fit numero, quiex 
primos vltimü giguituryvelex quiba[us duobus quib extresom 
a4uAliter diflant: accipiendi funt in data prop-rtione tot numeri 
quicung, cóntinue proportuonales, quot i quir antur, Nam fi eorurm 
femmeger ipfos figillatins dividatur rune Quotientes quafii nn- 
pierisut ex boc 7.tbsor.per(bicuum ejt Quod fi defider&tur gmotmá 
numerimnltitudine impares, quori (umma [5 numerus quadra- 
5 c niue latus finc radix jt medina terminte:ngmendi [unt in da- 
ke praporiione totidé numeri cátinue proportionales , eoram, (um- 
(* garpereos figillatimdiuidendá.Quotictesenimerunt numeri qua- 
fiti. ut ex eod boc 5 .theor liquet. Atq, mirabile [aneefi pofforeperi- 
ri quogcHnd, ngumbros comtinme pteporqonales $n data proportione, 
eriam mille, autplures;quorum orinium [umma aquaiis it produ- 
dig exprimso involtiggumiCn «ex quibulibot duobus qui ab extremi 
aqualiter diflant,inter fe multiplicati; & deni, fi serminorum 
bumerusel imparex medio termino im feip[um multiplicate, 

Sic etinm fi quis eptet duos numeros in data proportione, quorum 
fummnaquali fit wuenero produdlo ex umo in Mterwus, fumat dnos. 
eimeros in data proportione quo[cuzque sorum, [ummaunperv- 
srumaylimidat Guotilres enis dabunt numero: quajtes,vt eften- 

?— Jumei: quin vidilicei eornm (uintnaaqunliu ef numero, qui fit ex 
Qo primtrinsvlisium,bscefi im fecugsüum Exempli gratus. Ssni iunt- 
. Wiendi duo nümeri ym proportione fe[quiquinta, quorinm [usmsha 
«quali fit nishero,qui eximililplicat:one-unim in alterunsprodm- 
itur. Sumantur duo numeri quicung in data prepertione fejqui- 
guinta nimirum 6. y sernmd (umma, per vtrumque dinuid 
(ir-Rem Qugtiente 1j rtg funt mimeri quei Habent esi 


9rc0o0 y. 


' 
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proportionem fofquiquintam datam, P. sam eorum fumm quam 
' Eemerw ex tuluiplicatione corum yeoducin, eii 41... I 


MINVTIARVM SIVENY- 


. . 


merofum fradorum 


DEMONSTRATIONES; 
Y FEES NE 
» Duz miputiz eundem habentes denominatorem 


quarum yniys numeratorfit vnitas,candem proportio, 
hembabentquamnumeratores. 5 — ^ 7 7— 

' Sint dua wmimutia A B,C B, eund. bábeptes denomimatorem 
Co »umeratór C ;fit nitas Dicó ita efe pinutiam,.4 Bad minu. 
tiam C B,-ot efi numerator A aduumeratorem C, C uoties mim 
Units G, conti»etur in À; toties winwrnaCBam ——(C- H 

prinntia À. B, incledituripropterea quod minu- 4,6. Cy. 
Pia.4. B, dintidstur intot miputias minutia C B, Bl E 
kquales,qnot vnitates|/unt in 4 ita ut qudlibe 7 0 0n 
garum minutiarum babeat numaratoremC,odenomivatoremB. 
h Igitur eadEpàri eWt unitas C numeri 4,quaminutia C Byninn- 219.de- 
ba 4 Bi uc pro.ndeeil, vt unitas, Cad A, itaminutia CB.ad mi. Án. — 
nutiam AB: Es coiptrtendoita 4,Ad C numeratoraduumera-  ——. 
Jorem ,ut minutin 4 B,ad minntiam C B.quodefl propofitum. - 
Quowinm vero minutia (unt [radHiones: fiue particuld vel'vni. 
4Atle vnl alterinj cuin inm nymeré, (Ncque ehimeorum fenten- 
gentiam probarepo(fe*o, quiexiftimant.ens ve[pecin follusunita- 
yis effe ncétpienios propterea 4onod fal(o putant e aii demonfiratio- 
nes nb po(Jeomnuseuplicariin numeris ini esr. jid félil'in unitate. 
Nos esfim in'bac traiatious omnes demon(l»ntiones quibu]us esix 
' &umeri integra Acceonmodabimus,) conebimur omnei minutiaril 
emonflrationes numeris integris explicare vs exem)liuitinm [hy " 
dio[us lector addicat veras e[fe demon[irationes.qus afferimws. 
SEMI ergo daga minuti. S, C E, particle , verbi gratia, 
uisa aaineriinségri 4 4-Et quia ejuv] el 4.67 5: funt 24. pere 
Jpicuum est,ita eje 4.ad 14-VI «Fl numerator y ad vumerateremq 
Velita 14.94 4vt 6.ad 1. (0 0m 5 007 
' Hancperro pyropofitionem damon[irabimms pr p^s.4.in-vtniuev- 
fum de quilsjcunqueduhkm rbinntiis ciu(dem dinominA(tionis, 
qpinmfi neutra mumeratorem bubentvnitatem. (t b on 
$ "NP "U J 


OLOd uo Hu. . ' m 
 NYMERATORcuivfaismioptisad denomiss- 
e$ . 7 TED ' : "torem 


1 , . ^ - * 


. 
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torem eandem proportionem habet,quam minutiaad 
integrum,cuiruseft minutia. ' 

Sit minutis quacunque A, B. Dicoeffe numeratorem A, ad do- 
sominatorem,B,utefi minutin A B, ad [uumintegrum Sumatur 
tninutia C B,cuims numerator C, unitas, denominator idem B: 
Item Ali& minutia , cuius numerator D. a- 

a.C, r.D;f.— qual fit gidem denominntori By ita Ut (no in- 
B. Bep. "n? fit 4qualss Quando emim numerator de- 
SUP 705705 — wesmipatori efl aqualie minutia [no integro a- 
quinalet, quippe. quA tot particulme integri contineat, in quot i- 

bfum integrnm diuifum eit, ac proinde sotum intecru eontinest, 
ate. Quoniam igitur efl, 'Ut 4, 4C, itaminutia A B, nd minntiam 

C B:EtvtC,sdD,it^ mimutia C Bad minutiam DB;erit ex «quo 

v: A4 ,nd D bec efl, vt numerator A,ad denominatorem B ipfi D, 

aqualem itaminutia AB.ad minutiamD B,boc eff, ad indegrum., 

quodeft propofitum. | | 
Ml ter. Sit prisum data minutia A B, numerator A vnitae, 
^ — Ktavtmiuutia fit pars &liquotaintegriC, fine C, fitvumtas, fus 
(007 771 7 "wyggergil bars inquam, ai quota à B, denomjna- 
Mas Dun fa, propterea quod tot minutia ipfi 4 B, aquales 


ántegrumC conficiunt, quotiesunitae efi im B, do- - 


55 e 00848 nominAtore.Cum ergo onitae A fit parsmume- 

vi Bab ipfo B, denominata, vt ad defin 1.lib, 7. fcripfimus; eadem 

. perierit vnitat A, mumeri B pra minutis A B.integri C. b Quaere 

JU aritvt A. numerator Ad B, denomingtorem, uaminntia 4 B,nd 

integrum C, quod eft propofitum. o. 

DEINDEmon[u Vnituu numerater A.SumAtur minntinDB, 

" 777  ' * — gui numerator D'onitu(Pp denomina- 

( . Cos dgeridem B.quiminntia AC,c Et quin efl 

e Jem aD D C «ut A, ad D numerate 4d pameraterem, 

Bj. B €59 jq wipstis 4B, ad minutiamDD B: Et 

' «n D,aiB,itaminztinDB,ad integrumC,vt proxime demonfiva- 

simntserit ox Aquosut AA,4d B.rnumerator ad denosminatorem,it6 
snixutia A B,ad integrum C. Quod eii propofitum. o 

i I 44ut Ó data minutias fii butus vNIHST: tnsegri $0, 0*4/ eswe 

d. numer 6.8c proinde q.Dumeraa 18,9bi «ide its effe 18.ad 10, 


UL ef] 5, 4d j mumerator ad denominaterem, 


5:10, de 


HL | 
Minutjaquelibet;pars eft numeratoris ádenomina- 


tore denominata, 
, . Su qualibet minutis A B, Dicoeam vffe partem numeratoris 
dh bt- 4 à dehminazére B, denomitatam.d Quenizm anim 6H Ut 20, nd 
der. i; 7 | B,name, 


.- 
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Bniemorntor nd deorninttorem, it& sninutió .4 B, ad [uem inte- 
gp utm C, erit permutasdo ut M, ad minntiam A B,ita B.adintee 
grum Et couertendo,ut inin utiA.A B,.Ad. A itAintegrum ad B.C 
ergo integrumC, fitbarsdenommaroru By (boc —— . 
efl intégri toties ac epti.quozté; u- irat efl inde- 2,3. C y. 
nominsloreD; )ab :pfo denommnatoreB,denomi- B, F Co. 
net&(Cuin enimáduemiétiniur uniiae denomi- EU 
watopem, (p integrum ip[um integri toties Acceptufn quoties oni- 
1, eil in denominatore; fii aulam vnitas pars denominantoris À de- 
nominatore denominaiA,Ut od defin.2:lib,7. fcvipfimmaserit quoqs 
Vietegrum édem pori intégrl iobies accepti, quoties Units eiim de- 
Beminators)erit quoq; rninutia.A B,isume: 6tórié M (boceff.inte- 
gritotie Accépti,quobiei eil vnitae in numeraiore A, )eadom par: 
denominatore B,-enomsnata. quodefiprepofióum: — m 
Ponitur minutis UL butus integri jo enim fnnt iB; Et quid 
sumetalor .numerat iria infeg?a.bocefi valet 9o. rdenomina- 
gor VÀlet 1 5Q.(quemadinodum,cum eaaet ininutia 3 [umitur re- 
Jediu vnitatihumérator éontinet lreí uisitátes, d» denominatoy 
quinqi)liquido éenfLat;i8. effe quinidipariem numerAteris, bos ejl 
ériil vnitatum.quarum qualibet numeri integrum 30. [gnificat; 
Lm drei ohitatesfactunt 90. partem, inqui À denorinatore ;.de- 
omindtà; quemadmoduri Ó 501 datus numérem infeger, quinid 
faricfi denominatorisboé eff.Suinque,unitatum, quarum qualiz 
bet numerum infegrumacifignificar, qua quinque vnirates conf 
éisntz joipari inquám, d denominatore. $ denominata: 


Iv, 
Datz minutiz eundem habente denóiminatoreni; 


quium neütra humeratorem liabeat vnitatem, ean» 


em proportionem fiabent,quam hümetatores. 

GInod primdpropofitiorie offéh(umi efí dé duabu minutiu,dusa. 
fm altera numerntori babei-Unilat.m, demonffratur bi; de qui- 
binfuis minuriu.Habennt e?go dna minutis 4 B,C B,eundem des 
mominatoran B.Dico effe mi; sias» d B ad mi- 

B5sliamC B.vt el? A, AdC.mmerateraa nume — A6; €, s, 
fatoremia guia enimeft, us 4, nd Bitdmiui- p" — 7 
1A A B, ad [uumintegrum -E-vt B, ad C, itd 7. 7 
integri ad minutiam C BNamb eum fft,tt C.ad B,ifd midg. 
tis C B ad iti eyrumerit comuertehdo,vt Bad C ita sütégrum nd 
fniiutt ATOC B. erit exaquo,Ut A iumerato A4C numeratótem 
étaminntia 4 B.ad minutiam C B. quodefi prepofiium. 


D AT /E minua 53 fint Inuus integri 28.5utus$ funt 2 4. 
| Lun 


it, bs] 
$ME, 

b a. bita 
ise, " 


s 


dj rv LÓ15. GEOM — , . 
6 Mint 12.91 perfrictum ifl iza effe 2 4. Adi Lordissil: 
ideo 6 Ad marttirm 


- $i duatum minatíarum numerator prioris ih deno: : 
fningtoretn poftesioris,& poferioris numefator ín de- 
hominatorem prioris dücatut,erit p rior mínuria ad po- 


ftctiorem, vt prior namerusprodu&tusad|pofteriorem, 
Sint dua minuti& 4 B. CD: Etex M, in D. fiae F n ex Cin 


fot G. Dice effe plihbutiam A B, Ad miutiam C D,utefi F,adH. 


Fiat: enit H,ex B; in D. Quis igitur AB. 


T Á E. 9. I. muliiplicuntes D, faciunt, F H,aerit-vt 
4815/9 — nx... C 4. 44,44 B, ita F, ad H Vtautem 4,24 B, b 
* sm. ; — "ned ifa eft fninntia A B, ad intégrum. Igitur 
D Ébws By3, R 5 d ', erit quoaue, "UE Phiteut iA A Byad í integrum, 
9e. Hii 50007 d FadH Rur[usquia € D.mnlsiplican- 


. Is B, facium G Hiceris t C, a4 D, ita G.ad Ht copuertendo, 


c 18. fe- 
pis. 


dz. bw. . 


vi D,ad C.ità H,ad G.Vt aute: D, nd C, sta eft integrum ad mi- 
istiam C D, (Nam deum fit ot Q, d Dita mpinutis C D.ad in- 
so dpgrnm exit conntrtendo vt p. ed Cita m-. 
K.— s. AB, fegeumnd minutiamC D.) Igitnr evit !quo- 
H. Integrum. que,ut H,ad G, its integrum Ad mitintiam. 
"P CD, CD Exaquoigitnur erit,vt F,ád G,ita mi- 
nutia 4 R, dd mingljar C D.quoda«ii proof nam. 

. Siduatingtje 3 3, fint particula nugis o.erunt dua tertid 
dist, OM) qNATMOY qninta eiu ema. Perfpicuum amiem éd ita 
effe 15.44 14.0t10 ad 11.quiduo numeriprócreati [ums ex Bume- 
fatariynt i in denominaoretparmeutato ordine, | 

.;Itadue fi; roduiiua numerm Y, aqualisfueris umero produit, 
verit quoque : mitiutia A B,minutia C D,aqualicfi miner, spiuey 

É: fi maier emdier;propter eandem proportionem F ad G, e minn- 
jig nd mimiitiam., dtu. bec eft demonfiratio regnia quam ES 
E ritbmetica dsdims hd digoojcendum, wira duarum fniumtia- 
fum mier fif. 

VL 


Integrum ad fürnman duarum iinutiarum eandem 
préportioném habe étquam numierusex multi jplicatio- 
&e mutua denominatorüm productus, ad ummari: 
düorum produdorum » quorum vnus ex numeratorg| 

prioris mindtiz in pofterioris denominatorem, alter 
Yeto ex numeratore pofterioris in denorüiinat 


priis gignicuc. — 


- 










EIBER IK. ——— 17j 
. Sint dua minuti. A45 CD. Et ex B,in D, fiat H: a? ex 4, inD, 
fiu E. ex C inB fiat G Dico ita efe integrum ad /vummam minn- 
fiut arum A B,CD vreft Had jummammu- 
gidvorum F, G. 2 G)«oniam enym 6i] t mi- — F,1o, Gi, ; bd 
astin MB sd miinutiam CD,ifn F,ad G;erit— 4i, 
eomponendo , yt [umma niihutinrum 4B, — 77 
€ D,nd minutium C D, ith [umma numero- B,y.— D, f, 
vum F,G.ad G. Vt Autem minutisCD,adin- , — Hy, MEN 
tegrum.it&efl Gad H.panb-vt minutia UD.ad integrum,itnefi b 2. bew- 
C84 D « Er vt C,nd D itaefl Gad H:propterea quod G D,ip[um 8904.— 
B,wultiplicantesfecerunt Gin H.? Igitut exaquo érif, us [umma «35-0 
minutia uf AB,CD, Ad integrsum, ia ME 
jnmtia pumekorum.F,G,ad H. Etcon- 4 B, C D, FKGj. 
Mertehdo,vt integrum ad [ummummi- — . — CD. G, 
sutiarum H B,CD ite H.ad[ummam — IBtegrum. H. 
Sumerorum F.G,quodefipropofssum. — , cur 
Simi rurfus dna minutie X 2. particule numeri 30. cuim 3. 
fémt xo.67 $. eiu(demn 2 4.2. proizde fumma minu.iari q4.Vbi 
vides. iín elf integrum yo.Ad banc [(ummam 44.vt effi, ex demo- 
)sinatoribwus frodnclus íd iinmam numerorum io.Ai.ex nusérd- 
goribm in dériomi- atores febrbutato ordine prodclotm. 
2 Ye viF HMM - 
Sidu£ minutis eundem habeant numeratorém, erit 
st prier minurfa ad pofleriorem , ita pofterioris deno; 
fninatorad denomioatorem prioris. — 
Hasbeant dua minutia A B, AC., enndern vimératotem 44: 
Dieo itáeffe minutiam AB.Adphigptiurh — 
MEC, vf ef dimorsinnto? C. hd denomina — Dog; — Éyg. 
jorem B. Fiat énimD.ex AjofpC: E, ag. o. Aun, ^ 
éx Min B.Owisigitu- M muliiblicamC, pg -7 »X Cm 1... 
J' facif D,E;derit vé Dad E,itnC,sdB. 7^ S. due 
V: Au-ésn D,nd É,c iiaefl mrinutin ABad sminntiam AC, Igityp C 1- P5 
érit quoque tinnti& AB ad fninutiam MCyv; C, ad B.quod eff We 
prepoforh, 24 m , : a € 0 . 
&— Dnatminttia 3.45. fnt perticale numeri integri 41.cuim 5. 
funt 30.6 ,5.ciujdem 10. Manifeftum autem cit ,ita effe 30. 
4d 10,Uf poflerier denofhinator 11.Ad priorem 7. 
^4 ei u^ ; vIH. , E . . . : 
Minutiz, quarum nümeratores ad demominatores 
eandem babent proportionern, zquales fünt ; Et £- 
. góc - rati rl , : . : . VU E 2 
qualrunr minutiarum numeratores ad. denomiriatores 
co émdeny 


^ 


i6 — BVCLID GEOM. | 
. eandeii proportionem habent; Cuiüs atitem nümerz- 
tor ad deniominacorem habet maiorem proportionem, 
illa maior eft: Ec qu maior c(t; eius numerator ad de- 
nominatorem haber proportionem maiorem. 
&int dua minutis A B,CD, fitq, eadem proportio A, ad B,que C, 
. adD,numeratorü ad denominatosen. Dico mivutiae hae aquam 
&s. bus e([e: Quoniám enim efl vt And B,ita minnria 
d) 0 a. Coo AMA BL nd ontegrum:; Et dt C; ad D, ita "minutis 
-— — (QCD,adidemintegrum:0$ Autem A,nd B it&po- 
D,ii. 6:46 atr EPIIT: tem A ne B. sta po 
P»s | — bittér C nd Dierit quogmitmtin AB, ad integri, 
«yt minstia C D, ad idem integrum. JEquales ergo [unt oinndia 
MB, CD. quod eftptopofiium, uu Dl 
Sed (int iem &qunles minhtia 4 B,CD. Dico effeut 4, nd B,its 
C,ad D. Cum ehim quales fint minuta, erit-ut minutis 4 B, ad 
ba. pu- integtumita minutis C D,ad idem iniegrum; b EFÍ Autem.vr mi- 
; untiá AB, ad intig-um.ita A, Ad B,Et vt miuntia C D, ad inte- 
grum ita Cad D. Igitur erit quoque, ut A,nd B;ita C,ad D:quod 
eflpropofinn. ou. MEME 
. , Deinde fi: maie jroprtie d ad B, quiam C,nd D. Dico snáiorem 
€1ibu: effe minufiam AB,quam CD. c Cumenim it, ut A.ad B ifa mi- 
Stu. | 00 Putin LB adintegrum Cr vt C,nd D, itá mins- 
4j. Ca: lisCD,adidemintegrum ,ponátwur Autem mais? 
Bo Da proportio x4 ,ad B, quam Cad D;erit quod maior 
(00r Propertio minua A4 C, ad integrum quam mi- 
v n uti CD;ad idein integrum. Maior evgo aii minuliá A4 B,quam 
minutis €D, quod tt! propofitum. | EN 
' Verum [it iam sBinutia MB,maior,4uá minutia CD. Dicó sná- 
áorem e[Je proportiesem A ,Ad B,quá C.ad D. Erit enum nai.r yre- 
poríio minutia A maior ad integri qunm minuti«CD miserie 
k uid idirn intégrum.d Cum ergo fif uttninutia A B,ad integrum ut 
à ' d uid B: f» vi minutia C D,Ad integrum,ita C ad D : erii quoque 
M. mmaior proportio 4;4d B,quam Cad D. quod eii propo[ituso, 
.— Minutiarum 3,2 integer mumer fit 1.4 cuiu f m 2. quam 
JP fint 18. proinde áquales foni minuti 3. 1$. 4 $. cin(dcin 
mumeti à 4 futit 6 ybi mánifeflum c5, num. rui 18 matorem 
effe numero 16 Mei á mitiutiam 3. mayoret effe mimaia $. 
' IX. ? 
Mintitiz; quarüim büineratorés éahdem propot- 
tiohem habent, quam denomiratores, funt quales; 
Ec minutiarüm zqualium nurmetatores candetn ha- 
bentptoportionem,quam denominatores. Cuius au- 


tem 


mE "^ 11BER IX. D^ 


— Seni nuinerstor; maiorem ptopórtionens habet, illa 


major eft: Ex máioris nümérator maiorem habet pro- - 
portionem, quamdenominátor. — — 

SINT dua mnutia 48, C D, fiiqueeademproportio A4, nd C, 
qua B.ad D. Dicominutias ipaeaqualesefe.—— c 
Erit enim permutando, ut A, ad BitsC,adD: "C n 
a ac prvinde iminutia xquales erunt. quod oft B» 9. D$. ag y- 

opofitum. IE . fswt. 

SED fint iamsninubia aqua es A B.eP C D.Dio ita ojfe. Aud 
C,vt B,sd D b Esitenim vt A Ad B,ita C.nd D Igitur pormucan- b 8. bs. 
deo,vt A,nd C ita B. a4 D quod efl propofitum. ie. 

DEINDE fit maior proportio A,ad C,quam B,hd D,Dico ii- 
tiam 24 B, maiorem e[fe qinuntis GD, Erit Ut 
enim permutando qnoque máior propertio 4, ad 4, 6. C,j. 

3 quam C.ad D,c Wc propiereamnioreritminu- | R59. D». cg. pu: 
£i&. A Bi quam C D.quod efi propofitum. 2 is —— 

VERV M [it iam minua 4 B, mnierquamC D.Dice maio- 
yempreportionem ef A, Ad C, quam B. ^d D.d. Eris enim maior do £u- 

propertió A, hd B ,iuamC, ad D : ideoque Gr permutando maior i. ^ 
proportio erit 4, ad C, quam B,ad D.Quedefi propofitum, — 

SINT duenintia $. & paritsmtegrinumtri 90.ybivides 

winatiein?. bocéfh,6o.equalem cfe miuietia2.id ef wumero &o., 
At Vere fiutidthi eandem. id eii, G0. marem eft minuting,— 
boc eff, numéro 44. € ) 


D VAS minutiss diuerfarum denominatlonum ad 


4 


P 


- aliasduas ciufdzm denomiínationis illis equales redu- 


cere, 
D VAE minuiia 4 B, C D, babtent diffimiles denominatores 
B,D. Fist E, ex 4, in D, (^ F, ex C, in By 
e» G, ex B, in D. Dico minutis EG, F.G, E,10€. Fg. 
quarum numeratoris E,F, (5 dinominator x e C3. 
salem G, effeuqualesminutiis .4 B.C D. $Qyo-. B, y v4 D, s. e18.fop. 
sien enim A, B,snultiplicantes D, faciunt, G , x;. f 3. bu- 
E,G;icerirvt 4, 0d B,itsE.ad G.f Quáre $6. 
spinstia 4 B, EG, aqualeserun Eodem modo, quia C, D, mul- p18. fo» 
giplican es B , facinmt F, G, p erit vt C.Ad D it& F, ad G.h Igitur prim. 
spinnsia C D, FG, aqualeserumi.quod efi propofitum. h 9.bu- 
. XI. S de 
INTEGRV M numerum quemcung; ad datide- 
mominatorísminuriamreducere, —— | 
m SIT 


bj 


?75  EVCLIDIS 6X0. 
COBIT primum M ,integfum fedücindum ad minutinpo efie 
aZ denominator C SumAtur nut/nhertor B,deno 
B, 6., minateri Caqualis Dico minufiam BC .vhi- 
jb. — o "7 — IM diAqualem e[fe-.à Qui&enin fl , ot B, ad 
t. ] C,6, C iléammnnutia BC.ad integrum A: Efl antem 
B.ip'i C.aqunlis.Igitur (& minutia BC,integro M id efl, vnitati,e- 
rit «qualu quod efipropofitum. | 
|. DEINDE fitinteger numerus 4 vevocandus ad minutiam, 
euius denominator C.Ex Ain C, fiat Byinumerator Dicominusiam 
BC integro 4 .aqunlem e(fe-Supponatur enim 
44,7. B,42. integro 4, unite D,vtfist minutia A D tob 
D, :. € ; 6. unitati! etquali,quoti.s inita ef in 4 Quia - 
igitur e: Kin C fit Byetitexdefn multsplica- 
flens it B.ad C ot A.Ad D unitatem. Cumergo minutiarli AD, 
| BC nwumeratores A, Bad denominatores D.C , enndem proportio 
b $ bua babeant, osp[a inter feaqualeserüt Quarecumminmr.a ADg 
e €. fit itegeo 4 4quális,ob denominatorem , quiefl unitas serit quod, 
goinuria BC Jndem integro A qualis eff propofitum. 


/ 


MEE i , 
. DATAM minutiam duplare;acdimidiarec 
SIT primumminusin AB , duplanda. Dupleturnumerator 4 
tr fiat numera:or G,manenteeodem denéminatore B: veldenesmwi- 
| .  pator B.auandopar eji dimnidietnr,wt 
4, 5. C, 6. A, p.— fatdenominator D, fihnente eodem 
dm 0 m c numerAtora A. Dicovvtramq -e minu- 
b, $. B5,t& D, 4. tiam CB, 4D, duplam effe mi»ntia 
SEEN 4B Cumenim minutie Md B.CB,eusn- 
* 4. bu-dem bubeant denominutorem; cerit vt C,Ad M numerator ad su- 
is, — meratoremita C Bad AB minutia ad minutiam. Efl autem C,i- 
pfins M , duplusex confirutiione. Igitur Cr sminutia CE, 7»nntia 
A B. cnplaeritquodejt propofitum. 7 
42 hu. PF RSVS quia minutia AB, 4D eundem babent numerate- 
7 P" wem; derit vt Bad Ddenominator ad denominatorem , ita AD, - 
Ad AB, spinutia Ad miuutiamm, Eff autem B. ipfiusD; duplus,per 
vonfirmdionem. Igitur fy minntia AD ,minutia AB, dupla erit, 
quod efl propofiturn. mE 
DEINDE dimididnda st shinutia MB. Dupletur denossinae 
| tor B ,'vt fiat dehominator C , manentece- 
A6 À. 6. Ds. dem numerstóra .4, Vel numerntor A4, 
Bu. Cau Bay 485m9dopar efi, dimidietwr , ut fs nmwme- 
MN »Ator D manenize eodem. denominntero 
B Dice vtramque minntiam AC,D B, dimidium e[fe minutia AB. 
«7. b8u- Cumenio minutiaM Bj AC eundem babesnt bumeratorem;c erit 
$4. — «ur B,an C, denominator ad dcnominatorb ita AG,Ad.A B,rninatia 
^d mi- 


b 


) 


LI 


o, iIi5ER IX | 17$ 
UC . 0. SN . 20 , . n tos ae M !oj 
Md minutiam Ctm erjo B.fitb-r confirutliomem ipfis C. diimidill; 
erit c minu(ia AC miinuti, A B. dimidium quod eftpropofitum, 
RVRSVS cumminu.ia 4 B.. D B, babeant eundem denomi-.. 


^ saterem;veris ut Dad A, numerator Ad numeri, ita D B, ad a 4. bil 


M B,minutil nd minutiam. Cum ergo Dfrt ipfius d Mirmédiynp es. itl. 
eonfirutiione; erit (9 minutis D B, minutia A B, dimidium.qnod | 
eft propcfitw m. MM MED | 
EODEM modominstiá data triplicabirur quésrdplicabitug, - 
(oe. f velnnmerator triplicetur. quadrupliceeur (onc eodé manen- 
te denominatore y vel(quando fieri potefi] j dameminstori accígiae. 
dur parstertin, quarta (pc. manenieeodemnumeratore, 
, SUC elim data minutià [umnetur pavsiertia, quarta Cre fi dé 
gomisator triplicetur.quadrn;licetuy t*»e manenteeodInuspéra- 


pere )el( quàdo fiirá poceft, fi nrherajoru Periit bars, quAPtA, Pon 


^ 


fumitur. Quodeodeim tmodo demonfirubitur, 
MEM XUL (0 B 

| MINV TIA minutiz qualis et eiinatizi fiplict) 

cuius numeratorex multiplicatione:mutua numetata. 


3 


rum, denominator fero ex murua denominatotuin 


--— 


mulüplicatione protreatur, — — — 

SIT enim.A Bminutinminutie CD, rofpe?la Ínisdrinme,d 

E. fius vnitars E, Cr palorb bu'm sinutiaminutie exprimat fio. 
flew minutia x. Fias F ex Ain C (b G,ex B in D.Dico Jta mina. 

fi&m minu ia&qualem e(fe fpnpliciminuris F G.refDetlu integri E, 

&uien "ide. (es nume aior F. (y denominator G. Fit enips Fur fua 00. 
Hi,ex Cin B.b.Et quomiame' vt 4nd Bitaminutia A B.ad foil ; " i 
éptegrum pimirum ad mínutia C D.cuiusintegrumef- Kc Inm Ps f$» 
«t M nd B sitas F.Ad H 4404 4.B, B. ipfum Cymultipl. 5. hisfu- c " fa. 


einnt F.H. Érit quot vt minviis . 
A Bad minutism C D,itaF ad H.. T2 6 Hà9 i prife, o 
Rwr[t t guia efl ,v: C,sd Dt »hj- , La €, 3 . E, n mA 
aieCD aijawnimegrEelmm By Dv... Egg qiu 
eyt C, 44D, ita efl H, ad.Gi auod B, 5n. KE e 

E . . . ; G, 12. 15 95. 
spfes G-D.muliipl.eans fecerit H.G, - e17 fes 


Erit quo vt C D.minutin ad |wüintegrumB itAH,4d G.Qu^sig L2 
igitur ey minutis 4 B,ad minuriam C D,itAF ad H; FO s; P 
nautis C Dad E.integrum, sta H, 54 G; erit ex aquo; EM : 
«yt A4 B, minutis minutia C D, ad OJtegrum E, ia F, t 2. É, 
A4 G. V: autem 4 B, minntia minutiaC D,adintsg- CD. MW, 
grum Es itn elt fimplex minutis K , ad idem i;10- E, 
jeam E; quod fimplex minutia E , aqualispefita ft! ———. 
dusé m inulia 4 B,minutiaG D; ci eim vnlord refpeitu integri E, 


1$ EVCLID. GEOMEQ, 
(o exprinat. Igitureritquom, vt Y, ad Gita mirutiaJimplexK ad 
2 1. by. Wiegrum E.a Cumergo quo fit, vt F, ad G,taminutia F G,nd 
ius, — idem [nmm integrum Es$quAaleserune rminutia fmplices K, v F G: 
ac proindecum míinuntia K, aqualu [it dataminutia erit quoque 
fimplex minutia Y G , aqualis data minutia 4 R , refpeiin gni- 
—uHi4 C D,cuinsintegruy. K quod eitbropofitum . 
Q0 S8IT$ minuiaminutie $ vefpeGuintegri 2 4. Hutusume- 
(0 i$, funt 38. Ce bows nimeni 2, (unt 11, qui numerm eii 1. 
dati iegrinumeri 1.4. Manifeflum autern est. fiv amnumerate- 
f65 2, 3. ter fe ntitiplicertur , quam denotínato: e53, 4. pro- 
er: ari minutiam S. que buic? equ'ueict, qualis niti, um erat 
| o waüneru 12. vefbettunumeriintegri 34. —' ) 
2 : XIV. 
MINVTIAM minutiz, aut minutiam.minutia- 
| rumad Gimplicem minutiam educere, / 

E SIT primum.A B,minutia minutia C D. 
bu.bs — E, 6 Ex M,in C, fiat F; rex B,in D fratF. b. Er 
/ en. 4,2. C.). quoniamminuti. EF, exbrimit valorem mi- 

B, ——— D,4. Puta AB, refpeliu minutia C Dredudcla erit 
: e data minutis sninutia Ad (implicem minn- 
! F, n. tiam E F. quod efl propofitum. 
(0 DEIND E fit 4 Buninutia minutiarumC D EF,itavt GD, 
fot minutia minutie K E, A B, minuta minutia C D.Fiat G,ex 
; Min C o H, ex B, in D. Item I, ex G, in Ei Cn ks ex H,inF;atque 
' its deincers fi plures fint snituti4, 5n mo- 
G6. 1. vivltime loco producli 1,K,in numeros 
A, i C; LL Jfequentu minutiaducantur Dico minn- 
B, D Pai. tiamlK,cuiusnumerato: 1, C» demomi- 
|o Ban o —CKi4q.  natrK, date minutis minut armm a- 
etiba-— qualeme[fs.c Nam minutia G H,equalu 
éut. — ali minutia A Bynibutia C D,refhtu miutia E F, tanquam im- 
: ois bw- tegricuiuídam.d.1sem mi^ntis | K 4qualis eil minutia G H,(bos 
7N, efi.minntiá A B,minntia C D.)minutia E F.refpetlu éntesri.cuime 
(0000 AF minutis Po fie deinceps fi plures fom minueta.Cmaremimn- 
Bin I Kex numeris ultimo loco produclueon[litura aqualusfi dara 
minut «4 minutiorum, quod eif propofitum. 

SIT 3.swingtiamimutiarumg.I.refheGuintegri 34. Heting 
. mum ri efivumeru yz e bus numeri 2.[unt 9. Huius deni, 

jut 6 quisumeru cla totius integri 134 .Liquido 4: t. m Con. 
Jiet, fi cam numepatores 1.5 1 inter (e muit.plisentur quam de- 
PWIWITIALOTCS 3.4.2. Qi THIEEIAVI que &qr1n esl munus 
Equal Mturum sari cidg ume w ó.ve[Derlu integri 2.4. 
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S. € X V, s 
D ATIS duabus minutiisalterutramearum ad aliam 
s qualem reducere, ita vcalcerius numeri numeros hu- 
ins inuegrenumerent per numeros ex numetatore datas. 
minutiz reduQz in denominatorem alterius minutiz 
datz, & ex numeratore alterias huius minutizdatzin 
dcepominatorem illius redu&z, productos, | 
8 INT duaminutia 4 B C Diquanum A B adnliam aqualem 
ge nuce nda ot, cui . otrmerato,emhumerntor C,psetiatur perns- 
meri ex Ain D produflum:denominatorem- gero dehominator D, 
metiatur per nurjerum ex C.38 B produ- KS. 
tium. Fiat F,ex C. in D; o e» F,im A.B, g, 1 ye 
f». G H. Item ex A i Di fiatki 0L, 
ex C in B Dicominutiam G H, minutia 4, LUE e 
4 B.aqualame[fei 0 C, metiri g, por K,.— B, 5. F, 15. p, ,. 
ex Mar Drroduium,(o D metiri H per SEMEN 
L,ex C i» B.produfium. Quonigpm gnim — H, 3€. L, y. t. 
F, muirglicani 4 B, facit G. H .aeritvvt aij 
44, 54d B, ita (3, Md H.bacproindeminu- C,1. F,. Mi. 6m. 
3ià M B,G H aqualo erum, Deinde quia * o. b£. bw- 
C, multiplica: 5 D facit Fc metietus C, ipfum P per D:À Metietny jun. 
Autem (» vnttai ip/um D, yer D. kademigirurjari e? C, ze F, C7. 9r9- 
qua vnitu ibine D.Cum ergo unitas fit ipu D.pars À D,&emogri- sus, 
BAIA, erit quoq G ipfius F,parsà D, denominata Endemratiope d , proj 
orit F ipft G.pari ab A denominata: proptcrenquod Gt exE,in sup, 
E Quisigitur C, minutinefl minutia F, refeGn integriQ), [ontd : 
SersDeratores, unitates C» denominatores, numeri D, 4, quibus bud 
portes CF, denominantny jc conflituet C, minutia minuta F,re- £13.84 
fein integri G, minnsjam (implitem M, (quas minuti C, F,M, s" 
feoríum [cripfoeme)rofpeclu eim[dez integri Gs emim nimirum nu- 
snerater ex numeratoribwus sminutiarum C,F, 5r denominator ex. 
enrundem denominateribu producitur. Quarecumnuutmperatores 
gignant unitaria, (» denomitatores numerum K(quod nyyerAto- 
ves[int-vuitates,denominateres anti numeri D, A,À quibm partes 
C, Fdenominantur, (pex queri multiplientione fathw efi nunserua 
X, ) cenflituet minutia C ,minntia Fyrefpecn integri GrminwtiaMo 
frernplicem ein[dem integri G,cwiue numerater efi conitae, Co dene- 
smánator sysumerm k,qualuefi minntia M:'ne proinde C,numerator 
smissntia data C D,quiconflituit C sminutiam minptia F, refpeiu. 
smtegri C, parserit ipfue integri C à numero k,denominat^. $juo- 
cir.a numeri Gip(nm G,metietur per X;toties nimirum |urprue, 
ogies-unitm eff in k., nuvBevo Eadem jaa "fies epe Hia 
Á D,metiriip(um H,per L,numer-iii:.Quon eMagopeptmm. 
6,57, ipf ? * 9" 3 i i "py & 







hi - 


TA RYCLID. GROMET. 

m XVI. 

. c0 DVE minntiz,quarim numeteroresin denomii 

^ gotesviciffim dui gignunt numeros equales, zqualés 
unt; Et muitiarami zqualium numerátoresin deno: 

- minatores viciffim dui gignunt equales numeros, 

Cuius VErO numerator tn denominatorem a]terius du- 

&dsn maiorem numcrumgignit illamaiore&. Etmaío- 

pisminutiz numeratorin denominatoiem alterius du- 

€&tus maiorem numerum producit, 

" SINT 4$. minati- AB C D (ex 4. in D fiat E; 414; ex C, 

in B, f-tF ff mia, rimum aumeri EF, kquaies, Dico minurisi 

4 8, C D, aqualese[fé. Queniamerim numer E fada ex A pri- 

go m2D qnartum 4quales fipnumere FE f^de 
I9. fe- Ed pis. cc ficundo in B ter ium,aeritvut A, primns 


r4 f 


birim. «, i G, 8. ad C.jecu. dur humeral v ad numeratorer, 
í " Tox D. "ita B,trtietad D quarturá,denomin tor od 
b o. bu E 5. . ' dinominatorem: b Q) «re rinutia A B, C Lh. 


ébnt," * 4qnales unt. VE L [ie c Quoniameit vt E.ad E ita minuti: AB, 
€ j. bu. Ad minutiam C D, Ef ast m E ipfi F adiali; erit quid minutia 
su, M B miuntia € ldye quie quod eff propofitum. . 

' SED ft iamaqu. li minutis 4 B, CD. Diconumeram E 4- 
F » bu- quniem quoque e(fenuzisro F Mim eb 4qualitatóm DiinntiAy ura 

d'erit vt 4 ,ad C Bumirajór sad numeraté em ita B ad D,aencmi- 
NW | Natornd. enoti aroré - GiuAsproj teridem Dhumertu fele ex A pri- 
" so in D. quarti,quiex C ecundei ip B,tertium; Ac proind &qua. 
lserunr E, éF. numesi VEUAc. fQuoniam eif,vtminutia 4 B, 
mimin: amy D, ith E, add Fi p nuntur autern m nntia «qiiaiis, 
|o ras qhag,nujl er E.F.aquales,quod ofi propofitum — 

DE'N DE fiti E numerua ynaior numero Y. Dico minutiam quo- 
quA B, muiorém efe minutia C D Cume«nimex 4 in D. fat nu- 
| ' mafucE, maior quam F;gignetur F, éx 

E, 24. F, 2r. minore numero quam A,in D ,nimi- 

, G. T A, 3. C, 9. fumexG, in D Quiaigituridem BN- 

. 7 X DT merus F.fitex G primo in D.quartum, 

Uh hex G feruhdoím Btersinm p eriteot 

€ " » C. fecundum ita B. tertiusad D, quartum: RH auid 

bu- maio* proport o & ad G quam G,a4 C; nod .A . maior (it 9s am G, 

hs Mh Igitur maior quoq, erit proportio A4,5Á C qnam Bad Diac) roin- 

: i dé minutia A B.saior erit, quam minutin C D. FELfic i. Suo- 
3 5; bu- 

mamelt,ut E, &d4F itaminsmtia 4 Bad minitiam C DQ;Efhaw. 

ho tem E,muorq.Aaih Ferir que m minntia « B,tmaior quam miná- 


rin c1 D guit eft e 


VERVM 
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, primo in D,quaeiuem quiexC jecundoin B.tertium. Cum ergo ex. 
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LIBER IX. ow 
WERFM [fft igm mjnutin 4 Bmnior quamminutia CI). Dis 
7" nuroerum E,numeroF efe noaniorem Gum eyim thajor jte minu- 
1A :B quamminutia CD, a erit maierprop.rtio 4 , ad C,qNAP 5 5. D 
B 24d D. Minor ergonumeru quam A. babebit 4G , eundem pr qw; 
portionem,quam B,ad D.qui jt G. b IHem.ergonumeru fete» Q, by ) 
A4 mD. maior fat, quam ex C , in D propterea quod A,maior ef ^p 
quam G eri quoque E faldusec.Ad in D,maior.quamW , exC , in 
B.genet,o. VAL fic - Q ontam efi vt minutjt& AB, ad minetiam 0 $- Du; 
ED.itA E a^ F Ejf eutein 4 3,m nutiameior quamiminntia QD, '». 
érit quo*u. E inaior quan F quode[l propofitum. 
USE kbacefl qu^quedemonffratio eius re,ula, quamin A- 
rubmeica pray viz[ymus a digao[fcendum , Vtra duarum minu-- 
giarunpr pofiparum maior fit. Jd quod etiam ad ;. propofit ronem 
to Apaies, 7 
xvi | 
, DAT AM mingtiam ad minimosterminosgteducere. 


SIT minutis ABad minimesrevovandaterminos Bijgitor » t 


f& B. jums inter feprimi,non poterit minntia dM D, ad minores termi- 
ges revocari, fed ip(a iam in minipnis er.£ termá-.— 


^ wisconflituta, Re ucarur enim[ifieri poteffsad | A1. C, 


gnénores terminos G, Dita ut minntia CD) , mi- Ec DZ 

"utis AB, fit avais. d Quoniam sgitur e(fut diia d? bu. 
gH nd Bits C,a4 C ; (ynique C D, numertininoret numera 44D, IMS OÉÀ 
8. nernot A, Bminimitermini in [unproportione: c (G8 autemQem 
ginimi,eum primi inter fefint.quodeftab[urdurm, — 

£1 «ero M Bynon fintinter (aprimi; £ [ot eorum maxima men- Ez. fzD- 

Jura C, qua metiatur A per Dict» B per E.Dicominutiam DE,eu- Jte: 
"fiut mumerator D (n denominator E,aqualem — 

effe das, mi,utis AB. Cr in mioimitermis Mose, Dis. 

£ox flitwtam. Quoniam enim C,metitur A,B, B, 4s E p 

jer DE ig prodweentur 4 B ex G. i D, E. *G.I ) 7? g? p 
h Gnreerit vr d ad Bia D a4E » 1 4c pro- vrtly 2c 
pieren minutia AB, DE, equaleserunt. Diindeqnin g,rnaxima o ea. 
spcn(urapasnerorum A.B voeiitür iplesper Q, E seruntex core i 8. s 
Pp" of 35 lib.7 DE minimiin proportione A, ad B. Qed eji pro- sus. 


z^ ENT. 
XVIIL. | | 
DATAM minutiam ad slism £qualem data de- 
pominationis.quando Reri pote(trevocoare. 
. SIT datatmsinntis AB,rewecanda adaqualem aliam, cuins de- 
geminetor datus [i1 C.Ex.d gumeratore in dsnominntorem dnt , -— 
| | $4 MEC. 
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NH. . RYLCID. GEOM, 
0* C, fia? D, quem melidtue B; denominator data 
4 — Eg. qminutia ptr E. Dico minutiam EC , eminem 
B. C, merator Ré denominator C, datas,aqualem 
D,6. effe minutis 4 B, data. Qui enim B. sotitur 
a9jr-. s (C DpenE, a fet D,cxB, in E : Faden efl autem 
ma», "P Dux A inC. b.Zgitwr erit , vt «A, prims 4d B.fscundum ita 
b 19. a. E»fertiw a4 C,quartspo c ideog, minuta A B.EC,aqualeserumt. 
prim. quod ef! propofitum. 007 
c&.bu- , , QKOD fi Bynonmctiatur D ex A inCprocreatum.potoe 
de, — füdatuminuiia A B reducinddenomimationemdatam C. Redso- 
07 catur enim , fi fieri petet , ad miutiam EC, 
dg.pu. 4 Eo Quinergominntias .AB,EC equals jump perse 
du. ^ B,4. Cy,o. "54544 B ita Bad C, c 1demigitur nunierma 
e€isfe. ^ Do. fietex A; primo in C quartum,qiivex B,(econdo 
^ in E,tertium , Uidelicet. numerus D , facie ex 


£7 pro, 4I C Elgirur B messer D per E.quodejbaburdum. — Ponirur 
yup. enim »f ww D;non metiri, 7 . M ! 
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QV ANDO minor numerusper maiorem dividi- 
tur,numerus Quotiens c(t minutia, cuius numeratore& 
numerus minor*divifus, denotninator vero maior nu» 
merus dividens, 

SIT minor uumerut A, diuidendyus per maiorem B.Dico Quo- 

7 ' ^ gientem e[fa minurtiam A B, cuisse numerAter 

g *bs- 456. Bun 4, 6 denominator B. p Quoniam enim eff, 
ew 46. «tr À ad B, numerus divi, ws d dividentem, 
Uc Bu. bec efl , ot numerator ad denominatorem ita 
LL 4s . . . . . 
-7 7 minutia AB, adintegrum,boceft , ad vmisa- 
gem ; evis ex dofn.Divifionis mínntia 43 , Quotiens diuifioms nn- 
' meri A per numerum B quodefl yropojitum. 
— BINC fit.fidruifo numero integr. maioreper integrum nume- 
yum minorem.Aliquid fuperfit ; Quotienti integro. inuento addan- 
dnts adhuc effe minutiamy,cuisu usmerator fit numer ex divifie- 
nereliqum denominator uero,numeru diuidens. Nam veliquss il- 
lt nurserme.quinece[[yio minor efl numero diuidente, diuidendus: 
£dbtc ef pereunden numerum dividentem, quimhsier oft. Verbi 
graria Divifio numere 23 per 4.Quotiens integer eft g. C [wper(une 
ho by, 3.9 55c dividendAapor hit ergo minutis £54 ut etsi uotiens 


"X X. "E 
MINVTIAS pluresin vnamfummam colligere, — 
SINT primum addenda dua mointtia 4M B,C B,eindém denomi- 
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LIBER IX. i$, 
ipattionu,Ex 4, Pp C, numeratoribu: fiut [umma D cuiidem deno- 
wmoinator B,(upponatur.Dicominutiam DB »effe jumsmam ex adds- 
tione minutiarum AB,CB,coleclam G)«oniamenim minutis euan- 
dem baben: denominationem ;a erit'i A, adC ,itaminutia AB, 2 4- M. 


^ Ad minutiam CB Etcomponendo, vt 1N1. 


4 C, mulad CitAmiuutia 54B,CB, — 4, y O«* D,5 
fimnl ad inj&ntiam CB. b Vi autem . Bqo. Bic. Bio, D4bM 
'G ad D, jta quoqueeJt minutis CB, ^ ) $M5. 
ad minutiam DB. Iguur exaqeu oerit,vt d C fimul sd Dita minu- 
t4 AB. CB,imulad minutiam DB.CUm ergo 4, C» C imulequa- 
les fint ipfi Dex confiructione,erun: quoque minutia AB,CB.jrmul 
49nAlei minutia D B quod efl propofitum. ! 
DEINDE fmt addenda dna rminutie AB,CD, diver|arum 
enominationum Ducatur 4A, numerato) prioris in D,denomina- 
gorem poftersoris; cs C,numeratorpefleriorném B , duominatorem 
prioru,colleciae, [st [mma E , ex dao. 
bus illi produciu, cmi [npponatur de-.— 4, C,3 Ey; 
nominator F,ex mnitiplicationemu- B TX D4 Fun 
» 24 4 — ER. 
ZuAdenominatorum B,D procreatus, ' "E 
Dice minntiam EF , e(fe [ummam ex dotudunbusminutis AB, 
C D.celleBam. c Quoniamenim efl,ut integrum ad Jummam dus- c c. git 
sum misutiarum AB, CD itaFexdeneminatoribus produius ius, 
Sd E, fuo, mat preductorum ex numeratoribus n denotpinate- 
wes viciffim dudliserit convertendo , i [umma minutiarum AB, 4 
C D,Ad integrur)ita E ad F:dVtauteys E. nd Fita quoqueeff mi- 
nut, EF ad idepintegrum. Igitur erit, un jwumomamimnastiarum 
AB,CD , adintegrum.ita minutis EF, adidem integrum, Gyua- 
jropter [umma minutiarum AB,CD, 4qualu erit minutia Et ne 
proinde mínstin KF,[ummb evit ex minntiiAB,CD,colleGa.qued. 
eff propofitum, 
VEL [ic.Quoniam sx multiplicatione numeratorum in denerni- 
pateret vicilfm o ex multiplicatione dezominatorum inter fes 
finntdlma minutis ein[dem denominsiionu, minutis 4B, CD,a-.. 
quier ex demon[iratione propp[.1o- conflat:fi jumma E, produ- 
dorum ex numeratorjbns in dsnominatores [apponatur F, commu- 
nh denominator ex denominatoribusprocreatus fACinevitwrinutia 
BE fumiiAminutio um MB,CD, boc eft duarum illarsim ein (ders 
denominationu.ad quac A B,CD,rednuéle (unt,vt initio buius pre- 
pefictonis demonfratum. 28 
"L4 M. verodatuplnribus minutis addendaprimum erunt duo 
prima: deinde bac [umma cum tertia canpiungenda,atque bac fum- 
QWACUP quarta o» (ic deiussps donec omne: sbjolnantur. .— . 
QVOD fidentmrintegrAcumminntiis, addenda erunt inte- 
gro Jeor fnm, p aminutia [ser (um. 
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Ms EYCT JD GEOM. 
SINT. verbigraiag Cr 3 mmutiebuiwiptegri 60.ouimi gy. 
^o fut4o dri fum qq. Bd 40.67 45. fit (upna 85. bo. UL tore 
pu veruintcger 6o io 1 jf Veifates, que f iunt 3. 3ott- 
griGo-quemadmodum ex 2. cr 3: i. licie eff (umma 17. def, Át- 
aneitrinfaper?,. 00 
ITA etiem fuerme winut.arumg 4/133 boc efi. sm minima 
Aermiais, Siigiur illarum minua um integrum fit 36. erit 
i 12. t$ eiufdem, 1. Vii videt ex 13: é 16. E 18. - 


ceeft 3.ipfun i mgri 36, 
X 1. 


MINVTIAM minorem ex maiore detrahere, 


EX, maisre minutjn AB detrabenda fit mor G B, fimrque pri- 
pino bé ginta tit dens depo mipationis 1 Detracio numeratoreG, 
manoru minutiaex d, numerrore 

47 C 23 D, 4- en^ioris, reliquse [i nnaugus D, cui i- 


^". 
«b s. 


TT dem dgnominator B,f/uppenatur. Dice 
35:5. ifo. Bio, minutiom DB, iti effe poft de- 
irAdlionem minutia CB,ex minutia AB. Quisentm C, en 4, [ub- 
gratin reljnquir D. componetwr À. .exC c D, Minstisergo AB, 
euiu numerator 4 ex .mmeratoriba C D. collectus eff [mwoma eff 
dus-um minutiarun CB, DB, "vt inprimapartea anteced ntis pro: 
P oflenfum eff Quare etr «cin minut. c B ex minuti AB , reli, 
u^ fier minutis DB quodej propofitum." 
^ DEINDE minutis A B,CD,, babeant diuer[os denominatere:, 
; ,Perrabendaa, fit. minor CD) ex maiore AB. Ex C numeratoresmsi- 
o noru inB denominaiorem maiorh fat 
E, v5. E, 9. Eco ex dd , nmumerntor maiorisin D, 
denominatorem minoris fiat F : atq, E 
zl 3 €7 Bblatus ex F ; relinquat C, cmi [uppo- 
5 D: sAtur denominator ex mntuammlti- 
, plicationg demesiinayoril proceeatok, 
Dice miistism GH efe reliquam poft detracliond minwtia CD es 
minutia 48 Quoniamenim D mnltiplicang A, B. facit E, H,à erit 
(8 Y7J*. e, 4 nd Bits B, Ad H:b urantem 4,'ad B itnefi minutia AB, ad 
LÍ dmregrü DT ritur erit quoq, ut EF ad H.itominutia AB.adintegrmm. 
2. be. Rwr[us quia B,multigica, C.D facit E, H,cerit Ut Gd Dita K, 
P. — LIH;.dVtautem Cad Dita efi minutis CD, sdimegrum. Igisue 
c5» erit quoque vt Kad Mita minntis CD ad integrum, Quia iaipiet. 
4 1 bu eff vt K prinsset nd H. Jecundnm.itarinutia CD , ter. 
ad integrum,quartum numerum: e Eta, quinta ad eundrms eundeus 
fecundum H,ita minutia GH, fextom BNIICYMI ad idem ifsegrnum, 
Ww quar tumnumerum yerit ex j.tbeor f.bolij propos 1 bb.7. vr E.G, 
pw ó quintw foni, ad B , feeundum,itaminntia CD,GH, 
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- " 
ertius A fextuu numerns fimul,.ad integvum Vtautem E,G.fnub 
sÁAH, ita efl E, ip(is E, G, aqnalis, ( NamE,enF,derracins reliquie 


'CG )sdeundem H,. Igiturerit quoq, , "vt F.ad Mgtasninuti C D, 


"G H fimulad integri. Cumergoo]lenfum fit, ut eft F,ad H, ssa effe 
Tniburi3 4 B.sd jnteg?umirit quoq, ut minutin A y. adintepr, 
dta minntia C D,G H [imulad idem integri:ac protierenaqualos 
erunt minutia d. B.C» minutia C D,G M. (imn. Detratía igitao | 
minutis € D, éx minutia A B,reliquac'it minutis GH. quod «fi 
propeferum. V EL fic, Qu oniamexmultiplicationenameraterege 
ép demominniores vici] yb. Ó ex dudiu denominasorum inter fe go- 
gnil ur dua minutia eiu; dem A:nominaiionumsunriis dapM Aquam 
Jes» vt ex demon (iratione ppopef. vc. con[fas; f, E fagusex C, in B, 
d.tráhatir ex Ffadle ek A,in Di preliquo numere G [upponatus 
qoninun denominator H, ex danominntoribus proditus, fiet mi- 
BHtiA GH , rel qua foff det-aQlionem minutis C D, ex minutis 
d B rvelüti iytrio bujus pfopej. oflén/um ajl. 


I A Mvtro fi demtup integra-uma cum minutii, fabtrabandas- 


guootintegra jeor|um ab integris , Ge minmtinam'nnt &.. Quod fi 


gmiout. adetrabenda , maior fit quamen, áqua :eridebet fübtra-.— 
diio, à redugeuda prim ivit unitas )npanuneri intpgri, & quo fit ais 
jnétraclio.ad minutinam debominatoris minutia adbarsnty. y; f; 1. 

Wbtrabenda fint 63.0x vo. ubtraclis 6. ex 0. fuptv[unt 4. & 
febduits $..x 4 Juptri f minutia ,7, Toti agenumem reliqui 
erit 4,5. 4t fi fi birabenda fint 4$.ex 103. faciemm tx va yni- 
gate numeri 10 minutiam 3. qua um 2. acit. remanebuntqéa 
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proxime antecedenti minutie;irodudog, numerator ein (dem pyo- 
mime antecedétieminutia adiiciatur,.donec nulla minutia [uperfsb- 
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b8.bu- Hu baqualuefi minutis K Li c quod rvinmeraiores barum minu- 
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RNIBEP0QNE procraaio ndiscintur humirus ex otntibea numerateribin 
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eniuatiis demon[Irátum eff , mnutia KL , producitur ex snfitiong wei- 
hltibtumEF , GH ,ideff ,aquali eff (umma colstdaeximimmtia EF, 
^ potis minutia G H , e eX minutia G H..— Demde tninmtia C D ,se-.— 

AIA- DUM. sius minutia E F ,10:10€ miriMtih GH, a. facit tninutwgmfotmplicem 

Cuius numerazor ex nurseratoribue C , E , Gy prüdueitur , demomine- 
zor antem ef] N, ex denorminatoribue H, F, D ,procrentie. — Misnutia 
NÓ, CMispe YemerAatorex Dy. in K, gegnitur, denominator antes 
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lau bumerater ex pumeratoribus C,E,G.producitur, denominator at- 

Soto N,ex denominatoribus H,F, Dyprocreattó ntque ex ninmtia, cu- 

éem bumerator ex D , in K gignitur s denominator er; oll idese N;4- 

Qnalu erit etiam eadem miuutia M. N , (umtna colleiia ex smimana 

QH , () ex minntia B Fmisutia G H, €» eximinutia C D , sminadia 

d14. buie. GH.Rosfie minutia AByminuti C Dyminttia E F ,ininmtia GH,À 

facit mminutiam fimplicem ; cuis numerator ex numeratorshme 4,C. 

E, G.producitur, denominator autem Q ,ex D, im N, procreatus, fime ex 

dienominatoribss H, F, D, B Miuntia quoq, , cuite numerator ex Bm 

Miproducitur,deneminator autem eff idem QU «x B, ie N procraatm; 


es. bus. | c 4qualu efi muinuntia M N:£ quod barnim minptiarum numeratoreso- 


àndem babeant adienomsnatores properiionem:cum Bin M , N, faci- 
Ét7-[ebiPÀ us e urperes elteristt buitie tbinntia. Munstia ergo P. €), cmi nesmera- 


sor Ponfletwr ox nutnero,quem numerateres A,C,E, G; gignunt, 
ex numero quem facit B,in M.rum aqualis fét ex js , qua snitioprope]. 
10.deshon/Irata funt; (umma collecla ex minutia , cutie numerator ex 
nameratoribue 4,C,E,Gprodncitur, denominator autem eii £2, a1 
ex "inutia cultu nmmerator ex Din M.gignuntg, denominator estes 
. efl idem Qu uaqualis quod eris [umma colbéià ox minutia G H , q$-ex 
ménutia E F, minuta G H,e ex munutia C D; eminutia E Fj)nomntia 
GHyÓ ex mínmtia AD,minutia CDsmisutia EF,soinutia GH, 
quedeil propofotum. Eadem, de pie- ] 


fibt eli ratio. 


0. ! DE 
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DE PROPORTIONV 


'coómpotiuonc. ' 


E XPEDIT 1S ik , qua ad faortim numerorum demonfira- 
Wiettes perringut ,roliquum efl , vt compofitionem proportiommen ex i- 
vem : ld quod adclifin. io. lhbr.g qn ad defin g.Libr. 6. (hn ad propof. 
2$ libr. G. nos boc oco f alluresvecepymwus. im primis igumr , compofitio- 
suem ellas propertionum;de qua Euclides egit dofin. iO. libr. 5. C defin. 
g-libr. 6. snm vis propofstiontbus, vb: d uplicatarn y triplicatàsm , ant com» 
pefitars proportionem de magnitudinibon , uel numeris aemenfirat,, 
gon ejfe ero sdditsonern proportsonum , ita vc duplicata , "url ritplica" 
$4 proportso fit duplo , aut triplosnawr ea proportione, comis sila dici» 
fnr duplicato , triplicatiue :— Item*vrproportu ex pleriben proporttos. 
Bibi compo[sta fat "uere totmvi qurppuum , ciisu partes fimt proportss- 
irt5 , ex quebut componi dicstur ,*ut plerunque interpretes Enclid. es$- 
Si anant y ex boc perfbicne confrmaripotesi : quod pars e[Jet. vel aqua 
dés, vel maior toto. Nam cum bac compo[itio intelligenda fit . féue masey 
Myanti^ae cum minore , iue yotnor cum masore conferatur , vt ad de» 
fen.1os libr. 5. offendunw , f pofita is tribus terminis comtinoe propor- 
ssonalibws ,1.10 100.preportis 1. ad VOO. non (oium dupli£ata dsceretwe 
proportionis 1.ad 10 vt €ult. defin. 10. Libr. s. fd verec[fot duplo soaior, 
$1A Vt coaceruata foret ox duabus proportionib. V. ad 10.6 10.4d100. 7 
aqualibtu , vt Emcl interpretes putant , quise non idet partem effe ma. 
69renp loto nimirum praporieoner 1. ad vo. qua una pars eff , masevor 
effe proportione 1.ad 1oO ? Hic Gnteyn 4.4. 4.partemoqualem ejfe tori) 
$ic etiam , fe, pefítie bie tribws terminis nom contiumswe proportionalibset; 
4.3.8.propertio 4. ad 8. "vere coaceormaretur esc proportionmibon 4.. ad 2. 
(P 1. d 9. tanquam ex partibus ,vtsdem amores contendo: ,effet 
qued, pars maior quam torum quod proportio dupla 4 ad & maio. fit " 
propertvonofubdupla 4.ad 8 Hic autem 10.5.1.2. y.pary totifores aqua 
lieproportio wedelscet 10. ad 5. prinétermimi ad fecundum y proportíorsi 
1o. 8d 5 primi tevminiad vlrimum. Idquod cagmntur omnino conce- 
dero, wel.ot nolint ex propof. s. lib. 8. Sint emm duo numeriplatr 214. e5 
. 48. Prioris lateraft 1 11.69 2. Pofleriorit oro ; «9 16. 
Giueminm igitur Euclides ibi dermonfirat , proportio — a4. 48. 
7638 14. 5448. compofitem effacx properttonibusla- — 32.2... 316. 
toram, boc ei ex proportione ad j.Ch ox propertio-— 
me 3. 44 16. erit pars componens , ( fs bac compofitio eft vera ad litio) 
 Wumirurm proporto quadruple 12. ad 3. maior toto , propagtioneuido- 
. Ricol fnbdurpla 24. ad 48. Pari ratione , fá proportio f/ubdu;la 24.ad . 
| 48. Veretotum efl, (b evus partes componentes proportio qnadrupla " 
38, 44 j. (hs proportio [nbochupla x. ad 16. fi alterutra barum ab lla 
yfetirabatur , reliqua erit alera.— Igitur Cy maus ex minore (ub- 
neibé potefi , msmirum proportio qnadenpla 11. ad 3, ex proportione 
n ox [nbdn- 
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|o febduple 34.4d 48.65 f/ubtraiia propertiom [ub eGuplá 2.44 16.ex pro- 
portsone fubdnpla 24. ad 48. veliquaerit proportio quadrupla 12. ad. 
maior quam ea, A qua facia eji (ubtrallio. Cod fi peflerioris nufneri 
2 pieni 48. lazera juspantur 12. (os 4. erit oua partinio compotniietiam 
. gimérum propor 1. ad 4. Aqnalis tots propor. 
0024. 7 49. — tieni-videlictt 14.44 48. Et fubtralin propor 

)— 1213. I1.4. fisuez.ad 4 ex proportione, equali 24. ad 48. fu 
| pereffet adbuc proportio aqualitatie 11. ad v2. 
qua maior ef? quam totum, boc ef? , quam proportio 14.ad 48. Rura 
feqneretur totum non augeri etiamfi ei infinita partes adderemteer. Po. 


forie emizm bis quatuor torminit, 13. A. 2.1./6 proportio 1. ad 1. "vorecoa- — 


eermatur ex proportionibus 12.444: (o 4. ad 2€» 2.ad 1. "Velut eX par- 
sibwnita vt ba propertiones foul [umpta pfoportiomi 11.ad 1 fint aqua- 
bes:fé cum llis termómie eontiumentur adbuc nljy tret termini boc mo- 
.o£0,12,4-1.1.0 3.Leotmponerur eadem proportio 11. ad 1.0x feX proportion 
nibiw quarum priores tres [unt eadem illa, x quibin pfits componoba- 
Bur. Tres ergo proportiones 1.ad 6. (5 6. ad 3. C5 3. ad t. addita sribus 
proportionibus 12. ad 4. e» 4.ad 2. e5 1. ad 1.pen amptht tcium ex illis 
£oaceruatum. Hae autem omnia abfurda [unt , Q5» colstra primctpia 
Maibematicorum. Hue accedit, qiod fecundum communem bominum 
faníum daà priportiones tripla comflituant proportionem foxtwplam, 
non auteró noncublam yt radici auctores volunt , qnamquam nen- 
esplaproportto dicatur tripla duplicata , vt sn bifce sumeris apparet, 
9.3 1t. Namquis non-videat . f5 agens aliquod fit , Ut 3. MImdidem duph 
potentie facium effe vt 6.8on autem ^Ut 9? Sic etiam commits etstel- 
digohtin comprebendit «x. proportionetripla , t5» quintupla conficipro- 
| portionem oci nplam propterea quod duo ementia vl 3. C y. smeusaxnt 
forni (ompta , ue 8. non antem aX illu conflitui proportionem 15. ad 1. 
quamuis Dac ex iln per contammnationem compofita e[fe dicatur , ex at- 
Jim.s lib.6.*tt patus in bienmmerie i g.5.1.— Hie ndde,mnltorum agen- 
fium Vire? non po[fa ditnidiari eo quod tnter duos numetos, qui prepor- 
tionem agenité Ad patioies exprimunt nullus medium cadat progortio- 
malis. Verbigratia. — goma pt 6. monpo[fit babere agens duplo sermone, 
qued inter 6.» i.mtillan sribdiom yysportionalis cadat numerm:quie au- 
gern non fIatito intelligat agent Ue im dupla pyogortione sumen effe, 
44488 agens or 6? 

LI VET ergouin[modi cempofitionem proportionum moneffe 
additionem , fed propertionum contiuuationem ,. quaper mukiplua- 
tionem donoguinaterum ft , Ut ad defim. s. lbr.G.demeonfiratimts , obi 
01140 6X0 MINI , CR? OXtrLmIOFNID Proportio dicatur ex mediis pro- 


portiombms compofita , propter terminorum continnationem, quemad-... 


muodum-(5 ad defin, to. bb. 5. expicauimon , cuv pofitis tribas, quatmoo 


Aut plmribtee termente conteume. proportionalibus , extremorum pro-. — 


potio eppslleims duplicata , iriplicapa , ont quadrublisato , Coe. eions 
| propor: 


C 7» —o um ce we c-r vn 
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proportion, quam primi duo termini babent. Hát autem plasion per- 
&ipiontur ex iu,qua iato iam da Vera compofitione proportionum diiu 
ei fume. 

lrAQVE emet: optrationes dritbmetica in propertionibsue,ni- 
woirum additio , [nbtralio, multiplicatio, ac diuifio fied debent por 
proportionum danominatofes, ut veilo docet Volumnius Rodulyhun in 
diutatione de proportione proportionum. — Et quoniati denotpinato- 
se; proportionum [unt fratliones, fiueminntia, Vt libr.g doruimen; 
( emm denosuinatori cuieclibot proportionte modtiplics , qminumerne, 
Snteger ei], [mpponi poffit umitma , vt exeo fiat quafi wstuutia ab -vmita- 
£t dehominata ) quarum qualibet aqualie est fvaclioni , quam conffi- 
Saul due quissuque numeri inea proportione , citu illa fraiiodeno- 
sninatér ef], fi ex antecedente at mumerator, Co om eon(equente deno- 
suiseto:: manifefla colligitur , eperationes Aritbmeticas an proportio- 
suum denominatore: , féue por nemoeres oaruudem proportionum quo[- 
£829, , pofitis tamencon(equemtiben terminis (ab antecedentibms ,in- 
Jier minmtiarum , infftwomur ,'vt egregià Cardano pyracipit in fua 
edritbmeticm,vt iem apparebit. 
PRIMvM enim fentin-vnam fusmorsam coligenda duapropor- 
giones , tripla, C quiutula. Gaoniam denoninatores [unt 3. 5.ex 
; moin additione fit [usuma 8. coacermabitur ocimpla proportio ex il- 
ie, qua fumma ettam collseitur, fiue deno- 
suinateres, fuppofita prim vnitatecmilbet 3 VEMEOVE. 
ilisrum, inf ar seinutiarum addantur, sa — 1 $ 4 8$ 
numeri. 4 (5e 40.8. inter quos data pro-.— 


portiones veperinntur, pertmdeo ac. fs effent 8 2,6 
frasbi numeri, po[icie terminis confequenti- Y $1 


(obw fub antecedentibus, im vnam» [uw mae | 


colligantur. Priorienim modo colligitur proportio 8. ad 1. poffericrl 
4u140256.4d 32. quarum trag odupla eR. Bic etiato ex proportione 
dospla. Jwperquadr mpartionto foptuman, cj» . 
 fafgmieltera , quarum denotoinatores (unt — 18 Q3 55e 6 
23-6" 11. qua inter numer $4.21. 7 221 05 
6. 4. repernentur , fit proportio quadrupla $7 342 
fef quiderima quartu , 4ualom babent tam 14 $4 
Susueri j7.14.qud 41.84. Sed quando por u . 
denominateres mflituitur vperaiio, vegocanudi prim fune denominato- 
ses ad yn qu raid iones, Vt hie facium e]. Na 3.3 vouecanimmu ad 
p. 17. ad 1. Qued in abis etiam operationibus inteligendá ef. 
D a1N 1 ff ex propertioneecinpla fubtyabaiur proportio tripla : 
ltem ex proportione quadrupla [e[an idecsmaqnarta deducatur propor- 
sie fs|quialtera;ralsqua fient proportiones quentupla,Condupla fuprrqua- 
' drnpartiens (optimum ,",t bic per(Dicumm ef7. | 
| -' 5 j3 TER- 


vt BYCLITD. GEO.M 
$ $ $6 I2 j7. 3 341 4 
tw) Ux -: x 


. Ts TIO f smmultiplicende fit prepor(io tribla per 2. vel qud 
ldem eff per proportionem duplam ;. [tern propertso je qmialtera per [n- 
pertripartiemam quasiae 5 infiituenda erit operatio, Ut buc ides, pre- 
duco du ibi proportio extmpla; hic autem dnpla [uperbipertions, quite 
fa. ) 


0$—2à (6 | Jh—0 110 | 3——8/ 314 | 9— 16. 144 
 1—- 1| 4—-f. 320. i-——j. 10 | 6——10 60 
QvAxT0 (vltimo fi yroporise (extuplo diusdenda propsnatur 
pet proportionem ctiplarn : [1em prov ortse du la :eporiipartsens quimidti 
per proportionem [ejquialte. am : /$ dius[oru terimimy permputemtur , vt 
in dsuifiome acénutiar uso dotmimua ita wafli: matur operato. 


6—-1 6 
e bp—Á3. 3. 


I10——4 480 
21077712. 240. 


14á-—12L1 48 
1I0—-j. 3Q. 














V IDE $ ergo operotiones Arithmeticas praportiomum Ab operatie- 
pibue minutiarum nulla is ve difcropare, m$ quod 5n propoxtiont/su 


neceffe nom fl inserponere lineolam inter numeratorern (jy denomina- 


torem, quemadmodum im minutis. 

IAM -vero multiplicationem proportionum à nobie pra(ceiptam, 
quem aufletes additsomem fal[o nuncupant , cum. proportiomum com- 
pefoiiome, de qua Euclides defin. Vo. lib.5. e» defin . lib. 0. agit, conme- 
21,4190 adeo compo[itsonem illam Euclidis vere efe multiplicatio- 
gem non auiem additionem, t diximoua, boc modo dernonflrabimn. 
Sin; dno, peoportiopus dad B.e& C,ad D, fiue 49ualss, fime sm&quales; 
ducatur á, 4,aniesedens in antecedeniom C, (5 fiat Bj ex con(equen- 
t6 gero Din conjequidtem D, fiat F. Dico proportionem E,ad F ,qua ex 


ila malysplicatione producitur, 

44,6. C.1a. 4,3 C6 vffecompefotamexpreportiemb. 
B s. D, 4. Ja. D; f. daabes 4, ad B, ($ C; ^ad D; 
4, Ma vt f proportiones k& 4, nd 
£,72, F, 8. 2,18. F,ro. B,(* Ced D; fworint 4quale, 
G, 14. G; 12. proportio E, ad F, dicatur ai- 


terutriue sarum duplicata , vi 

«nlt defin 1o. lib g.. fá amtern fuerint inaquales, dicatur ex illis compe- 
fita, ex fententia defen. ;. Bb.6. Fiat enim G,ex Bin C. Etquinex A, 
B,tac, 


, 
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3. ie C f|iust E, eb» G, a erit vt M, ad B, ita E,adG. Rurfit quinex a rt. fépoien. 
B, ia C, D fiunt, Go F, berit vt C,ad D.sta G,ad F.Componitur b 17.[eptóm. 
atttem proportio Ead K, ex proportiombes E, ed G, 5 Gad F, ex de- 
fin-Enclidis. Igitur sadem proportio E,adl F, componitur ax propertio- 
nibo 4,ad B, C,ad D, eum ba eadem fnt, qua E,ad G, e G, ad 
FE. Quod etiem patqt ex demonfiratione , quam ad defn.5. Gib.6 ex - 
Rsutecio tb Vitellisus attuli. Cum enim compofetio proportionurg 
&b Enclide deferiptavefpondeat multiplicatini denouimatorum inter 
fest ibi demonfframimwe, nofiva -voro multiplicatio àmultiplicationo 
denominasorum non deferat. liquido couflat compofitionem ilem pre- 
portiomnm effe wowltiplicationem, quam tradidinwm. — a 
EAD M ratincoflendemm Jubtraciiontin proportionttn, quam 
demo nutIores docont,nom offe aliud.quam dinifionem Ànobteexplica- 
gam  effequecompofétioni illi Emclidu contrariam. — Sit enim ex pre 
portione 4, ad. B. detrabanda proportio C, ad, D, cut ipfi volunt. Ex 
44, in D, fat Et) ex B, is . 


C. fiet F.quod idemefi, ae 4,9. C, 5. 444. C;6. 
fé termém proportionis C, B,1. D,r.. |. Ex. D; 
4d D, permutent losa , e 

fegnia entes; cationis 4d- B » 9» F P] t D, 8. F,ts. 
bibeatmr. Dicoproportio- — ^ G;,13. 6, 14. 


"qe E,«ad F; qna ex disi- 
féene proportionie, 4,24. B, penproyortionem C, ad D,produritur 20 
^ Wecuimme, effe ed, qua relinquitur, fablatiapropostione Cyad Dex pre- 

portione 4,.ad B: bocoff, proportunons A,ad B.compofetam ejfe ox pro- 
portionibus C, ad D, ($ E, ad F, insta defin. Enclidi, Fins enim G, 

ex. A, C. i n 4,B;,in C; Éiurst G,F, c erit ut 4,ad B, c 1. fsptimi, 
$t G, ad P, Kur[us quiaox 4, in C,D, unt G, B3 d erit vt C,ad d r3. (opt, 
"D, sta G, ad E. Cum ergo proportio Gad F, compofita fi ex proportio- | 

'" nibus Gad F.( E.ad F, ut uult Euclides ; evit quoquo propontio 5, 

Ad B, (qua eadem eif, qua G, ad F,) compofita eu eidem proportioni- 
bus G; sd E, bec eff, C,^ad D,e R,ed F; ge proónde fubdndla propor. 
fione C ad D, ex proportione 4, ad B, veliquaevitproportio E, ad. E: 

quamadmedmm fé ex geopertione G, ad E, ( pofito teszsnimo E, medio) 

"detmatur proportio G, 4d B,reliqua eFl.yropertio E,ad F.. Sed quis not 

videt; boc potiem ejfe dimidi proportionem 44,ad R, per proportione C, 
- ad D,quam prapertionem C,nd D, ox proportione 4,ad B, fubtrabó, 

Us sn Atin ex hinóra auferri dicatur, «ot im pofleviori exemplo acoidia? 

aMditq, bae de propovtionum compo(stione:quiplura defidevat,logat 
eruditiffmmm tralatum lac dero à Volemmo Rodul- 
pho Spoletanoconjcriptum. 
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DEFINITIONES 
I | 

ConuxuszusvRABILES magnirudinesdicuntur, 

quas cadem menfura metitur, . 
BsorvwriT Ewclides in antocedputibon 1beu 
libria ea, qua ad»umeres Quilant , quant] fatis i- 
fum eft adres Gesmetricas intolligondse : Nunc in 
boe decimo libro ag groditur ad dufputatisnem linaa- 

um commeon|urabibum , C» iscommenfgrabii 


atque v[/nm conferri y propterea quod plarnuqua laeva éarnm imeom- 

menfarabilia [^ iod qued d 
we, quipps cum Cs baa 
*ut ad frsew nian libri demonfsabuse, — Quoniam vero lec liber 
guulsie obficuciun eil difienlsatibus , eb. incarum. de quibm dift- 
tit, obfcuritaten , smaes nernos induflria maa in vocontendam , t 
ax bi, qua batum ab Euclide (uut demonffrata , ita planum rodda- 
wur, 46 facili, t fono multo labore à quowio qui praeedewtism tasngn. 
librorum demonfiatiemes veédo intellexerit, poffit percipi. Noa, gum. 
dn eorum pe[furo fententiam irs , que putans ad eite inteliigentiam. 
effe necc(fariam enm pavtem Asstbine(sces , qua de vadicibus wume- 
rorum , tamrationalim quam irrationalibut , "ut €ocaut ,(ermo- 
neto infliiwit:. Imocontra por(ua[srm min roe we balpo, cognitionem 

Do perfibom iliue parti Avitimetices pendere ox bos 1o. lb. tamtum. 
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abefi ut exilium ,traDdatunem iam vadicum voquiri , ut focilim 
bie hber intelgatur. Nonsogarim tamen , eum ,quirationemTAdi- 
ttum atque calcalum tenuerit , suAio08 cum "ve. e bunc librum 
percopturnm , quam qui illarum omae ft ignarus , peopterea quod 


"ale demonfirationes od ufum potefí renocare , bic uero nullo modo. 


Hac enm de canía (» nos priora decem tbooremata focundi lb. mso- 
superis accomumodammon, vt obleffationem animi swawrem ex eo ftn 
(liofws caperet, ac frucibum non aulem 0060, qua inillo demonfiran- 
tum, facilia arbitraremmr intelligi poffa ax muneris. Cur ergo ( dicot 
Aliqui) vt in eo libro, non perinda atiasm im hocexem,la numerorum, 
quibus Algebra titu, vurpaffi,ot ea ves ( maiori voluptatioffet, 
(5 cEmode legentibus? Im pyomptn canfneff, quare id omittendum pu- 
faunuus. Cumenbn perpauci fnt boc tempore, quibuscolsberruma il 
le Algebra ars fis cognita, videbgntur numeri illi, fi adbiberentur, te- 
webeae potiuo effufuri, quam Intzie nquid usaioris daturi, c» pes fbecni- 
tatis quippe ita ingenia fludio/erum pro adimmexto,ac luce, quamdis 
wofirst conmontaritt afforra labovami, pou caperent incommedi;swi- 
autas demonÉratienes spe perciperent : Id quod im lib. 2.. accidere nom 
potuit,cam additionem numerorum integrornm, ac mnltiphcationom, 
ua fols nece[faria vbi fnernmt.semo fere fft» qui ignoret. Hue necodit, 
quod qui in Algebra [nnt uer(ati, facil negotio demonffrationes bhisn 
bb. adanmret 4ccommodare poffunt per feipfos.quamdo «uolunt .prafer- 
pim emm iom bec ipfuso nli mnlbo ante à Michael Stifelomobib Arub- 
metico im a. lib. kA pn do Arubmeticaintegra sntogra inferipfot, 
A4CCNT816. 
IrAQY5, vt ad wffitwtum redtamwi, incboantrem ipfam EucL- 


dus, more (no, abexplicationibusyocabulerum , quibus utendum eri: 
. declarat prinso loco, quanam magnitudines dicantur comtmen[urabier, 


definions eno effe , quae eadem men(ura metitur. A ——0— 
V? dua magnitudines A, B, quac eado*m mnfn- B ——e—— 
15 , C, utitur , ( metitur enim C, ipfam 4, qua- Co 


- pervepetita, (5» tor femptaipíam B.) disunutur commeon[urabiler. Ro- 
deme svedo commenfurabiles fout, ümeazo palmorum (5 lines 15.pal- 


NROPIIN : qUNA (M Linens tato "Unite palmi , quam dimidinti palmi, 

Lertia partis ynius palmi. re. metitur. Similiter commeon[urao 
brles, dicuntur (uperfcios , quae una , C eadem [uperficus motumr 5 
lem corpera; folidane commen [urabilse, qua tuetitur ideto corpua, fen 


1. 


INcoxMEsNsSVRABILESAutemquarum nullam 
communem meníuram contingi reperiri. | 
TAL58& magniludimes [uns , diameter quadrati cuin[uis , eo la. 


$a einjdemo quoniam nullam nbent nocn[uram commumetm, vt pro- 


n f | pfitie- 


104 BR V CLIP. GEOM. | 
pofítions vltima buius lib.demonfivabituy ab Enclide. Sus etiam be 
vina alia linsa incommen(urabiles , quibm fcilicet men[ura aliqua c&- 
apunie derinullo modo petef?, quarum multas boc lb. Geometra oxpBi- 
^ €t) decstay, quadam ation imuniripoffont. Rurfmn (uperficios dicen- 
sm incominen|urabiles, e» fohda incommenjurabilia, quanllems ad- 
mittunt men[urgm communem. | 
|, dH 
RecrA linez potentia commenfurabiles fant, cum 
, quadrataearum idem fpatium metitur. ' 
LiNzA4RYMfrfeiarum quadam commenjosaliles fuut. longi 


tudine, quas nimirum alialines,tanquam mon[ura eemmmunis, me- 
situr, cuju(modi unt. ia, quas in axpofitione defn.X. commenurabile: 
fimpliciter diximi:quadam uere longitudine incámen[urabiss , quat 
feilicet nulla linea tonquam men[ura communi, metitur. Rur[aua li- 

mearum. qua (unténcomemen[urabiles longitudone , ala funt eiu[ynodi, 
wt earum quadrata fint commen[urabilu: alia yero ita e babent; of 
(5 quedratasarum scommenjurabilia fius. — Linea ergo illa longitu 
dino incomman[urabiles, quarii quadrata (untcomman[ucabika, ab- 

gallantur bia ab Euclidt potentia commen(nr abies; quia videlicet fe- 
cundum earum petentins, bog efl, facundum earum quadrata(eff emi 
"vt ad prepof. 4 . lib. & . diximeu, potentia cuiusq, linea quadratum 
ea defcviptum) comman[urabiles funt , licet ip/a fecundum longitndi- 
mens [int pror( vi smcommen([urabiles. 

Qvopn fi quie roget,cur Euclides dofinianjt (soxfusp lineae potentia 
sompmen[urabiles , nom autem commen[urabiles lepgitudimo , vefte 
dandum. eH, , lineae. longitudina common[urabiles (atis (uperame efe 
explicatae in definitione comsmen(urab jum magniuimntm , cum bu-— 
iu|modi mese "yna compsumis tnen(nra matiatur, Ut. didum eft : Atc 
«yero quoniam lineas potentia commen[urabiles nulla comentnis sen- 
fuere metiri potest , [ed tantummodo earum quadrata idem (parium 
tuetitur, ideo nece[[arinym omnino fuil sut.en prepria defniteena expd- 
carente. e 


| IV. | 

INCOMMENS VR ABIJLES autem,cum quadratis 
earum nullum fpatium, quod fit cómunis corum men- 
fura, contingitreperiri. . : 

| LiwszASs reliquas longitudine incorumenfurabile:, quarum et- 
iam quadrata incommen[urabilin (um, erat incormman[nabiles po- 
tentia. ' 

HAs53NT «utem linea common(urabiles tar» longitmdim 
quam potentia, banc quafi conucnientiam mter fo, e dip: 
^ | «t 


- 
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vt linea lougitndine cEeven[urabdles, [iat ettam commen[urabiles po- 
Sentig, ita vr nulla nca daripoffist commen[urabils longituduse quim 
enrü quadrata commenfurabiba quoa, fnt , quoniam quadratum ex 
chmuns earum menfura dejcriptum metitur tenquam meníura ed mn- 
nis cari quadrata, Vt in (ubisla figura apparet: ficut enimrecia 4B, 
guetitur vell. CD, EF, itaquoqne quadea- t 
Neon autem; Ut omues lies potentia commaen- — V 
febilos, fnt etinm. commen[urabiles longismdi- 5B. — FC DAB 
moi sonia eniro linea (nus potentia cormen[uralles,boc cff. quadrata 
babent comsmenurabilin , qua tamen longitudite omnino sncommen- 
Jetabiles [unt,'vt ia boc libro demonfifrakstur. Rursus inter linea 1ncd-- 
mhep[utabiles tam longitudine quam potentia, buinfmeodi colligatiore- 
geritur, 9t omnes linea potentia iucomusen(urabiles ; fint etias$ inc- 
men[(prabiles longitudine ; Nonautem centra, ut ome: linea longi- 
£9uline i iemrabiles, fot quoque incemmen(urabiles potentia, 
eum multlPlinea reperiantur longitudine inter fe incommen|urabiles, 
69i tamen potentiaboc eif, [ecundum earum quadrata. commen[u- 
sabils exifl ont. ua quidecs espnia per(Bicua erunt ex coroll. propof.9, 
kmime liri. 
| Y. 


: Hits pofitis, oftenditur, cuicung; tete propofite re- 
Gaslincas multitudine infinitas & commenfurabiles cf- 
fe, & incommenfurabiles: alias quidem longitudine, & 


potentia; alias vero potétía folum, Voceturautem pro- 
polira recta linea, Rationalis. | : 


S 1. proponatur aliqua vea lea wota spagnitudink erunt otpmiume 
aliarum qua cum ip(a comparantur, quadam:illi commaon|urabiles l9- 
gitndims ac potentia, quadam wero potentia tantum. Item quadam illi 
quommen[uabiles longitudine tantum, quadam vero longundine cj» 
petantia,t hoc decimo libro demonlirabitur uariis in locis. Non entm 
«vult Enclides ox dicku oflendi, [eu colligi, (quanquam eiue verba boc 
fenare videamur) ba ita [e babere: [ed folum indicat nobie, t9» innnis 

quodam modo, linearum qua[dam dici po[fe preposta vada linea com- 
soen/iy sbiles longitudine, ( potentia, quadam amtem potentia tax- 
ssuv, oc. Sdued quidem ex diclis nullo modo fequitur, fed demonfira- 
bitur infequentibus, vt dome. 

L1N44 antem ia propofita ratione euis alia cVeun[urnbiles funt, 
"yel incemmen[urabiles, dicitur Qracit jurà ; Latinis vero Rationalu; 
quonidea ponitur (emper certa, (S nota, alia vero cumilla comparata 
non jesoper mota [unt , quamuis fogula (eor(um fumpta exiflamt corta 
quoque, ac Bota scum qualibet in quotcunq, partes aquales poffit dinidi. 

. E 


|. 





l 
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| VI. . 
Er huiccommenfurabiles (iue longitudine & poten- 

tia, fiuc potentia tantum,Rationales. ! 
Doczr lineam aln: illi, qua Rationalis dicitur, cówumen'srabiles 

. 'quomodocuna, appellari que, Rationales,non quidem ex pofitione,vi 

sla, fed quia cum sla comparata veperiuntur ei commen/urabiles «nl 

urtindomn (e potentia, vel potentis tantum. 

T AQvR ex[entétiaEnclidie,adix quadrata bulsu numeri 20.94]. 
3000. (Sw. Seu quad idem ef] linea recla, cuius quadratum c8] 2, d 
1006.(5c. dicitur Rational; cum potentia fit commen[uvabilis linca 
Rationali; (effenimtamnumeru 10. quamlO OO.commenfurabili 
numero cuilibet quadrato, t 16. 100. c.) quamuis lengitudimeo fi 
eidem incommanfursbile — Decipiwatur argo. arithrueticinonpasei, 
qui idcirco eam Irratienalem vocant,quod numero uon poffit exprimi. 

V1. 

H v 1c vero incommenfürabiles , Irratianales vo« 
centur. m ' 

QvoNrAM antecedenti defen. Euclides linenaillas,qua lomgitu. 
dine (b potentia, vel qua potentia Santum [unt commen|urabtles pro- 
feta recta Rationali, nppelloust Retionales; liquido confInt, ewm bie em 
dicere Irrationales , qua propofstavecta Ratsonals incomsnon|srabilss . 
funt otroque modo, longitudine videlicet eo potentia ,mon antem lon- 
guudine tantum. Ex quibu otiam monifoflum efl vadicom quadsa- 
sam buie numeri 20. Vel 1600.(5c. feu ( quod idem sii) bnoam,cu- 
ine quadratum efl 10."veltooo-(bc. mom poffe appellari irratiomalem, 
enm non fit longitudine (» potentia, ed longitude tantum Rational 
linea propofita incójmmon[urabilu. , 


VIII. 


E r quadratum , quod à propofita te&ta fit, dicarur 
Rationale, | | 


QysMADMoDYM linea illa, quacerta ponitur ae nota, Betiona- 
lis dicitur : [ta quoq, quadratum ab en do(cribtum, Rationhle Gocatur, 
quia (iplum certum eJ]. ac notum, comparationeq clion alia (mper. 
cies, comiman(urabiles, incommen(urabilefua dicuntur. 


I X. . D 


- Er huiccommeníurabilia quidem Rationalia. 
O M N s s plana (uperficies quadrato Rationalis linea propofota 
, eommen[urabiles , Rationales dicuntur; non quidem ex pofitione, t 
illad , fed quia cum. eo collata reperiuntur et "vel commen[urabsles, 
'^o*vsd 


- 


«9 - 
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| Sulincommen[urabils : quemadmodum etiam linea, qua Rationali 
lines. quomodocunque conzteenjuraliles [ant , Rationales appellan- 


. £]FONLAM vere lpapotentes ipfo [atia cotbmepfarabiliaqua- 
drato Rassonalis lea prapofjta, [put (aitezmo potentia common[urabiles 
ipea Rationalis, ex j. difn, pev ficuum eft, ipftu quoque appellariinxta 
dofin.6.Rationals. 1 
, X. - sb .' 
H v 1c vetoincommeníurabilia , Itrationalia dican- 


tuf. 
. NON Aliter fuperfcies plena quadrato à Retionali linea defcvi- 
jto incommenfurabils , irrational vVecattur , ac lineá, qua Ratie- 


ah propofita pror(um. incemmenjurabiles funt, Irrazsnales [nnn 
dida. C 


XL mE 
E 1 rediz, quz ipfa poffunt, frrationales: fi quidem ea 
quadtata funt, ipfa larera ; fi vero alia quaepiam rcáili- 
nea , rc&z , quz fpatiis incommenfurabilibus zquaiía 
quadrata deícribunr. 
'" VOCAT lmen , qua poffunt (Dotia quadrato Rationnlie linea 
incommmen[urabilia , Irratvonales : quemadmodum (5 ipfa fBatia di- 
Xit Irrationalia :. laut fi incommen[urabilia [atia fusrimt quidem 
quaiireta , iutera ip(ornm dicuntur Irrationala : fi-vero nonfuerint 
quadrata , (sd alia quacunque figura vetdhiinea , appellentur reci , qua 
dofcvibunt quadrata Aqualia illa atjs incommen[urabilibus, Irratio- 
nales. 


(| COLLIGITVR autem , linem potentes fDatia incommen[u- 
vabilza qseadrnto Rationalis limen , dici dtbore Iryntionales, ex 7. da-. 
fin. quemadmodum (upra ex 6. defin. collegisau , linenu , qua bc[June 
[petia sncommenjmrabilia eidem quadrato Rationalis lanea , appel- 
lari acbere Rationales,, Nam inea; qua poffunt. illa [batia incom 
shenfurabila.,— [untpotentia incommen[urabiles linea Rationali em 
d fin, Cum ergo omes linea potentia incomsoen [arabiles , ft QU- 
que incommoer [urabiles longitudine, vt ad den. 4. dixemine , desson- 
Jérebiturqua iuceroli.propof 9. mamsfefTum e£ , ex 7. defin. lineae illen, 
qua poffunt atia imsomtman|urabilia quadrato Rationalinlitea » diei 
Irrationales, , - 
PRAETEREVNDY M quique non eif , Euclide (5 "vete. 
»ét Geomet» nc bas voces : longitudine & potentia , atque potentia 
taotum : apponere faxo [eyiper "vocibmo iffe * commenfarabiles ac 
incommenfurabiles : vix entem, eje rar.ffémehis :. Rationales,& 
luationales : Rede enm. dennimr [nea comren]urabiles longun- 
2 "' dime 
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dine C fotentia,velpotentia tasthm: ltem incommoenfurabiles logi: 
indme ( potuntia , vel longitudine tantum: Min vero recie Ratrb- 
males longitudine (&» potentia , vel potentia tAutum , amt [rrationalei 
lengitudime (f potentia ,"vellongitudine tantum. uod Quidem, que- 
piam Campanus non animduertityoccafionam mnlti prabuit "vt "Ud- 
tie, (9 ob/cure im bo? to.ljb.we lnmeie commenfurabilibw ,incomenen(o 
vabibbn quo nec non Rationalibut , Irrationalibu|ds font locuts. 
CJETERVM bis definitionibsu adiungemen poflulatum uum, 
nonnulla yronnnciata quorum 'U[na in boc libro veperitne. 


POSTVLATVM, SIVE PETITIO. 


PosrvrisrVR,quamlibet magnitudinem cotief 
poffe multiplicati, donec quamlibet magnitudinermn c- 
juídem generis excedat. | 

PROPOSITIS enim duabus magnitndinibus ein(dem generic ina* 
qualibw , curn maior infsnitanen fit , minor tero infimite effet amgeri 
per[picmmm «ff , minorem toties pojJe-smltiplicari , donec (uperet smaio- 
yem.Confl at boc etiam ex ss,qua um defin. s. lib. g.[eripfsmmae. Ibi entm 

enc mHAgnitudines dix umso tero demnm cenjeri eim/dom generi , cum 
slteritra. ita potei] ruitiplicari;vt alteram excedat, Atqueex onim 
gonduioni defeciu , angulum reitilinoum , C angulum contingemtit) 
dinerfs e[fe generie; docutmmo. ' 


AXIOMATA SIVE PRONVN.- 


cata. - 


I. 

MacNITYDO quotcunque magnitudines metiens, 

gompoíitam quoque ex ipfis metitur. 
I. 

MaAcx1TYDOQUamcunque msgnítudinem meris 
ens,metitür quoque omnem magnitudinem , quam illa 
metitur. ' 
' ^. IIL 

MacuiTYD0 metienstotam magnitudinem , & ab- 
latam,meritur & reliquam. 

H JE C axiomata , Ut «d nusmerotpertinent , offen(a (unt à mobós in 
vleimá tribus pronunciatie lib. 7. Quare cum fit eadem ratio in sma- 
gnitudimibus , son c1 , quod ]ruffra eorum demonfirationes bic repeta- 

, ni , prafertim quod ad-verbnum boe poffint tramferri, mutata jolsum 
«jo50 BRVDET I LED "UOCEII , DA E DIE dbi. 
' ) CET. 
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-  CAETERV M quia bec ie libro difcodéndum hobi fuit à numero, 
|quem Tbeeninpropefitsonibus Euclidis fequitur, ut ad propof- 15.dice- 
miu quemadmodum (S. in omnibos [erem Campani neglexime , vut 
docnimiis ad initium. prisni libri ; curamtume , "yt duplex memertosin 
$n argiue regione propofitsonum apponeretur.quoruta (upertor ordimerm 
T beonás ; inferior ante) Campani farum demonfiraret. Guod fi vno 
ZRDINNESNIMETNE Té tTIAIBP mm irgine , nullaYo tunc effe inter T beo- 
ncm, e» Campanut difcrepantiamm , inteligaequod ad nutuerniopro- 


pofoionum a tiuet, 
THEOR. n PRÓPOÓS. i. t. 
DvA5*vs magnitudinibus inzqualibus propofi- 
tis,fià maioreauferatur maius quam dimidium; & ab 
€o,quod reliquum eft , ruríus detrabatur maius quam 
dimidium ; & hoc femper fiat : Rélinquetur tandem. 
quidam magnitudo , qu& mínor crit propofita minore 
magnitudine. . 
PRoPOSIT fnt duzmagnitudines inzquales AB, & 
C,quarum A B ,fit maior. Dico fi cx A B auferaturmaius quam 
dimidium;& àb co, quod reliquum eft , rurfum-maius quam di- 
midium;atque boc limper fiat : relinqui tandem magnitudinem 
guandamqua minor fit quam C. Mulriplicetür enim C , toties, 
oncc magnitudo facta D B , maior fit quam A B, ita vt D E | fit 
multiplex ipfius C,proximé maior quam A B.Diuifa autem DB, 
Ín partesDE,; FG, GB, ipfi C,zquales , H I 
etrahatur ex A B, maiusquam dimi. A B 
diumAH, & exrchquaH B,maius qua c LL ÀE eG . 
dimidiá Hl, atqs bocfemper fiat, do- D : 
nec partesipfius AB.multricudinc zquales fint partibus ipfius Da. 
Sintergoiam partes ÀA H, HL, IB, tot;quocfuntipíz D-F , F G, 
G B.Quia igitur D E, maiorcít quam A B;Acex D E;ablatum clt 
JDE,mious quam dimidid, vel cerce dimidiü, fi D E, ipfius fic du- 
piercex AB,veto maiusquam dimidium A H:Erit reliquum s, 
reliquo H B; maius, ( Cum enim D E , maiorficrquam A B; fiet 
ID E,dithidium auferretuc,nec n6 & ex AB. dimidium,eflét quo- 
qac reliquü ex DE,maiusreliquo ex A s.3i crgo ex DE, anferatut 
, rmipus quam dimidiü,vel certe dimidium,& cx AB,maiusquam 
dimidium; ericscliquum ez D E, maius reliquo ex A B.) Rurfus «4 
voniam FB,n aior cíl quam HB,auferturqueex FE;dimidium — 
G,Y*cl certe minus i dimidium , fi F E , maiorfit quam du- 
plexipfius C ; at ex HB, maius quam dimidium H I: etit eodem 
smodoreliquum G E , maius reliquo IB: atque ita procedendo 


edtcndemus tandem polliemam partem,ipfius D E,qualis bie eft 
! '  GB,ma- 








* 
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G E , maiorem cfe poftrema parteipfius À B , qualishic eft I B. 
Cum ergo G E, poítrema parsipfius D B , zqualis fit ipfi C ; erit 
quoque C, maiorquam I B, poftrema patsipfius A B.Reli&a igi- 
tur cit 1B, magnitudo, quz minor cít magnitudine C. Quare 
duabus magnitudinibus 1inzqualibus propofins , (ià maioi:ae- 
feratur maius, &c. Qaod crat demosftrandum. 
! H I ^ « I»zMdemonítrabitur , fiex AB, 
AT 74B. auferatur dimidium AH , & ex reli 
Co——áp..G g quo HB, rurfus dimidium H I , &c. 
D | Nam eadem tatione crit reliquum 
F E, maiusrcliquo H B , nec non &reliquum G B, maius reliquo 
IB;cum ex tnaiori D E, ablatum fit D B,minusquam dimidium, 
velcerte dimidium;& ex minori À B,dimidium À H, &c. 
^ ALITER FaGta conftruGtione, vt prius, (amatur K L,ics muld- 
(o plexipfius E B, vteft multiplex D B, ipfusC. Diuifs ergo KL.ia 
pariesK M,MN,N L,ipfi LB, zequales, erunt tot parcesin KL, 
uotin D E. Q^»oniam vero A H , maior eft quam H B, velcerte- 
illi £qualis fit, fi ablatum fit dimidium ex A B;& H B , maior cft, 
quam ]B;ctit quoque AH,maior quam IB, hoc eft, quam K M. 
Rur(usquia H l,maior eft quam I B, vel certe illi zqualis; eft au- 
, temls3 pfi M N,zqualis:eritquoque HI maiorquam M N, vel 
illi zqualis;atque adeo tota A I,tnaior, quam roca K N. Additis 


HI B  ergoequalibusIB, NL ,eritrod 

A AS malot quam tota K L:Eftan- 

Av tM tem D E. maior adhuc, quam 45, 

c Multo ergo maior erit D.E, qoam 
—— 1 ulto ergo maior crit Qq 

D AB KL. Quarecum fit vc D E, ad C, 


0. ita K L, ad 1B; (Sumpta enim fuit 
a14.quinti. KL ipfiusT5,tam multiplex, quam tnuliiplex cft D E,'pfiusC.)a 
etit quoque C,maior quamI 5. Ac proinderclicta eft 15, minot 
quàm C. Quod erat detnonftrandum. 
SCHOLIV M. 

LY CE clarum «x demon[irateono buius Tbeerematie apparet. 
dnte quantitatesinaquales propofitau debere e[Je tales ,ot mimor smsal- 
3iplicata, tandem maiorem po/fit [uperara. 1d quod nd propo[iG. bbr.3. 
suonuimt, cum de angulo coniacius confrA lacobum Peletarium age- 
?ef2M8. . 


jv THEOR.*.  PROPÓS. 1 


S1 duabus magnitudinibus inzqualibus propofiris, 

detrahatur femper minor de maiore, altetua quadam 

" detraGione , & reliqua minime precedentem metiatur: 
Ingommehníurabileserant ipfe magnitudines, — 

um | mE MEME Deva» 


Dvaàvs iazqualibus magnitu- G 
dinibus propofiusA B, C D; quarü At——————rB 
minor AB , deuahatur ex maiore. € 
CD,&rcliquahuius ex AB, & fic 
deinceps , alterna quadam detractione auferatur femper minot 
de maiore, & nupquam reliqua metiatur przccdepntem, Dico 
magnitudines AB, C D ,; incommenéfurabiles effe. Sicaimnon - 
funt incommen(urabilcs , metietur cas aliqua menfura commu. 
nis, Metiatur eas,fi fieri poteft,magbitudo E, quz tcl zqualise- 
ritipi AB,vel minor. Decadtaaur FAB, ex C D,quoties porelt, 
1eliaquac F D, (c rminorem;ira vt A B,ipfam C F,metiatur. Rur- 
fus deiracta FD, ex AB,relinquat fe minorem GB, ita vc F D,me- 
tiatur ipfam AG;atque hoc femper flat. « Relinqueturergo tàa- a1. det. 
dem ex CD, vel AB,trapnitudo quedam minor quam B. (Quo- 
niam cum AB,ablata ex CD,frelinquat F D, fe miporem.erit CF, 
ablata maior, quam dimi dia ipfius C D elisefa eff cc disnidia, vel 
minor quam dimidia; poffet adhuc A B, éctrahi ez C D. Eadem d 
modo erit AG,ablara ex AB, maior quam dimidiaipós AB : Et — / 
fic deinceps fcmper fiec.. Qgare cum femper auferatur maius, - 
quam dimidium , P relinquetur tandem magnitudo qua dam 1.dec. 
minor quam B. )8itergoiam relicta G B,miaorquam E. Quo. 
niam igitur E , metitur A B,& A B,metitur CF ; e metieturquo- c2. pronun, 
quc E.píam CF:Metiturautem E,& totam C D. dlgitur B.ccli- d 3: gron:7. 
quam quoque F D,metietur, AcF D, metitur A G ; equat & E, ca. preovn. 
ipfam AG,metietur.Metitur autem E , & cotam A B: f etgo E,re- £jiprooud. ; 
liquam etiam G B , metictur, maior minorem. Quod eftabíur- 
dum.Non ergo AB,CD, map uitudines aliqua magpitudo metit- 
tur. Quarc incommenfürabiles fant. Siigitur duabus magnitu- 
dinibusinzqualibus propofitis ; &c. Quod crac oftcadendum: 

SCHOLIV M. 

HO C Theorera conuertoinus ad bune modum. 

S 1 duabus magnitudinibus incommenfurabilibus . 
ptopofiris, detrahatur femper minor de maiore , alterra 
quadam detractione : Nunquamreliqua przcedentem 


sncetietur, 
SIN T incomeven[urabilu smagnitudines A B, CD , detraba* 
xrque minor A4 Bex C D , (reliqua fit E D,ltem E D,ex .£ B, ap^ 
| ur , felinqnaturque F B, (9 fjc deinceps. — Dico io bae alterna 
ne nutguam reliqua9 me-.— F ) ' 
trái pr&écedomtem, — Si eim fioripo- A ———— 2B 
netiazur F B,pracedentemB D. C ED 
seniam atur F B, metitur ED: 
l DD, soetitur 4$ F :. metietu? quoquo F B,ip[am AF. 5. Meopitsir pa nni, 
e antem 
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AT PrORNÉI. asstero (oo fesp[am, a Igitur F B en totam AB ,metietur : Metitsd 
F 


bas.promum. — . autem d B ipfam C E. bigitur ob 
0! A rMÓMMMM—ÀB F B.ip/am C B,matietur. Ponitur at- 
C I. protons. Cr E LLL. tem (FB i metn ipfem E D:c ifi- 


. ) tur (5. F B,tetem C Dmetsetur.O- 
ffenjn ef amtem (& P B,ipfarn AB, metiri. uare F Byotramque A, 
ED mitdhur,qnod efl ab[edurmmyporrur tur enim A4 B,C D,mcomsmen- 
furabiles Nu.quamergo magnitude aliqua reliqua procedentem ma- 


| gnitudinem metitur. Quod efi propc fi. mín. 


SIMILITER (5 boc demon[irabimens. 
S1duabus magnitudinibuscommen(nrabilibuspro: 


' pofitis, detrahatur femper minor de maiore;alterna qua 
" damdetra&ione: Metietur quzdam reliqua preceden- 


tem. . 
AN AMfinunquem reliqua metiretur pracedentem ; ofent propofita 
Sbaynitnasnes Dscommenjurabiles ; vt demon/Iramt bos tbeorematt 
Es lits. God ef2 ab|urdum.ponmntur entm commen([urabiles. 
IT AQV E facsls ox bos diguofcemus, an dna quacunquomogustudi- 
mes prop.f/Ma [ent commen|nrabiles , noc ne. Nam detracia [emper suino- 
've de smasore , alterna quadam dotraiiione , fi veliqua quapiam moetia- 
3uv pracodemtem:eyunt magnitudines propofitacommoes|urabiles , cm 
slle eadem velrqua metintur "Utram q emagnitudinem propofstam ,ut» 
conflat ex demon/Irationeprimi tbeorematis buien fcholg. Ex eoonrm 
gued reliqua magnitedo F B,motiri dtcebatur pracedentem E. D,ofles- 
fum efi eandem reliquam F B , rmsotiri Utramque magnitudinem 4 B, 
C D.Si yero nunquam reliqua magnitudo pra.odentem motiatur, 
pofft a magnitudines incososten|mrab.les erimt vt Euclides boc loco do 
suonfframu. 


PROBL.n PROPOS. ; 


DvAzvs magunitudinibus commenfurabilibus datis, 
maximam earum communem meníuram inuetiire. 
DArAduz magnitudines commeníurabiles fiat A B , C D, 
quárum oportcat maximam meníuram inucnire Quoniatn A B; 
CD , commeníurabilcs funt ,ficvtfiminor A B, ex matore C D 
Ff detracta , quoties poxcft , relinquat, 
A! 5 ED;&ED,deuactacx AB,quocer 
G a E D por. ft, relinquac EB,& bec lem 
G— t altcrna. quadam detras tion 
tandem reliqua quepiam nitudo przccdeotem metiatus 
per 2. Lbeag. przcedentis (choi. Meriaturiam F B, reliqua p 
€«deatem E D. Dico FB, effc maximam meofüram comm 
magnitud.nem A B, C D, Qjod enim vtzainquemedatur, i 
' elt 
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&ftendemus.Quoniam F B,metitur ED; & ED, metitur A F;à à2-prófsiy. 
PActictur quoquc F Byipfam A F: Ar metitur F B, & feipfam.s Igi- b y. pronams. 


tur FB,coram AB,merictur; catqueadeo & ipfam C 


quam AB; € 2. pronum; 


metitur: Cum ergo & ipfam E D^, meriatur ; 4 metietu; quoque 97: Pros. 


FB,rotam CD, M:titurergo FB,vtramque A B,C D.Quare vui- 
ufque AB,C D communis menfura eft E B. 
Q.v o p autem FB ,ficmiximaearum commuais menfura, ica 
probabimus.Si non eft maxima, cricaliquaalia communis earü 
menfura, maior quam FB.Sicergo,fi fieri poteft, G,illarum corn- 
munis menfura,maior quam FB. (ia igicur G, metitur vtram- 


que ^ B, CD; metituraucem & Ab,ipfam C E , e meticturquo- ea. jrósmi, ' 


quc G,iplam C E:Ar mctitur queque rotam C D; f'Ig:tur G, re- f 3. jVosudd, 
liquam queque E D , metictur: Merituraurem E D , ipfam A F.f g a.propum 


ligo & G,ipfam A E, merietur.Quare cum G; totam etiam A B, 
mctiatur;mcetietur quoque c&dém G, reliquam F B,rbaior mino: 


rem.^ Qnod eft ab(uurdum. Non crgo maior magnitudo, quam h s, Proms 


FB, communis meníura eft ipfarum AB,CD, Quare EB,maxima 
*arum communis rmienfura elt. | 

Qv o n fi minor mapnitudo A B, imetia- A1— —B 
tur maiorem, CD ira vt detracta ex C D,ni- C Feeds p) 
bil «linquat; eritipfa A B, ambarum maxi- 
tna meníüra communis : cum & feipf^m metiatur. Duabus ergo 


rpagnitudinibus commenfurabi]ibus datis: &c. Quod facien. 


dum erat. E 
.COROLLARMIV HM. : 

E X hoc manifeftum e& , quod magnitudo metiens duss magoitndines, 
metitur & maximam earum inenfüram communem. 

ELIGITY R hoc exta patte demonfirstionis, qna oftenfürn eit F B,ef: 
le maximam menfuram communem ipfarum AB, C D. Demonfratuni 
enim efl ibi msgnitudinem G,fi metiatur magnitudines. B, C D, metisi 
quoq; makinsam meaíuram F B. Bademq; eft ratio de ceteris. 

| $C HOLIVM . 

BX bio qua dita fant,non erit difficilecenfi levave;ah qhotlibet maz 
gnitudines propofíta fint commer f erabiles , nec ne. Sutenisn tres ma- 
gnitudimes A,B,C. Primum experior per ea, qua ad pro-. A *— 
pof 2-hnien bb. docuit, un dua 4 , C By cemmenfa.- 9 ——3 
fabiles [it ,auton. Qua fifuerint incotmen[urabile:, dm 
perjBicnnum «f omnes tres, A, B, C , effe ccmman[urabils quod nullans 
babire poffint cemmnnem men[urnm , proprer incommen[urabiles ma-. 

tsidines A,v5. B. ; 

S 1vero 4, ( B , füerint commenfurabiles, | Ay —A— 

Jit earn maximacofnmunis men[arainuenta  Bti—r— equa 
D: qua fi metiatur quog, fnagnituilirl C; wia- 5 Czpons 
bifefinm «Fl tres inagnitmdimes A, B, C, com- 

| (munjurabiles efecto babsamnt cermmanem ssen[utram D,.—. 


LED ByobD 


! 


*, 


. ÁL 
2154 , ,.BVCLID.' G E O M. 
QVOD fi D ,maximamen[ura magnitudinum 4, t$ B, non me- 
N tietur Cierunt Cye D,velcommen(urabiles, oelnon. Si [unt incom" 


snen[urabiles,ernnt quoque omnes tres A, B, C, mmcommen[urabziles. Si 
^ '-— enim credantur. eje commen[urabiles , the- 





gt fistur earutD ftnaxtma comment sneníuta 
p—— ipfam D,mexónem men(urat soagnerndi- 





num 4, (5 B, per coroll. buise jropef. Cam 
ergo eadem illa ssen[ura metiatur quoq, C , wónerunt Ceo D,incom- 
smenfurabiles. G uod ofi contra byperbr]n. | 
A Sl vero C , (6. Dif uni cotnimen(urabiles,e- 
83.44. — BL LT Aaea riini quod, tres 4) Bs C ,commetiurabiles à 
L ue ume 2 inuenta eSim E , maxtma menfuta ép/arusms 
C; th D:cum E,metiatub D:( D,it fato 4,05 
b2. pronun. B: b metieturqog, E,ipfas A i (5. B. Quarecumendemm E, metiazur 
| 4 Cimetietur E,tres magnitudine À , B,C, AMipropterea com- 
soen(urabilet (unt. Süuod aFo propo/swm. —— 
SIMILITEReXplrabimm an plusei datamagiiiudine:, quan 
tres fint commen|urabile: ,nezme.. Nam fj data [si quatuor , exporiee 
mar id prisiumÁnitibus[i quinq it quatuor (o z.Reliqua amet pera - 
. fciam, "Vt de thibioi magnitudsnibua e? ditiuns. 
PROBL. 3. PROPOS. 4 
TRisvs magnitudinibus commenfurabilibus darit, 
maximam carum nienfüram communem inuehire. 
$1 dat£ tres mapnitudines commenfutaábiles A,B, C, qua- 
€340. — tümmaximam meníuram inuenire oporteat. c Sit D , rpaxima 
tncníura ipfatuta A , B, inuenta, Si ergo D ; mctiatur quoquc C, 
À 7 perfpicuum eft , D, maximam effe men- 
Bo——— D ——  (urám ómnium trium A , B, C. Ná á ms» 
Cea 1 Fe—À à ior magnicmdo quam D , metiri dicator 
magoitudincs A,B; Cjmetictut cadem,pet coroll. propof. ;. huius 
[ibr.maximám menfuram ipfatum A, B, nempeipfam D, maior 
thagnitudo minorem,quod fieri non poteft, Si vero D , non mc- 
tiatur C,erunt faltem D,C, comméfurábiles. Cum enim A, B,C, 
fiaecommenfurabilcs , metietur qualibet menfura eatüm com- 
tiunis ipfam D , maximam repfuramipfatum A, B , pet coroll, 
przcedentispropof. Cum ergo cadem illa meníura metiatue 
dde, quoque ipfam C;erunt D, & C,commenfurabiles. 4 Sit igitur E, 
maxima menfuraipfarum inuenta. Dico B, maximam menfu- 
eíla datarum magnicudinum A,B,C.Quodcenim fitcommu- 
his cárdttr meofüra,ita planum fiet.Quia E,metitut D; & C5 & ^ 
D, metitur A,& Bie mericturquoquc B.ipías A,& B. Metiturau- 
C 2. pF0nWP- tem & ipfam C : ]girur E,dienfüra cft communis ipfarü A,B, C, 
quemadmodum aíícruimus. 


| 
I 
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j 
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Qvo» autem E,fit carum maxima menfura, hoc modo 
confirtnari poteft, Si. non eft maxima, fit F,maior quam E , fieri 
teft, carum meníara communis. Quoniam igitur F, metitur 
A,& B; mctieturquoque carum maximam meníuram D,per co- 


roll. przcedendis propo. Metiturautem & C : Igitur F,metiens 


D,& C, mctietur quoque carum meníüram maximam E, ex ee- 
dcm coroll. maior magnitudo minorem. Quod cftabfurdum. 
Nónergo maior magnitudo quam B, magnitudines A, D, Come- 
titur; Acpropterea E, maxima cft earum communis menfura. 


Quam ob rem tribus magnitudinibus commenfursbilibus da- . 


tis, &c. Quod erat facien um. 
COROLLAÁRIVM. 


APERT E quoq; ex hoc colligitur,quod magnitudo metiens tres ma. 
gnitudines, metitut quoque maximam carum menfuram communem. 

INFER T V K autem hoc ex vltima parte demonftrationis. Often. 
fum enim e& ibi, magnitudinem F, fi metiatur ipfas A,B,C, metiri quoq; 
E,msximam illatum communem menfgtam. Eademque de ceteris 
ratio. 

$IMILI modo , pluribus magsitudipibus cómenfurabilibus datis, 
quam uibus,maximam earum menfuram communem ingeniemus; lo- 


^ cumq; habebit hocidem corollarium. Nam fi datz magnitudines fuering 


| 
i 
f 
i 
: 
f 


j 


? 
d 


1 


quatuor, innenienda erit primum maxima menfura comunis trium ma- 

nitudinum ; $i quinque, accipienda erit quatuor magnitudinam men- 

rs maxime, &c. Reliqua veso omnia abfoluenda erunt, vt de cibus ma- 
gnitudinibus c& diQum. ! 


LEMM A. 


'S 1 fintquotcunque magnitadines,& totidem etiam 
numeri, qui bini in cadem rátione (nantur, in quabi- 
n4 magnitadines: Etex equalitate in cadem tatione c- 
runt magnitudines & numeri, 

SINT quotcinquemagnitudints A, B, C,D, intifdem ra- 
tionibw in quibus tetidemnumeri E, F,G.H: Vt quidem A,«d 
B,ita Ead F; fr vt B, ad C, ita F,«d G, C vt C, ad Dite G, ad 
H. Dieexequoe[z, vt A ad D,itaE,«d H. Quoniam enim (x 
$i, qua ad defn z.lib.6.àmobis demim- — 4. 5. p, 

ffrata funt tam proportio A,ad D, lr d ——— Pi. 
ponitur ex proportwnibus A, «d B, B,« —— G. t. 
C; 6 C, «d D,quam propertie E, ad. D' 77 Ha. 

H, ex propertienibw E, «d F, F,«d G, C G, ad H; perfpieuum 

eil , cum proportiones componentes proportionem A, 4d D, aqua- 

les ponatsr propertienibus ,.qua preportionem E, d H, compo- 

Oo 3 nunt, 
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suxt, c" compefitas propor ienes, nempt A, ad D,C E,ed H. e. 

quales eff: hoc eit.effe vt A ad Dita E «d H, Quod eil propofii: ww. 
1DE M fequuur, fi magnitudinum, Cr sumerorum proper - 


ACT p, fio fuerit perturbata, vrin bee exempl 
Bee o ruo appart,inque cf vt A «d Bita G, «d 
Co G.4.- HG vLB, «dC ita Y, ad Gs P vtC, 


| «d D,itaE,ad F.. Eadeth enion prof 
tii demonfiratio. 


. SCH OLIM M, 

Qv ONIAM praecedenti lernmate C5» (h prepofftione, qua fequé- 
fuv) Cp an alit multis, tendum nobu erus plactür illud bsc loco braem- 
gay demonflrare, ahinon facil deatur ex demonfiearto equi. Nom 
$nagnitudo (» numerus dierja genera quantitatis cos fiituumt ;. 4t 
proport:o ex aqualitato 1 pracedeutibus lor oftenía tautum eii 1s 
quantitatibus eiu/aerm genuerit ; 15 numeri qui len lib.7. Libro vert. 
jen maguitudinibus: quangugm demon[Iraito in quanto lib. fallo et-.— 
sam ad boc lemma txamferri poffit, eurn omnes demonfirationes tlitua 
libri numeris quoque conuentani.Velcerte dernonfiratio fata in 7. bb. 
bnis eidem lemmati congruet cum magnitudines 4, B,C, I, qua por. 
portiones babemi ea[dem, quas numeti E, F, G, H, ratunene sndggut 
Bumerorum..— 


THEOR, s. PROPOS, 5. 
CoMMENSVRABILES nlagoitudinesinter fora- 
tionem habent,quam numcrusad numerum. 


S1NT magnirudincs commenfurabiles A, B. Dico ess habe- 
re proportionem inser fe, quam numerus akhquis habes ad alium 


pumerum. 4Sic enim carum maxima menfura inuenta C : Bt 
i-em D, ;. quoties ca repctita metitur Á,to- 

€ mÁÉt Vni. ta$. tics vn'tas répcetita mcetiatur nu- 

Bé C, merum D: Btquotiescadem C, 


repetita metitur B, tocics vnitas 
gepetita mcetiatur numerum B. Quoniam igicur magaitudo C, 
magnitudinem Á,& vniraes numerum D,zqué metitur; contine- 
bit equaliter magnitudo A, maguitudinem C, atq; numerus D, 
vnitatem. Quare erit vt Á,ad C,1t2 numerus D, ad vnitatem : Efk 
autem & vt C,ad B,ira vnitasad numerum B; quod C, ipfam B, 
átq; vnjrasnumerum E,zquó metia:ur.Igicur perlemma praece- 
dens,eris ex zquoe, vt À, magnitudoad B, magnitudinem, ita D, 
pymcrusad E numervm.Commebfaürabiles ergo magaitud-ncs 
int:r fe rationem habcnt & e. "Quod eiat demonfliandum. 
. 7 S C-H O- 


' 


! 
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- $C HOLIV M. . 
C v 1a Eoeclides ad demonffrationem buit tbeorematis offesmao 
gua»xsmam comminzem menfuram propofitaerum maguitndmate com - 
mení(arabslmm, qualu fuit C,rpíarum 4, (5 B, peribicumm cff, buean 


- dobero effe longundwo, (5 ob sd potentia quoque commenfnrabiles,ue 


vatunem babeant inter (e, quam ummerus ad oumerum , Ha enim fo- 
lacommwunsemrecipiunt men/uzam, atque adeo inois demonfiratio »-. 
eum babet. 

Qvop f limea fint potentia santum commen[uvabiles, babebunt 
quidem earumquadrataint.r [ozationem que numerus qd numerum, 
quia comman[uraiika, ata, idcirco men(uaram babent comansnem, »- 
Bf temor frntio buie thbeorematia conuenit : At ipa linea noqua- 
guam, quia longitudine tucommen[nvabiles cm fint ,commsmnát sien- 

fura fnnt exveries, ac propterea buts tbeorematis demonfIratio inip- 
ft consuesire nnllo modopotefi. 

Ex demonfératione porro ein(dom buius tbeeremmatis lhquido conftat 
gotmomen[mrabilsum magnisudinum praportionem c[fe cam, quara ba- 
bett numeri, por quoseorupm cómunz men(ura maxima ipne metitur, 
O/fen[um enim efl, «am babere proportionem rnagnitudimes A4, (5 B. 
quam babens numert D, (S. Ey per quos fcilicet earum men[ura com- 
ISBENBE maxima C, (A metitur. ) 

V 3D & fi propofito duebus magnitudinibus commen[nralilibus 
40, 6 B, libent tnstenire quam proportionem babeat 52 numeri ; fn- 
mendi: erunt duo numeri D, (B quos Vnitae &3me ac iunt magni- 
3udinsem cámen[urab.luars A, (» Bnen[ura maxima C,ip/aemagni- 
Modumes metstur.— Nam "vt demonfiratumcefil magnitudines A,(9 B, 
groportienem h ibent,.quam unmeri Di B.— . | 

Qvo p Ádxemaxima menfura C,(umamtwu aliam quamcunque 
£ominunsm entum manjHram , nibileminu bec theoretba  demon- 
firabimus eadem, argument, Quam- ) 


. aeenimnunert D, Eymaeresinut- À ——d— D, € 


| gantur in bac pofleriori demonfiratio- C v Voi . tas. 


nequam inprri; babent tamenean- B y———— BS. 4. 
dem proportionem cs illu, vt ex appo[eta ngara apparet. Quoniam 
ey^28 £8 priors demonflrattone numer ingenti ,[umt minimi omnium 
qundom cum sp(is proportiond babentimmm ; rropterea ferto fis Kuclides 
im. demonfiratioso nax pam cionem men(uram aj[unpfii], C» non 
gambe, leet id nece(Jarsnem mon fot. ) 


THEOR. 4.  ' PROPOS. €. 

S 1 duz magnitudines interíe proportioné habeant, 
quam numerus ad numerum: commeufurabiles erunt 
magnitudiner., 2007 

o 4  . HABEANT 


vj 


* quinti. 


b x. def, 


i] 


€ 1. def, 


zz6s RV CLID. GRO M. 

HaAszANT duz magnitudines À. B,eam proportioners 
quam numeri C, D. Dice AB, magnitudines efle commen(pra- 
biles. Quories enim vnicas cótinccurin numero C,in tot £&qua- 
les partes diui(a incelligatur magnitudo À quarum partiuro, vai 
Arco *9 gg, .o2 0 £qualis 6c magnitado E. Deiade 

UOotics vnitas repetita metisur pa- 
M- i rase dierum D, totics magnirado B, ze. 
|) petitameriatur magnitudip£ quan, 
dam aliam F. Quoniamigitur magaitudo B,teciesin À,conti- 
netur, quo: i65 vnitas in C, contiaebic equaliter A, iplam B,& 
C,numerus vnitatem. Qnare erit A,ad E, vt C,ad vnicatesn : Bt 
autem & vt E,sdF,itavntesad D, quod B,ipíam F, & voitas i- 
pam D,asqué netiatur. Igitur perlemma propof( 4.buius lib.erit 
ex aquo, vt A;ad Fjita C,ad D : Rratantem etiam vt Cad D,ita 
A, ad B. Igitut erit vt A, ad B, ita A, ad P, 4 ac propterea B, & 
F,maguirudiues quales inter (c (ant. Quocirca cum B,ipfum 
F,meuatur, metietur quoq; eadem E, ipíam B; Metiebatur au- 
tem &ipíam À.. Igitur magnitudo B,vcamq; A.& B,metitur : 
b Ac proinde A, & B, magnitudines commepíorabiles inter (c 
func.Si igigur dum magnirndinss inter fc propertionem habeanc 
& c. Quod erat demonftrandum. 

Ar1Ts2, Quot fuüntvnitates in C,in tot partesequales 
intelligatur diuifa magnitudo À; quarum partium vni zqualis 
fir magnitudo E. Quoniam igicureft vt E, ad A, ita vnitas ad C, 

quod E, ipfam A, & vanitas ipfum 


B — Vni . tas. D,zquemctiantor; poniturque ve 
Ár————- C, ;. À, ad B, ita C, ad D; erit per idem 
Bm D, lemma fuüperius.erequo,vt B,ad B, 


| ita vbicas ad D:Metitur autem vi- 
tasnumerum.D. Ipitur & magnitudo B,mapnitudinem B, me- 
titur : Metitur sotem B, ipfam quoq; A. Igitur A, & B,babentes 
eandem cÉmunem mehfuram Rc commenfurabiles fant. Quod 


- eft propofitum, 


GOQROLLAMITYM, 
E X priori autem demonftatione theorematis aperta ef nobis via, 


'qua lineam redam inueniamus, ad quam ita (c habeat quauis alia daca 


resta lines, vcnumerus ad numerum. Nam ( repetita priori figura huius 
propofitionis ) 6 inueniends fit linea, ad quam ita fe habeat linea data A, 
vt numerqus C, ad numerum D; fumenda alia linea .4,in tot equales pae - 
tíum,quet vnitatesfünt ia D. Hocenim fi fiat, erit A, ad F,vt C, ad D, vt 
demonftratum ef. 
. HINC rur(usapparet,quanam arte poffit inueniri linea reca, ad cu- 
ius quadratum ita fe habeat quadratum alterius date re&z , vt nume- 
Ius a4 numerum, $i namque ipucniends fic linea Sd cuius quadtatuem 
ita 


LIBE ?RE X apo 
' ig fe haleotquadratum liaezdarz A, yt numerus 4 ce 
c. ad numerum enda Ct primum linea à es. 
F,ex iis, quz modo diximus,ad quam fi fe habeat y^ 7. 7 — p, 
V,vt C, ad D. « Deindeaccipienda intet 4, & F, ^ e. 
media proporriomalis G. Kriteniip quadmtum ez Ad quadrstum exG, a 13. fexti. 
ve C,aumerus ad aumerum D. Cum enim tres re&z 4,6. F, Gat continué 
proportionales, erit ex coroll. propo£20. lib.6.vt 4. ad F, atque adeo vt 
numerus C,ad numerum D,(cum fit vt./4,ad F,ita C;ad D,fic quadratum 
rh A,ad quadratum cx G,cum quadrata omaia fint fimilia fimiliterq, de. 
pu. ; 
8C HOLIV M. 
In bee atinmthesremate smanifefiuso off , lineae proportionem ba- 
. Dentes, quam numerus ad numorum, comaven[urabiles offe longttudi- 
Se (5^ potentia , non antem potenria SABINI; qUOUIAT) babent , Ut ex 
demonfiratione conflat , menfuram communem ,quemadmodoum cb» 
ssagnitudines 4, (5. D, moneyamcommnnem E, babere demonfira- 
imm «f. . 
THEOR. s. | PROPOS. ;. vij 
INcouuzNsvRABILES maguitudines interíe 
proportionem non habent, quam numcrus ad nume- 
rum. ] 
S1Nr incommenfursbiles magnitudines À, & B. Dicocas 
proportionem non habere, quam habet numerus 4 | 
sd numetum.Si enim A,& B, proportienem dicá- —— 
wur habere, quam. numerusad numerum: berunt c 6.desiani. 
spíz commcen(urabiles. Quod cft abfurdum. ponuntur enim in- 
commenfurabiles. Non igitur A, & B, proportionem habent, 


quam numerus ad numerum. Quarc incommenfurabiles magni- , 
tudincs, &c. Quod oftendendum crat. 


SCHOLIV M. 

Qvoc vNqv 1 mode linea ipcommen[urabilos fint, fino longi- 
fudine (e potentia, fiue ligitudine tantum; [emper colkqemus, ene pro- 
portionem non. babere , quam numerus ad gumerum, Ut vult tbeore- 
soa. Nam alisa ut demonfirarmm es0, e(fent longitudine common[ura- 
biles. fined N05 pe»stur. "P 

THEOR. €. PROPOS. 6. "wr 


S1 duz magnitudinesinter fe proportionem non ha- 
beant, quàm numerusad numerum: Incommenfürabi- 
leserunt magnitudines, | 

NoN habeant magüitudines Á,& B,interfe proportionem, 
quam numerus ad numerum. Dico casincommenfurabiles efle. 

f o jf Sienim 


Pd , ! 
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8 y dirimi. Si cuim A, & B, credantur efíc commen(urabiles; serit earwm, 


proportio, quz numeri ad numeram. Quod eft abfurdum. po- 
A nuatur enim noo habere proportionem , quam nu- 
B— !  merüsad nume-um. Nonigitur commeníurabiles 

funt A, & B. Quocircafi duz magnitudines intet 
fc proportionem non babeaut, &c. Quod etat oftendendum, 


| SCHOLIV M. 


Qvop fi linea proportionem mon babeant , quam numer ad 
sumar am , erus ipanecefJario , ex boc sbeeromate , longitudine io- 
gommett[nrabiles ; alioquin proportionem baberent , quan Numerus 
ad numerum , *ut ad propef. 5. bui lib. demonfirauimws. quod eft 
conira bypetbefim. Nom autem colljgendum eil ex boc tbg;remase, b- 
mts , qua proportunem non babent , quam numera ad sumeram , 
mece[f ario potentia ancomenaen[urabiles v(fe "ot manifeftum efl. ex dle-. 
smon(irations: Non eniem fequitur, fipotentia tantum [it commen[an- 
rabiles , eacpropertinerm babere , quam numerus ad numerum, or in 
demonfiratione theoremazi a(fumitue j iho rrmllo modo talem propos- 
sionem babere poffunt , vt in [chalio propef y.bussts lb. docummqa,  So- 
lum igitur infertur ex buiué tbeorematió demon[lratione, | meae pro- 
persionem non babentes, quam numeri ad numerum, longuudtes ejfe- 
áncomimen[utabiles. u 
"LEM M A. 

' Si fint ttes quanitates continué própottionales, & 
alix tres continuc quoq; proportionales, fitq; vt prima 
illarum ad tertiaim,ita prima haramad tertiam. Erit & 


. vt prima illarumad fecundam, ita prima harum ad &- 


cundam. 

SINT continue prepertionales tam quantitates A,B,C, 
quam D,E, E; fiue priores $n todem genere fine, in. quo poflerio-. 
res, fiue non : fitá, vt A, ad C, ad F.. Dico queque effe vt 4, ad 
A- D,4». B.ü4D,«d E. Quotiem enim tem 
E, ^x  propsrtio A,ad C, proportionis A,ad 
e—Ó hse B, quam proportio D,ad F, proportse- 
ni D,ad E, duplicata ef ,. ponunturque preportiones A, ad C, 
(* D, ad F, aquelu; erunt quoque preportiones A 4d B, €& D, 
ad E, equal;s, quandoquidem eorum proportiones dupli. «teaqua- 
les funt. . 

IDEM fequitur. fi plures quantitates fint, quam ttes ; fi t4- 
men in quatuor affumamus triplicaram proportiones loco ur 
) | plice- 
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Qv 4 à redfis lincis longitudine commenfurabili- 
bus fiunt quadrata ; inter íc proportionem habent, 
quam quadratus numerus ad quadratum numerum Ee 

uadrata inter fe proportionem habentia , quam qua- 
datus numcrus ad quadratum numcrum ; & latera ba- 
bebuntlongitudine commenfurabilia. Qug vero à re- 
Gislineis longitudine incommenfurabilibus fiunt qua- 
drata; intet ie proportionem non habent , quam qua- 
dratus numerus ad quadratum numerum: Et quadrata 
inter fe proportionem non habentia, quam quadratus 
. mumerusad quadratum numerum ; neque latera habo- 
. buntlongitudine commenfurabilia. 


S1N r primumrectz AB, CD, longitudine commenfurabi. 
les. Dicoquadratum ex AB, adquadratum ex CD, proportio- 
nem haberc,quam numerus quadratusad numerum quadiatum, 
Quoniam enim rectz A B, € D, longitudiae 
fuat commenfürabiles; « erit AB,ad CD, vt nu- a 5. dimi, 
merusad numerum: S.tvt B, gumerus ad nu- 
merum EF ; quadratiautem ipforum E, & F, fint A. B D 
G,&H  QuoniamigiturceitAB,adCD,w E, BE, £F. ,; 
pumcrus$ ad numcrum F: b'haberautemqua- G,  4.H, 9 b10. fexsé, 
drazum ex AB, adquadratum ex CD, duplica- 
atn proportionem lateris AB, ad latus CD: e Irem & numerus C1. edd. 
quadratus G,ad quadratum H,proportionem habet duplicatam 
lateris E,adlatus F1. Erit proportio quadrati ex AB, ad quadra- 
tam ex CD, eadem, quz numeri quadrati G,ad numerum qua- 
dratum H; quandoquidem amba hz yroportioncs, duplicates 
funtproportionum zqualium. Quod cft propofitum, 
AL1r5R. Pofi:a cadem con- D 
ftructionc , concneatur rectangu- 
lum BD;fabreQisAB,CD. Et B,F, ERI t EH 
fe mutuo multipl:caates faciant I, c 
qui med:us propo:tionaliseritinteer A BC DA BC D 
quadtratos G, H , vr conítat ex de- E. : F,. 
monílratione propof.r lib.$, atque G,4.Lé.  H;9. 
adcoin proportione literis B, adla- - 
gus F,vc dix:musiu fcoho eiu(dem p'opef. Quoniam igitur eft 
, B AB,id 


- 


: ar foxti. 


b 1. fexti. 


c 20.[exti. 
d x1. edi. 


e 6.decimi. 
f r. fexti. 
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AB;ad CD, vt E, ad F : « Vt autem AB,ad CD, ita eftquadra- 
tam ex AB, ad re&anguluin BD,ob eandem akitudinem AB,f(i 
CD,ponatur bafisrectanguli ; Item vt Ead F,ita e(t G,ad I: Erie 
quoque quadratum, ex A B, ad rectangulum B D, vt quadratus 
numerus G, ad numerum I. Rur(asquia eft AB, ad CD, vt E,ad 
F, bé Vtautem AB,ad CD,ita eft rectangulum BD,ad quadratum 


D ex CD,ob eandem altitudinem CD, 

B f A B, ponatur baíis redanguli ; 
IB Item vtB,adF,ita eft Lad H : Brit 

quoque rectangulum BD, ad qua- 

A.BC | DA BC D dratumex CD, vc lnumerus ad nu- 
C Es. F,. merum quadratum H. Quare tres 
C,4.L6. 1H, magnitudines, nimirum quadracum 


ex À B, re&angulum B D, & qna- 
dratum ex CD, in cadem ratione continua funt, in qua tres nu- 
meti G, L H Igiturex zquo, perlemma propof.4. huiuslib. eric 
quadratum ex AB, ad quadratum ex CD,vt numerus quadrarus 
G,ad numerum quadratum H. Quod eft propofitum. | 

S1T fecundoquadracum ex AB, ad quadratum ex CD, vt an. . 
merus quadratus G, ad numerum quadratum H. Dico rectas 
AB, CD, effc longitudine commeníurabiles. Sinenim numeri 
E,&F,latera quadtatorum numerorum G,& H, vtin priori figu- 
ra. Quoniam ipitur c(t quadratum ex AB,ad quadratum ex BD, 
vtquadratus numerus G,ad quadratum numerum H : « Habet 
autem quadratum ex AB , ad quadratum ex CD proportionem 
duplicatálateris AB, adlacus CD. 4 Item. & quadratus numerus 
G, ad quadratum numerum H, proportionem habet duplicatam 
lateris B,ad latus F : erit proportio lateris AB, ad latgs CD,quz 
lateris E, adlatus F; quandoquidem barum proportionum dn- 
plicata proportiones zqualesfünt, Quarecum re&z AB. CD, 
proportionem habeant, quam numeri E,F, eipfz commenfuta- 
biles erunt longitudine. Quod eft propofitum. 

AL1T 22. Repetaturconítra&io figurz pofterioris. f Quia 
igitureft vt A 5, ad cp, ira quadratum ex 4 n, ad redtangulum 
8D ; ltem vt AB, rurfum ad cp, itarectangulum ap. ad qua- 
dracum ex cp, vt fupra diximus; erunt quadratum ex AB, reCtan- 


| gulum sp, & quadratum ex cp, continué proportionalia unza- 
- twonelinez A8, adlinesm cp. Sunt autem & nümeti c;1, H,con- 


g 6. der. 


tinué proportionales in ratione numeri E, ad numerum E, vt 
(upra oftendimus ; poniturque quadratum ex 48,ad quadratum 
ex cp, vt quadratus numerus c,ad quadratum numerum H.l!pi- 
tur eiit per lemmaprascedeas Ag;ad cp, vt G, ad L, hoc eft, vt E, 
ad F; g ideoq; As, cp, rez proportionem habentes quá nume- 
ri E,F,.commenfurabilcs (ant longitudine Quod eft propor 

INT 
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SiNT tertio rez A.B, longitudineincommenfurabiles. Dico 
tarum quadrata proportionem non habere;,quam numerus qua- 
dratus ad numerum quadratü.Si cnim quadratum ex A, ad qua- 
dratum ex B , proportionem dicatur babere, . ' 
quam numerus quadratus ad numerum qua- 47——— ! 
dratum; etuntA , B, longitudine commenfu- | 
rabiles, vt iam eft demonltracum.Q god cft abfurdum.ponuntur : 
enim longitudine iacommeofurabilcs. Non crgo quadratum ex 
A ad quadratü ex B , proportionem babet, quam numcrus qua- 
dratus ad numerum quadratum. Quod eft propofitum. 

QvARTO,acpoftremo quadratum cx A , adquadratum ex B, 
non habeat proportionem , quam nut crus quadracusad numo. 
rum quadratum.Dico cas longitudi nc effe incommenfurabiles. 
$i enimlongitudine commenturabiles credantur, habebunt ca- 
tum quadrata, vt eft demovftratum, proportionem , quam qua- 
dratus numerus ad quadratüm numerum. quod eft abfurdum. 
ponunturenim non habere. Non ergolongitudine commenfu- 
rabiles (unt A, & B. Quod eft propotrrum. igitur quz àrectis li- 
ncis longitudine commenfurabilibus fiunt quadrata, &c. Quod 
trat demonflrandum. 

COROLLARKIVYM, 

E X his manifeftum eft.ccGas lipees , que longitudiné funt commenfü- 
kabiles, omnino & potentia commenfurabileseffe : Quz vero potentia 
commenfurabiles, non omnino & longitudine. Et quz longitudine in- 
commeénfíurabiles funt.non omhino & potentia incommenfurabiles:Qug 
vero potentia intotumen(utabiles, otnaimo & longitudine inco ü- 

sabilesele, — | 

Q Y ONLA M enim quadrata lineáram longitudine commenfurabi- 
lixum proportionem habent , quam quadratus numerus ad quadraturh 
numerum. vt in hoc theorematé demonftratum eft, hoc eft; fimpliciter 
quam numerus ad numerum: « ipfa gm menfurabilia ermt ; à Qu li- a €. dtc. 
nes longitudine commenfurabiles, omnino & potentia commeníurabi- |] def... 
les funt. 

DEINDE qui linez, quarum quadrata proportionem non babent, 

Quam quadratus numerus ad quadratum nuinerurm, fed tamen quam nu« 

gnerus fimpliciter ad numerum , c potentia quidem commenfürabiles c 3. def. 
funt, d cumesrum quadrata commenfurobilis fint : atlongitudineme- qe dorins 
quaquam, ttin hoctheoremate efi oftenfutn ;perfpicuditn eft, line&s po« 
tentia commen(urabiles , non omnino & longitudine cotntneníurabiles 
effe. Solutn enim ez lines potentia comsneníurabiles, quarum quadrata 
proportionem habent ;quat numerns «uadratus ad numerum quadr 
tum, longitudine quoque funt comienfurabiles, vt conftat ex fecunda 
parte huius theoretnatis. ! 

RA VRSVSQquialineg,quatum quadrata ptopottionetm no& habent 
quam numerus quadratus ad numerum quadratam,fed tamen, quam au 
smerus ad numerum , tncommenfotabiles quidem tüntlongitudine , a£ - 
potentia commeníuzabiles,vt modo diximus,liquido conftat , lineaslon- 


guudineincommeníurabiles, non omnino & potentia itcommenforable 
' £3 0611€, 
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les effe, fotum enim ez linez longitudine [ncommenfurabiles , queri 

a. défis. — quadrata proportionem non bábent, quam nümerus ad numerum, 4 po- 

p 6. decim é. teXBia quoque incommenfurabiles funt, 6 cum carum quatirata incont- 
menfurabilia fint. 

POSTREMO lineas potentia incommenfurabiles,effe omnino & los- 
gitudineincommenfurabiles, perípicuum ef. Nam fi longitudine effent - 
ton«menfurahiles, omnino & potentia commenfurabiles forent , vt pat 

. exprima pare corollarii. Quod ef abfutdum. Ponuntur enim porenra 
incommehfurabiles. Quam ob rem linez potentia incoinmenfurabiles, 
birnino & longitudine fncommenfurabileb funt. 


SCHOLIV Mi 


V T autem [copus priorum duarum partium buius tbeorematt 
planisa perfeciu[qua percipsatur d.ligemter confideranda (mnt bac 
qua Jequuntur.. Primi linee reclón longitudine comman[urabiias, 
quarum quadrata , ex prima parte tbeorematis proportipnet babent, 
quam quedratus numerus ad quadratum numerutn , non folum cf 
em , quanumeris exprimi poffmnt ,— 6 cum linea Rationali ropofita 
comparentur : quales [unt 11a , qua in dlemonflrativne [unt prs: eid 
enim reda 4 B 51, CD, 3.) verumetiamilanguanullis pefjunt 
numeri efferri ; fi cum Rational linea propefita conferan:ur :. Desi. 
de) contrario , quadrata inter e proportionem babentia , quat» qua- 

aratus nutmérue ad quadratum nurbirum , quorum linea, feu lateris 
ex fecunda tbsoreratis gárte , longstudime fuht toimmen(urabilia, mos 
Jolur es effe intelligenda , qua continent totidem quadrata mon[n- 
4 4qualos illa , sm quaequadratum R. stionnli linea ve(oluitur , quel 
funt unitates ip humerié quadratis , eandem cum ibis proportioneln 
babentibus : cuin(modi unt quadrata in. damon[Iracone defcripta: 
( continet enitn quadratuto ex — 4 B, quatuor imeníurié qnaarata, 
(^ quadratum ex C D , nomem : quot wtnirum «nitates [wnt io qua. 
- siratis numeris Q, H ) Seenetiato, qu&tlpanciores , velplme 
smen[uraé quadratiu compleiluntur , quam [nnt "yRitates im numeri 
elle quadratis , f cum quadrato linea Rationalis conferantur. Sape. 
humero enim lmea data commen|urabiles inter. (e funt longitudme, 
Jed nsmeris exprimi: non poffunt ,— propterea quod Rational liwen prt- 
pofita [une longitudine incommen[urabiles 1. Mc propterea quadvata 
sllarum proportioner quidem babent , quamquadratua siinerms ad 
quadratum numerum , tut n boc tbioretnate esi oflen|um , atpatcio- 
. t5 quadratiu snen(ut mu , vel plures continent , quam [unt in qnasratió 
$dlis numeris 0nitates. Hae antem omnia pevDicua faciomme bac ds- 
monjfratione. 
. EXPON ATV R linen Ratiomalh 4 B, ex;refa wmtmero 4. 
ENIM: quadratum A4 C continebit snenfuras quadraiae 16; Sint quo 
, que numeri D , E , plani foemles non quadrati, babente: tamen propor- 
CA6.0Blani. tonem , € tin Mritbmeticiu cft demonffratutmn , quam quadraten 
numetin F nd quadrtium numerum G ; nempe 4.ad 16. Deinilo od 
nigrae 
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Seatkr ell gulum H 1 conflans ex fex quadratie stir ferie gnadra- 
15 AC , quot nimirum. in in f uad re inj 2 "dut. tficindi 
BÉH 1, quadratum 1quals conflituatur KL , cnim latme K M. Po- 
déremo per ea , qua tm corolla. propof 6. bwims lib.oflendimw, innen'a- 
aur reda N O , ad cuim quadratum N P yita fe babeat KL, guasra- 
tm rella K M, vi numerus D y adnumerum E ,Vel'vt eaeratus F, 
nád quadratum G. Quenur igitur ei] ui quadratsa ume F ad 
gquedramm numer G,uelpt 
anneru D, ad nymerum E,vi- 
delit 6. ad 14. ita quadratum P 
KL , ed quadraium NP , per d 
tonffruBionem:: contiuet autem. EI 
gedratum KL. , 6. menfsae 
quadratus , quabum 16.continet B 
quadratum. Renenele A C: . 
( eonfirulium enim eH quadra. 
Tum K Ly aqualereSangulo H L, 
conitenti cx 6. Meeés qua- 
ratis menfjarm ) éoptinebit qua- 
drotmNP, earundem men[u- 
tarw quadrat erum 14. ac pro 
ptores K My NO, letra 
dram KL,NPmemtRad, K — MN 129 
6 Ó Bad, 24. qua numeris exprimi nequenpt , cun 6C» 14-5 fjmg 
Wremari quAArati , erunique nea Ratianali A B» lngstudino sco. 
wen ferabilin |. iuter fo autem cmmen[urabiin longitudine ex bon 
thresremate, cwm eerntm quadrata proportionem babeant , quam qua- 
dratu imemerm F , adquadvaturhnumerum G.— ined etitm ex boc 
xonflere patei. — Nain «um quadrata KL, N Ps proportionem be- 
beant,ax corollar.prepof.zo libr. dupkcatam laterum K M, NO, fit 
astem quadraterum propertio [ub quadrupla , nempe. ad 4. erit pro» 
gortio laterum [ubdupla vulelicet x. ad 2. Hniss entm illa dmplicati 
eff 'vt bw apparet. a. 4. b. Quare longitudinecommanfurabiles [wmt b c, dyrityi, 
veliaK M, NO, cumpyroperionem babeant , quam muhrerms ad nu- 
sarum. Inteligenda (unt ergo in hoc rhevremate leva wtsam illa logs 
geimdine commenfsrabiles , qua meneris won poffunt exprimi , ficem. 
démea Botioneli compurentmy. nod fi con[iderentwr eudim lima K M, 
AN O ,fimplister , (Cj abloluta mulla babita vatune lnea Rationalit, 
4 By nmwperis poterunt efferri. Curn enim proportionem babetnrfub - 
Muplem , fi K M , dumidatur im dams partes dquales dude NO, | 
dn em[dem magnitudis partes a. fitlla im s. fecabumr bac m 6. oc, 
"Mt vero ba partes wully modo aquales fums partibto mea Rationas 
die A B, tmo siu onmino (ant longitudipe incemmen[urabiles , t de 
extmont, 
2. * NCASVS 
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. RVRSVS, quia quadrata KL, NP , proportionem babentin, 
quam quadratus numerm F., adquadratum wumermn G ,plure: 
quadrata smen[urae continent aquales illie , in qua A C , quadratum 
Rationalis hnea A B, rofolustnr , quam uitates [unt in didi mumerüt 
quadratà F, G:, NamK.L , aqtalocfl (ex buiumedimen[nris , c 
N P continet 14. At numeree quadratis F , componitur ex quatuor 
vnitatibus, (9 G,ex 16. ) Et fsmaiores quadrati in endom proportiom 
fumaniur $9. R , pausiores talos men[urae complecintztur quadrata 
K L, N P,quam [unt unitates in numeri quadratis Q9, R , cue alter 
63 9. alter "vero ex 36. vnitatibus confituatur ; manifeffum off ,in 
boc tbeoremate intelligenda quoque offe quadrato properiionesm ba- 
bentia ,. quam) numerut quadratus ad numerum quadraumn ,que 
pauesores quadratas menjurau, Velplumes comprehendunt , quam «ni- 
ates inillu quadratis numeria reperiuntur , fá on conferantur cwm 
quadrato lines Rationalis proposta. Siuedfi eadem quadrata x L, 
N P, confidtrentur abfolute , 5» fsemplisitor, mnila babitarAtione qua- 
erat AC, ex Rational mea A B, deferipti , refolmi poterums m toti» 
denm roen[urae quadtatsa , quot unitates in quadratis smmeris F , G, 
"Vel €, R. , continentur. NamfireaK M , dinidatumsu duae pnvzes, 
(* N O ,inquatuor ,-Ut dtékume?? , cominebut quadeatum K. L , qua- 
guor roenjurns quadrntae , C» quadratum N. P, [exdocim , quot (cilicet 
"UBitAL6s vapetiuntur in quadraiis numeri F , G.. Itemjfi eadem linea 
Jecentur inpartestres , (o [ex ,. babebunt eeenm quadrata smenferas 
quadratus 9. 26.quot nimirum unitatis comprebenduntur ón weno 
rie quadrato $9, Rc. Mt buiu[modimen(ura suodoaqualn 
funt quadratis men(urit , in quae quadratnm AC , Rationalis lsvon 
44 B, vefoluitus. 

IDEM dicemna deomnibus als quadratis ,sormnque lateribws, 
quorum [uperficies non exprimuntur numeris quadratis , dummodo 
proportionem babeant sutere ,— quamrumer: quadrati ad numero 
quadrates ; cuinmodi [unt quadrata , quoreto [uperficios fint vx. Cg. 
habentes proportionem, quam quadratus numerus L6. ad quadrazum 
WuIetum 4. (5. . 

ITAS)VE tbeorema boc intelligendum eft de lincie lengiteudime 
commim[urabilibus inter fa , quamwuis interdum Rational inmon 5n- 
commen[urabiles fint , ot fot feu/m : Quiadrata qua de/cribunzue àre- 

, &ielineis longstudino inter [e commenj[urabilibus , licet interslum lou- 
gitudine fn incommen[urabiles linea Rationali prepofita, proportso- 
meth inter o babent , quam quadratus numeri ad quadratum mu« 
merum , quammis ipa quadrata , [5 cum quadrato Ratiomalu linea 
conferantur, (aptunmaro numeris quadratis nullo modo poffint ex- 
primi : Et quadrata intera proporttonem babentia, quam quadra- 
sse WDVTIM &d quadratum numerum , fme bae quadrata umsnervis 
quadratis poférmt exprimi , fone mon , [6 comparentur ewm quadra 

«£iona- 
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Rationalu linca , later« babebunt longitudine inter fe commen[urabi- 
Liasetiamfi mes Rational: fint longusudsno incommoenfurabilia , (5c. 
COLLIGIT Campani 6x boc tbeoremate , in figuris quadratie 
sliasetrum lateri incommen[urabilem effe longitudine , bacratiome. 
Quoniam qnadratum diametri duplum ef? quadrati lateri vt ad pro- 
pof 47. lib. 1. deszonflrauimtne : NuBa autem proportio dmpla eade effe 
potefi , qu& quadratiuumeri 8d quadratum numerum, quod inter nu- 
gnevos du) lam proporttonem babustes nullus rnediw cadat proportiona- 
lie:*ut in f. bolto propof.8. (ib. 8. oflendimw : Non babebunt quadratum 
diametri, quadratum lateris proportionem , quá numerus quadra- 
16 ad numerum quadratum .Snareex ultima parte busue 12beorema- 
yuyeornm latera, nempe diameter , 5» lau in uno eodema, quadrato, 
fongitudinainter [e Íunt insommen[urabila. Hoc etiam nos dernenftra- 
hier en fcbolio propof.7. br. 8. $)nod tamen clarius offendet Emolides 


vpof."uittmna buise lib. 
THEOR. $. PROPOS. ro. sj 
S 1 quatuor magnitudines proportionales fuerint, 
prima vero fecunda fuerit commenfurabilis; & tercia, 
quart commen(urabilis erit. Etfi prima fecundzfue- 
rit incommenf(urabilis : & tertia quarte incommeníura- 
blis etit, ^ 2 
S 1N T proportionales quatuot magnitudines A,B, C, p, fit- 
quc A , ptima fecuadz B , commenfurabilis. Dico & tertiam C, 
quartz Dp,commenífürabilem cffc.Quoniam enim A, & B, inter 
fe commepfurabiles funt, a habcb.t A, ad 8 y. decimi, 
B, proportionem , quatn numerus ad ou À ————————3À 
merum,nempoquam E,ad F:Ponitrur au- B — —4À 
tem vt A ad B,ita C, ad p: Igitur & Cad C  — ————4 
D , proportioncm habet, quim pumerus D ——á4áE.4 Fe 
E,ad numerum F.é Quarc C, & p,cómenfurabilesinter fefunt, b 6.deermvi, 
Sz pfitiam A,iph B, incommenfurabilis, Dico & C, ipfi p, 
effcincommenfarabilem. Quoniam enim A , & B, incommen- 

. furabilesfunt,c non habebit A,ad B.proportionem,quam nume- c 7. dleciswi, 
rus JM sumcerun, : Poniturautem vt A , ad B , iia C, ad p. lgiturt —— 
nec C , ad», proportionem habet.quam numerus ad numerum. 

, 4 Quare C, & p, incommenfüurabiles funt inter fe. Si quatuor er- d 8. decimi: 


| o magnitüdines proportiopnalcs fueiint , &c. Quod erat often- 
endum. 


$ c HOLIV M. 
$ V OD fequatuor propofita rpagnitndines fuerint line& , prima 
em [esunda eommos[urabilie fuerit lengitudino , eru (5» tertia 
quatió 
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, quarta longitudine cemmen[urabilis vt ex demonfifratione buses 1be9. 
femati apparet. Eodem enims modo oflendemws , peffertores dae pro- 
portionem baberenumeri ad numjerum, Quare , vt infcbolio propof.;. 
luisse lb.dixitrus, longitudine eommen[urabiles (unt. 
B 1 autem prim ecunsá, fuerkt commenfurabil potentia tantum 
, 8rit Cr tertia quarta potentia tantum commen(nrabilu. Repetatine- 
nim eadem figura. Smoniam igitur A , commen[urübilu «ff potentiai- 
Agdef:— Bf B , a erunt sarum quadrata commaen[urabilis , b. ac propterea 
b ; /d«cirni, properbionem babebunt quam numarut ad numer. c Eff autem 
CiLfeXi. "Ut quadratum ex 4 ,ad quadratumex B, ita quadratum ex C, ai 
guadratum cx D. ( quod quatuor linca propofsta A4,B,C) Dproportis- 
uáles fint Cor earum quadrata figura fimiles fimiliverque de[cripta. ) l- 
jrinr Os quadrata ex C) D,properiionem babebunt, quam numerum 
d 6. decimi. numerum. d. Quare commen[urabilia erunt : € Ac propterea ime 
wjy.def. — C, D, potentia cómrnen[urabiles. Giuod autem porentia tantum fino 
| eommen[urabiles ita manifeflpum fiet. Quoniam recla A4, B, cwm feni, 
comten[urabiles potentia tantum ,. lóbgitudine sucommeon[urabili 
foitt:non erit earum propertio,qua numeri ad numerum , vt sm feholin 
propef.7 buises hb. docuóms :. Mc propterea meque C5 D,proportionem 
bebebunt quam numerts ad numirum. Longuudime ergo mcomsmeon- 
Jurabiles [snt C Dex (ebolio propo(.8. busea lib. Sunt antein posentia 
vommoen(urabiles,vt offendimm: gitur potentes tantam fntià compeen- 
feerabiles. Quod afi propefítusn. o. 

E.4 D E M ratione , fi primi [ecunda fit incosrimanfirabilis lon. 
jotudine iantuin , eftt C. tertia quart longitudine tenism smcom- 
synen(urabilu. , Nam fi A4 , € B fint longitudine tantum incotibwuen- 
furabilu: erui? ip/aruro pótemtia commen[arnbiles a propterea sp(À 
petentia tantum comien[nrabiles erunt. 1gisur, ot nnne offendtmw, 
erunt quoqueteHia C í D i potehtiá tantuin commen]urabeles 3. cud- 
pe longstiedine rantiem sncoimtnenfurabils erunt. $iued eli propo- 

Ium. 

' RVRSVS fi quatuer magmtudinnmi priores dua fuerint linea; 
dua vveroreliqua [upetficies , vel [ólida? [equetur nibileminsu , ]$ lameá 
fnt longitudine commen[urabiles , uel incomménfurabiles , 65. roki- 
gun dum magnitudines commen[urabil-3 , "vel sncommen[urabelos 
effe». Sienirh isnea longitudie [5t cornmen[urabiltó ,erit éagser 
portio, qua numeri ad tiumerum «X vis , qua ib (cboliopropof. $.— busen 
(ib.docusiumu. Cum ergobabeant veliqua dua stagrisidimes proper" 

7 tt0neso eandem , quam (má., erit quoqud. 










A sllarmba próporito , 4u4 umeri 4s messmos 
fédeimi, D^ tum :f atque adco omsmen[urabiles 
C I———— : Sá vero. lieb, longitudine incotpmen(mras 


D ——E.4FXeo bile fint 5 fiue potentia. chmteon[urmbihi 
tk flant | fie noa ) nonsrit earum propero » qua mimeri ad fame 
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Yum vl ebnjlat ex fcholiopropof. 7. buius Bb. Igitur nea rebquarumm 
aluarum magnitud num eandem cum il. proportiones babeztiuso, 
prepertioerit, quanumeri ad nimerum. a Beers incezomen[nrabilus A8. dee. 
runt. iod eff propofstirm. | 

EO DEM lodo , 6 priéres dna sp agnitudustes fueris fnperflcus, 

*yel felulm poflertéres vevo dina , linea , dermonffrabemen , fé plana , vel 
folida comeinfurhbila fint , tel tmcoinmenfurabilià , linena lengitm- 
dine conpmes[urabiles efje , vel iBcommenjurabiles. — Si knim pina, 
afolidave commehmrabila fnt, b. babebelt spfaproportioneo, quam . A 
nuinerus d nubperum. — gitur Cb» linss candes cuim ipfas raténem D 7. esimÀ 
babentei, properiionem babebunt , qnam numeran adnnitmerajh ; ac 
greprerea longituding commen[urabtles erst , "ut dixiasibuss 0s fcholio 
| gropof ó.hmim hb. Syveroplána , vel[olida fint imcommanfurabia, 
mon babebunt 0a proportionemy,qnam nuPerue ad uunorum. — Igitur 
reque lea eandem curn fis proportionem Bebenrenpropirtisnem be- 
bsbubt,qiamnumerus ad numerum. Ergo longitudine incommen|o- 
abis erunf.peras qua docuitüm its fcbelip prepof. 8. bkusms lib. Sinod 
iei propofic usb. D. | 
! LEM HM. 

D v o 5 üumctosplanosinucehire , qui propórtioed 
non habeant, quam quadratus numerus ad quadratuci 
hunicrum. 

INVENIANTY R dus pni nonfimilo ,ptr cà , qua ad 
jme libr.8.dockimas, Nam buin[mod: wumeri non babebunt 
proportienem , uem atus numerm ad quádretummnumt- 
sms vt iu fcbolio propof. :6.lib. 8. demonfiraumm. Quod cfi pro» 


QVOD]f pltessislhere: iinerire velitis , quorum quili- 
Pet diuo proportionem non habeant , quam quadratis sumenié 
dud quadratum nionerum , [urna MEM 
WoSIs qWéicuna, nymeres primos, 4,5. B,s.C, 7. D;tr.E, 13; 
wer ea , quein fibelioprépof. 20. — 

Ub. 9 tradidimu, A, B, C, D, E, Kulli eniti borum prisnrum ac- 
Vpéerum preyortioner inter ft babent,ex fcbolie prüpéf.1.6. lib.8. 

m numeriquedrutiad numtro: quadrutos , cum nnfim pla- 
ii /Smiles,rt ud finem lib, 8. decim. 
| | &chorlrv M. 
V IPORRO inientiosem numererum planorum 202 fimilium , qnl 
gat propsrienem nih habtaot , quam quadratus numeri Ad 

pai gua- 





xj. 


4 


48  EVCLID GEOM. 


quadratum numerum ,. nonreiie quidam tradiderunt boc loch , intel 
quos etiam efl Federicen Commandinse. G)uod vt offendat , addu: 
cenda eft eorumatio, qua dicos numeros snuenire conantur. ita sgi- 
tur rem expediunt. j 

ExPONANTYRqQuatuor numeri À, B, C,p,ità vtnon 

fit ficuc A,ad C.ita Bad p;& fiat ex A; B. pume- 

Aa. C, s. rus E;& ex C,p,numerus F.Perfpicuum igitur 

B,6. D, 16. eft B,F,numetesplanos effe, planos autem dif- 

fimiles ; quopiam latera propotrtionàlia mos 

Ei. F,48. funt,quo facereoportebat. 

H JE C eff sorum vatio inneniendorum DureePorum planbesin nen 
fémilum.. Errant antem buin(inodi interpretes , quia fapemnmaro w- 
unti numeri [ecundum eorum doéirinam , plani frimiss fent. Nrasn un- 
vmeri ox eorum demón[iratione inuenti Vh. 5» 48. funt plati frmiles,cum 
proportionem habeant , quàin quad!ati numeri 4. On v6. Itemag poser 
numerus latera babent 3.6 4. propértionalia lateribus pofleriorse 6. 
S.vt conflat: quamuis leteraprioru abili affumpta 2. 5» 6.20m fint 
proportionalia lateribuspofferiori acceptis. C 16. Stie emism ejf, vt 
dno numeri plani fint fimiles , aliqua duo latera niue proportional 
e(je quibufdam duobus lateribus alteriue,nÜuutemvequiritur,"ot qua- 
£urique duo latera nim proportionalsa fint quibu[cung, duobum Lete- 
tibm alterius. qua dovopluva fevipfsenss in defsn.t.hib. 7. S» im (cholu 
propof. 2555.8. . 
"||. PROBL. 3. PROPOS. i. 

PRoposrrAzre&z linez inuenire duas rectas lineas 
incommenfurabiles , alteram quidem longitudine tan- 
tum ;alteram vero etiam potentia. : | 

$1T recta propofira , Cui primum inuenienda fit lineain- 
commenfurabilis longitudine tantum. Inueniantur , per lemma 


przcedens, duo numeri B, & C, proportionem non habentes, 
quam quadratus numerus ad quadratum numerum. Deindecr 


' cprollano propof: 6. huiug lib. repcriaturlinea D,ad cuiusqua- 


dratum fic 1e habeat quadratum cx À , vtau- 

A7———— B,e. merus B; ad numerum C. Dico D, effe ipfi A, 
D c incommenfurabilem longitudine tantum. 
pu )6. QuodenimA , & D, long;tudine fintincom- 
moenfurabiles,ita probabitur. Quoniam eft quadratum ex A, 
ad quadratum ex D, vt numerus B, ad numcrum C; noh eftaus£ 
proportio B; ad C , quz numeri quadgati ad numcrum quadra- 


' tüm; ncquequadrauum ex À , ad quadratum ex D , proportio- 


ntm habebit quam numerus quadratus ad numcrum quadiatá. 
' " Ht. : . . ' Jgitur 


* u 
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lgitur a rc&z A, & D longitudincincommenfurabiles fanc. 4 5. dec. 
Quod autem tantum lÓgitudine fintincommenfurabiles; paret. 

Cum enim quadrata ex A,& D. proportionem habcat, quam nu- 

merus B, ad numerum C, & ipfa commenfurabilia erunt, Sunt b6.decimsi. 
ergo rez A, & D , exdefinitione potentia commenftírabiles. 
Quarclongitudinc tantum incommenfurabiles funt. 

S1T iameidemreQz propofitz A, inucniendalinea incom- 0€ 

meníurabilis longitudine, & potentia. c InueniaturreQta E jinter c. 1. fexti-" 
rc&as A, & D, lopgitudine rantum incommoeníurabiles , media 
proportionalis. Dico B, ipfi A, incómenfurabilem effclongitu- 
dine, & potétia. Quoniam enim e(t quadratum ex A, ad quadra- 
tum cx E per cotoll.propof. 20.lib.6.vt A,ad D;& A,incommen- 0l 
furabilis cít longitudine ipfi D,vc iam eft oftenfum:derit & qua- d ro.dec. 
dratum ex A, ipcommenfurabile quadrato ex E. Quarc rectz A, 
E,cx definitione, potentia funtipcommenfurabiies ; ac proinde 
€x coroll propof. 9, hnjus libr.& omninolongitudine incómen- 
furabiles funt. Eft igitur Ejipá A, incómenfurabilislongitudine 
& potencia. Quocirca propofitz reda line inucniiás duas re4 
.€as, &c. Quod crat demonitiandum. . 


SCHOLIV M. 


$1 igitur veda M. propofita Batnatur Rationalu,ita-ot abaasmen- 
fura caterarum [umantur orit eo recla D,per defim.G. Ratiomalisquia 
potentia illiesl commoen[urabilu licet eidem longisudimo incommon(a- 
 gabilós fs. At vero B ,irrationalie ex defin.7.emso Rational A,incom- 
soem[mrnbilie (fs lengitudime, c potentia. 

CATARYM exdemonjirationo bus tbeovemasi liquido cone C4 
FBntyreciam mediam propertionalem inter dum veas potentia 1antuum t 
comren[urabiles, vel quod idem efl, inter dune longitudine tantum 
sncosomen[nraliles , e(fo-vtrilibet sllarum incotmzeen[urnbilem longi- 
$udine (- potentia ; a1q, adeo appellari Irrationalem; fi alterutro illa- 
vui flatuatur Batiónalis, Ex coenim quod vella A,D, (unt lengitudi-. 
 metantumincemmen|urabile,velcommen[urabiles potentia tantum, 
 desnonfirasiso eu reium E, inter illas mediano proportionalem e[fe, ipfg 
| éncornmenjurabilem longitudine , € potentia ; Eodema, asguepento 
! effendemus eandem longitudine C potentia ipfi D, effe incomsuem(n- 
 rabilem. Cum enim vella D,E, A, fent continuo propórtiomales , erit 
' ex corel. propof.xo. lib. 6.-0t quadratum A guo. 

'ex D, ad quadrat am ex E, starecia D,ad E M——— , 

 yectam A. Efl anti rela D, vella A, in- tc 

 gomsnen[urabilis longitudine. c Igitur (9 p P e €. € 10.des. 
quadratum ex D,quadratosx E, incommen[urabileerit. uhterecia 

D, eb E,ex defin.incomnen[uralilus (unt potentia. 01g, adeo C5» longi- 

udine, per coroll.propo[.9.buisn lib. —— EE 
) P3 IN 
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ix esdieibna vslgotüs praponitur bac undecima propefstio à Thao- 
ye propofitioni decima pracedenté : quod errore librariorum factum 
effe puto, cum fecunda pars buie &x pracedents prepo[stione decimma do- 
wonjfretur. vut ex dicti apparet. UU UU 


THEOR. 5. PROPOS. rz. 


Qv.4 eidem maguitudini (ont commenfurabiles, & 
interíe funt commeníurahiles. 


S1T vtraque magnitudo A, B, mapnitudini C, commenfura- 
bilis.Dico & A,B,inter fe cfle commenfurabiles. C dm enim A,& 
C.fint commeafurabiles,a habebit A,ad C, proportionem,quam 
numerus ad numerum : habcac quam numerus D, ad numerum 
E' Ruríusquia C,B, commenférabiles funt, habebit uoq; C, 

nionem, quam numeras ad numerum: habest gum 
numerus F,ad numerum G, b fümantut tres numeri H;L K,mi- 
nimi deinceps proportionales in proportionibus D, ad, E, m 
orn UC x. s», ad Gi;fitque H, ad I, vt D, ad B, 
c gu —f( . r' Me ev hoc eft, v Aad C: & 1, ad K,vtF, 
Po—— 4 HaD4. K,6. ad G,hoc cfl, vt C,ad B. Quoniam 
DO ] ^  igituteft A, ad C,vcH, ada T,& C, 
ad B, vt Lad K; crit ez zquo A, ad B,vc H,, ad K, nmmerus ad na- 
metum. "Quare A,B,proportionem habentes, quam numeri B, 
K, cintet (c commenfurabiles funt. Quz ergo eidem magnitud 
nicommceníurabiles funt;& c. Quod demonftrandum crát. 


SCHQLIV.M, 


Qvop fAmagnimdines 4,B,C, fint linea, atquo A, B. ipf 
€, longitudine commen[urabiles exiflant , erunt quoque A, &. B, in- 
gér [e longitudine comimen[urabiles , «yt conffat ex demonflratont 
gheeremáti , quia eodem modo oflendémiau , mem A (5 B, proportio- 
pim babere, quam babet numsria H, ad nmrnerum K 5 Gmara longi 
tédine commenfurabiles erunt, ut ed propo[. 6. diximus. — $i tero A4, 
(9 B, fuerintipfé C, potentia cómmen[urnbiles, licat eiderm lowgitudi- 
mà fIot. incommon'nrabilsi , demon[frabuntur eodern inodo C 4, B, 
yoiter fé cotomam|urnbiles , potentia." Cum enim 4, C, fint potentia 
dememinen[urabiles » derit quadratum ex dad quadratum ex C ut 
Sinersu ad nnTOerum , nempe, vt D, ad E, cumquadrataex A4. C, 
pet defin. femi common[uvabilia. Eodem modoarit quadratum &x C, 
&d quadratum ex B, vt nuthertt ad numerum , useirum tr F ad 


ad B;propor 


G9. c Sumptis ergo ia eifdem vatiosibwus D, ad E, & F, ad G.tribus 


Wunmerie smivimis H, 1, Kc, deinceps portionalibse :. erit rur[morn ex 
aquo quadratum ex 4, ad quadratum ex B, "Vt numeris H., ad 5a. 
quium K, £ Snare quadrata ex A, eh. By commonjurabilia few. 

DLE SIMLEOVMELC 2€ . vw 25) í7t9 c. 4 A1436 
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etque ades Enea. A, B, potentincommen|urabiles. Nontamemex boc 


s dua linea, lengitudne inter [e commen[urnbilas, licet vtrag, cutpuit 
eri lixeq potentia tantum (it sommqn[urabilu ; quales [ums dua Ra- 


dci 4,05 B,potenrin tantum effe commen[nrabiles. Poffuut ammo . 


tionales longitudine mter [e cormrmen(mrabiles . posentia "vero tantum — 


Rational expofita commen[urabiles , quas quidem inzensemon poffea 
£n febeolio 1. propof.19.bmiws lb. | 


$3 n cronnerfum quodammodo kuise tbeoremhti demonffrabi- 
tes boc modo. 


St Ginatduz magnitudines commenfurabiles , akera | 


vero fit vni cuipiam commenfurabilis ; erit & reliqua 
eidem corhmenfurabilis. 


SINT enim At R, commen[urabiles, ft- 
que A, ipfi. C. commen[(urabilqu. Dico e» B,oi- — À-.-----— 
diem C,cqmmen[uvabilenp e[[e.Cum enim (am 3, C —------ 
gnam C, ofi A4, fit commenmrabiluerumtquo-— B---—-—--.—- 
que B. Cox boc tbeortroate, inter (e commseno 
fserabiles. Quod ej proprofitus. . . 

Qvo D ff mmagnitudists 4. B,C, fint linen , 6 AM, B, comgueno, 
frabues longitudine, fit. antem. A, ipfi C, commen|urabilis longitu- 
dno 5 erit. (^ B, reliqua eidem C., longitudso commeonfurabtin, - 
Nam cum tam B,quam C,ipfs. A, longitudine t commen/urabili, 
erunt etiam B,C, inter fe commanfurabiles longitudine , otoffendi. 
sues. At ogro fi limen A4, € B; potentia tamtum [int commeniurabi-. 
ley» C A ipfi C, eb men[nrabilis fiue longitudine, (S potentia, fint po- 
téntit tantum, colgemw quidem eodern argumento, reliquam B, et- 
dem C potentia e[fJ commerifuzabilem ; quia vitrag, E, C,ipfs 4, bae 
ttione potentün efi. comenenurabilu ex bypatbefi. Nom autem ceBi- . 
gere leebit, fii A. ipfi C cammen(ursbilu [st longitudine, reliquemi B, 
eidem C,longitudine commen[urabilem effe, quia non-vtrag, B, C,ipfs. 
44, longitudine commen[utabilu efl, [ed C, quidesm longumdsne, at ve- 
ro Bypotentia tantum, vtex bypetbefi conflat. 


THEOR. 1o, PROPOS. 15. 


$1 fintdnz magnitydines, & altera quidem eider fig 
commenífursbilis, altera vero incommenfürabilis: In- 

commenfurabiles erunt msgoitudines. 
$1w r duz magnitudines À,& B, quarum A,fitipfi C, com- 
zmehbfurabilis, & B,eidem C,incommenfyrabilis.Dico A, & B,in- 
terfeincommení(ürabiles effe.Si enim B,dicatur effe commenfu- 
P^ rabilis 


xlj 


w* 
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A — — Fabilis ipfi À; cum eidem A, commenfurabilis 
$11.dscitpi, C *—2 —— ponatur C; a erunt B,& C;interfecommenfu- 

B o——À rabiles. quod eft abfürdum. ponitur enim B, i-- 

ji incommenfurabilis, NonerpgoB, ipfi A,commenfurabilis 

eft. Quarefi finr duz magnitudines,& altera quidem, & c. Quod * 

erat oftendendum. | 





|»— -—€$6C HOLVV M. 
S 1 mngnitudiues 4,B,C, fint linea, C» 4, quidem ipfi C, long.to- 
dine commen[urabilie, at Byeidem C, incomman[urabilie longitudine; 
erunt A, (5 B, longitudine incommen[urabiles. Ss anism longitssdsue 
, bia.dery.-— cammen[urabiles (Jens, b effenderemus quoqne B,C, effe unter fo lon- 
gunudine commen(urabilts (cum boc pofito , vtraque B,C;ipfi d,com- 
enon[urabilis effet longitudine ) qued non ponitur. Pari ratione, f 4 
ipft €, potentia [it commen[urabilu, fiue tantum, fiueetiarn longitu- 
ov. dine,at vero B,eidem C, potentia incommoen[urabilie ; erunt 4,9 B, 
porentia incommen[urabiles, Si eim effent comrmen(urabiles potemtia, 
é[fent quoq, B, e$ Cypotentus comshen|urabiles. (emm bocpofste, tra. 
que B,C,ij fi 4d, potentia effet commen(urabilie.) Guod efi ab[urdum. 
Ponitur enim B,ip[i Cypotentia incommen(urabilie. 
QvoNIAM vere bacpropofitio 13. apud T beonem lemma eti, 
fite vi pofibae in nefirasduionenumersa prepefitienum Encludn diffe- 
yat ab eo, quem T baon (oquitur.| Foliquamu enim dedita operaord»- 
vq ac feriem Tbeont boc loco , quia Awnieribws , (9 peritoribun 
Geometri bec tbeorema i uterum propo[itionum Euclidu iasm eH 
ejeitum, ' 
xij. THEOR. ir. PROPOS. 14. 
V). S 1fintautem magnitudines commenfurabiles;alteta 
autem ipfarum maguoitudini cuipiam incommenínrabi- 
lis fuerit: Et reliquacidem incommen(urabilis erit. 


SrN T duz magnitudines commenfurabiles A, & B, quarum 
A;incomméfarabilis fit alteri cuipam C. Dico & B,cidem C,cffo 
incommenfurabilem. Nam fi B, dicatur efle commenfurabilis 
: ipfi C,ac propterea & C, ipfi B; cum & A, 
An—————— M prop pub; 
ipfi B, ponatur commenfarabilis; € runc 
t ——r(T73—À « & A, C,interíe commeníurabiles. Quo 
B eftabíurdum, Poniturenim A, pé Ci. 
commenfurabilis. Non ergo B,ipfi C,|commé£furabilis eft. Qua- 
refi int duz magnitudines cámenfurabiles, &c. Quod demoa- 
 firandum erat. 


- a $C HOLIV M. 
Hc quoque, fi magnitudmes A,B,C , fout linea, C 4, B.cóman- 
; furaitlis longitude 5. fit autem A ipfi Cy ftue longiidimo tawtwm, 
fiue lon- 


—— 


c r2. deri 
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fone lougitadino B. potentia incommen[uabilu; erit C B,eidemC, 
.— dengitudine incommen[urabilis, Stouim B, C C, efem longitudine 21^ 
commen[urabies , a. effent queque 4, t0 C, commen([urabiles lon- A12. decani 
" ditudme. ( cum boc pofito, vtraque A,C» C, ifs B, loneundme effes - 
. «emmenjurabii ) Cued eff ab(/urdum.ponizur enim A, itf  C,lon- ' 
git udine incommen[urabilis, Siusd fi A,C5. B, comsmohen[urabiles fint 
poteutia tantum, GA ipfi C, potentia ncommen[nrabilu »£ollipemus 
eodem medo, (» B, ipfi G, potentia incommen[urabilem effe. Abus fi 
B.C, potentia e[fent commen(urabiles; b (9 M, C, rotemiacommen- b 11.dec. 
forabiles effer. (cwws boc pofito, vtraque A,C, tpfá B, potentia effet 
commen[urabilu:) Guodnon ponitur. 
CoLLIGVYNT porro ex boc tbeorepiate interpretes Enclidà fe- 
quens tbsorema ad ea,qua in boc bb. demonfirantur perutile. |— 


Qv £ incommenfurabilibus funt commenfurabiles, 
& inter feincommenfurabiles erunr. . 


SINT dua magnitudmes incomren(urabiles A, B, quibm com- 
smen(urabiles font C, e D, nempe Cyipfi 4,€5 D,rpfs B Dice C. 5D, 
snter [eincommen[nrabiles effe. Quoniam enim A, €^ C, commeníu- 
rabiles ponuntur, C eff A,ipfi B,incom- C 
speeníurabilt ; c eri quog, reliqua C, ei- * 
dem B, incommiarabilis. Rur(ue quis D, y 
C» B,commenfurabiles ponuntur, e eff B, . 
eften[aipfs C, tncomman[urabilu ; d. erit té» reliqua eidem Cyincom- d 14.din. 
men[urabilu. Gued «J£ propofitum. 

S1 estem magnitudines A, B,C,D, fint lmea, C» A, B,vellongstu- 
dine tentum incommen[urabilis, vel longitudine (5 potentia, fint au- 
tem! C,D, ipfis 4, B, longitudineincommen[urabiltt ; erunt C, eh D, 
godem asgumento,lonoitudine itcommen[urabiles, S$ vero 4, e B, 
imiommennvabile fius potentia, e» ipfss potentia 1antum commen[u- 
vsbiles Ce D; oflendsmiw Timiluer C, C Dipotgntia efe incommen-- 7 
fsrabiles; vut prrfpicunm ei. 

LEM M A. 


' DvAsv s datis rectis lincis ingqualibus , inuenire 
id, quo maiorpluspoteft,quam minor. 
Qv AM vis idquod lemma bec proponit,oflenderimu an- 
/ tt4 4d propof. 47 lib.y. tamen quia hic breuius - Ej 


— 6x ii. quatradita (uut in lib.3.C» 4. demon- 
( flratur noninatileiudicauimw idein boclo- EN B 
y^ efficere. Sintergo data dua reo li- D 
inaquales AB, C" C,guerum AB, tmeior, eperttatá, inut- 
J Po; -. fitt, 





C t4. dee. 








e 
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E —Cosártque AB.plupoffit quam €. -Diuife AB, . 
bifariamit D, de[cribatur excentro D, ct in- 
8 T, quarti, B teruallo D A,vel DB, femictrculus AE B, ain 
ce— que aptetur retia. AE, ipfi C, equalis, itimaa- 
TM tar, rea EB. Dicorecam AB, plu poffe quam C,quadrato reta 
c . prm. EB. b Cum enim angulus E, in femicirculo reus fit; c erit qua- 

(ros 0 (ratum ex AB, equale quadratis ex. AE, EB; «ta, idcireo AB,plm, 
poterit quam AE, boc efl, quam C, quadratartda EB. Q-«od efl 
propofitum. — Similiter n ] 

DvAnvs datis re&tis lineis fiue zqualibus, (lue ing» 
qualibus,inuenire re&am,quz illas poteft. 

HO C etiam tradidimu ad propof. 477 lib.y.. Sintevgo in ea- 
..— dem figuradataduerecta AEEB, que fi coniungátur ad angulum 

d rimi. vti3um E poterit easveiladuta AB, d quippícum quadratum 
: €x AB, equale fit quadratis tx AE,EB.— 
xi THEOR. mn. PROPOS. rj. 

S1 quatuor rez linez proportionales fuerint , pri- 
ra vero tanto plus poffit quam fecunda, quantum eft 
quadratum re&z linez fibi commenpfurabilis longitu. 
dine: Ectertía tanto plus poterit quam quarta,quantum: 
eft quadratum cedz linez fibilongitudine commenfa- 
rabilis. Quod (i prima tanto plus poffit quam fecunda, 
quantum eit quadratum reda linez fibiincommenfa- 
rabilis longitudine : Et tertia tanto plus porerit quam 

ita , quantum eft quadratum rezlinez fibi longi- 
à. incommenfurabilis. . 
$1Nr quatuorrectz lines proportionales A,B,O,D, poffit- 
quc A,primaplus quam B, fecunda quadrato recta E, &.C, tertia, 
plus poffit quam D, uarta, quadrato reQa B. Dico, & E, com-, 
menfurabilis (itlpngitadinc jp A; & F, commenfürabilem «ffe 
A longitndine ipfi C:$i vero E. fitlongitudine 


' 





B. 4. 7 * incommepfurabilis ipfi A; & F,ipti C,lon- 
E LLL LL——4 pisdine incommenfürabilem effe. Quo- 
e 23. fexti. c (——— —À niam enim cft vt A,ad B,ita C,ad.D ; e crit 
M M" quoque vt quadratum ex A, ad quadratum 





ex B, ira quadzatum ex C, adquadratum 
D. Eítautem quadratum cx A,zquale quadratis ex B, per hy- 
pethe- 
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pethefin ; & quadratum ex C, quadratis D,F. Tgiturerunt quo- 

gue, vt quadrata ex B, E, ad quadratum ex B,ita quadrara ez D.F. 
adquadratum ex D ; Ecdiuidendo, vtquadratum cx E ad qua- 

dratum ex B;ita quadratum ex F,ad quadrarum ex D, &Acpro- 8: 21. fex, 
pterea crit etiam vt recta E, ad rectam B, ita reda F, ad rectam 

D; conuertendoq, vt B,ad E,ira D. ad F. Quia igitur eft vc A, 

ad B;ita C,ad D; & vr Bad E,ita D, ad F; erit quoq; cx zquo, vt . 
A;ad B, ita C, ad F. Quarcfi A;cft longitudine commenínrabi: 
lis ipfi E, erit quoque C,ipfi F.longitudine commenfurabilis: Ec 
. fi A,longitudine eft incommenfurabilis ipfi B,erit & C.ipfi F;in- 
commenlurabilis longitudine, vt in fcholio prepof 1o.huius hb. 
tradidimus.Si igitur quatuor rectz linez ptoporcionalcsfactint, 
& c. Quod crat demonítrandum. 


SCHOLIUVF M. 
Eon u argumento offendemus, f E,potentin tantum comenen[u-. 
gabilu fuerit ipfi A; toy F,patentia tantum ipfi C, efe cormmen[wrabi- 
lemyvut conftet ex iu qua ia (cboho própof. vo. buise lab. fcripfosnum. 
TBHEOR 15. PROPOS. 16. XW 
S 1 duz magnitudines cómeníurabiles compopan- — ** 
tur; & tota magnitudo vtriq; ipfarum commenfurabilis 
erit. Quod fi tota magoimdo vni ipfarum commenfa- 
rabilis fuerit; & qued principio magnitudines comen: 
furabiles erunt. 
CouaPONANTYA dux magnitudines commenfurabiles 
AB, BC. Dico totam quoq; magnitudinem AC, vtriq; ipfaruta 


AB,BC,cómenfurabilem efle. b itenim . B b 3. decim). 
ipfarum AB, BC, commmunis menfura Ai —-————. GG. 
D.Qwo&iamigiturD;ipfasAB,BC,me- ^ DPu— 


titur, e mctietur quoque D, toram AC, ex ips compofitam. c r.premus. 
Cum ergo D, metiatur AC, & A; erunt AC, AB, commeníurabi- 
les : Similiter cum D,ietiatur AC, & BC; erunt & AB, AC, 
commenfurabiles ; Ac propterea AC, vtrique ipfarum AB, BC, 
cormmen(urabilis erit. : ' 
$15 iamtora AC, ex AB, BC, compofita commenfurabilis 

fitalteriipfarum AB,BC, nempeipfi AB. Dico & AB, BC, inter u 
Íc commeníurabiles effc. 4 Sitenim D,communis menfutaipfa- d 3.4se. 
rum AC,AB, Quoniam igirur D,metitur totam AC,& ablatam 
AB; emetietur quoque D,reliquam BC. Quare «um D ,mecaa- e 9.presum. 
tux AB,BC;commenfurabileserunt AB,BC,interfe, Eadem ar- 
fomento oftendemus AB, BC,cffc commenfurabiles, 6 AC ipfi 

C fuerit commeníurabilis. Si duz igitur magnitudines com-. 
emneníurabiles componantur, &c. Quod ofte.dendumerar. 
EE " TEN s^ | . - 4 .. E . COROE- 





.8 3. decimi. 


. b3spronms. 


iml 


e 16. dec. 


N 
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HINC fequitur,fi tota magnitudo ex diabus compofita, commen. 
farabilis fit alteri ipfargm,eandem & reliquz commenfurabilem effe. | v3 
fi A C, ipfi A B, fit commenfíucbilis, effe quoque eandem A C, reliqug 
3C, commeníurabilem. Nam vt in pofteriori parte theorematis often- 
fum e£ , femper D, communis mení(ura tetius A G, &ablatz AB. cum. 
mentiatur totam AC, & ablatam 4B, metietur quoque reliquem BC,es 
HA . pronunciato. Quare commenfurabiles funt AC, BC. Quod ef prope- 

tnm. - 


THEOR. 14. PROPOS, 17. 

SI duz magnitudines incommenfurabiles compo- 
nantur, & tota magnitudo vtrique ipfarum incommen- 
furabilis erit. Quod fitora magnitudo vni ipfarum in- 
commenífurabilis fuerit; & quz à principio magnitudi- 
nes incommeníurabiles erunt. 


CoMPONANTVvR duzmagaitudines incommenfurabiles 
AB, BC. Dicototam quoq; magnitudinem AC, vtriq; ipfarum 


B AB, BC, incommenfurabilem effe. Si 
AA —— c —enimnon cft virique incommenfurabi- 
D lis; fit alteri commenfurabilis,fifieri po- 


teft, nempe ipfi AB, « fitque D, communis menfuca ipfarum 
AC,AB. Quoniam igitur D,mcetitur totam AC, & ablatam AB; 
Pb metieturquoque D; reliquam BC; Ac propterea cum D, mc- 
tiatur vtramq; AB,BC,erunt AB,BC, commenfurabiles. Quod 
eftabíardum. ponuntur enim incemmenfurabiles. Non cigo 
commeníurabilis eft AC,ipfi AB: Bademq; ratione neq; ipfi BC, 
commenfürabilis erit. Q uare vrriq; ipfarum A B,BC,incommen- 
furabilis cft. 

Sap iamtota AC, compofitaex AB, BC, incommen(urabilis 


fit vnni ipíarum éomponcntium, nempe ip AB. Dico quoque 


AB,BC,incommenfurabiles cífe.Si enim iat commenfurabiles, 
cetit quoquetota AC, vtrique ipfarum AB, BC, commenfura- 
bilis. Quod eft abíurdnm. Ponitur enim AC, alteriipfari,nem. 

e ipfi ABjincommenfurabilis.Non ergo commen(urabiles funt 


— AB,BC. Eodem argumento Ooftenderhus AB,BC,incommeníu- 


^ 


rabiles effe, fi ACap6 BC, incommenfíurabilis fuerit... Quapro- 
pter fi duz magnitudines incómeníurabiles componantur; & c. 
Quod erat oftendendum. 


COROLLARIVYM. 


SEQYITVR ex hisfitota magnitudoez duabuscompefita incom. 
seen(urabilis fit alteri ipfarum, eandem & relique incommenfurabilem 
effe. Nempe fi 4C,incommevfurcabilis fitipfi AB, effequequeceandem 
(C, reliquz BC, incommenfíurabilem. Sienim AC,ipG BC, foret com- 
menfurabiliseffet quoque AC,ex coroll.przcedentis propof relique A B, 

. Commen. 


- t M —. 


w^ 
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tormmenfunbilis.Qnod eft abfurdum. poniturenim incommenfurabilis: 
Non eft ergo 4C, ipfi BC.commenfurabilis, fcd incomraé(urabilis. Quod 


eíitpropobtum. , 
SC HOL:.IPF M. 


PERSPICVV Meflindnabm proximis antecedentiben prcpofs- 
Bionibwe earum, córollariu,fs de linea agatmr , intelligendo e[fo nene 
longitudine commeníurabiles, velzneommen[urabiles.Af[wmitur enius 

'ad'vtriu(a, ropofittonis demon[Irationem communis smenjura D , Coe. 
quam quidern folum line longstudineo enter fe comroen[urabiles babit, 


Vt ex defin. apparet... 
LEM M A IF. 
$1 ad aliquam rectam lineam applicetur parallelo- 
grammum deficiens figura quadrata; Parallelogrammü 
applicatum equale eft erre&tangulo, quod fub tegmen- 
tis recta linez ex applicatione factis continctur. 
^ HO C lemma demonfirauimus nos im fchol,o propof. 18. 


lib. 6. : 
LEMMA Ir 
: Dvasv sdatis rcáis lineis inzqualibus , quartam 
partem quadrati ex minore defcripti ad maiorem appli- 
care;ira vt deficiat figura quadrata, ! 
QVAMVIS id,quedboclemmate proponitur , aboluipo[- 


EN 


Jit ex propof.28. libr. 6. quod quartapsurs quadrati tx minereli-.— 


nt« defcripti minor fit reGangulo. ad. dimidiam maioris lined 
applicato, deficienteque fguta quadrata , vt vult propof.. ila 28. 


libr. G. boc efl , quadratum ex dimidio mituris linea defcriptum, - 


qued quidem quarta pars e5l quadrati x tota "defiripti , ex 
Cbolie prope. 4. libr. 2.) sninus fit quadrato. àx dimidia perte 
»naioris decripto ; (| quod quidem applicetum efl ad dimidium 
maiori defiitque figura quadrata. ) Quamus,inquem ,abfol- 
wi bec pofiit per propof. 28. libr. G. licet tamen idipfüm boc inlo- 
€o cut alis interpretibus exequialia ra- G 
Biene fanlieri. Sint igitur date. reiia I 
inequeles AC,CD ,quarum AB, ma- 
ier fiteperttatque ad AB, applicare pa- A. 
rellelosrammum defisns figura qua- ,.— DL 8 
' drata. , quod. quidem- parallelogram- um: | L 

s 704196 
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S8 mum equale fit quárta parti qádratiw 
»^ AL NN rta CD,de[cripti.ScBis reb AB,CD We 
feriamin E , OF , dejcribatur ex centro E, 
B C interualloEA , velE B, ftmicirculü 
AGB:($ ex E , perpendiculefs ad A B,di- 
tatur E G. Et quiatota A B, fhaior penitti 
quamtete CD,erit quoque A E , dimidia ipfiu A B,boccit, E Gif 
AE,equalu,maior quam C F , dimidiaipfus C D. — Pofitaigitit 
- EH,equaliipfi C F. gatur per H,ipfi AB, parallela H I, demittá- 
Turque] KL, 4d AB, perpendicularis ,Cr fit KLjipfi D, équalih 
AC tandem perfiiantur redangulum AL, CF quadratiüm BL. 
. Dico pafallelsgremimum AL , applicatumudrelem AB ,drfid- 
£nsjigilre quadráta B L, àquale e|fe quarte perii quadrati rectà 
6D. Quoniam eim k 1,mitdid proportionuli eV inter Ak , k B. vi 
àip.fek in jcbolsoprepo[. 15. lib. 6. tradidimut ; a eru redbasigulum fab 
AL,KB loi efl retangulum A L, aqualequadrato e K1, bocefl, 
uL. quadratoex EH: b. (éffenim x I, ipfi EH equalis , obparallelo- 
b fM. Ju o: JD ND, XE . 
e pens grammum E 1,) boc est, quadrato ex CF:Efl autein quadratum es 
CF,duattapars quadratiex C D : uid quádraium ex CD , pd 
feholium propof. 4. lib. 2.. quadruplum frt quádfatiex CF. 1gituf 
párallelográinintin A L , ad rectam A B , applicatuín deficienfqui 
uadrato B L., equaleefi quartaparti quadratiex C D , dejcripti: 

Quod eji propofitum: 

ZEE . $SciioLir i ii 
k X bot. lesiinale abjolustbin ej» boc problema ; quis finiti, id 
c modu. . 

JDArTAMreGn lineainita fecáre, vt re&arpultüti 
fub partibus cótentürb,zquale fit dato tectilineo , quod 
amen máàlus non fit , quam qüadtatum 2 dimidia linea 

defcriptum: | 
— 81T esimrilailata À B, Goredilineuin quodtunque ; cii áqua- 
le potiatur quadratum ex C F , nonmaiies quam duadratum ex di- 
idia A E ,itaut late C FjnoBsnaiaM fet latrre M E.— Edulinargd — 
Aad.A Bi pebrendicülari E G , fj E H, aqualu sp C F..— Deindoatia 
H Lparallels ipfi A B,demittntur 1 K , perpendunlarie ad A B. Qui- 
bw pirasiu afl emisme, ot primi YeHangulmm fnb pártibmn .A4 k , K M 

eu 





. C ————«D 


ejft quadrato ex 1 K,boc ef ,quadratoex C F, atqiie adeo 5 o- 


(—— Squah 
o. Uibneo daio, cut aquale ef? pofitum quadratum cx C F. Gods eff pro- 


Jof. — Diximus awtem , retislnewm datum nom debere effe *masue; 
guam quadratum cx dimidia linea defcriptum , quia fi mast effer, o/- 
je! quoquatetia CF muior quiam vetd a E G.É) nare ex E G,ab[/cudsud 
poft vein ipfi C F y aqualis : quod tamen ad problema efficicnlgho re- 
quiritur,'vt vx demonfirattonc rmamfeffum eif. 

| LEMM A IIl 

Sifinitduzre&zinzquales, & ad maiorem applice- 
.tüf quarta pars quadrati cx minore defcripti;deficiens fi- 
Bura quadratz; Non erunt fegmenta, quz exapplicario- 
Anc fiunt, zqualia, 

SINT duarcdainequals A B, C cr ad maiorem A B, 


— wpplicetur parallelogrammum deficiens quadrato , fitque illud «x 


quale quarte perti quadrati ex minors C ,defcripti, tavt D B, 


. latu fit quadrati , quo paralelogrammum applcatum. defuit, 


Dico[tgo:tnta AD, D B.inaquali« effe. D 
Sienim AD , D B. fegmenta nde  — — 3 
effc «qualta : cum ex 1. lemmate paral- | 
lelegremmum applicatum «d AB, deficenque figura quadra- 
t« €x D B ; defcripta ,equalefit reHangulo [ib AD, DB, fit 
autcm qued (ub aequalibus A D,DE, quadratum: erit dis 
Uum paralielogrammumquadratuimex ÀD — , dimidioipfim 
A B, defiriptum:atque «deo: ex fcbelie propof. 4. libr. 2. qua: 
Wrarunex A B, quedraplum efit ipfim paralleloerammi: Efl 
nutem C? qualietum ex C, per bypethefin, quadruplim ein[- 
dem paralielogrammi applizati , nempe quarti parli quadrati 
&x C. Igiur quadratarcdarum ex AB , G C, aqualia funt,at^ 
que reite AB, C, aáuales. Quod tfl ab[urdum.ponuntur enitn 
ánaqualo é AB malor.Inaqualia igitur futi; fegnietita AD,DB; 
Quod eft propyfitum. ! 

H O C facile eriam apparet ex conflructione problematis ii 
ansccedenclemmate. Cum tnim ab(effa fit per venflruGionem; 
EH, «quii dmidiata parti ipfis C D, nempeipfi CF, du- 
Eaque H1, paralllaipfi AB , & tando deiniffa perpendicus ' 
leri 1 K, vipartsfaGe eX applicatione fint A K, KB: fani 


fe/I un ef A K., kB, fegmenta v [fe inaqualiaum A B, in y feci 
, | tW 





—— —— —— — — - 
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B fecundi. 


fit bifariam. Immo binc conflat , prius (eomentuin maim effe , 
pefteriws, quod lait efl quadrati, quo parallelogrammum applica: 
tum deficit minm. | 

IHEOR. t. PROPOS. 18. 

S 1 fuerint duz rectz linezinzquales , quartae autem 
parti quadrati,quod fit à minori, zquale parallelogram- 
mum ad maiorem applicetur, deficiens figura quad rata, 
& in partes longitudine commenfurabiles ipfam diui- 
dat: maior tanto plus poterit quam minor, quantum ett 
quadratum re&tz linez (ibi longitudine commenfura- 
bilis. Quod fi maiortanto pluspotfit quam minor , quá- 
cum eft quadratum re&z linez (ibi longitudine com. 
meníurabilis , quarte autem parti quadrati , quod fitá 
minori ,zqualeparallelogrammum ad maiorem appli. 
ceuur , deficiens figura quadrata : in parres longitudine 
commenífurabiles ipfam diuidet, 

$1N'r. duzre&z inzquales AB, & C, quarum maior AB, 
quare autem parti quadrati ex minore C, deícripti, pec lemma 
ecundum pra:codentis propof^ppliceru: ad A B,parallelogram- 
mum zquale, & deficiens lipura quadiata , contentum fub AD, 
D B, faciatquefegmenta A D, DB, longitudine commeníura- 
bilia. Dico A B,pluspoffe quam C,quadrato linez lonpitudité 

E fibi commenfurab5ilis. Quoniam enia pet 
3.lemma przcedentis propof. A D, maux 
cít,quam D B; diuidatur AB, bifariamin 
E,& ipfi ED;zqualis (ümatur EF.Quo fa&to,cum totz BA, EB, 
zqualcs fint, & ablatz quoque EF,ED,erunt & rehquz AF, BD, 
zquales. Et quia recla A B, diuifa eft bifatamin B, & non bifz- 
riaminD, « critrectangulum fub AD, DB, vna cutn quadrato 
ex ED,zqualequadrato ex B. B; Ac proptercaquadrátzutn reá- 
anguli fbA D, D B, & quadrati ex E D, equal erit quadro- 
plo quadratiex B B , Eftautem quadruplorectanguli fub AD, 
DB zquale quadratum ex C;(Ponitur en m rectápulum füb A s, 
DB, zqualc quartz patti quadrati ez C, ) & quadruplo quadra 
exk p,zqualceftquadratum ex FD, ( quadratum enim ex FD, 
quadruplum cft ex fcholio propof 4.lib.2, quadrati ex E D , coe 
FD, dupla fitipfius ED;,) & quadruplo quadrati ex E B , zequalt 
eftquadratumcrz A B,( qued quadratum ex A B,quadruplu m ft 
per ícbolium propof. 4. libr.2. quadratiex B B,dimidiata parcet 
páus A B) Igitur & quadrata ex C, & FD; zqualia funt quadradi 

? Dex AE: 


Arm $5 
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ex AB: AcproindereQaa A B, plus poteft quam recta C, quadrato 
ic&üz ED. Hancigitur E D , demonftrare eporretlopgitudine 
' commenfurabilem cífc ipfi AB Quoniam rectz AD, D B,longi- 
tudine ponuntur commenfurabiies: a c- FED 
ricquoque tota A B, parti D B, commen- A ————— ——— y 
furabilis longitudine. — Kft autem & ipfi C——À——À 
DB;compofia ex DB,AF,loogitudine commenfuxabilis: ( quod 
cogipofita ex D B,A F,dupla ficipfius D B,) lgitarcum viraqde 
AB, & compolitacx D B, A F,lonpirudinc fit córoinenfürabitisl- ' 
pf D B, écrusic quoquc AB,& compofita cx D B; A F;lengltudi- b ri. dectini, 
ne inter [c commeníurabiles; Àc propterea cnm A Bicempofira 
erAE,D B,tanquam vra;& ex F D,.commenfurabil:s fit longitu: 
dinc compofita ex A F, D B; crit eadem A B;et coroll propof.16. 
huius iib.commentatabilis lonpiredine reliqui F D. Erga AB, 
plus poteft quatn € , quadratore& F D, lonpgitudiné fibi com- 
meníurabihs. — 4 - 
S s Diam À B,glas poffit quam C ; quadrdtuitrese fibt ofiói- 
tudiac commerníurabihs; & quartz parci quaédran cx C , equalc 
parallelogrammtum sppiicerar ad A B , de&ciens fipüra quadia- 
ta,faciatque fepieota A D; D B. Dice & rectas A D,D B;longi- 
zudine cílc commenfürábiles: li(det etiim conftrucis timhieer 
dicmonílrabimus A B, pluspoffc quam C , quádtacore&ta FD. 
Quarc cüm A B; ponatur plns poffe; quam C , quadrato rc&tz 
longitudine fibi corrmentutabilis ;ericrecta AB;ipf F D, longi- 
gudinc commenfurábilis.Ioitur cm tota A B, compofraex FD, 
& ex AF;DB,taoquari tiíía,commén(arabilis fit lonpgitadine ipfi 
FD, exiteadcm A B, lengitddine corhmnenfmabilisreliquz cotu- 
po6«z cx AF,DB,per córoll.propof. 16. hwiuslib. — Eft autem & 
cempofica ct AF,DB,ipi DB, lcogitudine commenfurabilis, 
cum ipfius (ic düpla:lpitur cám vtraque A B,D B; longicudine fit 
com menfarabilis compoficatex A F, DBj e etuntquóque AB; íi, queris. 
D B,loigitudine interic commenlurablles; Acque adeó ctim to. | 
ra AB cotnpotti ex AD,D B commeníurabilisfitlongitudinci- | 
(ti D B;4eruncipfz AD, D B, longitudine quoque mter fe comn- dié. dis. 
gnenliurabres. Quócirca fi fuerint dua recta lineg iizquales; 
&c c. Qiuoderatdemonftrandum. 


.THEOR. i, | PRÓPOS. is. tvijj. 


AU 1 factincduz rcazlinez inzquales, quarte auterá 2i 
parci quadrati, quod tá minore , zquale parallelográ- 
mumad maierem applicetur deficiens figura quadtata; 
Scin partes incommeuf(urabiles longitudine ipfam di- 
aidax ; maior tanto pluspoterir , quam minor; quápnturt 

M q cft quae 


a16.deciui 


^ 


- 
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eft quadratum recte linez fibi longitudineincomthen: 
furabilis. Quod fi maior'tanto pluspoffit, quam minor, 
quantum eít quadratum re&z lines fibi longirudine 
incommenfarabilisquarte autem parti quádraci, quod 
tá minore,zquale parallelogrammum ad maiorem ap- 
plicetur deficiens figura quadrata , in partes longitudine 
íncommenfürabiles ipfam diuidet. 


Sin rduzrze&zinzquales A B, & C , quarum maiot AB, 
quartz auten parti quadiatiex C , minorc cícripri applicetur 
. ad A B, per 2. lemma propof.przcedentis , parallcloprammum 
az qualc deficiens figura quadrata , quod faciatini recta A B , par- 
.tes A D, D B , longitudine incommenfurabiles. Dico A B , ples 
el Fr ED poffc quam C j quadrato re&z fibi longi- 
Abd a—— p tudinciocommenfurabilis. fidem enim 
Cone — ^ qui fupra conítru&is, fimiliter oftende: 
sus A B, plus pofíc quam C , quadrato tccte FD. Hanc igirur 
demonftra:c oportetipfi A , longitudine cffe incommenfurabi- 
lem. Quoniamredz A D ,.D B , ponunrurlongitudine incom- 
À tj. decim. meníurabiles 5 a erit quoquetota AB , parti D B , longitudi- 
* ncincommenfurabilis. Sed D B, longitudine commenfurabi 
liseft compofitz ex D B,A F;cum hzc illius fit dupla.Ipicur cum 
duarum libearum commepfurabilium D B , & quz componitur 
ex DB, AF, ipfaDB, longitudine fitincommen(urabihs rea 
b ns abébo. AB:berirquoque reliqua compofita cx D B,AF , cidem AB, loa- 
. gitudincincorumen(urab lis : Ac propterca cum A B,compofita 
ex AF ,DB.tanquam vna; & ex F Diincommenfurabilis fitlopgi 


go AB, plus poteft quam C, quadrato rc&t& E D,longitudinc fibi 
n 


- 
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tacómifenlurabilis : Rít autem compofita ez AF; D.É , ipfi DB, 
loggitàdine commeofarab:lis , cam illa huiwsfic dupla. Igitur 
cum doarurn lineatum comrnen!urabilium , nempe quz ex AF, 

D B,componirür, & DB,ipfacomipofitaez At,DBloügitüdi- |, ,- 
pe incommenflurabilis it re&z A B ; s crit & rcliqua D B,eidein an deticok 
A B , loppitudine incommen(urabilis * Ac preinde cum tota 
. AB;cotnpoficd ex AD,D B, incommeníarabilis fit ipfi D B , lon. 
pirudide) à erünt& ipfz AD, D B,lonpitudine incer Tc incom- b yj dossiteh 
menpflrabiles. Quam ob red fi füeiincdus re&zlinczinzqua. — 
les quarta autem patti quadrati ,&c. Quod erat demonfhian- 
um. 
SCHOLIVM Lt. 
EGIT balfenw Enclideh de maenitudihibite vominen]ovabibben) 
A incommimfürabilbus : nune ad Kationules » Medii tranfit injf- 


quentibus. - 
LEMMA L ) 
JQVONEIAM dononfraum efl, lins longiridiseveihe- 
Weenfurabiles , einnirio & potentia cominenfurabiles effe , porentià 
vro commen[urabils non omnino C longitudine, Jed poffe c W- 
yieudim commenfarabiles effe, d incommnfurabiles,manifefluw 
ef , fé expofita Rational aliqua linea commenfurabilis fetrit len 
girudóne ,illem Retlenalthn vocati , o ipfi commen/urabiltm noh 
dalnrm longitudine fid etiam potentia : lengitudine eaim commen. 
furabsies, omnino C pottntia commen(urabiles fant, Siero ex- 

« Rational; aliqiea linea fuerit potentia commen(urabilu , 
unidem cv longitudine, dicerur c fic Rationalis ir tommenfara- | 
bilis ipfi lngitudine , t pottmtia. Quod fi expofita Ratiohali rur- 
Joe aláqua linta commen urabi!ie exiflenspotentia , longitudisà 
fuerit imcommen/ar abilu ; diserur & [ic Ratiomulis, potentia tuna 
*gm ipfi cemmen[urabdis. | | (- 

LEMM À IL 

EX PRÓCLO. Ratimalis vxcat ess linias , qua expolita 

Retiomali vd longitudine $$ potentia. commen[urabiles (unt 

wel potentia folum. Sunt wntem v» aliaincn, qua longitudimi 
qui fes expshite. Rarionali invommen(urabiles (unt, polentid.— 

anti (olumcommen(urabiles : atque ob id rur[ui dicutitur Ra2 

éienales , 6 ammenfarábile intr]e , quáétenm Ratienalesi 

q à" tomis 


- 
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commenir biles, inquam, inter fe vel longitudine C potentia, vel 
potentia folum : kt fiquidem longitudine , dicuntur c ipfa Ratie- 
tiales longitudine inter fe commen[urabiles , vt intelligatur , etiam 
potentia commenurabiles effe : Si vero potentia intcr (e folum fuse 
eenimen[urabiles: dicuntur ipa queque Retienalts , potentiafe- 
lum inter fe commenfurabilus, - | 
SCHOLIV M. 
- WT AQVE en bu colligere licebit tria genera. liéarum Pati 
nalium longitudine inter fe commenjurabilium. | Autenim duarum 
linearum Rationaliuso longitudme inter fe comimmen[urabilimm , al- 
tesa aquolu eff expo[ita Rationals 5 acpromnde viraque Rational 
eommen[urabilis quoque longitudine :. Mut neutra Rational expe- 
fra aqualis esl. , longitudine tamenei vtraque efi commen[urabilu: 
"ut denique vtraque expo[fita Rationali commen(urabilis eft folum 
potentie. — Hac autem tria genera inueniemuse boc modo. Sit expofita 
4, dimijasu quatuor partes , quot nsum "Unttates unt 
A c in numero B.Sumptodeinde quolibet also mame- 
^ SACS. De — ro Cft Dreiiacynapartiumrecla A4 ; (5 quo- 
———— ties D,metitur lineum A.toties motiatur quan- 
FK —————— dam aliat B.ltem quoties visitas efl in C yzotus 
.o adtm D , motiutur quampiam aliam lincam F.. womamigiur A4, 
($ E , eom ponuntur ex partibus multitudine aqualibse , qua quidess 
syagnitudineaquales [unt ipf D j ipJ& aquales erunt. Rus|v qma D, 
qnetitur omnes tres A,E, qb P erunt omnes tres 4, E, C F , longitndh- 
»e comitpenjutabéles. Ginare E,e F , Rationali.A , commenferabe: 
dongitsdus , Raisomales [unt:5wnt antem (5 oflenfa longüsadimosnter 
fe eemmenfurabsleseum babeant D , communern suen|urame. Inmenia 
ergo [unt dua Rationales E,E longitudine comten[urabiles C inter jt, 
e expofíta Rationali A, C» quarum vnanetmps E ,aquaisefé Rapo- 
ssebe expofita A. | 
I4 M vero D , matiatur dum limon qua[dam C , E, por duos nma 
A EÁ4 D-- meros F,G.quorum neuter iden [is que B,sta -£ 
C BAD "UtrAque "he C,( E plor spfs 4. E- 
Ee TBI igHut "Ut prise, tres ecl & A, CLE , )memín- 
vam babentes cormimunsm D , lougitudsme como- 
soenfurabiles $)juare C,E Rattonali A,longstudine corn menie vabelss, 
Rationales [unt.. Cum ergo (enter (e ont longitudine cvmmeonfnrabe- 
los yiynenta eunt dua Barinale: C , B , longundine cotmoenfmrabias 
C» inier fo C expofrtá Rational 4, quarum neutraaquaie «d Ratso- 
naliexpofna A. 
aude. — POSIREMO expofita Rationali M , a inueniatur velfas B, 
Pongitmitine tantum sncontmen|nrabilu ; qua Jecetur 9 quorrunmqum 
n ( pertes 
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partes aquales , e fumatur C, compofita ex aig quoteumque parti-- 

bow; qua magnitudine aquales fnt partibus rela B. wofalo, ermnt | 
Be C, longitudine common[rabiles. Dio 
ea[dem expo[ita Rationali 4, poteutia [olum à a 

ejje comman|urabiles. Cuoniam enim 4,B,.— C —À—-A 

potentia [unt commen[urabiles y erit quádra- - 

tum ex A, quadrato ex B, commeufurabile :. Efi antemoidom qua- 

drato ex B,commen[urabile quadratumex C : qued B, C, longitadne 

fént commeuíurabiles , atquo adeo C potentia ; 2 lgitwr quadrata a12.decimi. 
retiarum 4, 5 C, commonen[urnbilia quoque inter fe fuvz. Suare C, - 

pfi Apotentia eft commen[urabilis, Etquia duarumrearuss BC, 

longiuudine commen(urabiliym B , eH sbfs M, lompitudine incomtmen- 

fndhlio; b erit quoqne reliqua C, eidem A, longitudine incommon- b 12.doc. 
furabilu. Efl ergo C,[olum potontinip[i 4,commen[urabili. Et quia 
B, c: C, Rationali expofita A, potentia commen|urabiles , Rationales 
fut 5 Inseuta erunt dus Bationales B,C, longitudine quidem inter f 
commen[utabiles, potentia "vero tantum cegomuen(urabilesexpofita Ra- 
ptioxals 4. C uod efl propofitum. 

Q vop fi qui optet inuentre quet- A. a E, ; 
cwnque ines; Rationalis longitudine E ———. — y E 
ánter. fe commen/mvabiles , id efficiet bec C————3—— G. 4. 
mood» ; Sumpta vien(ura quauis A, com- dui 
eomponantur quotltéet linea B,C,Dyex totpartibwse spfó A aquabbue, 
quot [st "ynitates in totidem numeris inaqualibus E,F,G. Nam li- 

»t& B,C, D, babentescommunem men[uram A; longitudine commen- 

fwrabiles erun:. 

(OC ATIR v M (o omnes litem Rationales, non folumexpofota Ra- 

tisnali, jed etiamin [ees commonjurabiles, facilo boc modo detmon- 

firabisos. c S)neninm Rationales linea (unt; qua expefita Rationa- C 6. defin. 
l [mnt cosymen(uraliss vellongitudime (5 potentia, vuelpotentia tam. 
ium 5 d quaantem eidem commenfurnbiles, intor [ecemmen(avabi- d. 11. fexti. 
les [nmt vamfefiurm a5, Rationales nene quacum, inter (e commen 


furabsles eje. 
|. LEMM A III 5 4 
SI fint dug rez lines, crit vtprimaad fecundam, 
ita quadratum, quod fit à prima, & rectangulum, quod 
fub duabus illis re&islineis continetur: Et vt fecunda ad 
primam , ita seQangulum fub ipis , ad. quadratum ex 
prima. - | 
S IN T duarecta A, c B. Dico effevt A,«d B, ita quadra- 
wm ex A,ad vellengulum (ub A, Cr B, comprebenfum. Ex 
| ' q 3 guan- 
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a quantacunque euim lint veda CD, ab[eimdu- 
t tir C E, ipfi A equalis, C EF,ipfiB. Deinde 
| — fuptr CE, deferibatur quadratum CG, perfi- 

G vatur, reangulum G F, contentum fab. CE, 


- arfeth — C EF,boceil, fub A, c B. a. Quoniam igitur ef vi CE,«d ER, 
mM boc «fj. vt A,ad B, itaperalielogrammwm CG boceil,quedretum 
ex Ad parallelogrammum GF, fub A,Cx B, compreben[um ; per- 
fpicuum ef, fi fmt due eta Lneo, efft primam ad fteundam , 
, duadyatum ex prima de[eriptum, ad reta» gulum [nb tpfis com- 
prebenjum. - 
'" BODEMrmmedetrit, vt Bed Ajitaselangulum FG, adque. 
iratum GC. Quod cf propofitum. ' 
2200 LEMMA IV, 
SeAT1VM Rationali fpacio commenfurabile, &ip 
fum Rationale eft. 
—— SIT fpatium A, conpmezjurabi'e Rational fatio B. Dies 
€ A; Rationale effe. Sit natRque C, quadraturn Ratianale,ra- 
| tione cuins reliqua Retitialia aicumtur, velirrastonalia,quod ni- 
[A] 2 [ei mirum ab expofíta Rationali de cribitur.. Quoniam 
hada LLL igitur B, Rationale eff, b erit ip[vpm Fatttnali C, 
commen[urabile: Efl autem Cr A,ipfi B.cemmen(urabie.]gitur A, 
€ n.de..— (y C,cumconmenfurabiliafntipfi B, c inter e queg commen- 
[urabilia er. mt; ac proinde fpatium A , Retionali quadrato C, 


N 


dcAf — exRationali linea expefita dej.tipta commen (urabile, dRatna- 
0 etl. Quod erat dewenfirandum. . 
zx "THEOR. y. — PROPOS. ao. 
|.  Qyop fab Rarionalibus longitudine commeníurs« 
bilibus redis lineis, fecundut ali quem predi&orum 
modorum, contínetur rectangulum ; Rationale eft. 
$17 expofito Rationalis A, & fpatium rectangulum sp, con- 
tetur fub Raionalibus longitudine commenfürabilibüs »c. 
€ D. iecundum aliquejn prgdicterum modorum, ( boc eff, (e- 
' süadum aliquem trium modorum, quosin ícholio 1.anteceden- 
tis pyopof expl;coimus ; ita vt vel aliera ipfarum 8c, cp, Ra- 
tionali expo(itig À, (it equalis, vel neutra, fed tamen ci vtraque 
goromenlurabilis fit autlongitudinc,aut potentia tantum. Dia 
» D;,1€- 


3 


- 
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»p,re&angulum Rationale effe. Deícribatur e- A 
nim exaltera earum , nempe ex 8c,quadratum — te 
»1. Quoniamigitur » c, Ratiopali: Rationali - 


expofitz 4, comméfurabilis eft vellongítudine 
& petentia, vel potentia folgm: scritquoquc E. C D  27.4efs. 
quadratum ps,ez sc.defcriptum quadraro ex.— - 
^A; cómenfurabile: & Bft autem quadratum ex 4; Rationale, ra-.b 8.dofa. 
tionc cuius reliqua Rationalia vocantur, vel Irrationaha. c lgi- c 9. def, 
cur & 35, illicommenfarabile, Rationaleefl. Quia vcroBo, - 
hoc cft, sc; & cp.longitudine commen(uürabiles funt, (ponua- 
türenim 3c, cp,Rationales inrer fc longitudine cómenfurabiles] — . 
d & cll vt ac, ad cp,ita a5,ad sp; ecrunt quoq; x5. 3p, commen. d r. fexsi. 
furabilia. Qgareex lemmate 4 antecedéris propo( sn, Rationa- € 10.des. 
li »z,commenferabile, Rationale eft. Quod igitur fub Rationa- 
libus longitudine commenfurabilibusrc&is, &c, Quod erat de« 
moníftrandum. . 


THEOR. 18. PROPOS.a iit 
$ i Rationale ad Rationalem applicetur,latitudinem | 


efficit Rationalem, & ei,ad quam applicatum e(tlongi- 
tudine commenfaurabilem. : ij 


S$1T rurfum expofita Rationalis A, & alia A 
. Rationalis »c,fecuadumaliquem modorum, B 


uos 15 fcholio x propofitionis19 expo(uim?, 
hor eft, fiuc 2c, z;qualis Gc Rationali expofitz [I] . 
A»fiue non,commenfurabilis tamen ci vel ló- B c D 


gitudine & potentia, vel potentia tantum. Ap- 
plicetur sutém aJ ac, Rationale s», latitudinem faciens cp.Di- 
c9 cp, Rationalem effc , & ipfi 5» c, commenfuiabilem longi- 
tudine Dceícribatur egimex n c, quadratum 23; quod áimii- 
ter, vt in antecedenri propof. oftendemus Rationale effe. Quia 
igitur s 5, 8p, Radonalia funt, f ipfa commenfurabilia erunt £. 9. dsf. 
quadrato ex linea Rationali expofita A,defcriptos $ Ac propter. pee 
6a & commeníurabilia inter fe erunt : b kit autem vt 2 1 ad h r. fexri. 
3D. ita sc, hoc eft; a c; ad cp. Igitur & 8c, c 5p; commenfura- 
biles (ynr longitudine , vt in (helio ropof.19. huius lib. docui- 
mus Elltergocp,ipfi 8c, commenfurabilislongitudine; i fed i d def. 
& Rationalis, quippe qua Rational 5c, atque idcirco Rationa- 
lrexpofitz A. cómmenf(urabilis fit, vt in fcholio propof.tz. buius 
Mb.demonftrauimus. relatitudo cp, Rationalis eft, & lon- 
gitudine comrenfurabilis ipfi ac. Si igicur Rariqnale ad Ratio. 
p Balem applicerur, latitudinem efficit, &c.. Quod erat demon- 
ftandum. . ' 
q 4 LEM. 





aA BVCLID.& EOM. 
' LEMMA I 


RrerA linea potens fpatium Itrationale, Itrationa- 
liscft. 


POSSIT rela A, [patium Irrationale, bec esl, quadgatim 


vos ex A, aqnale fu (atio cuipiam Irrationali, Dico A, Irratiena- 


A ec dtp effe. Si enim dicatur Rationalu , erit em 
quadratum Rationale quaque,ve in demonflra- 
tigne propof. 10. buims lib. eften(uim ef. quod eft abfurdum. po- 


. pitur enit Irretionale. Nen ergo. A, Rationalis efl. Igittr Irra- 


a 11. dec. 


tiepalu. 
HOC idem coufjat ex definitione hin lib. p linee poes- 
te: fpatia Irratienalie vocantur ryationales. 


LEM M X II. 
.D v Agseckas Rationales poteritia falaracommenfa- 
xsbücb inpehise. 
N VO gene funt linparym Ratioualigm potentia tantum 
^ —5. ' inter fe commenjurabilium. P» enim «l- 
——.— — — (tra (utn eft equali expefita Rafiouali, 
QIETT7 7 autsedra. Prierü generü Lntaé Wa in- 
gpnienpu. Sij expofita R Retiohelis A, cui equal futmetur B. De 
cai 2 inueniatur C ;longitudinti tantum incommenara- 
lili , feu ( qued gem eil) potentia tautum. .commenfnrabili. 
Qupsi siti itm B, C, ipfi A , commen[urabiles (unt, (B, qui- 
dem, qued éi fit equalá; 4t €, ex confiruttione, quod inuenta f 
potentia tantum incommenfurabilis ipfi B atque adeo ipfi 4.) Ra- 





- tienalei erunt B, C : Sunt autcip Cr patentia [olum éangmen[a- 


. vebila. Ipuepta ergo unt dye Rationalis B, C, potentia temtum 


eoninen(utabiles, quarum altera, nempe B,expofita Rationali 4 
equalis eff. 
POSTERIORIS dutem generh lintas bac ertereperie- 


Ac mus, Sit rur(us expefita Rationalis A, cus 


b ri derhni. 


HERNAN longitudine. tautum inemmen[us bili 
47 7 77 b inpeniatir B: y & buicrerfum longitu. 


dine tantunt incommenfurabilá C , maier «xt minor quan A. 
Dic B, ,C, efe Rationalts petentia tantum commenjurabiles, 


Quod 
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Quid cnim fint (alum commen(uyabiles patenti, patet ex con- 
Jirulione. | Quad autewo fnt Rationales itao . Qre- 

fiam A,C ,ipfi B ,potentia (unt commenfurabiles ; erm (o A, 

C, commen[urabiles potentia , vt in fcholto propef. 12.. buius lib. 
demonflrauimiu. Quart curi vtraque B, C , expofita Ratiomali 

A, fit potentia commenjurelilo, à eunt B,C, Rationales. H- a 6.defo- 
gente ergo [unt B, C C, Rationales potentia tantum ccmmen- 
Jurabiles, — 


SCHOLIEM. 
Q vo» fi inueniende fint quotcuna, linea Ratiomales potowtiatan- 
Enim ster fe commen(urabiles,exequemist $e bae satione. 
SvMANTVR pere, quain Ícbolo prepo[. aa.libr.o. docmigan, 
dot nueieri primi, quot linea Ratiouglts quAvuntus , nempe 4, B,Cy 
D. Deinde fumpta lineas ationali E, fat vt M ad B. ae quadratuum 
ex E, ad quadratumax EF, vt incoroQ]. pxopo[.G.butus.lohr .offaudiman. 
Item vt B,ad C sta quadratum ex Y, qd quadratumax G;  denig, - 
vt C, ad D, itequadratum ex Gad qua- 
dratum ex H. Dicareclge E,F,G,H. Ra- À.f. E. 
sjonales e(Ja ,. € potentia taxtunm ctm- B7. E 
manfurabiles eter (o. Qundeuum Ratia- 7. y má 
nets fint, manifaftum efl. Cw enimas- 
rum quadrata proportionein babeant quam numer? 4,B, C, D, (nam 
pe quadratum ex. E, od quadrapum ex F,'Ut gugegrepo ESL ud nume- 
rum B, exconfiruthone ; fimiliterquequadratumox F, ad quadra- 
tum ex G,vs Had Gto quodraptsaen Q, ad quadratum ex Hut C, 
ed D. Attroexaquo quadratiumex Ead quadratumex G,vt 4, 
ad C; fimiliterg, quadratum ex E, ad quadratum ox H,vt Ad Di 
Q» denitg quadratum x F, ad quadratum ex Hyvt B,ad D) berum b ó.decimi. 
sp[a inter ja commun[urabilia ac propterea («veste ipfa potewtia ful- 
sens comnynfgnakile. Wxilentesogo E, Rotienali aruub eo vebaua — 
F.G, H, Beponeles— Qued Autem ateptia tentum fiotcommenfus — 
valles , it t/lendepiui. Quoniqm «AtU9 QUAdrain prolforiieualia 
funt nsmarubrónis A4,D, CD). vupri autem primi prapaptionem 
mon babent , quam quadrati numari yt ad finem libr.8.dosuimses ; 
mon bebebun) etiem quadrata velargto E, F,G, H, proportiontm, | 
quam numeriquadrati. c. Quareretcla E, F, G,H, longitudine in- c 9.deeisni. 
sommen([urabiles fant. Offenía (unt autem Rationalg , pptentia 
somimen[urabiles.. Rationales igitur [unt, tj» potensia s | £689- 
suen[urabiles. Cuodeitpropofttum. — 2 : 
Qvo» fi propofitis quotcung, Retionaliben potentia Jebuo £0ff^ 
goaniur bilibus ,snuenienda fit adbuc alia , qua exenibiu ille com» ' 
inen[nrabilis fit potentia 1antup xjies id bog modo. Sistpropofita dua — 
' 4 Ratío- 
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A c,.o0,  Rationáles potentia tantum comma" 
B.———— D, e... fwmabils A, B, quarum qnadrata 
Fa——— — E, $0 proportionem babeant, quam nume. 

94 C, ad pumerum D :' Sumpto autem alio numera E,qui ad quem- 

libet ipform C, D. primu p ( Imuenietur autqm buin(modi nmume- 

sit facile, (2 [utatur primi , quineutrumipforum C,D, smetiatur) 

fas-vt D, ad B, ita quadratum lines B,ad quadratum linea F, pen 

, €orell. propo[itioni &. buts lib, Dico F,Rerienalem effe eh» ipfis 4, 

B, potentia folum commoen[urabilem. Guod enim Rationalis ft , ex. 

so patet, quod commen(urabilis fot Rationali B, faltem potentra, cum 

A , quadrata recharum B,P, propertiónem habentia, quam numeri D,E, 
(CR Cdtiifho 2 oommon(urabilia fint. Cumervgo proportio D,ad E, non fft,qua mu- 
seri quadrati ad wumo-um quadrótum., vt ad finem hbr. 8. offendi- 

su ; (quod D, (S E/ quiambonon funt quadrati , eum E, prise 
nulle modo quadratus fit, fnt inter (e primi ideoq, plani non fimiles,ae. 

, o, proinde ex eio, qua in fcbalio propo. 16. hb 8.offendimss , proportionem 
"— b g.detimi. sos babeant, quam quadratus ad quadratum) bernst redda E,F, [- 
girudene incomrhen[urabiles. | rgo potentia folum comrenfursbiles. 

Eadem ratione erunt 4, (- F , potenti tantum commen[urobiles. 

Nam ex aquo erit quadratum ex A.adquadratumex Fut C, wume- 

rad ad numerum E. Cumergo bi numeviproportionem non babeant, 

quam quadratm ad quadxatum; (quod offendemi perinde, ut idem 

domifirauimm de numeris D,(B)orum A,F, longitudine incommen- 


Junabiles, (e. 
iia ! THEOR.1$. | PROPOS. a 
| | v. o p. Rationalibus porentis (olum commenfurs« 
bilibus re&tis lineis continetur rectangulum x Irtationae 
le eft; Ectectalineaipfgm potens, Irrationalis e(t. Vo- 
ceturautem Media. 


$t r expofita Rationalis A, & re&angulum »»,contentum 

fub Rationalibus se , € p, potentia cantum commenfurabili« 

bus feculdam aliquem moedorá, quos in lemmate 3. przceden- 

- fie propo£ dtxirnus | (hoceft, ucalsera iHarum equalis fit Ra- 
2 7 Wonalitxpofirz A; fiae non.) Dico re&angulum sp, 

cLo'APU. o Cffo Irrationale; & rectom,cuius quadratum ipfi sp, 

& o^ aqualeeft, Erationalem quoque,quz vocetur Me- 

. : dta. Defcribaturenim ez altera idarum , vt ex Bo, 
quasrarum 8 5, quod erit Rationale, vt in demon. 

ratione propof 20. diximus. c Erquoniam eft ex 
zc, hoc elt,sc;ad cp, vc n5, ad 50 ;. Eftautem xc, 
ipfl c» , longitadine incorhmenf(urabilis, ex liypotheft ; etie 
'x iis, qux ia fcholio propof re. huius lib. «radidimus, » s, ipf 
! , BD, im- 
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pn, incommenfürabile. s Quare cum ss, cemmenfurabileic a 9. de^. : 
uadrato ex Racionali expofita A, üt autem n, ipfi sp, incem- 
menfurabile ; é eic quoque quadratum ex Rationali expofira A, b 14- dee. 
cidem sp, iacommeníürabile ; Ac propterea gp, quadrato Ra- 
tionalis expofitz incammenfurabile exiftens, «c Irrationale eft. € 1O- def. - 
Quamobrem & recta potens iplum p p, Itratiopalis eft, cx r. 
lemmate propof antecedentis. 
Vocarvkautem hac linca potens ipfam sp, Media, d propter- d 1».feati, 
€a quod media propartionaliscft intet duas sc, cp, Rationaleg 
gocentiaraatum intet (c comméfurabiles, quippe cum eius qua- 
diamm gquale fir rcQhangulo ap fubipfis nc, cp, comprehenío. 
Quadigitar fub Kanbnalibus potentia (olum commeníurabüi- 
bus,&c. Quod monftrandum erar. a 


$CHOLIV M, 


It AQy 2 omah buqa media propostionolia inter dues Ratiosa- 
det polentia tanti inter (ecommen[urnbilet, Media yjocabitur. cCum C 17.feuti, 
emi eiqu quadratum aquale (i$ vedangulo (ub talibus Rationalibus 
«pmprebenje quod quidem in boc tbeoremate offen(utn eft, e[fe Irratio- 
sale evis latua ipfjue nempo medta proportionalie inter dicdns Ratioua- 
des, linea [rrationalie, qua Media appelatur. Ex quolineam Mediam 

facile deferibrmw: f duasous eam e[[e lineans Irrationalem, qua me- 
elio loco proportionalis eff mter dutà inseng Rationoles potentia tantum 
émter (e commen[urabiles. Vel qua [0efi relangulurn [ub dnabus Ra» 
sioenalibws potentia tontum iuter fe common(utabilibus contentum 
Nas fola bac linea Media boc loco appellatur." 

V T Autem tele boc loco tnopet Campanus, san folus reéfa pos 
gens redlangulym Irrationale [ub duabus veiclis Rationaliben poten 
gia tantum commen[nrabibbes contentum, Irrationalt efi uocatur- 
qua Madia ; Verumetiam quadratum ebfiten , "vol reliapgulum iud 
Medien dicitur, quia vpedie locopropottionaje «i1 inter quadrata il-. 

darme velatum. Raiynalium patentja folum. commen|utabiliumy - 
quemadmodum (p reciaip[a media proportionalis eff inter dicas, Rac. 
£ienales. — Nam fotres énee fpnz comtinuéproportionales , quales funt 
BC.€$ recla Irratonalu , qua Medus dicis, 6 CD 5 erunt queque 
eectilemes [immlw, filter, de/cripta [uper ip[ae mimfomodi (unt ea-. t 
gum quadrata, propertionaha ,"ut im[choiso proyo( 2.1. l5b.6. demone 
fíranimm. Quare quadratum ex Media defcriptum madium props. 
giona/& cfL utet quadrata seidorum BC,CD, ideoq, Mediuppappella- 
ei pores | NM 

H 0o,c autem qon ita intelligae,UR putes omne vecéongulym Moe 
diurn contineri (ub duabm redis Rationalibtapetentia tantum com- 
smen[mr a bilis; quale ef& Medium BD..— Hoc enis f4!jum el, cum 
Co fparinsm Medsum ccntineri poffit [ub duabus Irrationalibws, nempe 

' | . Media 


, 


b t4 fexti. 


j 


/ 
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Medii longitudine, vel potentia tantum inter (e comren[ur abilibus, 
«jt ex propof. 15. (b 2.6. buius lib. conflabit.] Itaque nenreciprocantur, 
teiSangulwm (ub duabus Ratiomalibus potentia tantum inter [0 com- 
snen(urabilibus contentum , €5 atium Medium. Orne fiquidem 
reiangulum , [ub dunbus Rationalibus potentia tantum comrena. 
rabihbus contentum, Medium eft otoffendimus :. At non omne 
iium Medium [ub duabus Rationaliboa potentie tantum commen(m 
vabilibus continetur. Vninerfe tamanomne [Datium Medium aguali 
efl alteri cuipiam Medio [nb duabus Bationalibus petentis tantum 
€eermen[urabilibus contento. Namialine vela ipfurn potens, none[- 
fet dicenda Media, quiunon poft re angulum fub duabs Ratsonali- 
bte potentia tantum commen/uralbilibus compreheníum ;. «uel non af- 
fet proporiionalis inter duns Rationales porentia tantum tomanenfura- 
ides. 2007 | 
 VNDp3 Medium defcribi fic poterit,ut dicam illnd effe rectangn- 
iusm[nb duabus Rationalibus potentia tantum cümen[urabiibus com- 
seNtum : Vel cere) redd angulum, quod altericuipiarm veHangulo fuk 
duabus Rationalibas potentia folum comsmenfuvabilibus compreben[o 
&quale efl ita vut ip|um poffic linen rein,qua Media in boc tbseremate 
efl otata.Omne enim Medium non contentum (ub duabm buinísaodi 
Rationalbus remoc ari potef? ad aliud Mdium cniw latera (unt dua li- 
3166 Rationales potentia tantum commen(urnbil:s,vt im [cholio eqnen- 
tie thbeoreriatie oflenderimn. ' 


THEOR.zo0. | PROPOS. x5. 


QvopàMediafrt ad Rationalem applicatum,latitu- 
dinem efficit Rationalem , & ei, ad quam applicantur 
eftlongaudine incomamenfurabilem. 


$17 linea Media À,& Radiopalis BC,fiue ea fit expofita,flae 
expofitz commenfurabilis longitadine & potentia, vel porentia 
senum e appliceturque ad BC, rectangulum B D, zqualequa- . 
drato ex media A, vel rectanpulo , quod huicquadrato zqusle 
eft. faciatq; latitudinem CD. Dico CD, Rationalem cfle, & ipfi 
|: D A BC , longitudine incommenfürabilem. 
we) — Qnueniamenim A, Mediacft ipfa poterit 
(P rectangulum fub doab. rc&is Rationali- 
"f  buspotentiarantum intere commea(a- 
tábilibus c&rentum, aliasnon poffet dier 
— Melia, S$.tigirur illud re&angulam'EG, 
5b. CE F. fuübRationalibus BF, F G, potentia tan- 
a tum commeafürabilibuscontentum. Er 
quia &, cx hypothefi; poteft etiam ipfom BD, eqoalia erunr BD, 
& EG, b latersque idcirco habebunt reciprocacircazqualesan- 
| gulos, 
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gulos,ncmpe erit vt BC;ad BE,ita F Gad CD ;, a Acproptetcaa 22 frasi. 
quoque vt quadratum ex B C, ad quadratum ex B F, ita quadra- 
tum cx F G,ad quadratum ex C D : Sed quadiatum ex B C, com- 
meníurabile cit quadrato cx B F.( quodrectz B C,E E,ponantur 
Rationales : atqucadco inrer fc commeníurabiles vellongitudi- 24 
nc & potentia, vcl porentia tantum. ) Igitur é & quadratum ex b 16.decimw. 
F G, commenfurabile ent quadrato ez C D : proptereaque & 1c- 
c£ FG,C D,commeníurabiles cruntfaltem potentia. Ergo cum 
F G, Rauonalis expofitz Rationali fir commepfurabilis , ipfa 
non eít czpolita Rationalis; esit quoque C D expolitz Rationali 
commeníurabilis, vt oftendimus in fcholio propof, 12. huius lib. 
atque adco C D,cx dcfinirionc, Rationalis erit. Dico quod & !ó- 
gredinc incommeníurabilisipfi BC. Quoniam enim E F,F G, 

atiopales funt potentia tantum commeníurabiles,hoc eft,lon- 
giudine incommenfurabilcs; & cft vc & r; ad » c, ita quadratum 
cx EF;ad rectangulum E G fub B E,F G,contentum,;cx lemmate [1 
3.propof. 19. huius lib.e erit quadratum ex B F,incommenfurabi- € I0.dseimi 
le rectangulo EG,atque adco re&angulo B D, quod huiczquale 
eft. Atquiquadratum ex  F , commeníurabile cft quadrato ex 
CD.(quod br,CD,Ratioriales fint ; atqueidcitco faltem poten- 
tia commeníurabiles.)igitur cum quadiatum ex CD,cormen- 
Íurabilc fic quadrato ex E F, atredtangulum B D, cider quadra- 
to cx EF,incommenífutabile ; 4 incommenfurabilia erunt qua- d 55 ecígy;, 
dratumex GD, & rectangulum B D. Eftautem ex lemmate. - 
propof15.huiuslib.quadzatum ex C D; ad rectangulum B D, vc 
recta CD;ad iectam 8 C. eIncommeníurabilcs ergo funr longi- e 16, decimi 
tudiac CD, & BC.Rationalis crgo cft C D, & Rationali B C,lon- 
gitudiacincommenfurabilis. Quam ob rem , quod à Media fit, 
ad Racionalem applica:um ; &c. Quod demonítrandum erat, 


SCHOLIMAM, 


F ACILIVS quam ex propof. 45. bb. 1 applicabimim ad B C,reclan- 
geleem quadrato ex A, aquale.fi y fis BC, A, E fwmatur tertiapró £a, fex. 
pertsonali prolntere CD.Cum erit BC, A,€5 C Dproperenales fint; 
g erit rectangulum BD,(ub extremis BC,C D,contentuin «quale qua- gi fexti. 
4Ír.a20 media proportio nale A. ) 

H AC atte "ytendum arit (p in fequentibus, qíando ad aliquam - 
dias applicandum erit re$angulum aquals quadrato cutmm(pyam linea 
gecfa. 

PORRO ex bos tbeoremate mamfefinm efl , omhno Medium , boo 
efi, parium , quodlinea Media porcil , &4qnaleelJe cuidar alterive- 
Gangsdo contento [ub duabus Rationalibus potentid taDtmm com- 
spen(urabilibta. Nan. fp à Medio ad Rationalem lineam applicotur 


4954.6 redlianguium factos s » per boc tbooretpa , aliorum lets R7 
tional, 
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tionale , longitudine linea Rational incogmmen[urabile, Gare vef 4|: 
^o gulumboc applicatum Medio aquale , Mudium evit ub duabu Rerie- 
salibus potentía (olum cotiman(ufabilibwus contentum. 419, boc modi 
, wodcunq; Medium reduci petekit ad Medinm contentüám (nb dmwbsh 
|— Retnatówus porentia tantum commen urabilibus. 


THEOR.s. PROPOS, i. 


Miprs commenfürsbilis, Media eft. 


811 Mediz A , tecta B , commenfurabilis fiue lotigitudine & 
poteudia, iue potenna rantum. Dico & B, Mediam efle Bxpofid- 
& 45.primi. cnim fit Racionalis C D,4 ad quam applicetüt redtanguluni D E; 
equalc quadrato cx A, Media Quoriiatmn igitur D Bj Medium ad 
a . Rarionalem C DePfacarum,facit € n 
€ bis.decimi. 5 — B tudinem; beric C E, Ránünalis ipfi C D,lon? 
bij dicion y ' gitudine incommenfurabilis. Rarfas adCD; 
iS Antm ationalem e applicetur rectangulhm DEF; 
c 4j. prim, |i] quadrato ex B, quale. Brquiaredz A, B; 
C 'F ponuntur commeníurabiles, erunt uoque 
7 eorum quadra, hoc eft, redanpuls ipás z- 
| quali4,DE,D F,commenfíurabilia. 4 Rft auteih vc D É,ad D F itá 
di.fex.— recta ÉC,ad rectam CF.elgitur E C,CE,longitudine funt com- 
qio decimi. menfurabiles:Sed BC, oftenfa cft Rationalis, & longituditie ipfi 
£14.decitn. CD, incommenfurabilis. f Igitur & CF,longiudine eidemC D, 
incommenfurabiliscft. Cum ergo & Ranonalis fit, proptetea 
. '  quodRationali expofitz C D,fit commeníurab:lis; (Nam cunt 
^A EC,UF.fintlongitudineoften(z commenfurabiles, & E C ,ipfí 
CD,commenfutabilis falcem potentia, quod Rarionalis fic; erie 
& CF,eidcm CD,commeníurabilis potentia ex íis, quz in fcho- 
... lio propo. huius lib.fcr:pfimus)erunt CD, CF, Rationalespo- 
B 22-4«6iW. contia cantam commenfurabiles , £ Ac proinde recta B . potens 
| rectangulum D E , fub Rationalibus potetttia taitum commen- 
furabilibus C D,C F, Media eft. Mediz igitur commenfürabilis, 
Media eft.Qnod oftendendum crar. 
COROLLARIVM. | -" 
EXhoc manifeftum eft, fpatium Medio fpatio commenfurabile Mé- 
diumeffe. Poftquam ebim demomftratum eft D F, commeníurabile effe 
Medio D E, oftenfum ex eo mox fuit D F, effe quoque Mediutn, niciruni 
. fub Rationalibus potentia tantum commenfurabilibus CD, C F, contes- 
tum. Eademque ratio eft in ceteris. Quod tamen hoc etiam medo potci 
demonfttari. 
SIT fpatium D F, fpatio Medio DE, commeníurablle. Dico & D E, 
Riedium effe.PolDt enim A, Mediaipfum DE, Medium. ( Nam cim D É 
Medium fit, poterit ipfurh re&a, quz Media dicitür, vt in fcholio ptopot 
8a. huisdibr, tradidumus/ & B , ipium DF.  Qponiam ijitut D E ; E*F; 
A . C€vmimncse 


N 


! . * —-M 
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tolomenfatabilia funt, erunt quoque quadrata ex .4, B, ipfli zqualle, có- 
menfurabilis, Quare ^4, B, rez potentia laltem funt commenfaurabilesj 
sque idcirco ezifiente .4 , Media,erit & B , illi eommenfurabilis Media; 
vtio hoc theoremate oftenfum e&.Igitur X DF, Medium erit. Omhe enim 
fpatium,quod foteft Medis, Medium appellátur , vc in (chelio ptepolL 1i. 
huiuslib.dotuimas. 


LEMMA I 


. QVEM ADMODV M atiem iu lemmáti 1. propof. i9 
buiw libr. de Ratiora'ibus ditum eil ,ita ct bic de Mcdiss dice- 
mw, Nimirum redem lneem Medie longitadiss commen[u- — 
fabilem , lici Mediam , Cripfi commenfurabilem són]olum lon-. - 
yitudime , féd c petehtia. — Viiuer[eemim qualongitudim com- 
Wehfitrabiles Junt ,etiam potentia [unt commen[urabiles. Sivero 
rilequedam linta Media potentia fuerit ommen[urabil Ji qui- 
don y lonjitadtie, dicetur & fic Media , Cr ipfi commen[urabila 
lengitadine 9 porentia. Quod fi Medie rtrfw aliqua linea com- 
Wrenurabitis exiftens potenria , lngitüdime fuerit incemmen[utaA 
bilu, dicetur C fic Mtdia ipfi potentia flum commenfarabili. — 
LEMMA IL | 

D v A3 reas Medias longitudine commenfurabio 
les; Item duas potentia tantum commenfurabilesinue- 
nirc. 

SIT Medis eligga litea À , vui ff isneniantur dua rettà 
commen[urabiles B , C : illa quidem longieudisie , hec veropeten- 
tie tintumia erit vtraque B,C,Metdia Àh, — A À—— —— a24.dechm, 
commen [urabilis Media. Cum ergé A,Bfnt — P: - 
lomgitudine commen/urabiles: rA C piten- e 
tiatancum-erutit inuenta AB, Medie longitudine corimesurá- 
biles:c A,C, Medieporeniim folum cominen(urabiles. Quod cil 
propsfitum, . | 

SCHOLIV M. 

QV.4M VIS émis linen .Víkn Media comthen[ubabilie , Medi 
JH: mon tamenomnu Media cuilsbet Mediae] commen,nrabili : curi) 
dua Mata dabi befiint pror [n sncom emen [ur absles , longitudine "Uidelia 
' &«nQ» pesontiayvt ex propof. 36 buisn lib.apparebst. Vbietiaso docebi- 
, P»we , QMAhAm VIA sueneende fint dua Meeia lesgiudibe (9» potencia 
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C 34. prinwi. 


di decimi. 


e t.fex. 


f 10.detimi. 


— 


3/6 . EVCLIP.GEOM. 
THEOR. z:. PROPOS, »;. 


Qvo» füb Mediis longitudine commeníurabilibuns 
tectis lineis continetur rectangulum, Medium eft. 


' ComriNsATYRICCtangulum AD, fub Mediis AC, CD, lon- 
gitudine commeníurabilibus.Dico AD, Medium cffc.D cf-riba. 
tur ex CD, Media quadratum B D, quod erit Medium. « Et quo. 
. D niam eft vt AC,ad CB,ita AD; ad L B: Sunt aa- 
tem AC,CB,boc eft, AC, CD, longi ta dine có- 
menfarabilet;oront A D; D B, commenfurabi- 
À .G B laQuacípatiumA D, Medio DB,commcen- 
DE furabile , Medium eft, ez coroll. przcedenuis 
propof.Quod eigo fub Mediislongitudiac eommenfurabilibus, - 
& c.Quod erat oítendendum. 


THEOR. 235. PROPOS. 6. 


Qvo» fub Mediispotentia rantum commenfurabili- 
bus rc&tis lineis continetur rectangulum , vel Rationale 
eft, vel Medium. 


Srrre&angulum A C, cómpreheníum fub MediisA B, BC, 
potentia tantum comreníürabilibus. Dico A C, effe vel Ratio- 
nale,vcl Medium. Defícribantur ex A B,B C,quadrata A D,CE, 
quz Media erunt , vtin fcholio propof. 22. huiuslib. docuimus, 
cum rc AB,BC, Mediz ponantur. Bxponatur Rationalis FG, 

E bad quam applicetur rectangulum F H,qua- 
drato AD , ex AB , deífcripto zquale ; &ad 

. , 2 P qu e; 
D C Hlrc&aogulumIK,rectangulo A C,zqua- 
le;& deniq;ad K L, rectangulum L M, qua- 
le quadrato C B, ex BC, deícripto: eritque 
uU JA. totum FM,vnomrectangulum,quemadmo: 
dum prepof. 4 ;.lib. t.eft oftéfum. Quia vero 

ZEN | AD,CR;Mediafunt,erust & F H,L M, iilis 

" &qualia, Media : quz cum applicentur a 

G . H KM RatonàlésFG,K L,(cefteni & KL , Ra- 
tionali F G ; equalis; ob paralleloprámmum F K , Katiooalis ) fa- 
cíantquelatitudines GH,KM, d etuütredz G H,£ M, Ratio- 
galesyipfi FG;feu KL, longitudineincominenfurabiles: Et quia 
tectz A B,B Ciporentiainrerfe funt comihenfurabiles, erunt & 
carum quadrata A D,C E,atqué adeo & ipfis zquáliarectangula 
FH,L M.commer(urabilia: e Vtdutem FH;ad L M,lta eft recta 
GH, ad K M. f Igitur G H,K M,longitudine ifiter fc commea- 
furabiles fanr.Quate G H, & M, Rationalcs ofteofz, (ant longi- 
tudinc ia:ot fe comméfurabiles, Rationali vero FC, fofutà com. 

Incpía- 
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menfurabiles potentia. cum ct ofteofz fint longitudine incom- a20. 
menfurabiles;a Ac propterea rectangulum fub ipfis G H, x M, decim; 
Rationalc eft.E- quoniam eft, vt D B, adB C;ica A B.adB E, (quod 
D B,B C, ipfis AB h E.liaczqu les vuaque vtrique) & & vt D B, br. fex. 
ad B C,:ta A D.ad À C;& vt A B.ad B E,ita A C, ad C Egit quó- 
que vt À D, ad 4 C, ita AC, ad C E, atque adco A D,AC, C E, 
proportionalia (ur.Igitur & illisz qualia F H,H L,L M,propor- 
tionalia erunt: e H ipent autem rectz; G H, H K, x M, ealdem . 
proportiones, Quas rectangula FE H, H L, L M. Igitur&re&z G cL ftat, 
H,H K, K M, profortrionales (unt; 4 proptercaque rectanj 4 
fub G H.K M,quadrato ex H x, zquale eíl. Eft zutem retangu- 7 17- 
luv fup G H, x M,oítenfum Rationale. Ipitur & uadratum ex /e*8* . 
H x, Raüonalceít; ideoque & re&a H x, iarionalis eric & ob 
hoc ipti F G; Ranonalietpofitz; hocelt;ipfi H 1, coinmenfurabi- cé def. 
lis vcl longirudine, & potentia, velfolum potentia. Etfi quidcm 
H K, ipf H L longitudine fit commenfurabilis, fre&angulum H fz0; .. 
lfub Ratioaalibus H I. M I, longitudine commenfurabilibus 4ecimi, 
cogtentim,hoc eíL,À C.illi zquale;erit Rationale. Si vero HK ji- 
pfi H Lpotetitiá (olum . Gmen(urabilis fi:,g erit re&angulum HL, pz. 
fub Rationalibus H1. H K,porentia tantum commenfurabilibus Seciar. 
conteatum,hoc eft, AC,illi zquale, Medium. E(t ergo À C,redtán: 
gulum fub Mediis A B, B C, potentia tantum commenfurabili- 
bus contentur, vel Rationale, vel Medium. Quocirca quodfub 
Mecdiis potentia tanturà commenfurabilibus,&c. Qtod erat o« 
ftendcadum, 
$CHOLIV M, 
Facilius quam ex 44 propo/.lib..applicabimueudH I,reBangu- 
Iur ipfi .4 C «quale;h fstribusreHis HI MB.BC,quartapropor- .— 
kionalu [umatur pro latere Hx. Nam reilangulum [ubextremu a !1«.— 
Hl HKaqinleeritreflangulo [ub mediu.4 B.BC..— jexts. 
Hac eher árte utemur in fequentibus, quando ad aliquam V 16-. 
vediám appli-ándum érit redlánáuium uale altebireciangulo — J0Xff- 
*oniam veroin boc tbeoremate demon/iratur, renagulum 
contentutb (ub duabus relie Medis polentiatasium commen[n- 
rabilibsse(fquuel Retionale,vel Medium, docibi Euclides propof. 
I $.quAbAm ratione inueni-nda fint dua Medidpotentiatautum 
eornmen[urabiles,qua Rationale ComprebendAnt. Propof.vetéa9., 
— ainné Midim potentia (olurm tomman|urAabilet inquiret,qua [atio 
wr Medium contineant..— ' ' . 
Itaque babere ex biskredangulum cónteuium [ub duabiu k 20. 
Ratisnalibus longitudine commen([urAbilibwus effe Rationales de.imi, 
Sub dunbut-Uero R stionalibudpotenti&tantum tofren[urnbili- li1, 
bw contentum reciangulum effc Irrationale nppellarique M «diii, 4ecimti. 
» I Qr ouam, 


'* 
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Qr reclam,qua ipfum potefl, Medinm.R urfus ox demonfiratis con- 


aif.  fintarelangulum cempreben[um [ub dunbus Ni:diialongitudine 


. " decimi. commen[mrabili,se effe Medium;b Ridlangulum auterh (u5 dua 
bae. bue Medii potentia folum commen[urtbilibus comprebex[urm ejfe 


decimi. vel Ratiopale,uelmedium, — 

Q «od fi quie roget , qualenam rectangulum (i£ illud , quod [aV 
duabus Mediu longitudine 'rpotentid incorsrneníurabilibms con- 
rinetur; Repondemisa illud sec Rationale effe eec Mediurn, fed zer- 
gium duoddá gunmas cou[fituere,nem,e aqualec(fereiangulo quod 
cotinetür [Óub tinenRationali,CnIrrationAli,.que Media apellat ur. 

Sit enimreitanguluns A C , comprebem[um (ub duabus Medi 
44 B,B C longitudine *n patentia incommen(urnbilibus.D ico AC, 

. neque Rationale effe. neque Medium,Crc.Con(lvuctu enit eifdern, 

vt ip tbeoremate,offendemus [ymiliter,reclnsG Hx M, Fattonales 

effe se ipfi F Q.longitudine incorirhen[urabile:. Et.quia recle 4 B, 
C.ponuntur incommen/urabiles longitudine f poten:iaierr ne 

c 1, fox, Gr trm quadrata A D C E, atque deo ipfis aqualiareiancula 
dio, FH.LM,incommen[urabilia.c Vt sutemE Had L M,it&efi veda 
decimi, CF ^d reciemx M, dIgitur recteGH,K M.longitudineiner fe [ung 
.o Ancommen[urabiles, Quare GH.K Moffenja Rationales junz po 

; tentia tantum inter [e commen|urabilenc Mc propterea vectang- 


eif c Media Quare 1x, Rationalenones:jjeniom Rationale ejfet, 
e£ g faceret ipfum Ad Rationslem H1, applicatum iatitudinem Hx, 
docimi, R etionalem.Ór ipfi H 1, Jongitudine commen[urabilem. Guo eft 
ab[urdum .oflen(a enim ef? Hx.IrrAt oralis,ac Media Eodem mo- 
hi3... do neque Ix,medium eil .[se»im effet Mudium .h faceret ipfum A2- 
decimi. plicatum ad Rationalem H L,latitudinem M K., Rut:onadem, Qvi 
- Mf HI.longi udine incommen[urabilem.quod eji 45 urdum,o[Icu- 
ja el enim H x.Irratjonalu, ey Media Ita4, cum Ik, neque Ratio- 
nale (it,neque Mediumiaece[fario neque A C illiaquale Rationa- 
leerit neque Medium, [ed tertium quoddam genus conflituet,mern- 
peaanalevrit pfi Ix quod [ubRationali Qe MediaconNhetur, cu ng. 
HI.Rationalu frt, c HEKoJien/a Media. Ex quibus efficitur, re. 
(am,qua peteif [patium [ub duabus Medii longitndine (portera 
incommen[urabilibue, quales ponuntur 4 B.BC,c mprebenfum, 
poffe quoque reclagulum [ub Ratioali. ty Irasionali,qua Medug | 
"Vot 8E Mr contentus.Guod efi propofitum. 


d THEORa«. PROPOSa; 


NXAjo C - 
Medium non füperat Medium Rationa]i. 
| Supc- 


CRINE LIB R R X. , 19 
: Superet Medium AB, Medium A C, re angulo D B, Dico 
D B,non eflc Rationale. Sicenitn, fifferipoteft,D B, Racionalc, 
Expofita ergo Rátionali linca E F, »adipfam appliterur;eóan- ^ | 
gulum F G, Medio 2f B, £qualc ;& McdioA C, raCtanguluti E, 4 4f-. 
H, quale, vtfit reliquum H I, Rationale D B;:equale. Erunt igi- ? rimi, 
wur E G, E Hqualia Mediis AB AC, Media; H Laqualg Ra- 
tionali D B,Ratidnale.. Quoniam ergo Media E G, E H,adRa- 
tionijem BE, funtapplicaza, Peruncre&z F G, F H, Ratignal bag... 
& ip EF, incommenfurab.lesloogitudine, Ruifus quiz R.ati decispi] 
pale HI, applicarum.eft ad Raconalem H x,( ceft enimreda GM., 
k x, Ratiopali E F , zqualis)4 cct reda H G, Ratioaalis, & ipfi prias; 
BF, longitudine comrhenfurabihs. Quare cum H G, EF, lon, d ih r— 
pitudipc fint. comméníurabiles; & EF, ipi FH, longitndine ín, decigsa; 
Commenífurabilis,vt cft oftenium;e eut . Bet... 


& HG;,eidem* H Jongitudiage e 2 Aecimil 
menfurabiii: .E(t autem vc E H;adH G, L1 0 0 7 
Kaquadratum ex FH , adredangulum — , 


Alv - 

fubF H,HG ,cextettiolemmate propof. i I 
19-.huius lib.f igitarquadratum ex F H, e. 
Íncomimnenturabjle A re&anfulo fubE, 4. .Í10.do- 
pH G.S :d quadrato ex F H.cominen- f ü G : CIIM. 
urabileeft quadratum cx HG, (quod. ^ 0 ' 
fint ambq exlineis Ritionalibus F H,H G, defcriptatg atquéadeo g 16. 

& duo qiíadrata ex F H, HG fimet,qi*adrato ex É-H commenta: decitni, 
rabilia funt: Étreéta pulefubF H H G,comn.euuiabileeflid, ^—— 
a bis cottinetur ra FH,HG, Cquiá hócillius cft dupium) 


itur perea,quzin fcholio.oropof. | 4. huius liL. « (tea mug& 

ud quada ez FH HG fimul ipcommenfurabiliaiunticéfade -— 

ulofubFH -H G, bis Qigarc & cumpofuuni ex quadradssze- h 7, 

arum F H H G,& exre&appulobi; fub F H. H G. ncammea- deeimii,; 

uiabilecft comocfito ex quadsatis rectarum FH. H5; i At qua: i4Je-, . 

taris ex F P, H G, vnacum tectacgulobis füb F H. H:G aquae Cui. ' 
eftquadyatum cx F G. Ioitur & quadiatum F G. i4. ominenfura- — 
bile eft cornpefito ex quadiatis regaruin F.H. H Gi Eftautem, 
tompofitum hoe Raiionale, exleiimate 4. pronof.9 bü asl - 
guod oftenfüm fic commenfürabrte quadrato R ionalrcx E H^ 
fe irur cum huic compofito, quod Rationaleeftincommenfüritis .— 

e it quadratum ex F G, k eni quadratum ex F G, I ratiopalc,/ac kto; 
ptoptcrca & recta F G, Lrationalis erit. Quod eftabfutdiS;oftenfa def. 
etim cft F G; Rationalis loppitudine ipti E F; inéomntenfura: lir, de- 
bilis. Non ergo D B. quo Mcdium 4 B,firperat Medium A €;R- fi, 
tionalc eft; m ob rem. Medium non fugerac Medium Rauo-.. 


i2: Qvod eracoftendcadum. D "T 
ces à |. dchg: 


am 


t. 
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Ex dili e boc demonfirabimm. 

Rationale(uperat Rationale-Rationali. 
RAÁATIONALEenimA B, (uperet Rarionale AC, fato 
D B.DicoDB,queque effe Rationale:Quoniam enim A8,..C Ra- 
a 9 de- C B  tionalisunt;iaerunt «f B. .4 :, ommen[ura i 
f» lia quadrato Rationaln expefjta;b a19 adeo 
! bra. [ [I] inter (e commen|urábiliu.Q) «arecum totum 
decimi, B rompo[itufn ex 4 C, DB, commen[urabie fit 
AD ipfi AC ,erit quoque idem MB,reliquoD B com- 
men[urabile,ex covol propof 16 bhius lib. auiem. B.Rationa- 
leIgitur &». D B ex leimmate 4.propof.lib. Rationaleeft.Gnodett 


* 


,, Prepofitum, 
xx THEOR., PROPOS. 
Meidas inueniri potentiatantum commenfurabiles, 
quz Rationale comprehendant. ^ | 


EXPONAÁNT VR per lemma2.; propof. 21. huiuslib. duz 
Rationales A, B, potentia tantum comnjenfurabiles,e intcr quas 

C!j.  mediaproportionalis fumatu: C, d fiatqde vt Á, ad B, ita C. ad D. 
« fexti*.— Dico C, D, effe Medias potentia tantum commenfurabiles, quz 
dii. Rationale comprelieridant. Quoniam enim A, B, R.itionales 


fixti. A ponüntur potentia tantum commenfurabilcs; 

C —— 4. ——— 6erit redangulum (üb ipfis contentum, Ic- 
€12. B ———— rationale, quod Medium vocarur,atque adco 
decispi, D t^ f cum ipfum poffit recta C, erit € , Media; Et 
f17, quoniam eff vt Á ad B.ita C, ad D.f'ntq; A.B, 


fexti. potentia tantum cottimenfurabiles; erunt quoq;C, p, folum com- 

menfürabiles potentia, vt in (cholio propot. rc; huius libr oftendi- 

mus.g.Efteigo & D, Mediz C, comimenfurabi'is Medio, Q) are 

dacimi, 'oucnuefunt Mediz C. D;potentia tantum comtnepfurabiles Di- 

có am inías contincre Rationale. Quoniam coim eft vc A.ad B.i- 

ta C.ad D, & permutando vt A ad C ica B. ad D, Vtautem A.ad C, 

íra cft C,ad Bicritquoq; vt C.ad B.ita B.ad D. ideoq; B.media pro- 

portionalis ioter C. & D. b poterit rectangulum fub ipfis C. D. 

hi7. .comptcehenfum. Eftautem quadratum ex E.linea Rationali , Ra- 

festi, tionale.Igitur & rectangulumtub C. D. Rationalecft. Medias er- 

, goinuenimus C. D. potentiatantum commenfurabiles, quac Ra- 
uonale comprehendunt. Quod faciendum erat. 


xxvii. . PROBL. ;. PROPOS. 29. 
9. Mediainuenire potentiatantum commenf/urabiles, 
qua Medium contineant, | 


Expo- 
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Erponantat perea; quz m fcholio propof. 2 1.huius lib. demó- 
flrauimus,tres rationales AB,C, potentia tantám commenfura- 
biles, & inter A;B, media proportionalis inueniatur D, 5 Deinde a15.fex. 
fiat vt B;ad C,;ita D;ad E. Dicx D; E. M-diasleffe potentia tárum b rz. 
comneníurabiles,qua Medium contineant. Quoniam enim AB, fexti. 
Rarionales funt potentia (olum commeníura.. A , ——— —À 
biles: erirre&angulam fub A, B, atque adeo& — 9———3 


" quadratum exD, e quod illi -zquale eft, 4 Irr4- ———À C17 


tionabile, quod Medium dicitur; & ipla retà p  ————ÁÁáa 
D, Media. Btquiaeft vc B; ad C,ita D;ad E, ' Ini 
funtautem B, C,raRationales; & potentia folum commenfurabi- cum 


les; crunt quoque D, E, potentia folum comméfurabijes, vt in fcho- " 
lio ptopof 1o. huius lib.demon(tiatum eft. Cum ergo D. Media 
fit, « erit & B; illi petentia folum comm£&furabilis, Media, Ac pro- €24.4e- 
pterea D, E, Mediz funt potentia tantum commeníurabiles, Dj- €/f95.. , 
co iam ipías continere Medium. Quoniam enim eft vt B, ad C, 
ita D; ad B: & permutando vt Bad D, ita C,ad B: Vt autem B, 
ad D, itaD,ad A:critquoque vt D; ad À, ita Cjad B. f ReGan- F16. 
gulum igitur fub D B , zquale eft ei, quodtub A, C: Eftautem fexti. 
quod fub A, C,Rationalibus potentia folum commenfurabilibus. 
£Yrrationale,& Medium. Igitur & rectangulum (ab D,E, Mediü p 2$. 
cít. Medias ego inucnimus D, E, potengia tantum commoeníura- decimi. 
biles,quz Medium coatincut, Quod faciendum crat. 
$SCHOLIPFAM, 
I, it qua fequuntur ,indigemm bocproblemate. 
Duos numeros planos (itniles indenire, 
Sumantur quatuor quicunque Bumeripreportionales, A,B, 
C.D , vt quidem A, ad C, ita B, sd D, Mulitipliantes autem 
Je mntuo.4, 5 B,faciant E,ItemC e D,[o - 
musltiplicantesfaciant F. Eruntergo EF, M,6, — C£. 
numeriplani fimiles , quandoquidem latera B,4. — D,8. 
habent proportionalin,ut ex conflrndlione eft | E, 14. — F.96.. 
snasifefInm, j 
Quoniam Auteno im lib.o, h oflem[um efl, fi irmpar numersa , vtl h a8. 
per parem multiplicet,procreari numerum parem,Inparem vero, (29. 
fé impor multiplicet imparem, per Dicuum eft, quona modo inueniri noni. 
poffe: plani fimiles,quorum vterq, par fit oelimpAr;Velunse qui- 
dens par,Alter vero impnr. S enim latera [(umpta [int numeri pa- 
995,07 4BT eorum plani pares etiam; fi autem numeri [int impares, 
erunt (o plani eorum impares. Quod (iunim latera fint impares 
numeri,alteriue autem paret evit illorum quidem planus impar: 
« borüvero par: Similiter pareserunt plani. fi quilibet babent unum 


lesme nurerumpnram, alterum veroimparem, crc, 
f oj L E M- 


. 


e 
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Duos numeros quadratos inuenircAta vt compofitus 
exipfisquadíatus etiamfit, — 


Inuer' antur r t4, qua in fcbolio proxime di&a funt , duo 

plani fimiies A & C, duorum vterque vel par fit ,vel i impat, 

214.62 Et quonia», fiue à M zar auferatur , fiie ab impari inpar, 

tós noni rehquupar ei deradio B D, ex e^f B.qui equalie fit 9f c, 

vo eitreliqum A T)par, Que 

4. EB. nee B ufo farm im Fi Dé 

u Cue tí etd numerum ut ex AD, 

bien MEME jn D D.b quiquidem qua: 

| d atti est compofitum cum quad: ' dta numeri ED fe.ere quadra- . 

tibt: Quoniztm enim ngmetus A D bifariam . $$ diuifus inE, e 

ei additus DByerit e & theoremag eorum.queex propóf .14.lib. 

E deimgtifi animi, nuo-eris quifitéx AB il BD,vndcumqua. 

. dratonumeri D E; equalis quadrato numeri EB. Quare. duo 

quadrati rempequi fit ex A Bin BD,dr quadratu numeri DE, 

j :xompofiti faciunt quadracum curs videtictt, quiex B E ginitur. 
gud eil prepofitum, 1 
"COROLLARIVM. - 

Ex his manifeflnm eft, qnando A B, & C, fimiles funt, inuentos effe 
eadem aru duos numeros quadratqs numerorum BE, E D,quorumez - 
ceffas , nimirum gumerus ey A B, ia 5D » fatus, etiaf numerus qui- . 
dratüs fit. 

Quod fi numeri famantur AP ,KC;non miles, vterque tamen par, vel 
impar; inuenti erunteodcm modo duoquadrati numerorum BE,ED. 
quorum exceffu, numerus (cilicet,qui $tex A B,in BD, nón eftquadra- 

, fus. Sienim quadratus effet, c numeri A B, BD, hoceft, AB, & C, plani 
fimiles cfient, Quod efta furdum. ponuntür enim non fimiles. Qd 
un "8SCHOLLVM II 

Ing fi iubeamur innenire duos quadratos numeros, quorum: 
exéefma étiam fit numerus quadratue [ursemonvtpriw, dnos pla 
3os fimiles qwerum "vieró; phr. "uel impar fi. nempe 4 B, t C e 

ded " reliquap. erimus vt in proxitho lemrinté eri didum. Nam "que 

9 , ' dratinumiri ex B E.ED,deferi?. 

^c pii fentilli,quosquarimw. Exte-. — M... EL. ID... B 
dit enis quadratum ex BE, quA Over ors 
dratumex E D,numero qui pro- 
id px id B, in " D uic etinm quadratui v et. 


. 


LIBER X. a4. 

Si vero inuniendi (unt duo quadrati , quorum euce[Ts won fit 

auadratius[untendi erunt do numeriplani ACC C,mon fimiles, 

Morum "vterquepar fit,vel impar, 

e reliqua peragenda, vt prim, M... E...DJ,....À. . 
Nam fimiliter oflendemme quadra- C... . 

jum ex BE, equalem aff. quadrato 

ex DE,Unacum eo,quiex AB, in BD, fit; Quarsexceffus qundra- 
torum ex BE. ED, efl numeriufaciu ex M4 B,in BD is cum non 
fit quadratus, (Si enim effez quadratus e[]ent 4B,B D,plani femi- 
Its quod non ponitur)conflat propofitum. 

Hocpofferim facilim &b[oluemufi quemcung, quad atumnu- 
mirum d.nidamsu in duos numeros , gu-rum alter fit quadrati, ' 
alter vero non. Vt fiquadratus 16 dimidatur in quadratumi6.c» 
son quadratum 20.excedet quaira. su 36. quadratum 16. numero 
Zo.non quadrat... Sic quoquefi idem quadratus 36. dimidatur in 
auadracum) ; (»nonquadratum 11 Juperabit qnadratm 36.409- 

fNreium 2.5. pumero non quadrato i.v [ic de cateria. 


LEMMA I I. 


* Duosnumetos quadratos inuenire, ita vt compof- 
tus cx ipfis novit quadratus. 


Ssnt duo numeri pleni fimiles A4B,c* C, peresvli impt- 
765 , vt in lem- 
t4tt pratedin- — A.. H.,I.E.F.G... D.ssesB 
ti, fiatqueeadem | C... - s 
cn[lruclio , it 
vt rurfus quadrati, quj fit ex mulriplicAti om fimyilium nut- 
sorum. AD, DB,jnter e, vna cum quadrateex DE, qualis fit 
quadrato ex BE. Auferatur dende ex DB, vuites EF. Erit 
ergo quadratu ex DF, miner quadrato ex DE, quod e? 
letw DF, lattre DE, qgipmw [4..— Dico quadratos numeros, 
quorum alie? ex AB, in BD, alter vero ex DF, in fe fit, 
cempofitos non efficere numerum quadratum, Nam fi compo- 
itm ex ipfis e quadratw , erit je vel maior quadrato ex BF, 
yel qualis , wel miner : quod feri nen poffe , in hunc mo- 
d um demonfirabimu, Sit enim primum maior , quam qu- 
d ratw ex BF; «c npe letus ipfius maim latere BF, Eit 
o4 ^8 


M. 


. *, - 


00. 
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ergo [atm ipfius vel equale numero BE, vel maiw.. ( Mim 
eniti non erit , quoniam inter numeros B £, BF, fola vnitate 
wer fe diflantes nullus medius 05i numerm ne vnisas ipfa [e- 


«etur; Effet autem 
4. H.,I. E.F.G, D... eB dicium larns in- 
C. enn | teripfos medium, 


fi maim ponoe- 
jur quam BF, mbi vtro quam B E.) Si d:catur equale, ita 
vt quadratoex B E, equalis fit quadritué rumgrus compefitus 
ex quadrato,qui fit ex AB in BD, ($ exqeadraconumeri D F; 
gum eidem quadratoex B E. fit oflen(us ex praceden:i iemmate 
equalis numerus , qui fit ex AB m BD, vnecgm quadrato ex 
DE; trit, quifit ex AB,in RD, vna cum qu.drato ex DF, &- 
qualis ei, qui fit ex AB ,in BD,yra cum quadrato ex D E. 
Ablato ergo communi , eo (cil cet , qui fi: ex A B, in BD ; erit 
reliquu quadratu ex D F, equalis reliquo quadrato ex. D E; 
Ideoque c latus D F, lateri D E, equa'e, p.rs qti. Quod esi 
eb[urdum, Non ergo atm. quadrati compofiti ex quauram, 
querum alter e« A'B,in B D.altgr vcio ex D Fin fe fit, equae 
le esbnumero B E. Sed neque maim, Sit enim [i fi vi potcil, 
| datiu illius equale numero BI, quitm.ior fit, quam BE, ita vt 
quadrato ex B 1, equali fit quadratus ille compofitus. Quoniam 

igitur qnadratu ex. B 1, latere maiore mao cil qua mato ex 

RW E, latere minore ; erit quoque compofitus ex quadratis , que- 
rum alter ex AB, in BD, al er v.ro ex DF, in fefit , ( cum 
bic comp [itus equalis ponatur quadrato ex 'B 1,) maior qua- 
(rato ex B E, Efl autemquadrate ex 8 E,of'enfus im lemme- 

te praecedentis equalis mumcrus , qu: fit ex AB, in BD, vna 

(um quadrato ex DE: Ablato ergo cemmuni, qui fitex AB,is 
B D; erat reliqum quadratiu ex D F, reliquo quadiato ex D E, 
maior; «c proinde latus DF, latere DE, mauu, pari toto. 

Quod cft abfurdum. Non ergo latwe quadrati compofiti in qua-- 

dram, quorum alter fit ex A B,in B D, alter veroex DE, infe, 

maius ej! latere BE, Scd neque equale , neque minu offen[itus 

8, Non igitur quadratus ille cempofitus malor eil quadiato 
ex BR C | 

| gis 
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Sit ian, fi fieri potesl, A..H..I.F.G...D........B 
uutuerw qi fi. ex AB,in C..,..... 
B D,vn«cüquadrare ex DF,equalis quadrato ex BF,Cr ponatty 
sumerus AH,duplus vni:atu EF. Quiaigiturtotm AD, te- 
.— tius ED,duplus efl, ( dinifus enim eff A D,inE, biferiam ) 
— , ablatus A H, blat vnitati E F,erit Cv reliquus H D ,veliquá — 
.— F D, duplus, ex sió. que ad propo[. 7. lib.7. offendimus, a*que id- 
circo H D,im F, bifariam diuiditur. Quare ex 6. tbeorem.co- 
Tult, que ad propej. X 4, lib.9. d.mor(Iraumas , erit numeius, 
qui fit ex H B, in BD, vnecum quadrato ex D F, «qualis qua- 
dratoex BF. Sedeidem qmadratoex B F,aqualis ponitur nutt- 
fus, qui fit ex AB,in B D,vsacumquadreie ex DF: Igitur 
qui s ex HBB,in B D,ynacum quadratoex D F,equ. lis esi ci, 
qui fit ex HB.qn B D,yna cum quadrato ex DF: cv detraddo 
Communy quadr «toex D F,relinquetur, qui fit ex H B,in BD, 2 
ei qui fit ex A Bin B D equalu. Quare un H B, AB, multi- l 
plicant:seundem B D. produtant equales numeros;a habeant au- a18. foy; 
gem multi; ljgantes eendem proportion: s , quam produdii ; erit 
HB,ipfi AB «qualis parstoti. Quodestab[urdum. Non eiler- 
ge. qui ex AB, in B Dynecum quadratoex DF, quidrato ex - 
B F,equali. ' 
Sit tandem, fipotetl fieri , numerus quiex 4B, inB D, y- 
r4 cum quadratecx D F,minor quadrato ex BF,ac propterea 
€ latus tins lapire BF ,minus,qued fit B Gita vt quiex AB, 
$t B D,vna cum quadrateex D F,equelis fit quedrato ex BG, 
Sumatur autem ipfius E G, duplus Al. Quoniam igitur totus 
AD, tetius F D, duplsseil, c «ablatus A1, ablati E G; erit rur- 
fusco reliquus 1 D, reliqui G D, duplus, «c propterea 1D, in G, 
diuiditur bifariam.. Quare ex codem tbeerem.G.corum, qua ad 
propof.i4. lib.o demenfIrata funt,erit numen, qui fit ex IB, 
in B D,vuna cumquadrato ex DG , equalis quadrato ex B G: 
Ponitur autem cidem quadrato ex B G, equalis , qui fit ex A B, 
it BD, vne cum quadrato ex DF. Igitur qui fit ex1B,. i8 - 
B D, vna cum quadrato ex. D G.aquelo efl ei ,qui ex AD, in 
BD, vne cum quadrato ex DF. — Ablatir igitur quadratis ex 
D G,G D F,gurwm quiex D G minor ell , remanebit m e 
' c3 —— Ibm 
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] B,ín BD, maior eo, qui ex AB, in BD,pars toto. Quod eft eb- 


fardum. Nen cif 

A..H.,J. E.F.G,.. D, B. 0goquiex AB,in 

CR B D,vnacum que 
7 ' drate ex DF mi-.— 


spr quadratoex BF. Sed nea, maioret oflen[us neque equalis. 
, Nonigitur quadratw esl,quiex. AB,in B'D,vnagum quadrato 
£x DF. Quod efl propofitum, 
"^ ' $CHOLIVM 11l. 
Ex hoc facileinueniemsm duos nurneros,ita vg ex illu eomspofitm 
Ad neutrum ipforui prop vtionembabsat, quá quadratus ad qua- 
diatum. Sienim per lbimmapracedens inueniantur duo quadraii, 
ita vt compofitut ex ip[is non fit quadratus; babobis hic compofitws 
qon quadratus ad neutrum p[orum quadrAtorum proportionem, 
quam quadratus ad quadratum. o 5 ts | 
[C demobtinemiu fi qyemlibet humerum quadratum in duos mon 
uadracospar itifuerimus. ItAenimquad stustotsa Ad nontrum 
vorum,in que: diui[m el proportionem babebit, quam quadratus 
ad quadratum. | 
zrir. , PROBL. 6, PROPOS. oo... 
kyi ju Juuenire duas Rationales potentiatátum commen- 
.^* ' furabilesitawt maior,qgam minor,plus poffit quadra- 
t9 recte linc longitudine fibi commenfurabil:s. 
Éxponatur linea Rationalis A B, & 'inuenianturcriis,quae in 
fcholio 1.'propof, prz. cdentis tradidimus, duo numeri quadra- 
ti CD, C E, quorum'erceffus D B. non fit quadratus. Deinde 
17 7 « 7* ptreüroll.propof.e. huiüs lib. fat vc C D.au- 


. ' merys ad numerum D E, ita quadratim , ex 
204 & B;adaliud quadratum;nimirum ad id, quod 
ex AF,accommodeturque AF, ín femicirculo 


A "|^ B ABfcircadiametrum AB, defcripto: ac de. 
C... BE.....D Biqueconnectaturre&a F B, s Quoniam cet- 

| " Henr o angulus F, re&us eft io emierculo: beri 
ba47, Qquadrarumex AB, zquale duobus quadratis ex AF,& FB: hoc cft, 
rea A B, plus potetitquam A F, quadrato rc&z F B. Et quia eft 
quadratum ex À B, ad quadratum ex AF, vt humerus CD, ad nu- 
é metuhi D E, c enint quadrata ex Á B, A F, commeníurabilia; at- 
.^ -Qqueadeo cum quidtm ex A B, fit Rationále , nempe cx linea 
Ra&onali A B: defcriptum, erit & quadratum ex AE, Barionale, 
proptercaque & recta AF;ipfum deícribens, Rationalis Rationales 

$rgo fuat B, AF, atque adce cominenfurbbiles faltem potentia. 


Qua 


5e 
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LIBER 3. $6: 
Quia veroquadratum ex AB, ad quadratum ex AF, proportio- 
ncm non habet, quam quadtatus numerosad quadratum nume- 
imerum; ( cum nequc quadrat$s numerus C D;ad non quadratum 
IDE; proportionem habeat,quam quadraths ad quadratum;alias & 
TD E. quadratus effec" veia Arithmeticis eft demonftratus, quod 374.94. 
'pon ponitur )P erunt reQz A B, AF. longitudine incommcen- 5 9. 4- 
furabilcs;?Suptaurem commenfürabiles poteptia, vt oftenfum cft. €89€. | 
Jgitur A B, AF, Rationalcs (ant potentia (antum commebfurà- —— 
bles 0 c 077 ^ t U | 
Ium veto,quoniam eft vt C D, ad D E. ita quadrarum ex A B, 
ad quadratum ex A E; erit per conuerfioncm ratjonis , vt quadra- 
tus numerus C D,ad quadratum numerum C E,ita quadratum ex 
AB, ad quadrauum ex FB. (ficut enim C D fuperat DE, quadrato 
C E, ra ctiam quadratum ex AB upeiar quadratum cx À F,qua- 
drato ex F B.) e Quarcredz AB F B,lonpitudine commeníurabi- € 9.dec. 
'Iicg (tnt. Iauenimgs ergo duas Rauionales AB, AF, porentia tatum m 
commenfurabile$ , ita vt maior AB, pluspoffit;qnam minor ÁF, 
quadrato lipcz'? B,fibi longitudine commenfurabilis. | Quod fa- 
ciendum erat. Uo. Soto e. 
" PR OBL. 7. . PROPOS sr. rz 
Inuenire duas Ratiónes potehtia tantum commen- x yi ij 
furabiles, ita vt maior,quam minor,plus poffit quádra- — : 
to re&alinez fibi longitudine commenfurabilis. "— ' 
E«poríatur Rationalis-linea 4 B," iputnianturque per lem- 
ma 2. propof. 29 huius lib, duo numeri quadrati C E, ED, itá 
vtexilliscompofitus GD,non fig -:.— ." —— ' 


quad'ra:us, vel certe numerus ali- . 
quis quadratus CD, fecetur ih ; 
duosoumcerosnóquadratos C B," 


E D: Vetumuisenim horum fat, A » 
totus C D, ad neutrum ipforum — £,144. Bj16. D C, 160. D. ' 
CE.RD,proportionemhabebit, ^  C,..... B... D ^. 
quam quadfátus ád quadratum," ' t 
alias íccandum prioreni modum, effet cotus C D, etiam quadra- 
tus; iuxca pofl :riorem vero, quilibet ipforum C B, E D, quadra- 
tus quoque, 4 vt in Arithmericis oftenfum eft, quod non poni- dion 
tur. Fiat deiade percoroll.propof 6. huius lib. vt C DjàdDB,ita^ "^ 
quadirarum ex A B, ad aliud quadratum , vc adid, quod ex AB; 
23€ccommodetgrque À E , in (*micitculó A FR, circa A B, deícr- 
p:0. Denique conne&atur recta F B. Poretit ipitur, vt in 
praecedenti, AB, plus quam AF, quadrato rectx F B; E- 

. ruatqne AB, A E, Ratiapales potentia folum commenfura- 

Pies Eadem cnim hic eft demonítiatio; qu& in przcedenü 
La 5 «& . . 7 . . "0. ptopof. 
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propof. Quohíam vero rurfus, 
vt prius,ett per cóuerfionem ra- 
tionis, vtC D, ad C E itta qua- 


dratum ex AB,adquadratumex. A B 
FB; Nonhabet'autem C D;ad. C, 144. E,16.D  C,r60o.D. 
CB,ptoportioncm, quam qua- C......B...D ., 


dratus ad quadjatum; Non ha- 
bebit quoq; quadratum ex AB,ad quadratíí ex F B;proportionem, 
&9.dec, QUuuam quadratus numerus ad numerum Quuidtatum. 4 Quare 
| xc&z AB,FB, longitudine incommenfürabiics fant. Inuemimus 
ergo duas Rationales AB, AF,potentia tantum commenfurabiles, 
ita vt maior A B,pluspoffit quam minor A F.quadratolinez FB, 
fibi longicadine incommenfdrabili Quod crat faciendum. 


| L E M M A. | TEE 
Si fint duz linezinzquales, erit vt maior ad mino- 
fem, ita re&angulum fub ipfis conrentum , ad quadra- 
tum mitforis, — — 2 
E D . g$gintdgasreGainaequals AB,B C,inredté 
LI confltuta quarum: AB , maior fit. Dicoeffe vt 
] AB, ad B C, itarcEengulum (ub A B,B C,ad 
A. EB CD quadratum ex BC, Defcribatur enimex B.C, 
quadratum B D , compleatura, reidengnlum 
A . AD, eritg, reangulum A E. (ub A B,BC,con- 
(bw BO C / qentupy quod B E, ipJi B C, fit equalis, b per- 


U 


, 


fpicuum eitem est,effe vt AB,ad B Cita AE, «d BD. 

Eodem smodo erit, yt minor ad maiorem, iga rekangulum (nb 
ipfis contentum,ad quadratum maiori vt in fecunda fieura esd 
manifeflum, in qua A B, minor ei, quam B C, 

xis. PROBL.$, * PROPOS j:. 
zzv. - Inuenireduasmedias potentia tantum commenfu- 
—— mabiles, quz Rationale cótineant, ita vt maior plus por 
fit quam minor, quadrato redz linez fibi longitudine 
commen furabilis, 
e3o.de- — c Repertz fint duz Rutionales , A, B; potentiatantum com- 
eimi,  menfurabiles: ita vt À, maior plus poffic quam B, minor qua- 
| drato linez longitudine fibi commenfurabilis; fitque C, media 
proportionalisinter A, & B: & fiat. vt A,ad B, ita C, ad D. Quoa- 


niam igitur A,B, fun: Rationales potentia folum commeaíaabi- 


-—- 


LIBER X. xe» ade 
Jes, erit rectanguluiii fab A B, Irationalo& À - » 
rc&a C ipfum potenti linea Media, Et quet B5 decimi, 
vt A;ad B,ita C,ad D; furitautem A, & B,po- Cij-—— 

tentia tantum commeofuiabiles; erunt quo- Dia 

que C;& D;potentia folum commenfurabiles, vt in fcholio pro- 

pof. 10 huius libr? oftendimus.& Quarc D, Mediz C, commen- b24. ri 
furabilis, Media quoque eft. Inuentz ergo funtduz Mediz C,D, *59. 

otentia tantum commenf(urabiles, Dico eas Rationale compre- 

hendere. Cuín enimi fit vt A;ad B,ita C,ad D; & permüiando vt A, 

ad C,ita Bad D;jfit auteni vt A,ad C.ita C,ad B,erir quoque vt C, 

ad Byrra B,ad D;e Ac psgpterea rectangulum fub C &, D,zquale.c r7. fi- 
eritquadratoex B. Quam ob reni,cum quadratum ex B,Rationa- xt, — ^ 
li Rationale fit; erit & rectangulum fub C, D, ill zquale Ratio- 

nale. Continent ergo Medis C, D, porcbtia tantum commenfü- 
rabiles, R ationale.Quoniam vero elt vt A;ad B, ita C, adD:poreft áte.dee 
autem À, plusiquamB qvadratolinez longitudine fibi commen- bá | 
furabilis,ex conftru&ione;d potetit quoque C, plus quam D,qua- 

drato linez longitudine fibi commenfurabilis: Kouenimus igitur 

duas Medeas, C, D, potentia tantum cofninenfurabiles,quz Ra-. 
tionale cohtinenr,ita vt ma10: C, plus peffit quam minprD, qua- 
dratore&z linez fibi longitudine commehnfurabilis, Quod faci- 
eudum erat. : 

Quod fi reperte firitA, B, Rationales potentia iaritum cominens 

furabiles;ita vt A, plus poffit qüam 3, quadrato linez fibilongi- 

tudine incommenfarabilis reliqua autem fiant, vt prius, ofteud 
mus eodem modo,inuentss effe duas Medias C, D, potentia tan- 
tüm comrtienfürabiles,qua Rationale contineant/[ita vt maior,C, 
plus poffit quám minorD ,quadratolincz longitudine fibi incom- 
sneníurabilis. | 


$ScHoLIiv M. 

A li boc problema demon (Irant ger lemmsániécédaus:No: autem 
breniue nc facilims idem [ine ipfo oftlendimme,vt fácileiudicabunt, 
qui cum eorum demon[lrationb bane toffr4m contulering. Imsmo - 
recins C, D, medias [Je potentia [olum comnieh[urabiles,qua Ra- 
$iomale contineant noti Aliter bic offendimm,ac inprepof.A8.buimd — 


lieri. 
LEM M A. 

I Sifint ttes linegre&sjerit vt primiaad tertíium,itare-. 
étangulum füb prima & fecunda contentü,adid,quod 
fub íccunda & tertia continetur. 

Sint tres rede AB, B C, C Dis velum conflitute,Diceeft 
yt A B,«d C D, ua relangulum fub A B,B C, adreüangu-- 
lum 
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E DF lemfabbC,CD.Defcribaturetimex B C.que- 
f F^ draism p C DE, perficiaturq, reckangulum A F;, 
e Éritg, A Eententum (ub AB,B C; C C Fu B. 
|. ABCD CCDjgqudBE,C DipfiB C,aquals[int.à Pers 
6L fe Dicuum autemtil ejfe AB.ad CD, vt A 8, «d CF. Quad c prem . 
an. inidd - 
Pom e o | 
nmi. —-—  PROBL 9. PROPOS. E 
íxvj-d ; Indenire duas Medias potentia folum commehíura 


. 


^ 


*o* 0$ 


furabilibus , ita vc A » plus poffit quam C ,, qudrira linez fibi . 


ACC commenfurabihs longitudine ; inuenjatura- 
D... | lia B;' vtrique À, & C; potentia folum com- 
B, C. menfurabilis;per ca, ducia fcholio propofzz t, 


«7-fe- ftapgulo fifb ,C,zqualerectangulum fub D, E,quod proportio-; — 
f16. fe- nales fint D, B, C, E; Erit quoque vt A; ad C, ita quadratumex 
"^  D,adrectan golum fübD, E $cd vt quadratum ex D, ad rectan-, 
gulum fub D, Eta eft perlcmma 3.propof 19 .huiys lib.recta Ds 
ad rectam E Igitur erit vt Aj;ad C, ita D, ad É : Suntautem 44, C,. 
potentia (olum cormrmenfurabiles. Ergo & D, E, potentia folum, 
| commenfurabiles funr, vtin fcholio propof. 16. huiuslib. often. 
gis do, dimus.f Quia veroD, potens fpatium füb A, B, Ratienalibus, 


&imi. — potentia tantum commenífurabilibus, Itratiopalis eft, & Media; 
b 14-46), eiit quoquc E, ipfi oftenía commenfurabilis Media. Inucrita 
éimi, ergo (funt dua Mediz D, B , poteritia folum commenfurabiles, 
i23. e- Et quia oftenfüm efe re&angulo fab B, C; i quod Medium eft, 
. tihi, (quod B, C. fint Rauonales potentia tantum cenimenfurabi-. 
kr. de- les) zquale effe re&angulum fub D, E. crit reéjangulum fub 

| wimk p, E, Medium; . Denique oftendimus eflc vt 4,ad C, ita Dy 
ad E; poteit autem A, plus uam C , quadtato linez fibi lon- 
gicudine colümentuiabHis, ex. conftrugtióne , k portrit ee 
c se MW 


LÍBER 4 271 
. ' iamD, plusquam E. quadratoli&ez lovpitudine fibi commenlu- 
rabilisInnenimus crgo duas MediasD, E, potentia folàm cotn- 
menfurabiles, qüz Medium continent,ita vt maior D, plus poflit 
quam minot E, quadrato lidcz'rectz longitudine fibi commen- 


rabiis.Quodetratfaciendum. — . , 
d fi repertis fuerint A, B, C, Rationales pofentia tanrüm 


 tommeníürabiles,ita vt A; plus pofficrquam C, quadratolinez fibi 
longitudiue incofnmenfursbilis, reliqua auterh conftrüantur, vg 
prius,deimonftrabimus fimiliter,inuentas effe duas Medias D, B 
potentia tantum commepfurabiles, qua Medium conrincant,ita 
vt maior D, plus poffit: quam minor E,quadiato lincz fibi longi- 
tudine incommenfurabilis Id quod facile apparere poteft ead- 
ducta detronftrduonc. ' 
220 LREMMAL, 
. Sittriangalum re&angulum A B C, angulum re&um 
habensB A C , ààquo perpendicularis demittatur A D. 
Dico tedangulum contentum fub C B,5 D,zquale effe 
quadrato ex À J ; contentum autem fub BC, C D, z-' 
qualc quadrato ex À C,& cotitentamfub B D, D C, z- 
qti2lc quadrato ex AD:cootentum dehiqifuc B C; AD, 
z:quale contento fub A B.A C. ; | 
. Quoniam éxcoroll.propof./lib.G.re- E — 4 
£F A B,media propertionalu csl inter 
C D,B D;a erit reckangulum fub C B, 





B *D,quadrateex ABytqualt;— 217 fs 
E«dem ratione tiic vedangulum 3 
Jfb B C,CD,equelequadrateex AC; —— VERB C 


quoniamper idem coroll. A C media- 
propo: tionalu eítinter B.'C,C D. - E 
Rue (us quia ex cedem coxoll. AD, inte? BD,.D C,tmeiaefl 
p*eptriionalis, erit codém modosedanonlutis ub B D,DC,eque- 
le quadrato x A D. ! | 


^0» 


POSTREMO, b quie trisgnla AB C , ABD, fimilia 58 fexy . 


feent,erit vt BC , ad 4 C, it 4 B.ad 4 D.c Quarttalangulum €16- [62 
ff(6 2 C, 4 D,equalt efl reilengulo (ali A B,A C. Quid enam itd P *- 
effendetar.Compleaur recangulum C E, contentum fub B C, t q apri 
D: Mtem relargulum A F.[ub 4 B. &€,contenium.dQuoniá imi o 
sur. vtangiumCE du; li. sriangulb ABC n.cnon Gri. lan-.— 

uy Aul 


^ 


L 
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ulum AF, eiufdem triangali est duplum; erunt inttr je équdia 

tt'iungula C E,A F.qued csl propofitum. ' 
LEMMA ÍL6i. 

Si reGa linea fecetur in duas partes inzquales;erit vt 
maior pars ad'minorem ; ita te&tangulum fubtota& 
maiore parte,ad re&angulum fub tota & minore parte 
contentum, EEUU 

| — Secetur vellá ÁAB,non biferiám iti C.fitá, inaierpart AC, 
// Pio effet A C, edCBita reGangulum fub AB, AC, adre- 
E F D angulum (ub A B.C B.Deferibatu enim ipfim 
' AB,quddrátusi AB, D E, ducatarque CFjpfi 
"A E, parrallelaseritque AT contentum fub AB, 
arftat. AC C D,contintum [ub A B,CB;qued AE, 
! C FE,ipfi AB, quales fini.a. Onotsiein ipitur ef 
3t A C,AÀ C B, ita AF, ad CD, conflat propo- 
fmm 0 oo | 
Eadem ratióne erit,v minor pars B C, ad saierem C Ajita 
BF,contentum [ub AD, B C,tota, Cr minore parte,ad C E, cono 
gestum [ub A B,C A,tota, Cr maiore parte: 
LEMMA rIil. 
Sifintduz ré&zlinez inzquales, miiiot autem fece: 
tur bifariam;erit rectangulum fub ipfis contentum du- 
'plamredáguli, quod (ub maiori linca,& dimidia parte 
tninoris conrinetut, | 
Sisit dnereila itiaquales AB, B C, anulus resti &ónfli- 
, ffeuentes ABC, feeetura, minor B C,biferiamin D,Dico red- 
AE angulum (ub A B,B C, duplum effe rectan- 
| A guli ub AB,B.D.Compleatur eim réctan- 
pfe Il a gniuts AC. (ub A B,B C,ducauurg,D E. ipfe 
9 AB,parallela,eri a,BE,ontentum fub AB, 
»DcsDc  (C&BD,dimidamimru.b Quoniam igi- 
tur A Cipfius B E, duplumeil, qued. C bafis B C, dupl st bafis 
B D,con[lat prepofitum. 
EODEM medo fiBC, feda bsjariam, fit maior,erit quod 
| rr 


- 


AZ B 


J O; 


LIBERX. £79 
fé AB, B C,ceimetur duplum ciu, quod continetur (ab 4 B, 
mitert, G' B D, dinidia maiori, vt ex (cunda fiouza epparet- 
| PROBL. :9 ÉROPOS. 34- exxii 
; Inuénire duas reas lineas poreoría incommenfans 7 
iles,qu£ faciant compofitum quidem ex ipfíarum qua- 
drátis R tional, Rediaigulum vero füb ipfis conten- 
tum; Medium; — " | B.CD " 
&Rcperiantur dde Rationales A B, C D, potentiaíolum com- 4i uo c 
meafübiles ita ve maior À B, plaspoit quam inr D;qua- en nh 
dratolincz lonpitudinr fibiincommehfurabilis;feceturque CD, — 
bifriam in E. Deinde pet lemma 2. propol, 17. huius lib. aq 
A B, ápplicetur quadtatoex C. E, hoceft quare parti i 
ex C Dzquale re&angulum deficiens figura quadrata, & fit illud 
quoq; fub Zt F;F B;continetur.[P oftre, 
mo defcripto femicirculo A .G B, cir- 


ca À B, erigatur G, ad A B, perpen- 
dicularis,conneGanturque rectz A G, 





, 


eft quadrato ex F. G, (propterea quod angulus A G B, ré&us 
.eft & F G, ad A B, perpendicularis) erunt quadrata ex E G, C E, 
exqualiajsc proinde &rectz FG, C E, zquales. Quatc £ D, - 
dupla cxiftens ipfius C E, dupla etiam erit ipfigs P G.. Igitur 
p«r lemma ;, angecedenus propofitionis, rectangulum PA B, - 

. : $ E C P ue. 
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€ D, duplum crit re&anguli füb A B, F G. (cum F G, dimidia fit 
4áàz2, mübonsCD.) sSedteCtanguluri fub AB, CD,Rationalibus po- 
js, tentia tantum commenfurab,libus contentum, Mediurh cft, Iyi- 
.. tur & rcctangalum fub AB;FG,illi commenfürabile cum fit eius 
- dimidium, Medium eft; per coroll, propof. 14. huius lib. Atqui re- 
&augulo (ub AB,FG, per r.lemma propofitionis pracedétis zqua- 
' le eit icctangulur füb AG, GB. Contentum igitur (üb AG,GB, 
Medium quoq; eft : Oftenfum autem eft compofitum ex earum 
quadratis, Rationalc. Iuuentz ergo fünc duz reQtz A G, G B, po- 
-  -;teBtia Rrcommenfursabiles, quz faciunt compofitum quidem et 
".o. iplarum quadraris, Rationale ; Redangulum vere fub ipfis con- 

tcanim, Medium. Qnuodfaciendum crat. 

|" $cHOoLI1Fv M, 
B Demon[iratur boc loco im cbolio quodam antiquo fiefi po[fu; vf 
duo [D Atia Irrati.nalin compenant [Datium Rationale, bac fere 
- YAI 088, 2 : 

Exposatur Ratioualu linen 4 Be» duonumeri C,D, quorum 
C, maior fit,non bubentespropertionem,quam quadratus ad dna- 
dratumifatg, ut C .ad Dita quadratum ex A B, ad quadratum 
ex A E; (v tandem defcripta quadrato ex 4 B,educs- 
tur EF,ad 4B, perpendicularis, Quoniam igitur eil, 


0 F 
"x vt Cad D itaquadratum ex. 4 B. ad quadratum tà 
b.54e- ^] | 4 Ex Non babes autem C, ad Dproportionfse, quam 
lr 


* 


quadiAtiu ad quadratumi b erunt lsitera 4 B, AE, 
Midorum quadratorum proportionem n Dabentinsm, 
A EB m quadratus &d quadratum, longitudine iucom- 
C,6. D,4. men urAbiliajAcpropteten cum 44 B, tota lomoituds 
n4 fit inéommen erabilsparti AE ,erit eadem AB,e veliqmaEB, 
et foxt. longitudine incemmen|urabi-u,ex corall.propof. v7 bnins lib. cVt 
Autem A Bad AF itaquadratumex.d B,ad AF.Igituy cum AB, 
q1o.de- MB, incommen[urabile: fint longitudine, d erunt quadr 2 zum ex 
Pes. MB CrreBangulum AT, incommen(urabilia, Quare quadrato 
D Ix M Byoxiflente Rationali,qued v AB. Kationalu potusmr erit 
AE, dilfo quadrato incommen[urabile Irrasionales. Eoslesn y ae- 
Q0 gumento of endem B F,irrationalee[Je Quia-vero AF, BF ,cote- 
0. 0 penunt quadvatum Pationale ex A4 Biperjpienum efl , ex dmoben 
Irrationalibus conficipo[]e Rationále. Quodefi propofitum. 
(ot ve AT,FB,Rationalia [int,oflendemm (totiesm 4f FB, 
exipfit compofitum Rationalee[fe Cum enim-vtruma, 4F FB. Ra- 
€16, — fionale fe: evrunt ip/ainser [e commen|urnbilis.c Igitur C: fotwm 
. Mocimi, AF Boenipfis compofitum «trig tobtm commen|urabils ersr..&)sa- 
f£ 9. def. r0 4 B,totum common[urabile utri, RAtiongnli MF,FB,t JR sso- 
nale quoq eff, Quod ell propofitum. 


Uu 


PROBL. 


/ 


' L IBE R x. . á7f* 
,  BROÓBL nz. PROPOS.;É... 
. Innenirc duas re&as lineas potendia|igcoinmienfg- bh 
tabile$, quz faciunt comipofirüm quiden ; i viij 
quadratis Medium; Rectangulum ver ma ton- ; 
tenturn Rationale. t. | MEE, - 
! "A Repetiaptur dux Medie À B, C D, potentia ta eSndt- 251.465. 





Yunbiles,qua Rationale contineant ita vt maior Á plus poffit eimit 1 
quam miror C D;quadiato linez (ibi longirudinpimcommenfu- 
zabilis;Hantque rcliqua, vcin przcedenti propof.Oftendemus; gi- ; 
tur fiiiliter, vc ín propof.antecedenu, m ad 
teQas A G, GB, poteiitia effe incom- N 
inenfurabiles, Et quiz quadiatum ex 
Media AB,$ zqvalcexiftens quadtacis 

tt&arum ÀG, GB, Mediüelt,etitque-— À 
quscomeofinum exquadradsteQtatum, — C —3— 
A G,GB, Medium. Rurfus vtín antecedenti fropofidoags, olten- 
demus re&tangulum (ub AB.CD, duplum effe re&tanguli (nib AB, 
FGiatque adco il'ud efe buic comméfurabile.Q gare cui rectan- O€* 
glum füb A BjCD,. Rationale fit, ex conftru&ione; erit & re&an- , 
ulum fub A B, F G, illi incomienfurabile, Ratipnale: Sed per r; 
Essi: ptopof 4s. huius lib.re&angulo fub AB,FG, aqualg PN re. 
&angulüm fab AG,GB. Igitur & re&anguluin fub AG, GB, Ra- 
tionalc e(t Oftéfam àutem eff; compofitum ex quadratis iparum 

. AG,GB, cic Medium. Igitdrduz rectz A G; G B, quz often. — 

funt petentid iticómenfutdblles,fifciuntcüpofitum éx carumqua- 

diratis Medium, & reCtanpulü fub ei(dem cóprehenfaüm, Rationale: : 


e 


ZKüucniz ergofuünt daz rez AG, G B, potentia iacotnifserifüra. 
bilcs, qr ciun&compofitum quideni cx ipfarum qiatdràlis Me 
dium, Réctatigufum vétofubipfiscodtesirümRudobale. juod e- 
fát faciendum. : | PE E 
PAROBL. i23, PROPOS. 36. ixi 
rou Po 5 qo quo Poo. roo c. par iem i eiu 
Intenire duas rectas lines$ potentia intomgmenla- XXX, 
£abiles;que faciant & compofitüm etipfarum quadta- 
tis Medtüm,& rectan lam fab ipfis coütentemi Me- 
dium, incemimernfuürabileque covtipofito é ipfatur 
c Reperiagtot dus Mediz A B, C D, porentiá tantum come c. 
Abenfürabiles , quz -Mediugi contineant, ità vt, mio: AB, C37. 
plus potfi quam minor CD, quadrato lines übilongirudineiü- decimi; 
^" commenfíurabilis; faetque rehqoa, vt in propo 14, - Oftende- 
znus gitur fimiliter, rcdtas.d G, Q B, potentia inea upmenfarabi- 
- ^" €". & leseffe 
N — 


L 


2o 
,* 


V 
i 
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847.575. les effe. Htuuia quadratum ex Media A B, Medium clt, 4& qua- 

^^ ,  dmirtPlatum Á G,GB, zquale;erit & compofiturh ez quadra- 

; G tisrcüarum À G,G B, Medium.Rurfus; 

vtin 3 4. lemonítrabimus, rectangulum 

füb AB CD, duplum efle re&anguli 

| —rFB b4BF Gistque adco iliud cflc huic 

C RE commenbfurabile. Q2re ctim excon. 

. D , ftru&ione, redangulum fab AB, CD, 

Mediam fitjerít qnoque rectangulum fub 4 B, F G,hoc eft, füb A 

G.G B,quod illi per 1 lemma propof.5;. huius lib. zquale eft, Mc- 

diur&jex coroll ptopof.1 4 huiuslib. Quoniam vero 4f B, longi- 
tndjóc idcammenfurabilis ponitur 1p C D : Eft autein eidem C 

. D, ipf CZ, lóngitudinccommenfarabilis; quod illa huius fit du- 

b j1,de- plàib emnt AB,CE,longitudine incommenfurabiles S:d v4 B, 

eis... ad C B, itacft per lemma 3. propof.ts. huiuslib. quadratum ex 4f 

" "B;adrectangulum fub 44 B,C E, hoc eft;ad réctappgulum fub 4 B, 

I Gihoceft;fub 4 G,G B. (fantenimre&aogulum fab 4B.F G, 

& fub 4f G,G B, per r.lemma propof. ; ;. huius lib.zqualia.) eIgi- 

c10:de- e : / 

^ tür quadratuni ex A B, ibcommehfurabileeft rectangulo fub 4 

em. G. B. Inuentz funtergo duzre&zlinez 4 G. G B, potentia 

' incommenfurabiles, uz ciunt & compofitum ex ipfirum qua- 

drasis Medium, & rectangulum fub ipfis contentum Medium,ia- 

comm enfurabileg;compofito ex ipfatum quadratis. Q) mod facien- 

um crat, 






$-^ 


SCHOLIV M, 


.. Ex bec voro problemate facileslud ab/oluemus, quod ad rs- 
pof. 4 buius lóó,nos demonfiraturos recepirmaus.niim.rum. 

: Inuenire duas Mediaslongitudine, & potentia in- 
commenfíurabiles. ! 


. 2 Quoniamoflen[um ef tam compo[itum ex quadrati recfarnm 
AG,.GB.quam refangnium [mh ipfis,effe Medium. (9 boc sIIs cosn- 
pofito ineommen|urnbileyerumt quoque linea potentesilnd compo- 
fitum Madinm,. Pr boc redianguium Medium, Media incosmmen- 
Jurabiles tam longitudine,quam petentis. Sienim poreptin effemt 
comsmen[ur nbiles,effent Óy earum quad: ata boc efi ,compofStsesso ex 
quadratis rearum AQ,G B. reflangulum [ub 4 G.,G B,coes 
wen[urabilis.quod nouponitur.Q uocirca[i [matur 4 B, poteme 
compo[inm ex quadratu relarum 44 G.G B. C aliareHa potet 
»tlongulum fnb 4 G.GBidefi medinproporticna 8i ter .£G, B 
JB inwehla ornnà dua Med. a ( longitudine, Cr otentiA .mcosu- 
gen jurubilapipmed ejt pripofirm..- | 


Prin- 
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PRINCIPIVM SENARIORVM PER 


compofitionem, 


. TH:EOR. sy, PROPOS, 37. xzrvj. 
Siduz Rationales potentiatanrum commeníurabi- xxx 
- -les compouantur; tora [rrationaliserit. Vocetgrautem.— 
ex binisnominibus, | "M 
Componabtar duz Rationales A B, BC, potentia folumcom- ^ — | 
. menfurabiles,inuentaz pcr ?.]emma propof 21.huius lib, Dicoto- . 
tam AC Irrationalem cflc. Quoniam enim A B, longitudinc in- 
commeníurabilis eft ipfi B C: & vt A Bad BC.ita eftzc&tangulum - 
fab A B,BC,sd quadratum ex B C perlemma propof.ji.huiuslib.  — , 
' n & erit rectangulum fub AB,BC,quadra- y» " 
A v—— 9 C— toex BC inc6menfuabile.Sed rectangu- HI 
. lo fab AB BC,commenfarabile cft cius 
duplum,nempe quod bis fub A B, B C,continetur, & quadrato éx ' 

BC commenfaribile eft quadratum rez A BiComnih enim funt — ^^ 
Rationalia) P atque adeo & compofitum ex tistectarum b re de. 
AB,BC,cidem qdadrataex BC,commenfurabile eft Ipiturper ea, cgi, — 
in fcholio.propof 14. buiuslib.oftendimus,& quod bis fub 44 B, 
BC.contineru incommasufarabile eft compofito ex quadratis re- 
&aram A B,BC. Quunobrem & compofitum ex co,quo4 bis fab 
AB,BC,& cx compotico quadratotum re&arum A B,B C, hoceft, — 
Tome zot8 4C, (c Bit enim hoc quadratum aequale qua- € 4- fe- 
dratisre&tarüm 4B. B C, voa cum re&angulo fub A B, B C, bis) ^4. 
compofitoex quadratis rectarum 44 B, B C, d incemmenfurabile d 17.4s- 
exit: B(Lautem compofitum ex quadratis reStarum 44 B, BC, Ra. €sm:. 
tionale, quod commenf(üurabile fit oftenfam quadrato Ratiomali — , 
ex BC, Rationili Ipiturquadratum ex AC, quadrato Rationali ex , 
B C, incommenfurabile, e Iraionale eft; atque adeo & recta ipfa e 0. de- 
A C, Iastionalis erit. Voccetur autem ex binis naminibus,(eu vt a- fu. " 
Jij loquuntur, Bisomium , quis ex duobus nominibus, pempe ex  , 
duabus Rationalibus lineis 4 B, BC;potentia folum commenfüra- - 
bilibus cóponitur.Si duse igitur Rationales potentia tantum com- 
sneníurabiles componantur;tota [rationalis erit, &c.. Quod o- - 
flendendum eat. — — — 0 q 

SCHOLIY M, 

JHuag, exduabus Rationnlib.upotentia fol,ys commen[urabili- 
Bswprocreantur dua linea Irrationals, Nam recla quasuator (t$ C 24 ds. 
eft medio locoproportionalie, £ Irrationalieefl, qua media vota- iyi. 
gur.At yero compofita ex ipfis, g Irrationalis eif, qua ex bini no- 5» ,7, 
sninibm dicitur. mE 07 decimi. 

$ 3 THEOR. 


j 
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| THEOR. 6. PROPOS. 38. 
ij] 'Si dug Mediz potentia tantum commenfurabiles 
TIU, compoftiapcur,qdve Rationale contineant: teta Irratio- 
nalis erit. Voceturautemez binis mediis prima. 
| 335. ' Cómponanturduz Mediz afuperiusinuentz AB, BC, poten: 
i fecjmá tiatantum commenfurabiles,quz Ratiosale continean:. Dico & 
- . 'tam AC, Inationalem cffe. Quiaenim AB, eftad BC, vt rectan- 
 gulum (üb AB,BC,ad quadtapim ex BC, vc in lemmate propof 5t. 
I "B huius lib.elt oftenfum;funtàutem A B, 
. At——— C B C» longitudipe incommenfurabiles; 
bio. MEM 5 crünt reGangulum fab AB, BC, & 
dycim j, quadratum ex BC,incommenturabilsa : $ed icctangulo fab A B, 
UN t RC.ecpmmepíardbile eft; quod (ub AB,BC ,bis&tquzdrato ez RC, 
^. commepfurabile eft compofitum ex quadratis rcctarum AB, B C, 
. o d(Namcum AB.BC,potenjgia fiat commenfíurabiles,crunt ipía: um 
£19. - quadrata commezifurábilia,c atq; dco & compofitum ex ipfarum 
: diritti, quadratis quadrato ex BC, commenfurabile erit.] Igitnr & reCtan- 
gulum fub AB, BC,bis,& compofitum ex guadratis rectarum AB, 
C;jucommeníurabilia inter E Tant per ca que in fcholio propof. 
1 4. huius lib. funt demonftrata, Brgo compofitum ex quadratis 
' rectarum AB, B C,vnacumreCtangulo bis fub AB, BC, hoc eft, 
2 ef* quadratum £x A C, d quad huic compefito zqualceft, eincom- 
! ef mén(arabile quoq; cft re&angulo fub AB BC,bis: E(F autem a- 
; : 17.40- dem rtctangule bis füb AB,BC,commen(urabile rectangulum £- 
$ 


imi intel füb AB, BC,;curi hobfiti]lius dimidium. f Igitur quadratom 

fiy. de- 7* À C. i gommenfurabilc eft retangulofab AB. B C: Poaitu 

im j autem rectapgnlum fub 4B RC, Ratiogalc. g Itationale ergoeft 

f io. 4i- quadratgm cx ri C, b '& ob id redià quoquc A C, Irrationalis erit. 

p, ^" Vocetut aupem €x binis Mediis prima, vel vcalijJoquunrur, Bime- 
,  Üiüleprius.Sidazefgo Mediz potentia santum comimceri(urabi- 

"o ge les corüponantur, &c. (iod erac demonftrandum. , 
LEMMA. 


. — Quedíublinea Rationali, & Itratipnali continetur 
E pe&tangulum, Itrationale eft, " zm EP 

(00g Cumiamr rélantulum ABC D, fnb Ram. 

* . tiendli AB, G'Éjrarionali BC. Dicoipfm Yrra- - 

TE nSg tioneleefi.. Si enim dicatur effe Rationale, i fao 

(o eii. ErrmmÁn, diet ipfim ad Eegtienalem 448, applicetum laty- 

(007 0 Cutlinan BC, Rafionalem. Quid eit abfardi. po- 


! OYIBERO OX ^ " 
nitur ttim BC, Irrationalie. Nonergo AC Rattignaleefl. gitur 
Iratjonale. Que cil propofitum. | ae 


THEOR, »7. PROPOS. 59. |. xxrüi) 
Sidug Mediz potentia tantnm contrmenforabdes xxxij. 
componantur,que Medium contineant; tora|tratio- —— 
pais erit. Voceturex binis Mediis fecunda. tot. 
Componantur dug Media 4 fuperius inuente AB, 8 C,po-— 
. gentia tantum commeníurabiles, quz Medium contineant. Dico, ., 
totam À C, rationalem effc. Exponatur enim. Rationalis D E, 4,—; - 
$adquam explicetur rectangulum D F, zquale quadrato À. C; & " 
«ompofire ex quadratis rectarum AB, B£,zquale alterum ad ea$- b 
dem DB,applicetumDG Et quiaquadratum ex A C. hoc eft, re- Hà 
&angulumDE,c zqualc eft duebus quadratis ex AB,BC, vna cum P779 T 
ze&angulo bis AB, BC; exit rcliquum: H E, aqualc reliquo e 4. f 
wadi 


xc&anpulo,quod bis (ub A B,BC;continetur.. Qgoniam vero e 
nhcfi re angulum fub AB,BC, Medium eft; B eunt 


* 


hypo ! : 
£1it & rectangulum bis(ub A B,BC, cicommen(u- — Ae— 


gabile;boc elt, HF, Medium ex coroll. propof. 24. p; * 
huius lib.Ruríus quia quadrataMediarum AB,BC, 
poreara commeníurgbilium , commeníutabilia 
tid erit&compobtum exipfsnimirumzedag- E  G  F4y, 

gulum D, ytinis ipforum commenfurabile: Sed — . ) desispi, 
vtrumque quadratorum ex Mediis AB, BC, Medium cft. Ipitur & 
DG;ex cero proof 2 4.huiaslib.Mcdium erit, Qua ipgitgr Mc- 

dia D G, HF, applicantur ad Ratienalen) D B; (e cíitetim G H, es4.- 
Rationali DE,zqualis) f cfunt eorum latitudines i G, GF ,Rauo- primi. 
nalesipG DE longitudine incommenfurabiles, Rurfus quia A B, £ 2 s. 
BCJongitudine iacommenfurabiles funt; & eft vt A E;ad B C.jra decimi, 

dratum ex À B,ad redangulum füb AB,BC,itaquadratum ex ^ 

AB. ad re&angulum A B, BC, ex lemmate ;. propof.19. huiuslib, 

erit quádrimm ex AB,incommen(ursbile re&angololub AB,BC, 
wtinfcholiopropef, o.huius lib.often(um eft: Atqui quadráto ex 
AB, oft&um eft commenfurabile compofitum ex quadratis re&a- 
rum AB,BC; & reQigulo (üb 4B, BC,commenfurabile eli, quod 
- coatincturbis (gb AB,BG,cum hoc illius fit duplum. Igitur perca; 
grum in (cholio propo(.14. huigs lib. diximus, esit & cÓpofitum ex 
quadratispectarü AB, BC, hor eft,rc&angulumDG.incommenfu- . 
zabile rectágulo bis fub AB, BC,boceft,re&angulo HF,g Cum er-g p. fes, 
go fit vt DE,ad GP, ita EG.ad GE; b eric E G pfi GF, longitudige 10. 
incÓmeiifurabilis:Oftenfum aütiám fuit EG;GF,cffe Rationales. docti, 
: Radenglesigiturfusc EG, GF, potentia tantum commélurabiles, 
00 001" 5^4 . 4a 








i 
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ade. Aacprepteres' & tota E F, compofita, Irrationalis eff, 


lemma antecedens, D F; contentum (üb Rationali DE, & itadio- 
nali RF Itracionale eft; Ac propterea &quadtatum ex AC;ipfi D E, 
&quale,Irtitiosale e(t. Quarc & :e34 A C, Irrationalis eit. Vocc- 
tnrautemez binis Medis fecunda, [eu vt aliis placct, Bimediale 
m. 9i duz crgo Mediz potétia tantum commenfürabiles, 


, &c. Quodc erat demohftrandum., 


SCHOLI?YM M. J 
Vocanit Euclides in pracedenti propefstione lixeam Irratienalem 
MAC, NA cómponitur ex duabia medina potemtia tantum commen- 
f*t qua Rationalis cltineant exbinis Medii primam. Hic 
«pero lineam Irrationalem AC,qua componitur ex duabus Medii 
perentia tanium commnfurabilibus, :qua M. edium contineamt, ex 


| binis Medis fecundam. quoniam. ationale e BAturA, Crcognitie- 


geprim efi medio, quod | Irrationale eft ex propof, 1i buius lb. 
^" LBMAMAMA 
Sire&alinespon| bifariamf Íccetur, erit compofitum 
ex quadratis partium maius, quam re&tangulum fub 


. partbusbis comprehenfgm, quadiato cius fínez, qua 


maior pars minorem fuperat. 
Secttrrelbá AD, in B,von bifariam Sfitá, maior pars A B;in 
quo fumarur BC, miseri B D, éuali, vt fit AC, exctffius , que 
 ABfurtrat B B D, bet til, BC, 
B D ipf B D, equalem.' Dico qua- 
At——rRáÓÁMÁt—D dria redar.m AB, BD. f 
-. mumáuraofe reiangno by (ub A B, BD, quadrator.&la AC. 





3 7. fe- Quoniam enit quadrata ex AB, B Cb equalis (unt redlampu- 


Me 


x xxiij 


b 


^ 


í le bu (ub AB, B C, vnacum quadrato ex ác.eila i BC, ipft BD, 


aqualic: eTNBE queque quadgata ex AB,RD, equàlia reitangulp 
be fab AB, BD; viet Cum quadraio ex 4C. NATE quadrata ex 
".4B,BD, fiaiefa t funt, quam yGengulum bá ab AB, BD, que- 


 Wrate reda AC; quod est prepofium. 
COROLLARIYM. 
Ex hoc fequigur, quadrirs pittium inéquàlium fimpliciter cc saaie- 
n zftangele, quod fub partibusibsqualibus( continetur. . 


THEOR. 2? PROPOS. 4o. 
Si dug. te&z linez potentia inéommenfarabiles 
componantu; quz faciant compofitum quidemex i- 
irte quái Rationale;quod autera fub bipfiscon- 
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tinetur, Medium; rota recta linea Iratiohalis etit, Vo- 
cetur autem Maior. 

Componancur duz re&z 4 faperius ingentz A B,B C,poten- 2 10. 
tia incommenfurabiles facientes quidem compofitum ex ipfarum decim. 
quadncs Ra:ionale, redanpgulum vero fub ipfis conzentem, Mc- 

ium, Dico rotam AC, effc Itratioaalem. "Quoniam enim re- 
&angulum fu5 A B, B C, Medium ponitur, erit & rectangulum 
bid fub AB BC. uli commeníurabile , Medium cx coroll. propoc 
24. huius lib. atqueadeo Itatiopale. Ponitur autem'compofi- 
tüm exquadraris rectarum À B, B C, Rationale.  Iacommen- b 1. 
furabile ergo eft re&angulum bis A B, BC, compofito ex quadra- 
tis redtatum A B, B C. c Izxitur& rectaggulum bisfüb A B,BC, C17- 
vna cum qudraüs ex AB, BC, hoe cft, qua- B decimi, 
dratum ex AC,;incommeníur;biledeft com. A———————- C 
pofito ex quadraris rectarum AB,.BC.Cum 
erco hoc compofitum ponatur Rationale: 4 erit quadratum ex dro. 
A C, illiincommenfurabile, Itiationale. e Ac proptetca rc&a AC, efi. 
Ittitionalis e(t. Vocetat autem Maior,quia f cum poffit duo qua- € 11. 
drata ex AD,BC; & re&tangulum bis fub AB,BC; compofitum ex def. 
quadratis rcctarum A B,BC,perlemma antecedens, maius eft re- £ 4. /ó 
&angulo bis (ub AB,B C. Que cum compofitum ex quadratis essi, 
rectarum AB,BC,Rarionale fit,cc&fangulum vero bis fubAB,BC, 
Medium: re&e vocabitur A C Maior, quidem à Ratienali, quod ; 
maius eft, nomen conuecitimponere. Siduzergorectz linca 
potentia incommen(üurabiles componantur, &c. Qgod crat o- 
Atendendum. MEN Tm 

THEOR.:9, PROPOS, 41. * xL - 

Si duz re&z lineg potentia incómenfurabiles com- xxxiv, 
ponantur,quc faciunt compofitum quidem ex ipfaruim 
quadrat Medium; quod autem fub ipfis continejar, 

ationale:tota re&ta linea Irrationalis erit Vocegef au- 


- . 


tem Rationale ac Medium potens. ) 

" Cemposantur dus re&z. g füperius inuchtz AB, BC, po- m: 

centia incommenfurabiles , fácie&tes compofirum quidem ex ) 
tis ipfatum ; Medium, redangulum vero fub ipfis conten- 

cum, Rationalé. Dico totam AC,Ixaationslem effc. Quoniam 

enim compofitüm ex quadratis i | B — — - 

AB,BC,Mcdium effjqued vero continc- A het 5 

eut bas füb;A B,B C; Rátionale,quod eius — 

ponauus, b exit compofitum cx quadratis reZtarum A B...B C, ip defe, 


$ j «ommea- 
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il R ;, commenf(ürabile re&angulo bis (nb AB, 
A1. 2) AU m C. BC. OTgirur & compofitum cx quadracis 
. drimi. j |: — reQaram AB, B.C, vna cum .reCtangulo 
bis fub A B,BC, hoc eft, quadratum €x A C,incommenfurabile eft 
1cctangulobis tub AB, B C. Cum ergo rc&tangulum bis füb A B, 
b1o.dr- pc vtdiximus, fir Rationale; ? ent quadratum ex A C, ilb ia- 
commeníurabile, Itiationale; e Ac proinde & recta À C, 1rrano; 
.€It — paliserir, Vocctyrautem Rationaleac Medium potens, quia po- 
drj. teít Medium,nempe compofitum ex quadratis rectarum AB, BC, 
& Rarjona]e, rectangulum fcilicet bis contentum fub A B, BC, 
Conucniraurem Rattopalc Irrationali antepen:. 8i duz c; ore- 
Ga lineg potentia incommenfugabyes , &c. Quod demoni 
dum crar. 


:zj ^ THEOR. 3o PROPOS a4: 


xv, | . : 

UT S dugte&zlinez potentia commesfurabiles com, 
ponantur,quz faciant & compofitum ex ipfarum qua- 
dratis Medium, & quod fub ipfis continetar,Medinmy 
1ncommenfurabileq; compofito ex quadratis ipfarum: 
tota recta linea [rationalis etit. Vocergr autem bina 
Media potens, 

d:6.de-  Componanturduaz re&z díuperjusiniientz AB, B C,posentia 
gsmi. — incommenfurabilcs, facientes compofitum ex ipfarum quadracis 
Medium,& reGangulum füb eifdem Medium, incommenfpcabi- 
A B c leQuecompofito ex quadratis iplarum, Dico toram 
 E—e—, AColmarnonalem effe, Expanqtur enim Rationalis 
e4f. D» DE, e ad quam applicetur re&tangulum DF,zzqua- 
prim 7 lequadrato ex AC; Bt compofito ex quadratis re- 
J| &aram À B, B C, alterum zqualeapplicemr D fà. 
Et quia quadratum ex À C, hoc eft, rc 
f 4. f«- E G6 F pgpf zquale cft compofito ex quadratis repta- 
ewndi, rum AB,BC, vnacum recangulobis fub AB, BC, erirreliquumm 
' H F,zqualc re&angulo bis füb AB,BC. Q ueniam vcro tam €ore-- 
" pofitum ex quadratis rectam AB, BC, hoc eít, ipit "y 
. DG,quamre&tangulum fub A B, B C, arque adeo ex ] 2:4. 
hnus libri, quodbis fub AB, B C, nempeipíüm HE, (cum illi fag. 
j d- commenfurábile.) Medium ponitur, g facient D H, HF, ad Rm. 
V  tnosalemDE, applicatalatitudipes EG, GF, Radionalesipfi E) M, 
longitudine Iocorhmenfürabiles. Rur(usquia compofitum «uar 
quadratis re&arum A B, BC, id ei, re&anpoloin D G, incoem-. 
* menfürabile ponitur redapgulo fub A B, B. € : Bidem autem ane 
ftangulo fub AB,BC, commenfurabile cft ipfis duplum, peas 
207 , | ovd 


LJ 


* 
Li5BBR X , 35 

sriod bis continetur fub AB, BC,hoceftipfum HT;s erunt &DG, 2 15,49, 
HPincemmen(urabila.Qnare P cum fit vt D G,ad H F,ira EG .ad cimi. 
CF;c erupr EG; (3 Flongirudiae incommenfurabiles; Atqui EG, b 1. fes, 
GF, often(z funt Rationales. Igitur EG,GE, Rapiopales(unt;po- € 10, ( 
tentia folum commenfurabiles; 4, Ac propterea tota B E, esipíis decim, 
compofica Irationalis eft. Quare D F, contentum fub Racionali d 37. 
DE,& Itraüonali EF, ex lemmáte propof.j$.huiüs lib.I:ratipnale decipi, 
eft. Igitur &quadratum ex AC,illi zqualc,Irrationale efb;r ideoq; € 11. 
& icctaipla AC Jirationalis. Vocetur autem bina Medja potens, sf, 
nimirum & compofitum ex quzdratistectarum AB,BC,&cectan-— 
guum bisfab AB,BC. Siduz ergo rectz lincz po:ent a incom- 

enfürabiles componantur, qua faciant & compofitum ex ipfa- 


Tum quadradà Medium, &c. Quod erar demonftrandum, 
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Si re&talinea in partes inzquales fecetur,& tnrfas in 
2lias partes inzquales; erunt quadrata partium magis 
inzqualium fimul maiora quadratis partium minpsin- 
squimmíümu — ME | 

Seserur reHà AB, inequaliterin C, & rur[/u snoqualiter in 
7D, finta, prierts partes A C, C B,magu inequales, quam pofte- 
ymo AD,D B, Dico quadrata ex AC, CR, fimul masra 
(fi quadratà ex AD, D B. fimul. Diuifg BDC 
entm A B, bifariam in E. cadet puntum br——— 5 
D,vd inter E,C, vel inter. A,F. Cadat 7 


inter E,C. Quoutem iguur reilangtlum fub 4€, 07 
C B, yue cum quadratoex E C,c equaleest quadrato ex E B; € y, fa: 
Jtem redangulsm (ab «4 D, DR, vue cum quadrato ex £D, cundi. 
«quale eft eidem quadrato e$t KB; erit reapgulum (uh AC, 
CB,vnq cm quadrato ex EC, aquale reitangulo fub 4D, DB, — 
ynacum quabrato ex E D, Ablatieigitur quudracio inaequalibus 
qeterum ineaualium EC, E D, eum quadratum ex E C, maius 
Jit quadrato ex ED , erit seliquam vclangulum ub 4C,CB, — 
swim teliquoreGangalo (ub A D, DB; ac puepterea &teilag- 
quin. bu fqb AC, CB, minds erit veinoulo be fub 4D,DB. — * 
de fab AC Ch quadratum cx AB,g aqualeft amrtélen;ulo p 4. gi 
bs fub AC,CBynacum quadratiex AC, CR, quamreianguo —— 
Af 4n, P2 reum quada x AD, DB riti 
! . 8" tL N 


a 5 fe- 
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, Axxxij. 


zzrvj. 


e - 
304 "BV.CEVIDIS .GREOM.. 


bs fab 4C, CB, vu4 cum quadratu ex 4 C, CB,Aquale 
rtiengulo bis fub AD, DB, vna cum quadratis ex AD, DB. 





—., Quare cm retlangulum bis (ub AC, 

BDC  CByufrnmft minmre'Tangule bi 

fub 4D, D B,erunt reliqua quadrata 

ex AC, CBynmaiora rdiqui quadrat&ex AB,DB.  Quodeii 


", 0. 
Std cadat iem D, inter A,E, Quoniamigitur partés e/f C, 
CB, mogu inequales ponuntur , quam partts AD ,D B; erit 
AD, (qua minor efi po[lerierum)maior quam CB; ( quepriorzm 
guinor eil ) ac proinde eum ABE Bj equales fint,crürehqua E C, 
maior quem reliqua D E. l1a8, quia reHangulum (ab AC, CB, 
yna tum quadrato ex" E C, a aquale eff quadrateex EB: ltem 
reanguium fub AD, D B, lacum quadrato ex DE, aequale 
«t quadrata ex A B, boc eil, cidem quadratoex EB, eritrelangu- 
lum fab AB, € Bvnacumquadratoex EC,aquale reangulo 
fub A D,D B,vnacum quadratoex DE. /gitur vtprims demon- 
rabimm quadrata ex. AC, CB,maieraeffe quadratu ex AD, 
D 8. Qued ejl prepofitwim, EM 
"THEOR. jt. PROPOS, 4. — - 
Qug ex binis nominibus,ad vnum duntaxat pas- 
&um diuiditurin nomina. - 

Sit ez binis nominibus A B, diuifa ad punctum C, in fua nomi 
pa, ita vt À C, C B, fint Rationales potehtia tastum commení- 
rabilia, vt vult propof. 7. huius libri. Dico A B, ad aliud pun- 

cp 9m diuidi non poffcinalianomina, quz 

A B Ícilicet finc eriam Rarionales liacz poscn- 
Otcit, diUtgALur 1 miniua nomina a 

ence Dd, b. Conftatergo A B, in C, non diuidi bi- 

faríam. Namfi bifariam diuiderecur; effent A C, CB,longitudine 


commenfíunibiles, Quod eftabfürdum. ponunturenim Rationa- 


les potentia tantum commeníürabiles. Rodcm modo neque.ad 
D. bifariam fecabitur A B, cum & A D, D B, Rationales fint po- 
tentia tantum commen/urabiles. Secatur erpo AB, tam ad C, 

uam ad D,inzqualiter; ac proptetéa partes A C , CB, vel miaus 
inzquales fum, quam partes A D,D B, vcl mapisinzquales; Ac 
groptetea perlemmaantecedene quadzam ex AC, CD), vel minon 

^ unt 


€ 
9, 
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fanc quadratis ex AD,D Bye maiora. (Neque enim partec A D, 
D B, vbicunquepunétum D;exuterit, paribosA C,C B,zquales 

crunt, vtraq; vtrique, nempe maiormaiori,& minor minori, Nam 

^ hacratione fecaretur A B. Íecunda diuifionc in eadem nomipa,ih 

quz (c&a cft diuifiooc prima.quod non ponitur.) Quja vero fiab 
zqualibus inzqualia demantus, refidugrum exceflus exceflui ab- 
Jato:um squalis eft, «cin pronunciato1 €. lib.r.docuimus : Sume 

autem ta cx AC, C B, vnacumredasgulobis (üb A C,C 

B, zqualia quadratiscx AD,DB, vna cum re&angulo bis fob AD, 

D B, 4 quod tam illa, quam luec zqualia fint quadrato cx A B; à 4, fg. 
fit vc qui exceffüsfucrita lati cópofiti ex quadractisrectarum A C, éd, 
C P, & ablati compofiricx quadratis rediarum 4D, DB, idem. . 

fit rcliqui re&languli bis fub AG, CB, & reliqui teGanguli bis 

fab A D,D B Sed exceffus compofiti ex quadratis rectarum 4 C, 

C B,& compofitiex quadrads rearum A D, D B, (patium Ra- 

tionale eft. (Cum enim rez A C, CB, Rarionales fiat; & ob id 

earum quadrata, Radonaliajerit & compofitum ex; carum qua- 

dratis, Ratiónale,exíis,qua inftholio propoftioni$ ; 4; huiusli- 

- bri oftendémus;cademque ratione erit & compofitum ex quadrá- 
tisrectarum A D, D B, Ratiomale. Quarecum Kadonale füuperee. -—— 
Rationale Rationali, vein fcholio propof. 37 huiuslibti demon- ; 
Ítrauimus; manifeftum eft, exceffum conipoliti ex quadratis re- 

Carum AC, C B, & compofii ex quadratis rectarum Á D, DD, 
fpatium effe Rationale, ) Ipicur & exceffus redaniguli but ub A |: 
C,C B, & rectanguli bisfíob 44D, D B, fpatium eftó bas. 
Quoniam vero ngulum fubA C, CB, Mcdium eft;crit&quod decimi, 
bisíub A C,CB,illi comenfurabile,ex coroll; ptropo£ 4. huius lib, 
Medium; Atque codem modo rectangulum bis fub À D, D B, 
Mcediumerit,e Q:*re cum Medium non lupcret Medium Ratio- 

nali, non erit exccilus rectanguli bis fub A C, CB, & reauguli C 17. 
bisfub A D,D B,fpatium Rationale. Oftendimus autem & Rario- tiim 
pnalc cílc. Quod eft abfürdum. Nonigitur A B, ex binis nomini- 

busad aliud puntum,quam ad C, ia fua nomina diuiditur. Qoa- 

rt ad vium duntaxat puncum diuiditur ia nomina, Quodcrat" 
demonítrandum. 


THEOR. yj, PROPOS 44.  sliiy 
QuzerbinisMedíis prima,ad vnum duntaxat pun; xxx vij. 
Qum diuiditur in nomina, | 
Sit ex binis Mediisprima AB, dinifaad punctum C ,in (ua 
nomina, ita vt A C, C B,finr Media potentia folum commen(a- 


r3biles, quie Raiional: contineant, vt vülf propo, 58. huius libri, 
Di.c À B,adaiiud punctum diuidi noo golleia alisaomina,qua 
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[cilicet flit etiam Mediz linez poteutid tantiim commenfürabi- 
les; continentefque Ratiodale. Diuidaturenim, (i fieri poteft, in. 
alia nomina &O,DB. Igitur vbicunque punctum D,ezxiftat, fimi- 
liter probabimus, vtin prsecedehti própofitione, exceffum re&tan- 
guli bis fub & C,C B, & re&anguli liis fub 4D; DB,cutdefn effe, 
qui cft compofiti ex quadraris re&arum A C,G B, & compofitier -— 
quadiatisrectaram AD,DB: Sed exceffus rectanguli bis (ub AC, 
CB,& reciaungulibis fub AD, DB,(vatium éft Rationale. ( Cum 
ta&im AC, CB,ponantur continere R itionale , crit & quod bis fub 
AC,;CB,eti quod contifictur femel (ub AC, 


| C D (CBijcommeh(tribile Rationale: Eodemq; 
i j a 3B modo Racionalc erit;.quodbis fübAD, DB: 
)? 4 . 5 QaugtetüRationalefuperet Rationale Ra- 


A B  donali,vtie Ícholio propof.: ? huius lib.o- 

ftendimus: peripieuum el,exceflum recanguli bis fab &C, C B; 

& te&angulibisfab &D;DB, fpatium effe Ratiogak.)Igitur & ex- 
ceffus compofiti ex quadraris re&afüm A C, C B, & compoftti ex. 

diatis re&arum AD,DB, fpatium Rationale eft. Cj&i2 vero re-, 

z AC;CB, Mediz funt, & poteátia commcnín ünteard 


4 16 de. qnadrara Media quoqi;& commeníuntbilia:.s Quare & compof- 
p» m ex ipüs virique ipforum correnfurabile erit, Igirur cum 


vtromque fit Medid m;erit & compofitum ex ipfis per coroll. pro- 
pot.:«. uiuslibri, Medium, Bodeirimodo Mediunr effendc ms 


bay; Compofttumcex quadrads re&ará AD; DB. & Cum ergo Medium 


non fuperet Mediam Rationáli; non etit exceflus éompofii ex 
quadratis re&arum AC,CB, & comipoftti ex quadeatis re&tarum 
AD.DB,fpatium Radonale. Oftendimusautem & Rationale cff 
Qu»d eft abfutdam, Noo igitur A B, ex binis Mediis prima ad 
aliud putr&um; quam ad Cin faa ndrhioz diuiditur. Quamob- 
rém ad vnurti difpraxát punctus diuidicür in nofins, Quod de- 
: inonítrandum erat. 


iiv — "ÍHÉOR,j; PROPOS 4f- 


ExIYUE — Cuu£ ex binis Medii fecanda ad vhum duisaxsé 


pun&um diuiditur in nomna, mI | 

Sit ex binis Mcdiis fccándz AB, ádià ad pu&ctüm C ;ín fuz 
nodiina;ita vt 4 C, CB, Mediz fint pot$ntia aurum commopfa- 
zabiles, qu£ Mcdium conti acdnt, vt vult propof 35, huius libri, 
Dico A B;adaliud punctum diuidi on poffe in alia domina , quá 

icet intet àm lineg Mediz potenra tantuni commonfurabi- 
[iriaeneique Medium.Diuiditurenim,fi poteft ficri, in alia. 
nomins AD, DB, Igitur vbicunque punctum D, exiflac fimiliter 
eltendemius/ Yc in propoficiops 43. quadram cx K C, C B, maior 

| e 
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efft quadratis e£ AD, D B, vcl minoraf, Bxponatét rationalis a 45:9ri 
E E,^ dd quam applicetürrectanguluin EG, asquale quadrato ex sí.— - 
AB Lem EH. z4ualc quadrausex AC, CR. Baripitur ie- 

: liquum IG; zquaic ci, quod contincatrbis fab & C, C B,quan- 
doquidem. uadiziem ex AB, b qualc c(t quadraris ex AC, C B, b 4,/2- 
& rectangulo bis fub 4 C, C B. Bodem modo fiadR F, applice- cadi, 
tur EK,quadratis ex Á D, D B, zquale, erit reliquum L G, zqus- 
ke rcctamgulo bis (ub &D,DB,comprehenfo: Ec cb 
quia quadrata cx A CC B, inzqualia funt qua- 1 
üratisex A D; UD Bicrune quoque rectangula & —Irf 
EH,EK,quz illis zqualia(ünt ineqnala;ac B -— 
fropterez & rcétz FH, FK, inzquales crunt. r : 
Rurías quia quadsata cx A C, € B, maiora funt — , ! 
| o(3s.huiuslibri,edangulobis P HK G 
perlemma propo; s. huius libri,re&tangulo bis | 
| fob AC, CB; erit & EH, maiusquam IGiac propterea E H, 
Yiíaiti$ quam ditidtum ipfius E G; ideoque & re&a F H, maior 
quar dimidium ipfius FH. Eadem rauonc oftendemus FK, 
maiotem effe dimidio ipfius EG. Iagqualcsergo funt partes F Hi 
H1 G, partibus F K, K G. fingula fingulis. Quorum vero A Cy 
€ B, Mcdix fant; & potentia comrmen(utabilcs;erunt & earum 
qtfadtata Media, & cotnmenfurabilia. c pitur & compofitum CE cr; 
ipfis vtrique ipfotutr commeníuabile cdi; Cum ergo vtrum- durieya, 
quciPforamft Medium, erit quoquecompofitum ex ipfis, hoc 
eft; B Hi pct coro. p: opof2 4. buius libri; Medium. Bademque 
tatione Mcdittm exit E K; 4 Quare E H,É K, ad Kariosalem BF, 4 ,... 
plica facium lacirudincs F Fi, EK, Rationaksipfi É E, longi- 2,5. 
tudine incemmepfurabiles, Eodem mode cum rectangulum 
fub A C, C B, ponatur Medium, erit & qnod bisfüb AC,CB, hoc — 
eft, 1 €, illicommenlurabile, Medium ex corol!.propof.»4 huius 
Hi. Quare cumappheeturad Rationalem HI, e crit H G, Ratio- € 25. 
nalts 1pfi H L, lengitudirfe incommenfurabilis. Nonaliter often. decisnj ; 
demus L G, Medium effc, & K G,Rauonalem ipfi K Li iongitu- 
dine tecommmenpfurabi'em. Ruríus qnia A C, € B, lengitudine; 
funt locommenfürabiles; & eft Yt AC, ad C B, itzper omma J. 
propof. ro.dtuius libri; quadrátum ex A € , ad redangulum fub fho.' 
Á€,CB. f erit quadratum ex AC, rectangulo füb A C, C B,iü- Iro. 
€ommenfurabilc, Sed quadrato ex AC.commenfurabilefe(t com. 
po6tunicz quadratis re&arum A C, C B, (Cum enim AC, C B, - 
"potentia finé commcenfürabiks, atque adco ipfarum quadtatà 
colartenfarabilia ; g erit & compotum ex ipfis vrrilibet ipfo g16 . 
rum , birbirum quadrato ex A C; commenfürabile.) Kectangulo decimi, 
-wéro fub AC,CB,commenfurabile eft, quod bisfüb AC, C B, Igi- 
tur & comeoficum ex quadratis re&tarum AC,CB,boc eft,reQan- 
| golum EH,incommensfurabile cít;per fcholium propofro.huius ^ 
hn Bo, 


e6$plj ,: 
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EE €D, —. libri,rectangulo bis fub A C, C B,hoceftip& IG. 
arf. À —Àá D Quocitcaa cum fit, vt E H, ad 1 G,ita F H ad H 
b:o. L. G.berunt FH, HG.longiudine incommenfura- 
decis. biles. Ofteníz funtautem & Ratiohales. Ratio- 

CELL baleserpo funt F H, H G, potentia folum com- 
c37- FH X G mehfurabiles. cIgitur F G, tota rationalis cft 
desimi. ptu binis nominibusappellatur,diuifaque in nomina ad pen-.— 

m G; Eodem jnodo éftendemus & F G,, ex binis norntnibas 
diiifam efle in alia nomina ad aliüd punctum K. Quod fieri noa 
d4;- . poteft, d vt demoüítratum eft in przcedentibüs. Io:ur A B , ex 
dicitii, binis Mediis (ecurida non diüidirurinfuá nbminadd aliud pun. 
: €um, quam ad G. Quare ad vnüm duntaxat punctum dinidituria 
nomina, Qünd erat oftendendum. - 


2e.  THÉOK. 44. PRÓPÓS. 4. 
'" MAIORad vnuin duntaxat pun&um diuiditur in 
nomína. -— 


Sit Maior À C; dioila inftianemina ad puhGuin D,ita vt A C, 
G B, petehrià (intincommenfarabiles,facientes quidem compo- 
fitum ex ipfarnim Quadrárís Rationale; redapgulum vero fub i- 
pfis Mediumsvt vult ptopol.4o. büiuslib: Dico A B,non poflc di- 
vidi ad aliud pa&à&um in aliá nomina, qua fcilicetlinesz incom- 
, €D . meh(urabilesquoqi fint potentia facientes 
À rises compofitumex iplaruim quadratis Ratio 
Sold redhanpulum fub ibfs Medium.$i 
enim fleri poteft, diuidaturin alia nominaad D. Vbicunque ergo 
pun&um D,ertiterit,demonftrabimus fimiliter, vt in propofirio- 
ne 4j.exceffum compofiti ex quadratis re&tarum AC, CB, & com- 
pofitiex quadratis rectarum A D;D B,etm eflc, qui teCanguli bis 
fub A C,C B,& rectangali bis fub A D, D B, Sed exceflus compo- 
fiti ex quadratis re&atum A C, C B, & compofiti exquadrariste- | 
&arum A D, D B, fpatium eft Rationile: (quia cum vtrumque 
compofitum ex hypothefiffifit Rationale;eritqueq; corum exccf- 
fus [patium Rationale, vt in fcholio propo( 27. huius lib.oftendi- 
mus.)Igitur & exceffus re&ango!i bis fub A C, C B, & rectanguli - 
bisfub À D,D B.fpatium eft Radonale. Quoniam verore&dangu- : 
lum fub A C, CB, ponitur Medium,erit & rediángulum bis 
AC,CB, Medium ex coroll.propof.z 4. huiuslibri,cum ei fit com- 
- menfurabile. Atqueeodem modo Medium erit rectangulum bás 
e» füb AD,D B.eIgiturcum Medium non fuperet Medium Ratio- 
' pali, non erit exceffus re&anguli bis fub A C, C B, & 
bisfub AD, D B, fpatium Rationale; Oftendimus autem & . 
tjonale effe. Quod eftabfürdum. Non igirur Maior A B,ad 
pun&um, quam ad C , infusa nemuna dtuidicur. Qgaproptex 
Yvhu 










LI15.R X afo 
vnum duntaxat punctum diuiditur in nomina. Qgod erat de- 
fnonftrandum. | 


THEOR. 3j. PROPOS, AT A 
.RAtioNALE ac Medium porebs, ad enum duntasaé T 
un&um diniditurin nomina. 


$1 lines Rarioosleac Medium pocens A B, diuifaín faano- 
tninain punctoC, ita t AC, C B, intommenfurábiles fint po- 
tentia, faciéntes compofitum quidem ex ipaum quadratis Ma- . 
. dium, redtangulum verofabipüii Rationale , vt vult propof. 41. 
huiushb:Dico A B, nen poffe diuidi in alio pundloin alia nomi ' 
na, qu& simirum pcliote quoque incommeníurabiles poten- 
tia  facicates Compoficum quem et ipfa- CD 
zum quadratis Medium , & reCisnpulum A -"B 
fab ipfis Radonale. Diuidatur eniin, áficri— . 
poteít,in alia nomina ad Di Vbicupque ergo pun Q'umD,eníftat, 
oftendemus non sliterac iti ptepof. 45. huiuslibri , exceffgm rc-- 
'Capguli bisfeb AC, C B,& rcltanguli Uis (ub A D,D B, eundem 
efe,qui eft comppfiti ex quadratis rectarum AC, CB, & compo- 
fiti ex quadzacis re&arua A D, D B. Sed excelltts reGanguli bis 
fub AC,CB,& rectanpali bis fab AD,DB (patiumB atiooale eft; 
quod oftendemus; vt io propof. 44. 1gicur &k escelfos compofiti 
ex quadrasisredaruni AC, CB,& compofiti ex quadratis rector 
AD,DB,fpatium eft Rationslc.Quia vero compofita ez his qua. 
dratis poauncer effe Media : « Mcdium atttem non fepetat Me- 27. de ligi 
diam Rationali;son eric corath exceflas fpatiatn Rationale.S$ed — 
& Ratronale oftendimus. Quod eftab(urdura. Not igitur A B; 
Rasiopsle ac Mediuth potens, ad aliud punctum , quam ad C , in 
fua nomina diuiditur. Quam ob rem ad vaum duntaxet pánQrü 
diuiditur in nomina. Quod oftendendum erat. 
THBOR. 54. PROPOS. 48, ^ xlvij 
Brw4 Mediaportcetis,ad vnum duntaxatpunctum dis — 11j. 
'üiditurin nomina. ME 
^ S$irlinceapotensbina Media AB, diuifa i fua Cb 
nothinaad C, ita vtAC,CB , potentia incom- Á—r17 * 
menfíarabiles fioc , facientes & compofitum ex B b 
ipfarum uádiaus Medidm; & reQangnlum fub 4c 
'aipfis Medium, incortimehfürabileqy compofito fF'HRKG 
ex eará quadtatis , vt valt prapof. 1. huius librl. 
Dico A B, diuidi non poffe ad aliud punctum in alis.nomina queé 
videlieet fintetiam lincz potentia incommenfurabiles, facientes 
& compofitum cx ipfarum quadratis Mediam, insi 
ü 


N 


NEIN, | 


b Let. 
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CD  fubipfisMcdium,incommenfurabileq; coth- 

À —3- 9  pofitoexcarum quadratis. Nam f potcft &d. 
ET ri,diuidatur inalia nomina ad puactom D, v- 
mE bicunq; hoc punGum D, exiftat. CóftraGio 
& &utem cadem fiat,que n proppf.4 5. olteade- 

y G mufíque vt ibi.partes P H, H G, partibot Hi, 
KG,inzqusles effe , fingules fingulis. Quoniamjgitur compel 

. fum ex quadratis re&arum A C,C B,Mcéum ponitur;esit & sR, 
illi compofito zzquale,Medium.Item quia re& am (ub AC, 
€ By ponitur eiiam Medium, erit & [ G, eius oegual , Me- 
dium,ex coroll. propof.s 4. huius lib. quia illi cómenlurabile cf. 
Igitur Media EH,I H.applicaraad Rationalem E F , (eft n.1H, 


" » , i BF,qualis ) efaciuntlasitudines F H, H G, Rationalcslon: 


icudineipfi E F'incommenfurabiles. Bedcm quoq; rationc peo» 

bimas,& rectasliacas FK, K G.Rationales eife.longitudinc ia- 
commeníurabilcs ipfi B F. Qj vero com poltuilt ex 
'ze&arum A C,C B,deícriptis,hoc eft,re&tangulam B H,incom: 
sneofurabilecft, ex bypothefi,re&angulo bis feb AC,C Bynem 
rc&angalol G:beftque vc EH ad IG, ita F H,ad HG:eraac F 
HG, longitudine incommenfurabiles , vin fcholio propot 10. 
huius lib.oftendimus:$ed often(z (ant Rasionales. Rarioeala 
ergo fant FH, HG, potentia folum commen(urabilkes. Igitur to 
ta FG lrrationaliscil, ex binis bomittibus appcllatur, diuifs- 
qucinnominaad punctum FH. Non ífccus demonftrabimas & 
F G , ex binis nominibus diuifam effe in alis nomica ad abel 





itur A B , bina Media 


£ 4j eii. n&um K. Qgod ficrihon poffe, c iam ante dermonftrará cf 
E. v" je po 


qund C, infua nomina. 


snon didiror «d aliud pesden 
türia nomina.Quod cndcadum eap uu 
DEFINITIONES 
SscvuD A. 


Ex str a Rationali, & qus cx binis gomninibus; diuifa ià nc 


mins,cuius maius nomen plus poffit quam minus, quadracé 
zc&z lineg fibi loàgitudine commenfurabilis. 


d / L. 
St quidem maius nomen eszpofice Rationáli com: 


menlurabile fit longitudine; V ocetur tota ex binis no 
minibus prima. ! 
' II. 


Si Sero ininiis nomen expoficé Raüióhali lengite 
' dM | din 
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dlinefit commenfurabile; Vocetur ex binis nominibus |. - 
fecunda. | | 
. WI ' | 
|. Qyobüneutrumiplorum nominum fitlongitudina 
commenfurabile expofite Rationali; Vocetur exbinis 
norninibustertia. ; 
R va5 vs fimaiusnomen plüspolfit, quam minus,quadrató 
teQa linca fibi lóngicudinei " v meénfürabilis. 
$1 quideto maifis nomen expofite: Rationali com- 
mení(urabilefit longitudine; Voceturex binisnomini- 
busquarca. - v ol 0l 
i 


S 1vero minus nómen; Vocetür quinti - . 
Vi. 2008 
Q.y o» fi neutrum ipforgjp nominum ; Vocerüt 
fexta. 
| *schHorrlyPk. TN 

NVMERV S diiernm fox lieerum , quat bini noiiniben ap- 
giollanine ,colsgitur bac ratione. Quoniam nomina linc, quaex bi». 
ysse hominibul dicittr , funt linc Rationales potentia tantsón com» 
woen[urabiles , non poterit Utrumque nomen expofota Rhttotali cormo 
yrsan[trnbiles c([e longstudim : ( aliae enim nomina ip(a effent quoque - 
Símoa longitndme inttr fe commenjurabiles , t infcholio fropof 12. 
ibsesseo libri dàcimies , quodnon ponitnr. ) Sed vel vnum tantum, 
Joassspu (aiu , ami mime ; Gelnentrum b. Atquesta tria genera coit. 
(ser gent linenrsin , qsern ex bini nominibus vocantur. — Rorjw quia 
poneifia in&qualia (unt: ( alins eniro ejJent IPb1ea. inter [e longitudine ] 
c óssosteen[urabiles.quod non ponitur ) poterit jmaius nomen plo , quasi -— 
po» $1890 , quadrato linea fobilonpitndine coshrnen[uralilu , vel sncom- 
yrsessfurablh :— Et] quidempisn poffit quadrato lnealongitudtno fbi 
coy men(mabilis , conffituentur , Una cum tribus diébu generibjos, tred.— 
dissae ra linea eX binis nopiinibán , miermen prime , fecunda , €& tertià 
rix bnt noittimbue: Si Vero plan po[fit quodrato linea longituume fibi 
-ospsprsen[nrábilu, confiiuentur y una cumtribia dtiin generibus red. 
posoesa lines ex binis BominibB , nimirum prima . [ecunda , (v tero 
xc bosse noioratben Y Si vero plmm pof quadrato liec, dogatiuhr. 59i 
m. orvpmmen[ur biis , efficiotu* "URA CUP eti ctn tr59op genertb?on 51.4 
ves diiuer(alines ex binie nomunbén , delicet Qaartaex binie nommi-- 
s brote qUinta o fexta "it ex definitiónib.bic abEuclde tradite perfbio- 
fg snum 8/ty Sul igitub [6x druey [a lea es bist mosrinióm nppellata. "n 

7 a3 ce PV h* 


NA 


- 


- 
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^ PVLCHRE anter Buclidesprimae ordine facit 105 ,in jm ma. 
iss nomenplu potefí , quam musu , quadratoreca linea [pt longitu- 
eline sommen[nrabilis: Secundae «gero tres reliquae, in quebwta yrasue no- 
mon plau potefi quami sminut quadrato recla linca fibi ancor men[ura- 
bilis longitudine: propterea quod comtman[nrabile antecedit snconmmen- 
fornbile,ot manifeff nm «8i. 

RV RSVS recie adbuc inter lineas ex binMnominibaw, pimam 
gunixm ponit, ih qua mai nomeu commenjurabile eft longitudine ex- 
pofita linea Ratiomali: (5 fecundam , in qua minus women eidem Be- 
tionalilinsaexpofsta longitudine efi commen[urabile  quotiam maim 
nAturG Antecodit sunm cum mintu & maiori contincatur:tertiam "ve- 
Yo ,in qua heutrum ipforum nominumexpefita Rattonali lengitud:ue. 
efl commenjuralile: Kt inveliquis tribe eodcoo modo, peitnams dich fe- 
cundi ordimis quartam appellans : [ecundam , quintam : Q5» serriam, 

D. fiam. | E 
alvi. PROBL. 5. . PROPOS. 45. 
xiij, Ix veNIREexbinis nominibusprimam. 


R s? aa v15 duobusniübérisquadrstie AB, C B, exiisque 
in fÍcholio . propof. 25. huius libri fcrip&mus , quorum excelfos 
AU;non fit quadratus;ira vc A B,C B,proportionem quidem bt- 
beant, quam quadratusad quadratum ; at A B , AC , proportio- 
nem non habeant, quam quadratus ad quádratum.  Hxponacut 
Raiionalisquzpiam D,cu: lobgicudine commenfurabilis fum: 
tur EF.Britergo & BF,Rationali D, commenfurabilis, R atiopt- 
lis. Fiat deindc vt numerus A B,ad A C , itapercoroll. propof.é. 

huius libii quadratum ex E F,ad qaa- 

A..... C....B  . dratumexF G.DicoFG, effeex 5iots 

D c———e—eÁ nominibus ptimam. Quoniam enia 

E——EÉ—e. quadrata ex E F ,F G, cum propo:tio» 
G - 

E nem haboant,quam humeri AB,A C, 

à €. decimi, * ommehfurabilia funt;erunt & re&z EF,F G, commenfu:abi: 

| lesfaltem potentia: Oftenfiautem cft EF, Rationalis. Igitur & 

FG, Rationalis eft. Quia vero AB ad A C,proportionem ncn ba- 

bet,quamquadtatus ad quadratum,non habebunt quoque qva- 

drata cx E E,EG, proporuoné quam numcrus quadrattis ad qta- 

b 9. deeiswi dracum. P Incommenfurabiles ergo funclongicudine rectae E F, 

) ' FG Suntigitur EF, F G, Rationalqgpotentiafolum commenta 

 ea.dses rabiles;; Atque idcirco tota EG, Irrationalis eft,qua ex binis no 
hn ' minibus dicitur.Dico & primam cffe. Cum enim fitvtnumercs 
AB, ad numerum A C, itaquadratum ex BF, adquadiatum ez 
FG,fitautem A B, maior,quam A C ,critquoque'quadratum ez 
E F,maiusquam quadratum cx F G. Sit mnaius, ex lemmace pro 
pot. 14 


* 


| 
| 


— 
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(14. huiuslibrl,quadrate rez H. Quotiam igitur eft vt Ax, | 
 omems ad 4€, i quadrarum ex ar,ad quadam ex FG ; Crit 
: quoque,per conuerfionem rationis, vt A2,ad cs, videlicet ad ex- 
ceffum, quo antecedens A5, fuperat confequentem ac, itaqua- 
dratum ex 17, ad quadratum ex H, nimirum ad exeeffam ,quo 
antecedens quadratum ex x», füperat confequens quadracum ex 
ra: Habet autem As, ad c5, proportionem, quam quadratus ad 
. quadracum. Igirur & quadrata ex 1», & H, proportionem habe- EE 
bunt, quam namerus quadratus ad numerum quadratum ; s ac a 9. decinw. 
proinde rectz se & longitudine commenfurabiles fanc Quo- 
niam igiturruaiushonten sr; plus potcft, quam minus rc, qua- 
drato re&g H, fbilopng:tudine commeníurabilis;cftqueidem — , 
 maiusnomen x», expohitz Ratiopali D; commenfürabile lon- — . 
, gitüdine; erit 16; per definition& ex binis nominibus prima. In- 
Uenimus ergo ex binis nominib.primam. Quod faciendum erac. 


PROBL. 4. —  PROPOS.;o. xux 
0 I» v £NIR xz cx binis nominibus fecundam, 


RaPsznT:5s duobus numeris quadratis A», c5, vtin prz- 
cedenti propofitione, expofitaq; Rationali quadam D ; fnmatur 
«i longitudioe commen(arabilis rc. ' Erit ergo & »o. Rationali 
D,commenfurabilis, Rationalis. Fiat deinde vt numerus Ac ad 
numerum A», ita per coroll. propof.e. huius libri, quadratum ex 
FG, adquadratum ex x». Dico zo. eflc ex binis nominibus fc- 
cundam. Quoniam enim quadrata ex rc, 3p; proportionem 
habentis, quam numeri Ao, As, b commeníurabilia func; erunt b 6 facis. 
&c res ro,a», commenfurabiles, faltem potentia: Oftenfaeft — . 
ausem 7c, Rationalis. Igitur & ar, Radonalis eft. Quia vero 
40;AB, ptoportionem non babent, quam quadrati numeri;ne- — 
que quadrata ex 76,17, proportionerá babebant, quam nurberi 
quadrati. cIncommenfíurabiles ergo fant longitudine re& x; »G, c o algeimh - 
az. Suncigitur zy, ro, Rationales posentiatantum commenfue 
rabites ; d Atque idcircotota zo, Irtationalis eft , quac ex binis d 5y.der.. 
nominibus d;cit. Dico &(ecundam effe. Cumemimfitvtna- 
 £nerus Ac,ad numerum A p,itaquadrstum ex r a, ad quadra- 
tum ex 1» : Etcopaertendo vt Ag, ad Ac, ica quadratum ex ss, 
 adquadratum ex rc ; fic autem As, maiorquam Ae ierit & qua» 
 dratum ex ar, maius,quam quadratum ex rc. Sit, perlemma 

propof 14. huius lib.maius quadrato re(kz H. Oftendemus iam, 
vt in ptszcedebri propof. Hi, ipá a2, longitudine commenfurabi- 
lem effe. Quooiam igitur maius nomen 5, plusporcit, quam 
tninws ro, quadiatorectz H, übi longitudine commenfurabi. 
His; cftqueminus nomen ro, expofit: Rationali D,commen(u- 
7 t3 rabile 


4 


xvij. 


-9 


8 6. dee. 7. 


b s- dec. 
€ 6. dee, 
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zabile longitudine; erit EG, per definitionem, ex bigis no mial 
bus fecunda, Inucnimus crgo ex binis nominibus fecundam, 
Quod crat faciendum, 


PROBL, r5. PROPOS. 5x 


INVENIRECX binis nominibus tettiam, 


Ra»axr15 duobus jumeris quadratis AB. CB, vt inpro- 
pof.42. Sumatur alius nufnerus l,qui ad ncuctum ipforum AB, 
AC,propor.ionem habeat quam quadratus 4d quadratum. quod 
quidem ficti iua arur I, non quadracusaumeirus proxime ms. 
ior, quam AC. Ita caim;cum nonfic quadrauus, 995. habcbicad 
quad.a:um AD, proportionem, quàm quadratus ad quadratum. 

' Rurfus cum fir soo quadratus proxime 
OOAÀe.C.... B. maior. quam AC, diderer xelfola vgits- 


I...... tcab AC,velbinario  ( Voitatc quidem, 
quando AC, numerus fucric, cui addi 

p COT  vnitas nop facit quadracum : binario re- 

E .,G ro,quando va:tas addita ad AC, quadcze- 
H——4 wumfacit. Vs (i AC, fit 8. erit noa qua- 


drátus proxime mator 1o differens a^ 8 binario, quia vnitasad- 
dita ad &.facit quadratum 9... At f AC, fit $, ericaon quadraces 
proxime maior 6 differens a y. vnitate, quia vnizas addita ad 5. 
Bonfacitquadrarum,&c ) Quare vcio (cholio propof. &. libr.£. 
oltendimus,n6 cadet iter I,ad AC medius psopornonalis. Igi- 
tur non ecuntfimiles plagi ;. ac propterea neqae proparcioneta 
habeburt.quam numeri quadraci, Expofisa iam Rauonali qus- 
iam D,fia: per coroll. propof. €. huiuslib. vx ad AB. ita qua- 
dratum cx D,ad quadratum ex BF. s Bzuntergo qnadcata ex D, 
& EF, proportionem babeptia, quam numeros L, ad gyumerom 
AR, commeníurabilia; atque adco & lincz D,ER comsmenfurs, 
biles; faleem potentia. Exiffentigirur D, Radonali, eric & EF, 
Rauonalis.Quia vero I,ad AB,hoc cft; qnadratum ex D, ad qua- 
dratum ex EP, proportionem non babet , quam oumerus 
diarus ad numeram quadratum j b cranc D. & Ej, recte ioteríe 


Jongitudinc iecommenfqrabiles. Rurfas per dj&um coroll. fia 


vt AB,ad AC,isa quadratü ex BFradquadsatqm ex EG. c Bxaot 
ergo quadrata ex BP, FG, proportionem habemzia, quam nume. 


— szusad numerum, commenfurabilia ; ldcoque & lige RF. EG. 


d o. dec. 


commeníurabiles, íalsem potentis. Igitur cum RF, oftenía & 
Rationalis; erit & FG, Rationalis. Etquia3AB,ad AC, boc eft, 
quadratum cx EF, ad quadratum cx FG, proportionem noa har 
bec.quam numerusquadcacus ad aumerum quadratum; 4 cruor 
B F,FG, longitudine incómenfusabiles Suat «rgo EF, FG, Ra- 

tiopa- 


ind 


- 


. &onaks po 
ta EG, Irzadonalis ex binis nominibus appellata. Dico & tez- 


Wamcefíe. Quoniam enim eft veLad AB, itaquadrotum ex D, — 


ad quadratum ex BF; Ec vc AB, ad AC, itaquadratum ex BF, ad 
quadrarum ex EG; erit ex qualitate vt L, ad AC, itaquadratum 
ex D,ad quadratum ex FG : Non habetautem lad AC,propor- 
tionem, quá numerus quadratus 4d numerum quadratum. Igi- 
tur néc quadrata ex D, & FG, proportionem h abebunr, quam 


| wr numerus ad numcrum quadratum; ) ac propterea tc- b s. dee. 


. &gD, & FG.longitud arabiles fuat. Quoniam 
atem eft vt AB, ad AC, ita quadratum ex RV, ad quadratum ex 

. FG, Bít antem AD, maier AC; crit & quadtarum ex XF, 
| mans quem ex FG.Sic ergo maius, pet lemma pro- 
potu. heius lib. zectz H. Oftendemus iam fimiliter, 
vtin 43.propot. H, ipf EF,lon iudinc commeníurabilem effe. 
pniam igicür maius nomen EF, plus poceft,quam minus EG, 

4 Ziratorete M, ébilon itudine rommenfarabili ; & neutra 


ipfarum BF,FG,loogitudine cómenfurabilis cft expofitz Ratio- 


, Bali D, vt demonfiratum cfl , Bric EG, per dcánitionem, cz biais 
nominibusterta. lonenimus ergo'ex binis nominibus sortiam. 
Quod crat faciendum. ' T 
PROBL. 1& PROPOS. p. 


In v z41& s exbinis nominibus quartam. 


Ra1»zaT15 duobusnamerisAC,CB,ita vecompoftusex - 


ipits AB. ad aceutrum ipforum proportioncm habeat, quam qua- 


raum ad quadratum, cx ijs, quz in [cholio. 5. propof. 19. huius. 


lib.tradidjmus; ezposarur Rationalis qnadam D,cui longitudi» 
ne commepíurabilis (amatur EF. Eric E 
go & EX, Ratiosalie, cam Racionali — À...... C... B 
D.cómenfarabilis fit. Quod fi reli Drei 
có(kruaotar, vr i topol.49. oftende- p———fÓÉ 6, 
. mushmiliser, vc ibi. tora BG, exbinis — Ie 
nominib. edc.Dico & quar effe. Brit 


nio unifas, vc in. 49, propof.quadratum ex BF, maíus quá qua- . 


/' dratü ex EG, Sitergo maius, quadrato ze H. Quoniam igitur 
. codem modo, vtio 49 propof. pet conuerfion? rationis eft, vt A5, 
ad c&pits quadgarum cx x13, ad quadratum ex F1; Non eft autem 
Abad CB. vt quadratus ad quadratum, neque quadrati m ex s», 
. ad cum ex H, ctit, vt numerus quadratus ad nu."erum 
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tentia tantum commenf(ürabiles; s Arg, idcirco to- a 


37.dee. 


N 


quadrati. « Longrudine érgo incommeafuürabiles (untrectz a7, c 9.der. 


aius nomen s»,plus poffit, quá minus ro;qua- 


 &nH.luqicum 


toa (07 dratos 


- 
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drató rc&z Hbi onpgitudine incomméfurabilis, & mains rur. 
fas nomen EF, longitudine cemmenfurabile expofitse Rationali 


 Dierit EG, per defin.ex binis nominibus quarta. Inuenimus cr- 


kl]. 


31e. /prip. 


goezbipis nominibus quartam. Quod faciendum erat. 
PROBL. 17. PROPOS, 5. 
In vswingexbinisnominibus quintam. 


R3P5s2R7 !6(repcetitafigurs przcedentis propof. ) duabos, 
purferis AC, CB, vt in przcedenri propef. fiat conftru&io, vtin 
ptopof. jo. hoc eft; fümatur FG, longitudine commenfurabilis 
expofita Rationali D,& c. Oft&demus ergo vt in propof.40.EG, 
e(Ie ex binis nominibus.Dico & quintam cffc. Dcmonftrabimus 
enim codem modo, vt in jc. propoCquadragum ex BF, maius ef- 
fe, quam quadratum ex FG: Sitergo maius, quadrato rez H. 
Quoniam vero, vt in propof. 49. oftenfum eft perconuerfionem 
yátionis cft vc AB,ad CBairaquadratum ex BF,ad qu&dratum ex 
H Qftendemus, vt ip propofitione aptecedenti,redtas, EF, & H, 
Jopgirudine incommenfurabiles efe. Quarecum maius nomea 
BF, plug poffit, quam minus FG, quadrato rez H, fibi longi- 
tudine 'incommeníurabilis, & minus nomen FG, longitudine 
cómenfurabilg expofiuz Rationali D; erit perdefiaitionem BG, 
ez binis nominibus quinta. Ipucnimus ergo ex binis nominibes 
quintam. Quod faciendumerat. — 7 


PROBL.:. — PROPOS. $4. 
In vnu 1AR2z exbinisnominibus fextaom. 


Rsrs37T1s duobusoumetis AC,C B, planis non fimili- 
bus,quotum neuterfit quadracus, & comippfitus ez ipfis AB, noa 
fit quoq; quadratus, habearq; ad neutrum ipforum proporrio- 
nem.quam quadratus numerus ad quadratuo numerum; (quod 
qgidem fet.fi numerus quilibet non quadmcus dividatur in duot 

, numerosinter fe primos. a Nam hacra- 
Wesel Q.....B tione &torusad vtrumque ipforum pri- 
[.......-. posentia idcirco proporrionem ad 
illos n6 habebit,quam quadratus ad qua- 

"B dratum,peres, quz ad finem lib.8. detoó- 
) | —— BL — G fitatrimus.) $urmatur alius nurherus qui- 
H—-— ^" cunqi I;qui aec ad AB,nec ad AC, habest 
propertionem,quam quadratus ad quadratum; qualis cft quias 


^ pmumte.us quadratus Hic enim ad AB,& AC,non quadratos pro- 


portionem non habebit, qum quadratus ad quadratum. Hxpo- 
nator d-índe Ratiopalisaliqua D; & vt Lad AB, itafíatquadre- 
t»99 ez D, ad quadratum ex BJ, percoroll. propof. 6. huius tib. 

& teli 
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& reliqua Bant, vt in propo(.(1. 0ftesdemufque vt ibi,recfasD, — * 
& BF, de longitudine Lie HER j aque totam &G, 
ex binis effe paminibus. Dico & fcxiameffe, Demonftrabimus 
. enim fimiliter, vtin gt. propof.D,& FG;longitudine effc incom- 
rhenfürobiles , effeque quadratam ex EF, maius, quam quadra- 
, tum ex FG Sicergo maiusquadruto rez H. Oftendemus quo- 
que vi in propof. 49. per conuctfionem rationis, effc vc AB, ad 
CB,ita quadratum ex BF,ad quadratumexH. CumigiturAB, , 
. ad.CB, aiqueadco quadratum cx EF, ad quadratum ex H, pro- "a 
portionem non habeat , quatn quadratus numerus ad quadra. 2) 
tum; e eruncrea EF, & H, longitudine incommenfurabiles. 2 9.dec. 
Iraq; cum maios tomen BF, pluspoffít, quam minus FG; qua- | 
drato rc&z H, fibi longitudine fit comamenfurabilis, & netrumy 
ipforum pominum EF, FG.longitudinc (it commenfurabile ex-. ' 
t Rational Di erit EG, fer defisidionem , exbinisnomini- 
usíexta. Inuenimus trgocx binis nominibus fextam. Quod 
faciendum erat... —- to . 


- 


L E M M A. 


$1 reca línea fea fit vtcunq; : erit re&abgnlum fab 
partibus contentü, medium proportionaleinterearüm — 
quadrata : Item retangulum cótentum (fnb cota, & vna RE 
[ae , nedium proportionale intet. quadratum totius 
inez, & quadratum dicte partis. : | 
SscrA fit rela AB,vteuna in C. Deferibatar ex AB qua- 
dratum 4B D E, jn qup diameter ducatur BE: Ducaautemex 
C, rtlHla C F, ipfi B D, parallela, que diemetrim p. p p 
feett in. G, egatur per G, ipfi AB, parallela R1. - 
Erunt igitur per corel. propof. A. libra, F H, C1, 
quadrata partem. AC,CB; verum; autemredd- Fi I 
angulerum DG, G A, comprebenfa ol(dem parti- CB 
bw: 4t vtro reGatigula CD, A1, fabiota AB, c A ! 
perte €B, contenta, Dico DG, medium proportionale effe intev 
quadrata FH, Cl: At CD, medius efüpropotiionale inter qua- 
drats AD,CI.. Quoniam tnim b vt HG, 4d Gi ita efi tem FH, b x. exi. 
. aaÁ DG, quem AG,ad CT erit vt FH,ad DG,it4 AG,ed CI: c Efl v 4j. primi 
antem AG, ipfi DG, aequale. 1gitureritquequevt FH,ed DG,ita.—. 
&t& DG, «d CI: . Atque ade DGymedium proportionals eji inter 
quadrata FR,Cl, — : 
à U tj RV R. 


. o0 a EVOÓLI!ID GROM. . 

(XMéHL 88 BVRSUS enia 0l, a vt 4B, ad CB,itatam ADAM CD, — 
quem A1,ad C1; erit vt AD CD,ita AL,ad CI : Eantem. 
Al,ipfií CD, «quel, Igiereritvt AD.ad CD ita quoq, CD, ad 

CI. Quer CD., medisóm preportiogale eh inter quadrata AD, 

Cl. Eedem modo coit AB, medium propettionale inter quadusta 

4D,FE, 22 

piiij. THEOR.;. . PRODPOS.ss 


$1 fpatium contineatur fob Ratiopali,& exbinisng«. - 
toinibus prima, Recta linea fpatium porensItrationa- - 
liseft que exbinisnominibus appellatur. 


, CeontiusATvR Ípatium AC, fub Rationali À B, & ex 
binis nominibus prima AD. Dico te&am lincá;qua poteft fpa. 
tium Ac,Irracionalem effc, que ex binis aominibus appellatur, 
Sit enim ipfius AD, maius nomen Az. Brontigitur exdefin. As, 
3D, Rationales potentis tatum comrmeofürabiles; & Az, plus 
ofezit, quao 35, quadrato recz fibi longitüdige comm&(ur- 
ilis; & denique A n, expofitze Rationali 4 2, longitudine com- 
meníurabilis etit.Sccetuc 23, bifariam. 
in ». Quiaigitur Az, plaspoteft qnam 
à D  zp,quadrato recta ft losgitudine có- 
meníurabilis, fi quartz: parti quadra. 
- ' tiex 3D, hoc cft. quadraro ex ar, zqua- 
5 : c deparaliclogrammum fub Ao.o2,con- 
R tentum.per 1. lemma prepof 17 hypiua 
bif.dw $ RUN lib.applicetur dcfcicns figura quadra, 
TES - tti kipparteslongirudinc commen- 
forabiles ipfam diuidet. Quare Aa, 
68» partes ioter fe longitadine com- 
mcnlurabiles n" posu Y» 
! UU " puncaa o, z, p. ipfis AB,3C,pa. 
p teKews- . Q. T , P atrE. € Btparalldogrammo AH, 
' zqualequadratum fiat 1« : Ac parallelogrammo cr. aequale fiat 
quadratum MN;coniunganturq; quadracs x M, AN. ita ad anguli 
M,vtlateta Mo0,MP,YDagmi re&alineam couflituabt op. Factent 
ergo & latera MQ.LA, vnam reQtá qx, vt demonftratum éftà ne. 
bis ex Proclo ad propof. t5.lib.r.propteica panguli oM q; PR, ad 
- vertieé uu, func aquales,nempe reQti. Completo aüt rcckangulo 
'LN.cum rez oM. MP,reQtis QM, MR, aequales fine; idcoq; & cóes 
d 34. príni. op, toti qh, dit autem or,ipfissN,LT, & QR, !p(is Ls, TN .zzqua- 
lis; zequilatetum eritredtaogulum rw; ideoq; quadé£atum. 
' Q ve- 
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Q»onrAM vero tedangulumíub AG, GE, zquale eft, per . 
eonttruGionem;quadraro ex EF, « erit vt AG, ad EF. ira BF, ad * V7 fexti. 
GE. b Ac properca & vt AH, BK,itaBK,ad GI. Quare BK, b 1. fexti. 
medium proportionale cft inter AH, GI, hoccíL inter quadrata 
LM, MN, illisaqualia: Sed inter eadem quadrata LM,MN ,me- 
dium proportionale eft T M, ex antecedenti lemmate. JEquale 20. 
igitur c(t TM,ip& EK. « Cum ergoipf T M, zqualc t MS, d & C 41-rimé- 
ipfi BK,equalefic FC,erit & MS, ipfi FC, aequale. Quocirca to- d36. prim. 
tum quad.atum LN, toti re&angulo AC, quale cít ; atq; adeo 
1ecta OP, poteft (patium AC, coatentum (ab AB. Rationali, & 
AD, ex binis nominibus prima. Dico OP,cfle iraiosalem,quz 
ex binis nominibus dicitur. 3 
QvontraMcnim AG. GE,oftenfg (untlongitudine com- 
meníorabiles, e erit & tota AE, vtrique ipfatum longitudinc c16.dee, 
commeníaurabilis ; Eft autem AE, cumfit maius nomea ipfius 
AD, cx binis nominibus prima, Raxiopali AB, commenfurabilis ^. 
lobgitudine.Igitur & AG,GE, cidcm AB, ex (cholio propot11. 
huiuslib.longitudine cómepfurabiles funt; Atqi adcocusm AB. 
fit Raciansliserunt & AG,GE,Rariopales. f Quare te&tangula f sodes, 
AH,GI fub Rarionalibuslongitudine commeniurabilibus con. 
tenta Rátiopslia funt: Idcoq; &quadraraL M,MN,ipírs zqualia, 
Rationalia erunt; Àc proinde & rez OM, MP,Rationales etit. 
Er quoniam AE, ipá ED, longitudine incommenfurabilis 
c(t; Et autem ipf AE, longitudine oftenfa cómenfurabilis AG, 
& ipf ED, comm enfarabilis eft longicudine EF,eius dicnidis ; c- 
quat ex fcholio propof.14.huiushb. & AG,BF intet fe longitudi- 
neincommenfurabies. Quare & AH,EK, g esndem oportio- r. fati, 
nem babentia, quam AG , BF, & iacomebeafarabilia ubt; 3C bie. der. 
proinde & LM,MT ,illis zqualia;funt incommenfurabilia. s]gi- j «5 esr. 
turredz OM, MP, longitudine füntincommenfurabiles, cum j. , uyi 
eandem habeat proportionem, quam LM, MT Suntantem & 
OM.MP, Rationales often(z Igitur OM,MP, Raciopales funt 
otentia folum commeníurabiles. / Quapropter tota OP, po- 
Pons (patium Ac,Irrationaliscít,qua 2v Pis P ommibus dicitur, | 37 fest. 
$; (parium ergo cobtinoatur fub Rationali , & ex binis nomini- 
bus prima &c. Quod demonftrandum erac 


THEOR.,$. :. PROPOS j& ^ mu 
$1 fpatium contineatur fnb Rationali,& ex binis no- 
minibus fecunda; Rea linea fpatium potens Irratio- 
nalis c(t,quz ex binis Mediis prima appellatur. | 


CoNTINZzATvR Ípati AC, (ub Ratiopali AB, & exbinis 
nomimbusís.unda AD. Dico rectam lincam, quz potcft fpa- 
| — tium 


- 


jee BVCLID. G EOM. 
tium AC, Irrationalem cfe, quz ex binis Medijs prima didtur 
Sitenimipfius AD, mainus nom£ AE. ruat igitürex defin. AB, 
ED, Rationales potentiatantum commepfurabiles; & AE, 
poterit quam ED, quadratorc&z linez fibi longitudine com- 
meafurabilis; Ec denique ED, Rationaliezpofitz AB, longirs- 
dine commeníurabilis, Secetur ED, bifatiam in F; & rel iw 
conftroantur , vt in antecedenti propofitione. Quo fa&o 
monftrabimus fimiliter, vc ibi, re&tam OP, poffe [patium AC, 
contentum füb Rationali A B, & ex binis nominibus fecunda 
AD Dicoiam OP, Irtarionalem effc,quz ex binis Medijs prima 
vocatur. 
QvonrAM enim AB, lonpitndineincommenfurabilis eft 
ipf ED; & ED, minus nomen cxiftcos ipáius AD, ex binis no- 
' t minibusfecundz, longitudine cómenfurabilis eft Rationali As; 
agde. — aciunt AE,AB,longitudine incommenfurabiles. Et quia AG, 
. GB, often(z funt in antecedenti propo- 
b 1€. dec. ' : — fitionc longitudine commenforabiles; j 
A D eric nog: tora AB, vtrique ipfarum có- 
menfürsbilis. Quire cum A B, maiss 
nomcn exiftens ipfius AD, ex binis no- 
minibus fecuadz , linca fit Rationalis; 
erunt & AG,GE, Ratiobales, Cum ergo 
RN —oviaqüe AG,GE, ipfi AE, ft loogirudi- 
.8 ne commenfürabilis ; at vero A E, Ra- 
o ; —tionali AB, longitudine incommenfürs- 
€ 14. der. bilis; € erit vtraq; AG, GB, eidem AB, 
incommenfarsbilis ldogitudine; Ac pro- 
indetam AB, AG, quam AB, GB, R atio 
^0 L Q. T males funt potentia folum commenfura- 
dando biles. Igiturdre&angola AH,Gl, Media fant, proptereaque & 
u1drara LM, MN, ipfis zqualia, Media funt. Brgo & reds 
M. NP, funt Mediz. 
Q14 vero AG, GE, longitudine fant commenfurabiles; 
€I0.4(. , erunt & AH, GI, eandem cum illis proportionem habenria 
. commenfurabilia , atque idcirco & quadrara LM, MN, ipfis z- 
qualia, commenfürabilia fant. Ipicar& re&z OM, MP, com- 
meafurabiles aot, faltem potentia. Erquoniam AE,ED, lon. 
gitudineincommenfarabiles (unt ipfi vero AB, oftenfa eft lon- | 
g'tudine commenfurabilis A G, & ipfi AD, longitudine cam-'l 
menfarab.lis eft EF, eius drmidia; erunt per choham propo£ 144: 
huiusbb. AG,EF, longitudine incomrnenfurabiles: Ac proinde 
AH, EK, eandem habentia proportionem cum ipfis, f incom- 
meafurabilia funt. Igitur & LM, MT,ipfis AH, & BK, zqualia, 
£10.49. igcommcnfurabilia func; £ ldeoque & rc&z OM,MP, longi- 
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tudine (übt incommenfurabiles,s cum eandem habeant propor- à t. fent, 
zioncip,quam L M,M T.Cum ergoo(ten(um fit O M,M P,Mc- . 
dias effc, & commenfurabiles,erunt O M, M P, Media potentia . 
folum commenfurabilcs. Quoniam denique B D, minusnomen 
ipfius AD , ex biais nominibusfccundz, linea eft longitudine 
commenfurabilisipfi A B, hoc eftipfi E ER autem R F,ipfi ED, br.deim: -— 
quoq; longitudine commenfurabilis; b crunt etiam E Ll, B F,lon- Uu 
gitudinc commenpfurabiles; Ac propterea cum E I, Rationalis ft, cio. dim 
erit & E F, Rationalis. e Quarc EK rectangulum, Rationaleeft; "7 . 
Eft autem MT;(ab OM,MP, contentum ipfi BK,zqu ale. Igicur . 
& M Tr, Rationalceft.Quapropter o M; M »,Mediz funt potentia | 
tantum commeníürabiles , Rationaleque continentes; 4 atque d jS.desim. 
adco O P lrrationalis eft , qua ex binis Mediis prima appellatur. 
Sieigofpatium contineatur fub Rationali, & ex binisnomini- 
bus (ecunda.&c.Quod oftendendum etat. 


, THEOR. s. PROPOS. y7. vj. 


Si fpatium contineatur füb Rationali,& exbinisno- ^" | 
minibus tertia: Rectalinea fpatium potens Irrationalis 
eft,que exbinis Mediis fecunda dicitur. i 


ConriNsATYvA fpatium AC , fub Ratíonali AB,& 
ex binis nominibus tertia A D. Dicorectam; qna poteftfpanum 
AÀ C, Lratiopalem effe, quz dicirur cx binis Mediis fecunda. , Sit 
cnim ipfius AD,maius nomen AE EruntergoA E,E D,cx defi- 
nitionc,Rationales potéria tantum com- : 
meníurabiles; & A E,plus poterit, quam —C 
E D , quadrato re3& fibi longitudine G 
commncníurabilis ; Et denique neutra i- A D 
píarum A E, E D,Rationaliexpofitz A B, 
longitudine commenfurabilis erit. Secta 
ED bifariam in F, reliqua omniafiant, B 
vtinptopof, s. Similirez ergo, vt ibi, o- K 
ftendemus rectam OP, poflcípatià A C: S N 
Et vt ia antecedenti propof. 5j. tectas ( P 
OM,MDP, cflc Medias potencia rancum 
commenfürabiles ; propterca quod A E, 
Rarionali 4 B , ponitur longitudine in- t j 
commenfurabilis, quemadmodum &ibi L Q T 
€adem A E;ipli A B, longitadinc eratincommenfürabilis. Quos 
niam vcio ED,E F,funt comiré&urabiles longitudine;eftg; b D, 
iph A B , Ranonali,ho: cft ipfi EL, longiru3incincommcenfura- . | 
bilis; e eru quoque EF , eidem El, lonpitudioc incomgnenfura- C14. deci; 
bilis:Sanrautem BF, E 1, Racionalcsquod E F,dimidia fir ipfiva 

. 7 E D;,Ra- e / 
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- .ED,Rationali-/& E L,expofitz Rationali A Byequalis.Tgitur 2 & 
, Mxzdecitr. g 1 p arionalcsfunt potentia cantum commenfurabileg : « A€ 
propterea E K, Medium eft:idcoq; & M T, gqualeipfi E K,Mc. 

dium eft,quod fub Mediis OM,MP,conripetur.Itaqj cum OM, 

, MP,Medizfiotpotebtia folum commenfurabiles , contineant 

bs decim. Que fpatium Medium: berit O P ,Irrationalis,quz ex bin:s Me- 

| diis fecunda appellatur.Si igitur (parium contineatur fub Raue: 
Dali,& ex binis nominib.tertia, &c. Quod erat demonftrandum, 


hos THEOR. 4o. PROPOS 8." 

^ S1fpatium contineaturfub Rationali , & ex binisno: 
minibus quarta ; Recta linca fpatium potens Irrationa- 
' — liseftquevocatur Maion — : 


'" CowriNszATYR Ípatium A C , fub Racionali AB , & 
ex binis pominibus quarta AD Dice ve- 
Cam lineam,quaz poteft fpatium A C,ef- 

D feIrrationalem , quz Maior vocatur. $it 
enim AB,ipfius AD,maius nomen. Erext 
eigo ex delia. AE, ED, Rationales pocen- 

c aciatum comméf(ursbiles: & A B,plus 

otetit, quam E D, quadraro rectz linc 
onpitudine fibi incommenfarabilis, & 
denique AB ipfi AB,commerfurabilise 
rit longitudine.Se&a E b, bifariam in F, 
fiant rcliqua omnis, vt in propof. 5 j.« E- 
rubt etgo AG, GE, lopgitadine incom- 

| menfurabiles. Demoüftrabimus iain co- 

- 0^ L - Q. T demmodo,vtibi,O P,poffe fpatium AC 
^. Dico OP,Irratioaalem effc,qoz vocutar Maior.Quoniam cnim 
dio decim. AG, G E loppitüdine iancommen(urabiles func : 4 erunt & re&- 
' anguls AH,GI,candem cam illis habentia proportionem, incó« 
menfarabilia:stqueadeo & quadrata L M,M N ipfis A H,G lae. 
ualia,incommeaíurabilia erunc. Quare recta OM, MP, poten- 
tia fantincom menfurabiles.Q uia vero AE, maius nomen ipfius 
,. AD,exbinis nominibusquartz ;lineaecftlonpitudine commen- 
€10.dorim. farabilis Rationali A B : erit&c A B ,Rationalis:e& rectangulum 
Al,fabipfis contentum; Rationale. Bítautem AT, zquate cogn. 
ofito e$ quadratisL M, MN. Compofitum ctgo ex quadracis 
LM.MN-Ranonalecft. 
Br quoniam E D, niinus nomen ipfius A D, ezbinisnomini- 
bus quarez , lincacft lon itudiie incommeb(urabilis Rationali 
^ AB, etit & BE, ipfius dimidia cidem AB,lonpitudint incbmm én- 
0. fusa 





LIBER X 39 
futabilis;Et eit a7, Rationalis,cuth fiz Rationali ED, commenf- 
rabilis.IgiturE F,& AB Radonales funt poteuriafolü commen: 
furabiles. « Quare E K, Mediurt cft; (ubipfis contentufnzideoq; a1. dorkm; 
& MT illi zquale,c6tcatumq; (ub OM, MP, Mediü eft.Quocir- 
ca cum OM, MP, fin: potcátia incGmenfurabilesfaciantq; com 
pofirüm quidem ex ipfarnm quadratis LM, MN, Ratione: e- 
Ctaapgulum verofuübipis M'T , Medium, 5 Irrationalis ezictoca b 4o deci, 
OQ P,quz Maior nominatur Sifpatium crgo contincaturfüb Ra-.— 
sienali:& cx binis nomiaib. quara , &c. Quod cracoltendendü. 
THEOR. 41. PROPOS. ys. i 
Sifpatium contincatur fob Rationali, & ex binisno. - 
minibus quinca; ReGalinea fpatium potens Irrationaz 
liscft , quis Rationale & Medium potensappellatur. 
ConriNxATYR fpatium À C, fub Rationali A B, exbipis no- 
ininibus quinta AD.Dico ream lineam,quk poteft (pati 4 €, - 
uficicatonalem , quz dicitur porens Radonale & Medium. Sit ' 


€nimtpfiusAD , tháiub omen A B.Sunter£oex dclin.A EBD, 
tionales potentia tantam commcenfurabiles: & A B, plus pót, 


Pel 


D dradrato recte longitudine fibiincommenfurabilis: 

& deniqs ED,longitudine cÓmeníurabilis c(t expofitie Rationa- 
]J1 AB.Scaa ED, bifariam, fiant reliquacadetn ,quitippropof.,f. — 
s Brunrigitürrurfus A G,G B;lohgitu dine incGmenfürábiles.$i -€ IAM 
snili autein modo, vtin propof. jj. conftabít re&t& O P, poffe fpa-- 
tiam A C.Dico OP , Irrationalem elfe , qui pocens Rationalc & 
Medium appellatur. Erunt enim, vt in tOpol'antecedenti, redes 
O M, M P potentia incommertfarabiles. Rrquia AE, maius nó- 
men ipfius AD , exbinis norhitibasquinta, lihca eft Racionalis 
& longitudine incominenfürabilis Ratiohali AB;erunt A B, A B; 
Rationales poteütia tantum commenfatabiles. 4 Quarc rectan- 4 22 detis; 

ulum ALfÍub ipfis contentum, Medium eft. Bft aurcm ALequa- ' 
E cotapolito ek quadratis L M, M N Igitur & compofitum hoc, 
Mediüm:ctit. Rurfus quia E D , Ratiopális ponitur longitüdine 
com neníurabilis R ationali AB,cum fit minds nomeo ipfius AD; . 
ex binis nomiàibus quintz, erit & E F , ipfusdimidia eidem AB, 
commenfuràbilis lóngitudine, & Rariobalis. e Quare EK, fub ca6.derhas, 
b ariocalibus ELEF,longitudinc cómmenfürabihbus, Kanona- U^ 
e cR ard; idcirto & MT.fub OM; MP, contentum Rationale e- 
it, cuz ipi EK. fit equalc. Quamobrem cum rc&e OM, M P; 
'otentía incomméfurabiles inr, facianrq; compofitum quidem 
zipfarum quidrariisL M, MN , Medium Re&aogulum vero 
ALT (ub ipit contentum, Rationale: f Itratiomaliserit tota O Pt far. dotis, 
uar dicitur porem Rar.onalt,& Medium. 5iigicurfpatiufn con- 
. : tiata- 


- 


4 


ge EVCLID. GEOM. 
* tineatnrfub Rationali  & cx binis nominibusquinta, &c. Quod 
eiítdemonftrandum, '! 


s Hm THEOR. 44. . PROPOS 6o. 


. Sifpatium contineatur füb Rationali, & ex binisto- 
minibusSexta ; Recta linea fpatium potens Itrationalis 
» eft,quzbina Mediapetensnominarur, 


"Con riNsAT vh fpstiumAC, fübRatiotali A B, & ezbi- 
nisnominibus fexta AD. Dicore&am quz fpatium A C, po- 
teft, Irrationalem effe, qu& dicitur pote. eina Media Sit eoim. 

. Suntergo A 2,3 D,ex defin Rationa- 

las poterit, qvam 
ii ilis ; & deni- 

. quencutraipfarum A D,longicudiae erit commenfurabilis 
átg. decim. Kationali AB. Fiant omnia,que in fuperioribus , acruntq; AG, 
GE, lógitudinc incommenfarabilcs.Iam vero oftendemus fini- 

liter,vtin propof. 5j.rc&tam. OP pof fpatium A C.It£ vt in pro 

. pofsi.rectas O M, M P, potentia effeis- 

: Commenfarabiles, Rurfus, vt in antece- 

: denti propof. erit compofitum ex qui. 

A D js M, MN Medi. Ataucem id 
propof.;s,erir quog; M T,füb O M, 
comprchenfum , Medium. Btquia dui: 












C rumredarum A E, BF , illaquidemio- 

comren(urabilis eft lonpiradinc ipf 

3 ED, hac verocidem commenfurabihs; 

berunt A K,E E,lengitudine incommen- 

bud. 0 furabiles.elgitür ac LEK, incommr 
dif. furabilia fant /4 éum candem rationem 





. habeant, quam AE, BF. Quarc & com- 

L Q T pofitum ex quadratis L M, MN , quodi- 

: Iz ALzquale cft, & rcdangulum M T; quod ipfi E K eft zqua- 

;incommenlurabilia funt. Quapropter cum rez O M , MP, 

[ fiat potentia iacommebfurabiles , faciantque & compofitum ct 

iplarum quadratis L M,M N,Medium,& M T, fub ipíis conten- 

tüth , Medium , incommenfurabileque compofito cx ipfarum 

quadratis ecrittoa OP, rationalis,qo£ bina Media potens vo- 

catur;Si ergo fpatium contineatur fab Retionali , & cx binis no- 
finibus fexta, &c. Quod oftendendum erat. 


THEQGR. 44, PROPOS. cr. 
QyApRATYM tits , qua ef ex binis nomin; 
: - ! us 


B 41decim. 





' ' LIBER X. 30$ 
»us;ad Rationalem applicatum,latitudinem facitex bi- 
ais nominibus prithbam. 

S1r ex binis perninibus A B , cuiusmaiusnomen AC ; «& ad 44j.jrümi. 
Kationalem expofiam D B,applicetur re Caogulum D F,zqualc 
ju4drato ex AB lacirudinem faciens D G.Dico DG,ex binis ao- 
ninibus effc primam. Applicetur enim ad eandern Rationalem 
2 B,rectangulum DH,zqoale quadrato c A C; & ad HI , aliud 
 K,azquale quadrato ex C B.Bric gitur reliquum LE , aqualc ei, 
[ uod bis füb AC,CB,continetur, cum quadratacx A c.c B.,vga 
zum rectangulobis fub A C,C B, qualia inr quadrate c£ A 9). b4 /condi, 

uemadmodum & eidem quadrato ex , C 

B, zqualc eft; perconfiructionem;re- — À —————B 
Stangulum DF. Secetur L G,bifariám in , I—Á.. 
M;punco,prr quodipüis L K, G E,paral- 
cla agatur, M. N: eritque vrrumque rc&- 
ingulum L N, M F , zqualeti, quodíub 
C, B,conlinccur c Bt quoniain AC, 
C B , Katrionalcs funt potentia folum có- 
naenfurabiles , quod tora À D ; fit ex binis | 
1 0minibusierünt quadrata ex AC;CB Rarionalia,& obid com- 
neníuráBilia; 4 quorum vnique tum eciám comienfurabile fit dié-depimi. 





*ompofitum cíip(is: &rit quoque campófitürii quàdratotum ex 
& C, C B,Ratrionatc. Eft autem liuic compófito zquale , per con- t 
tructionem , rectanguloin DK. — Igitur & D K, Rationale erit: 
uod cum applicatum lic ad Rauanalem DE . faciet labendineim — 
L,Rationalcm, & ipli D E ,longitudinécommenlyrabilem. |. . 
RvRsvsquia AC, C B, Rationa]es funt folum potentia com- 
henfurab:les, e ctítre&angulum tubi,fi, Mediüm,atque adeo, € 23 detini 
ic qucd bis fub ipfis tum à: ei comibenturabile ; hoc eit , ip(um "74^ 2B 
.F,M.dium etit, percoroll.propof 24 hdiüskb; Qare L É, ap- 
»licarum ad LK, Rationalem ; f [acit L G,lgntudinem Rztiona- c hcini 
em,;& ipfi L K,hocelt,ipi D É; longicudine:naómmknfurabil£. i 
En autem D L,oftenfa cidem DE, commpeníupabilislongituJi- 
ne. Ipitur D L.L G, longitüdiseiiicommefurabileáfunt: Bunt... 
trgoDLLG, Rationale: potentia tantam commenfurabiles;b prelo, 
Ac propterea D G, ex binisnomiribuseft.Dico & primam eife. 9 )7--ectim. 
Q voN14 M enim ex lemmate propof. 5 4. huíus lib. re&tan- 
plum fub À C,C B.mediur proportionale eft inter quddra:a ex 
C; C B:erit quoq;L N, medium proportionaleintnr D H,]g; — 
itque adeo i cum rcct2 DL M,EL ,eaodem rationem habeant, i1 fest, . 
juam D H,L N,I x:eiit quoque recta LM. media ptoportionalis j 
nter D l1 L. 4 Quare rectangulum füb D I, IL, equale eít qua? kr; food, 
lrato ex L M. Erquia qüadrata ex rectis A C, C B;commenfura- 
»iua fupt;qued AC, GB, ponahtüt petcátis commtnfurabile: 
ü truhft 
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à10- desit. erant & DH IK, ipfis zqualia commeníuzabilia. 4 Igitur & ré- 
, €uDLIL ,eandem cum illis habentes rationem, longimdin 
commenfurabilesfuat. Quoniam auteth D K,maius cit, quam 
LF,quod & quadrata et AC,CB, maiora &lit perlemma ptopo 
39 huiusfibti,quam re&ahgulum bisfübA C; CB; eric&redta 
brfe, —DLmaiorquam LG, cum DL,LG,candeíti raiónem babeat, 
uàm DK;L F.Hhaque quóniam D L,maiot'eft. quam L G, & ad 
L.applicatur rectangulum füb DI.i L.deficiebs figura quadia- 
, Uu, zqualé quadrato ex LM,hoceft,quartz parti qu&drari c£ mi- 
bore LG,.defcripti;( oftenfurt enim eft re&angulum fub D 1 IL, 
- Qo, o, Eqaalequadraroex LM)diuiditurque DL;adl,in parces DLIE, 
wi. decimi. Jonsitudinecomiienfurabiles ; vcelt demonftratuim j e poterit 
^ DL, maior plusquam G , minor, quadratore&tz fibi loggic- 
dine comtpen(urábilis. Quare cum D G,oftenfa fic cx binis no- 
minibus, & D L , maiusnómen plos polle, quam L G, minüs so- 
men quadrato tectz üibi longitudine comrmenfurabilis, átqut 
: tdem maius nomen DL, longitudine commenfurabile R atoss- 
liexpofitz D B;erit ex de&in.D G, ex binisnorhinib. prizna. Qeí- 
dratum ergo cius,quz eft ex binis nothinibus , &c. Quod oftcs: 
denduh; erát. | 
irj THEOR. 44, . PROPOS. 62 
; QvApRArvXCcius que eitex binis Mediis prima, 
. Rationalem applicatum , latitudihem facit ex binis no- 
minibus fecutidam, 
C S17 ex binis Médiis pritha A B, cuiot 
d À b 4 B maius nomen ÁC,4 & ad Rationale 
d ej. grim. - L D E , applicetur rectangulnm D F 
M quale quadra ek ^ B,lacitddinem &- 
G 


| 
G ens DG,DitoD G, ex binisaomia: 
Y bus efc [ecundam. Conltituancur s 
eadem, quz in propof precedenti.ia 


vt rurfus DH,Ik,equalia &int quadia- 
k nk NF Sacr AC, CB, &eiramque iBforam 


-* 


p N,MF,ei quod fub A C, CB;continetur. Quoniam ipit 
€ 3l. decim. A C, CB, ex binis Mediisprimam A B ,componcnres e Mediz 
(a füntpote&ütia tantum commenfíurabiles , qu Rationale coaa- 


. — ment:erunt quad£ata ex A C,C B, acque adco rectangrula ipti 

f16. deci zquilia DH, IK, commenfurabiliá, atqut Media. Í um erge 
ropterca & torum D x, ique ipforim D H,IK, Bitcomm«ca- 

futabile; crit quoquecez coroll. propof. 14. huius libr. D x , Me- 

lois dium, quod cum applicatum fit ad Rationalem DBE,g entciu 

g5 'lJécisado D L , KatioBals ipli D B longitudine iacqncature 
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bilis Rurfus quoniam rectangulum fub A C:C B; Rariogale cft, 
tzic & cius duplum, nempe L E, Raríonale,quod cum applicatum : 
ie ad Rationalem LK, cric ciuslatitudo L G; Rationalis ipfi Li 4 AM; decl. 
boc cfbipfi D £,longicudine commenfurabilis. Quare cum dua- 
rumreétarum D L, L G, iplaL G ficip& D E, commeofarábibi 
longirüdine,ac D L. 5. longicudincincommeofarabilis $ erunt bis. decis: 
DL,LG lengitudine incommzanfurabiles.Quod cum D L,L, G, 
oftenía üinc Kaduoneles 5 cruBt ipfas Rationaics potentia folem 
commeníurabiJes3 c ac propterea cora D G , exbinisnominibsé 7 deci 
elt lam vero, ytin apcccedenti propof. dempoftiabimus D L, 637.oeim 
maiusnomen cílc,& pofl: plus, quam minus L G, quadrátore- .— ^ - 
&s fibi longitudine commenfurabilis. | Quocirca cum ipfius .- 
DG,maius nomca DL, plus poffit, quam minusnemen LG,qua-  ' 
drato re&z fibilongitudinc commenlurabilis ; & minus domeü 
LG;oftentam fic longitudine commenfurabile Ratjcnali.cxpo* N 
ix DB; .ezsitex aen. DG, er bipi$ pomimbaus fecqndá, 
Q 1ad;a.u m eigo cius .qua cil cx binis Mediis prima , & c. Quod ( 
asolteodendum. . .. emn tu Do, | 
THEOR. 4;. PROPOS. $5. . lxi 
QyaApRATYMCcius quz exbinisMcdiisfecendà;ad ji 
Rationalemapplicatum; latiuidineta facic ézbinisne- — ^ -: 
ninibus tertiam; NEM SUO ec 
$1r exbinis Medlisfecünda A É , cuiüsmalusnemta ACi ,... 
[& sd Rationalem D E. , applicetur rectangulum DF , itquále dp pribl. 
juádrato et A B,látitadinem faciens D G.. Dico D G,ellcek bi- ub 
iis nominibus tetciam. Conftrutisenim iifdem, queinprepoL .— * » 
1.quobiàm AC,C B,ex binis Mediis fccándam APB,compoacd* |. — — 
€s ; eMediz fünt potentiafolüm comracnfurabilcs , quie Mc- 639- exin; 
lius continent : Bruni quadrata ekA C, CB, atqiie adeore* 
tanpulaipíis equalià D H, IK, comniebfurabilia, & Medí&. || J 
"Curi erpo próprerea & cotum D K; viriqueipforum D H, IK; £ 16. ducis; 
ir commenfarabile erit & ex coroil.propof.z4. huiuslibiDK, — - el 
Mcedium;quod cori applicatum firád Ranional.m DE ,g. ctit £23:secins; 
iuslaticüdo DL, Rationálisipli D B, longirudineincommen- | 
urabilis. Ruríus quia rectangulum iub A C,C B, Medium elt; 
rit & éius duplum L F, Medlum ; quodcum ápplicátum fit ad DC 
tatiopalérh LK; 5 eric latitudo L G, Rationalis ip L K , boc h33.decitr; 
nip D E, lóbgitudibeincommenfurabilis. Et quia A C; ipfi 
B, ongiiudinceft incómmnienfurabilis : cftquc vt À C; ad C B, 
a per lemma j. propofitionis 19. hüius libri , quadratum ex. . 
, C , á4xcQhangulum lub AC, CB , 5, eiit quoque quádra- i10 duel 
1m et AC, rediangulofab A C,C B.incomimEnfürabilc. k hit & 16. deeifli 
atem quadrato ex A C , comateniürabile conigofirum e qui- — 
. | *ài ' ratis - 


1 
1 


. 
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dratis re&arum A C,C B,quod quadtrata ex A C,C B, commea: 
farabilia fint,quippecum recte ip(z potentia ponantur commé« 
- ferabiles;& rectangulo fub AC, CB, commenfurabile eft eius do- 
plum,nimiram rectangulum bis fab AC.CB.Igitur compofitum 
tx quadratis re&arum À C, C B,hoc eft, redangulum D K, in- 
' commehíurabile eft re&angulo bis fub A C,C B hoc cít;re&zs- 
gulo L F, per ca, quein fcholio propof.r4. huius lib.confcrip&- 
. mus.Quarere&z DL,LG, eandem rationem cum D K;L E , ha- 
8 t6. HecitP. entes a longicudinc fünt iocommetifurabiles : Sunt autem e- 
M .— feenfz & Ratiopdles. Rationalcs ergo funt poteotia tantum có. 
b 37 decim. in enfurübiles;$ ac propterea tota D G; ex binis nominibuseil, 
- Jam vero ve in propof. 6r. oftendemus DL , effetbaius nomea, 
poífeq; plus , quam minusL G , quádrato rcCtz fibi longitudise 
tommenfurabilis. Quamobrem cum DL maius norben plus pol- 
fx, quamL G, minus , quadrato rez fibi lonpiradine commen- 
farabilis,& neutra ipfarum D L,L G , Ratiónah tipoficse D B ft 
oftenfa longitudine commoenfurabilisjegitet defit. DG, ex bini 
nominibus tertia. Q uadratum crgo cius, quit e£ binis M ediis e. 
^» «unda,ad Rationalem applicatum,lativudiderm facit ex binis no- 
spinibus urtiani. Quod erat demonílsand uri. 
íixij ^"^ . TIHEOR. 46. PROPOS. 64. 
1 —QvApRATYM Maiorisad Rationalem applicatum; 
látitudinem facit ex biníisnominibus quartam; 
Sir maior AB , culus maius nomes 
amt | 0 AC;«c & ad Rationalem D E ; appliceter 
Á ! B tecangülum DE, equale quad:ato ex 
A Bilautuditem faciens D G. Dico D G, 









ES exbinis nothinibus effeqüarttam. Ccn- 
' "71S ftruantür énim eader prorfus , quz 
propot. 6i: ÉrQuiaA C, CB, Maieiem 
dag dem. | .] A^4B,componentes , d potcritia incom- 
' Y : , menfutabiles fünt , faciuntque compa 
H KN F ftum quidem e& quadraus rcCtarua 
AC,CB,Rationale,rectangulum vero fab ipfis, M ediü; crit quo- 
quc DK.cópofito ex quadratisre&arü A C,C B, zqnale exiftens, 
Rationale; At vero L E,dupltm eius quod fub A C, C B,contine, 
tür,Medium Quoniam igitur Racionale DK, ad Ratiopalé DE 
e1 decimi, cf Lapplicatum ; ecrit D L, kadonalis ip D E;longitudine coms 
meh(urabilis.Irem cum L F, Medinm üt applicat m ad Racicuak 
f1; decimi. lem L K, ferit L G , Rationalis ipfi L K, hoceft,D E,longi-udiq | 
"^. ' * $ncommenfurabilis. Quare cum duatum rectaram DL, L, G,ilae 
5-docimi quidcaiipfi D Ejcommcaferabilis ficlongitudine : hzc vero ei 
€t e usi. dcm D E, lopgitudinc incemmcníurabilis ; & incommenfu-ati 
2 lese 






LIBHNENE X. 309 - 


hs erunt l&pitadine DL, Lc : Ofteníz funt autem & Rationales. 
$untipitur DL,rH; Rationales potentiatantum commeníurabi- . 
les; « ldeoq: Do;ex binis nominibuscft, Iam vero vtin propof. 237 decim, 
ét. demonftrabimus re&angulum fub p1,11, zquale cffe quadra- 
toex LM. Quiaaüt quadratacx Ac,c8, commenforabilia fuot, 
quod re&z AQ, c5, potentia incommenfurabiles fint; Erunt et- 
im illis zqualiu PH,1x, incommen(urabilia, & atq; adeo & re- b1o.decim. 
€z 1, tL, candem cumillis habentes proportionem, longitudi- 
ncincommenfurabiles. Quoniam veto vcin propof é1.oftendi- 
mus, pL, maioreít, quam 16, & ad pL, applicatum cft rectangu. 
lumfub pr, 11, quadrato ex M,hoceft,quartzpartiquadratiex — 
c,aquale, deficiensfipura quadrata, quod diuidit ipfam pr, ad 
l, in partes longitudine incommenfusabiles, c. poterit pr, plus € I 9.dee. 
quam rc, quadrato re&z fibi longitudine incommeafarabilis. 
Quam ob rém cum & ipía DL, (matusnomen ipfáus.no, quz cft . 
ex binis nominibus, ) oftenía fit longitudine commenfurabilis 
expofitz Rationali D3; erit eg defin. Dc, ex binis nominib. quat- 
t2, Quidratgm crgo Maiorisad Rationalem applicatum , &c. 
Quod cras demoní(trandum, . 
THEOR, 47. PROPOS. MA LXIY.. 
" QvApRATYM cius,que Rationale ac Mediumpo- — *" 
'eft;ad Rationalem applicarum,latitudinem facitexbi- — 
a3is nominibus quintam, | 4 
S vr. re&ja potens Rarionaleae Medium AB,cuius maiusno- —— ^ 
Ben AC, 4 &ad Rationalem DE,rectangulum DF,applicetur d 4.prii, 
"quale quadrato ez AB, latitudinem faciens DG. DicoDG, ex. L 
inis nominibusquiatam cffc. Fiant enim eadem omnino,quse 
n propof.éi. Quoniam igiturrectz AC,CB,cemponentes AB, 
tentem Rationale ac medium , e potentia incommenfurabi- c 4r. der. 
es fant , facientes quidem compoficum er ipfarum quadratis 
(Kedium, at rectangulum fub ipíis contentum , Rationale; etit 
) K,zquale compofito ex quadraris re&arü AC, CB, Medium, 
c X. N , zquale ci; quod fab AC,CB, continetur , atqne adeo ip- 
as duplam, LF, Rationale; Igitnr Medium DK, applicatum 
d Rationalem D B, f facit latitudinem D L,Rationalem, & 
»ngitudineRatiovali D E ,incommenfurabilem: Atvero Ra- 
onalcLE, ad Rationalem LK, applicatum, rg facic latitudinem: 
G, Rationalern longitudine ipfi LK, hoc cft; ipfi D E, com- 
ienfarabilem. Quiaigirur duarum rectarum DL, LG, hzc qui- 
zm jJonpitudine commmenfurabils eft Racionali D E, illa vero ! 
ngitudincjincommenfurabilis, beruat DL,MG, longitudine h n. decim. 
icommenfurabiles. Quare DL, LG KRaiionales funt potentia 
Jum commeníurabiles; i Ac propterea DG,e(t cx binis nomi- i37.de mi... 
uU 3 nibus 


f 23.die. 


g11.desóm. 


yxv. 
Tx 


- 
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nibus. lam veto.vtin propot.er. oftendemus re&angulam (ul 
bI. IE .2- quale cde ouadtate ex LM, & vcin abrecedenti propof, 
DL, maius oomen eile,atq; polle plus,o:am LG, quadrato reda: 
fbi longitudine incemmeníurabilis. Quaproprtercum & mipas 
nomen LG, oltenfum (it expofitz Raconali D K,longitudinq 
cosimenturabile; erít ez dcfia DG, cx binisnominibus quigg. 
Quadratum igitur erus ,quz Rationale ac Medium porcdl, &c. 
Quoddemonítrandup erat. — ^. ] 
^"^ THE OR, 48. PROPOS. 66. 

' QvADRATVM eius, quz bina Media poteft, ad Ra- 
'tiona:em applicacum , latitudinem facitexb.nis nomi 
Bibus fexcam, . | ! 


* * 


n 4jtrimi. $1 bioa Media potens recta AB.cuius rpaius nomen AC, 4 


€ 15. dee. 
P € der. 


€ 1. doy. 


f1a. desi. 
£ " ' dec. 


 & ad Ratian:lem DE, applicetur re&angulgm DE, zqualc qua- 
édxato cx AB,la irudipem faciens DG. Díco/D G; cfle ex binis 
e tn C 'pominibus tertam. Ccnitrucris enim ut 
A———8—]g  dem.quain propof. 61. quoniam rcüa 
AC, CB, componentes iplam AB, po 
D M. — téntembin. Media, & potentia incom- 
3 menfurabiles fin. , facun: ^e & cam 
pofirum ez ipfarum quadrat.s Medium, 
& quod (uh Ps contipetur, M.cdkum,t 
! incommeníurabile cowpefito. ex 
* HKN F gni ipiarump ; eric tam DK, ill: com- 
pofito zquale, quá LF. rectangulo bis füb AC, CB,zqualc, Me- 
dium. Et quia Media DK,LF,applicara funt ad RKaricaalem DE; 
é erunteoram laticudiries DL,LG,.Rationalesiph DE;longe inv 
dioe igcommen(urábiles. 4 Quoniam vesocov politum ex 
quadratis rectarum AC, CB, incommenfurabilc cftretanpulo 
db AC, CB ; 'eidém verorectangulo füb AC, CB, com mes- 
farabile elt re&angulum bis fuo AC.CB, cum hoc illies fit da. 
plug £ Erit compofitum ex dictis quadratis.hoc eft, DK, ie- 
comm: nfürabile rectangulo bis fub ^ C,BC ; hoc eft, ipfi LF; 
Ac propterearectz DL, LG, candem Rationem babenves com 
DK&4LF, f'longitudineincommenf.rabiles (nnt Rationalcs et- 
golunt UL.LÓ ,porentia folum coromenfurabiles; gA c proinde 





DG,cft exbinisnomipibus. Iam vero;vt in przcedeaii, propcf. 
dcmonftrabimas DL, e(le maius nomen.poflc ;plusquamLG, 
quadrato rci fibilong'tud:he incom mrealiarabilis: um er 

of. enfum fit acutram ipfarrm DL.LG,loopitudinecommenta- 
fabilem eífe expoficz Ra:ionali pz; erit ex defin. nc, ex binisne- 
mim hu; fexta Quadratüm ipitur éíus.qae bina Media poceft ad 
Rariosalem aprlicarurm , lacieadinem facit ex binis nominib« 
(cxtat. Quod erat oftendend. m, | THECR 


* 
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THEOR. 49. — PROPOS. és. irü 
El, quzcftex binis nominibus,longitudine com- 
nenfurabilis,S& ipía ex binis nominibus eft, atq; ordine. 





'adem. | 

' Sir ex binisnominibusquacunque 45.diuifa in faa nori, 

udine comméfurabilis. Dico pà, quoque e([e ex binis nomini- . 
»us.& ordioecandem ipfi A. « Fiatenim vttota AB,ad totam 2 TA. foxti, 
iquam r2, vt tota As.ad totam px. Etquoniamipfiaslongitu- 

line commen(urabilis ponitut px; cerit & pr, ipfi AC, & r5, ipi c 10. des. 
int bomina cius, quz ex binis nominibus.Rationales. Igitur & 

»F,?5, Rationgles lunt Rurías quia eft vt Acad pr,ira cx, ad gs, 
juatautem Ac, €», porentia folum com- A 

není(urabiles; eetunt & pr, r2; potentia D 

donalcs (untporentia tantum commeníurabiles , f. Ac ptopter- £ ss.der. 
'4 p t,exbinis ct nominibus.Dico & ipfi A5, ordine eandem effe. c 
ricudine commenfurabilis, aut incommenfurabilis. $i quidcm 

iG, plus poreft quam c2, quadrato rea fibi longicudinc com- 
ongitudine commen/(urabilis. Quod fi 4 c,commenfurabilis fit 

6g tudine Rat:onali expofita, ita vt AR, fit ex binisnominibus 

"ilis, cum vtraque, & Rationalis, & pr; cidem Ac.fit cómenfu- 
abilislongirudine.Quare & pz,ex defin,eft ex binis nominibug j 
lobgitudine commenpfyrabilis, vt AB, ficex binis nominibus fc- 

cunda; erit eodem modo & v3; Ratiopali expoffrz longitudinq 

[ccunda Sideniq; neutraipíarum Ac, CB; longitudine fit com- 
mepfurabilis expotrtz Rationali, ita vt AB,fit ex binis nominib. 
jilisexpofitz Rationali.Qnare & ps. ex defin,ef cx binis nomi- 
xibusteitia. 


ia, quorum maius Ac, & cR, mipus, (tq; recta pp, ipfi A5; longi- 

»3,ita ablata Acad ablatam pr. 5 Rritergo & teliqua ca,ad rc- b 19.q8/n£i, 

5; lengitudinc comipenfarabilis : 4 Suntautem Ac, C5, cum d 32.de- 

k permutande vt A c,ad c3iita pr, ad rg: 
—ÉL—E . e10.dor; 

olüm cámeníarabiles. lgitur nr, r2. Ra- ' 

Vut cnim Ac,plus poceft quam c».quadratoredtz lineg fibilog- 

nenfurabilis; g poterit & pr, plusquam pa, quadrato rez (ibi g ry. dee. 

ima; berit& ps, eidem Rationali longitudine commenfura- bus doe 

pma, hoc efl, ordipc cadem. . Si vere c3, expofita Rationali it 

commepíurabils. Qyare & D5, ex defin cft ex binis nominibus 

;ertia; j erit & neutra ipíarum pr, r2, longitudine commenfüra. í r2.die. 

Ar (i Ac, plus ppífit, quam c», quadrato reds fibi lopgitudi- . 


3e incommenfíurabilis; & poterit & pr, plusquam rs,quadra- kg. dei. 


Q.te&tz fibi lopgitudine incommenfurabilis. Qgare vr prius; o- 

kcudomus n5,cx binis nominibus quartam c(fe, sel quior m,vel 

cxiam , prouc.& AB, fuerit cx binis nominibus quarta, vel 
H : uU A quin. - 


y ERvcLID. GEÓM. 


qvinta, vel lexu, Bi igitur, quz exbinit nominibus, longitudine 
commceopfurabilis,& c. Quod erat often dendum. . 
Umm cc 575 $6 HOLLV M. 
Qvob fi eedla DE , potentia tantum sotomenfuvabilis fe of 
44 B, qua eif binis nominibus,oflendemou quidem coda snodo, | 
lo» : Comnmnfurabiis longitudine ; in dammonfiratieno reponanm 
q)b:quo : cómanjmrabilis potentia tantum :) C DE, effeex binam- 


. Sunbus.— Mt eam e]Je ordre enndem ipfi A B, cni commen[untaluls 


eft, nullo sedo concludumsu. — Non enim (equitur, f 4 C» smarm m. 
snan longitudins [it commen(urabile expofst& Rattonab ; $» DF ,ma- 
éue nomen eidem effe tomman[urabite longitnilina 5 propterea qued 
Son Viraqué , hemps expofita Rationalu , (6 DF , ndom AC, longi 


tudind comman[uraknlis 32 , fed Batonalu qmulero comsmen[nraiclà 


chongrtuaine :. At-vero DF, potentia tantum, ex bypetbefs, 1g wn 


fi AB, fis oi binh pomitibus prima, fecunda, quarta Uel quinta dri 
Bulla ratitue potel, vt DE,dhporenteutuntum commetjsr bilo ft ex 
binis nominsbsgeordinseadtm. | 0 7 * 

O00 Sr emm ABuex bini nominibus prima ,ftcunda , quarta , «d 
quinia, dua r3 (ua nomina 4d C, fi d, ei commenfurnbilis potenta 
santum DE, quem quidem , «Ut 1n tbeóremati , demonffrabumem djs 
ex bina nomimbi , diui[amá, effe in [ua womina ad F, t paeres AC, 
CB. partibus DF, FE,proportwnales cffe , nimirum ine ad bac eas- 


| dom babere ratioxerm,quam tea AB, ad tetam DE. Dico seudlo sod 


Jerijoffe ot DB, ex boris nominibw fit eadem ordine ipfi 4B. Nam 
fipetefi feri, fit utra a, ox bini nóminibus prima. Erit ergo "otrumé, 
fiai nomen AC.DF ex defin. Rational expofíta commen/urabdg 
longitude, 2. Slmaro 5» inter fe lompitudme comtmenfurnbiles orimt. 
Et quontam ef ut AC ad DFP.rta AB,ad DE, b erunt propterea 
4B, DE, longitudtua commen[nvabiles. Quedoft ab(urdum.. Penicw 
énim DE ipfi A Bypotentia folum commen|urabilu. Nonorgotrtraqu 
AB, DE ex binis nomnnibus prima efl. Eodem suodo nea, trad, cx b- 
au nominibus quarta. erit.Sed nq, fecunda vel qumta. Effot ensmo- 
grautog, nomen minia CB, FE, ex defin. longiruditme comtmonfamabih 
Ratiottali expo fita, atq, adeo (o inter fe. igitur o tota 4B,DE, lonp- 


udine forent oommon[utnbilei.quod non ponitur. 


€ 1y. dev. - 


" SEMPER tamen verum eH), fi AB, ellex binis womiwiben pri- 
dna, "vel fecunda, Gel tertia, eliam DE, s9fi 4B, potentua folus com- 
menfurabilem, effe queqnocunam ex élletribus , licet ovdmo smonea- 
dem fii. Nam boc pofito, poterit AC, ples quam CB, quadraso vedfs 

Kl long-amdine commeu[urabil. ' Cut ergo ft , vt AC, ad CB, sta 
DF,ad FE, c poterit quoque DF , peu quam FB, qnadrato volle 
fibi longitudine commen[arabilu. — Guarsex defun. erit DE , ex b 
tie nonninilau prima ,uelecunda , el tertia. Eodemw modo f$ 4B, 
efi ex kinie wominibm quarta, vel quinta, el feuté, ida 98 4 C plus 


. LIBER X. n) 
Poft, quam'CB , quadrato vata fi lompitudins incommenfutabibe, 
8 poter quoque DE, plu quam FE, quadratoveHa fibulongitudina 8 1y.dechin. 
3 ig; oo prani|mrndilis, cat fit ot AC,ad CB.ita DF, ad FE. Iputurex 
Fas. eri DE,ex binis nommibon otiam quarta, vel quinta, veljexta, 
| licet monaadem ordine: 2B. 
C)pw fequentibou nutem quatuor propofstionibue mece[Jariverit DE, 
per! ordine fs AB, quauquam potentia tantum si) commen[sra- 
bulis frs. ' 


THEOR, 5o. PROPOS. 68. phi 
" Erqueeftexz binis Mediis, longitudine commenfau- . 
bilis,& ipíaez binis Mediiseft,atq; ordineeadem. — : 
$1r ex bibis Medii A B, quacunque diniía in faa nomina, 
quorum AC, maius, & CB,minus, fiqueci rea DE, lopgiuudi- 
pe commenfíürabilis. Dico DB, quoque ex binis. Medis cflc, & ! 
ip& AB,ordint candem. 6 Fit enim vt tota AB adtotam DE,ira b t1. fexti. 
ablata AC, ad ablatam DF, c Briterbo & reliqua CB, ad reli- €19.42947. 
quam EFE, d AI AB, ad rorum dradiae 4 C . 
uoniam ipfi AB, ponitur longitadiae pu À—Ó 
dmenfarabilis idi derit & DV ipf Ac, D, E, . x d 10.4«. 
& r5, ipfics.longitadinecommepfura, . ' 
bilis. $Suntautem AC, CB, Medic. s Ipitur & DE,FH,ifliscom- € 24-de. 
menfürabiles, Medis fouc.Rurfus quia cft ve AC, aA DF,ita CB, 
ad FE, & permutaodo vt AC,ad CB,ita DF, ad FA: f Sunt au- £58 |éev. 
tem AC, CB, potentia folom commenfurabiles; & erunt & DE, g 10. doe. 
FE,É lum commenfürabiles potentis. Cum ergo & oftenfz fint 
Mediz,crunt DF,FP,Mcdis potentia captum commenfurabiles; 
b Atq; idcirco DE, erirexbinismediss. Dico & ipfi AB,eandem h 384/55. 
effe ordine. Quoniam esimeft ve AC,ad CB,ita DF,ad FE : Eft decirni. 
&utem vt AC.ad CB,ita quadratam ex AC, ad reCtángulum fub 
AC,CB,& vt DF,ad FB, ita quadratum ex DF, ad redlangulum 
fab DF, FB, exlemmate ; ptopo(.15. huiuslibri; erit quoque vt 
quadratum ex AC, ad rectacgulem fub AC, CB, itaquadrarum 
ex DF. ad rcCaegulum fab DF, FE; 8& permutando vt quadra- 
tiim ex AC, ad'quadratum ex DF, ita rectangulum füb AC,CB, 
ad rectangulum fub DF,FB. Commenfurabileeft autem quadra- 
tum ex AC,quadrato ex DF; quod rectz AC,DF, commenfura- 
. bilesoften(z fint lonpicudine. é Igitur & reangálum füb AC, i ro.dre. 
CB,recaogulo (ab DE,FE, cómenfurabile elt. Quarefi re&an- 
£ l;m fub AC,CB, fuerit Rationále, ita vt AB, tcex binis Mc- 
lis prima; erit & re&angulum fub DF, FB, Rationale, cum illi 
fic commenfarabile; k atq; adco & DE, ex binis Medilsprima k18.dec. 
erit.'$i vcro rectangulum fub AC,CB, fueric Medium, ita vc AB, 
fit ex binis Medris fecunda: crit& rectangulum fub DF,FD, ei 
u j . com- 


qu EYVCLIE, GEOM. 
" commenfursbile, Medium, ex corollario prepof 14. huiuslih; 


& Ác propterca & pz,critex binis Mediisíecunda. ()nare ei,qua. 
ex binis Mcdiislongitudine cómenfürabilis, &c. Quod demon. 
ftrandum erat. , P0807 

$C HOLIVM. 


Bo p.s x. prov[ws inodo demonftrabumsm , vediagp Umeusm DE, f. 


^ potiua tantum foerit cominen[urabilie ipfs AE qua off ex binis Me- 


- 


diis ex bina Madii effe atq, orduse eandem pf AB, cmi commenim 
biu eff fi s2ado loco: commenjnrabilia longitndsme : in desmonfiraiiom 
dicamen "ubique : commen(uvabilis potentia tautum, Cc. ^t smamfe- 
fium «71. 


 THEOR. gs. PROPOS. ép. 
Maroni commenfutabDilis, & ipfa Maioreft. 
Str linca Maior as,diuiía infusa nomina ad C,cique com. 
mení(urubilis fit p x, fiue longitudine & potenga , fiue potentia 


tanum Dico& px; Maiorem eífe. Fiantenim eadem , qaziu- 
petius ; ita vt partes AC, cp, ad partespy, »s, candeu habean 


Ax C rationem , quam tota A3, ad totam pr. 
ee B  QuopiamigirurAs, nz, cemmeníora- 
D un E biles bnt vellógitudine & por&ia,vd 


petentia canc; écrunt quoq; tam Ac, 
D?, quam ca, ru, eodem modocomrhenfürabiles. Rurfus quia 
elt vc AC, ad pr, ita c3, ad 72, & permutando vt Ac, ad ca, ia 
pr,ad rs c eritvtquadratum ex Ac. ad quadracum ex cs, it 
quadratum ez pr, ad quadracum ex r3; & componendo vtcom- 
pofitum ex quadratis re&arum Ac, ca, ad quadratum ex c»,id 
compofitum ex quadratis redtarum p», rz. ad quadratum ex ra, 
Bt conucriendo, vt quadratum ex c»,ad compofitum ex quadra- 
tis recdarum Ac,cp,ita quadratum ex r1, ad compofitum ex qua- 
dratis rectarum pr, r3; Btyermurando vt quadratum cx c5, ad 
quadratum ex rs, ica compofitum cx quadradisreiarum A c.c, 
adcompofitum ex quadratisrectarum pr,s1. Commenfurabile 
eít autem quadratum ex cB, quadrato ex rz, quod rectae cs,qua- 
drato ex rz,ofteníz (inr commen(urabiles vel longitudine & po- 
tentia, vcl potenria tantum. 4 Igitur& compofitum ex quadra- 
tistectarum Ac,65, commení(urabile eft compofito ex quadrau& 
rc&tarum pr,rz. e Eftautgm compofitum lud Rauonale,cum - 
reas Ac,c&componant Maiorem As... f Igitnr & boc Rationa- 

c ctt. . * 

Kv2svs quiaeft vcAc,ad cs, ira pr, ad rs; Vtauteme, 
ad c8, ita e(Equadratum ex Ac, ad rectangulam fab Ac, ca, & 
YCD*, ad r2, ita quadratum cx pr, ad rectang«lum füb . rz, £1, 

| - m ex iem- 


N - 
Ld — -- 
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ex lemmate y. propof 19. huius libri; erir quoq; vt quadratum ex 
AC;,ad rectaopulum fub Ac, c5, ita quadrarum ex pz, ad rcctan- 
| fulum fub p y,rz : Et permutando vtquadratum ex A c, ad. 
quadratum cx pr, ita rectangulum fub Ac, cn; ad rectangulum 
fübpr,»s: Eftaufem quadtatum cx Ac,quadiatocx pr, cam- 
meníurabile, quod rectz Ac. pr, oftenfz fint commenfurabiles . 
vel longitudine & potenqa; vcl potentia tantum; «Igitur & re- ato. dec, 
Gangulum fub Ac, c5, re&tangulo füb pr, rz, commenfüiabile - 
cft. b Eftaurem rectangulumfub 4c, cB, Medium. Igitur & b40. dee. 
jectangulum fub pr, rs, illi commenfurabile, Medium eft, ex . 
coroll. propof.:4. huiuslibri. Quoniam vero efE vt Ac,ad c»,ica 
pradiz, c funtquc Ac, c3, potentia incommenfuraDiles,cum c 40, dec, 
composant Maiorem Ax, 4 Eruntquoque pr, 7x. potentia ia- d 19. dx.. 
gommenfurabiles. Itaquecum pr, rz,fint potentia incommen- 
furabiles, faciantque compofitum quidem ex ipfarum quadratis 
Ratiapale; quodaurem (ub ipfis continetur, Medium, vc often- . 
Ínm cil; etrit tprapz, Maior. Maioriergo commenfurabilis & e 40.dee, 
ipía Maioreft Quod demonftrandum crac. n 
LXIX. 


THEOR,. ;. PROPOS 7e ix 
RATIONAL:s ac Medium potenti commenfüra- . 
.bilis,& ipfa Rationale ac medium potens ett. MM 


$11 (repenta figura antecedentis propof.) re&a AB, potens 
Rationale ac Medium, diuifa io faa nontina ad C, eiqj commen- 
furabilis D Éfiue longitudine & porentia, fiue porenria tantum, 
Dico & DE, c(fe potentem Rationaleac Medium. Confiructis 
enim iidem quz fuprd, oftendemus, vt in przcedenti propof. 
compofitum éz quadraris rectarum AC,CB,cómenfurabile effe. .— ., — 
compofitó ex quadratis re&arum DE, FB: f. Eft autemillud F 4t dec. 
€ompofitum Mcdiüm,cum iectz AC, CB, cóponantipíarà AB, 
otentem Rationale ac Medium Igitur per coroll.propof24.hu- 
3uslib.& hoc compofitum illi commepfurabile, Medium eft. Eo- | 
dcm modo; vt ín eadem propo antécedenti, erit re&angulum 
füb AC. CB, 'g quod Kationale eft, cémenfurabilerectanpulo g 41.der- 
£ub DF,FE, atqueadco & rectangulum fab DE, FE, Retionale 
ef! ex 5. icin. Deniquevrin eadem fuperiori propof.crant DF, 
F B, porcatia incommenfurabiles, Quare cum DF.FE, fint po- 
Écptja ia -ommenfurabiles, faciantque compofirum quidem ex 
$ param quadratis Medium, quod autem fub ipfis continetur , 
"arionale,vt demopftratü efl; berittota DE, Rationale ac Me- h 41. des. 
Qiüm »otens.Ipitut Rationaleac Medium potenti commenfüura- 
. bilis, &c. Quoderat demonítrandum, 
^U "t ZEE THEOR. 
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sniius , « & expofita R:tionali B P, applicetur adeam rectangu- 3 $5. frimi. 
lum & G,zqualcipfi A B, & ad H G,ahud H I,zqualeipfi C D,vt 
totum El,coti A D,fitzequale. Etquoniam A B, Rationale cft,& 
€ D,Medium,eiit quoqac B G,Rationale.& H I, Medium; quz 
cum applicentur ad Karionalem E Fb erit E H,Rarionalis,& ipfi bat. decim, | 
EF,longitudine commenfurabilis ; « At vero H x , Rationalis & C 23.decám. 
cidcm EF,locgitudinc incommeaofürabilis.Rufus quia EG, HI, 
iacommenífurabilia funt,vt conftat ex defiai tionibus:quod E c, 

Rationale fit, at H I, Irrationale, nempe Medium : d erunt EH, d 10.decigy, 


H x.eandemcumillishabentesrta- A C B Hx 

rioaem ,iacommeníurabiles loagi- | 

tudine. Ratiunales crgo fuac B H, | ] | [ [] 

H x , porentia folum commenfura- H D 

biles ; e Acptoptctea E x , c1 binis E oGl,. dum. 


nominibuseft Et quoniam maius 

poBitur AB.quam C D,hoccít, E G, quam Hlerit quoque E H, f 

mnaiorquam H r,fcum D H , H £ , candcm rationcm babcapt, rfe. 

quam b G, H I. lám vero maiusnomen E H,pluspoteiit quam 

minus H x , quadrato rectz fibi longitudine commenfurabilis, 

vcl incommenfurabilis. Siplus pofhc B H, quam Hk,quadrato 

1ectz fibi comthenfutabilis longitudine:erit E k,ex defin.ex bi- 

nis nominibus prima, cum E H , rnaiusnomen oftenfum ficlon- 

gicudine commenfurabije Rationali BF.Quare tccta poteosfpa- 

tium BI, contentum füb Rationali BF, & ex binis hominibus 

rima B X, átqucadeo & fpatium A D,compofirum cx R aticnall 2 
AB, & MedioC D, s Lrtátioriális eft, qua ci binis hominibus ap- £5f decim. 
ellacur. J 

r S1 vero E H , pluspoffit quàm H K,quadrátó reta fibi longi: 

tu Jincincommenfurabilis, erit E A , ex binis nominibus quarta; 

ex dcin. cum E H , malus nomenofteníum fit lpngitud;tie com- 

meníurabile Rationali E F.Q uare recta potens palium E I,con- 

tentum fub Rationali EF; & cz binis nominibus quárta E K,atqi COSS 

adeo & fpatium A D, bIrrationaliseft, que vocácur Maior. h 53 decis. 
Sir dcindc AB, mínusquam CD , & cade conftruantur, 

qu& prius. Erit etgo, vr prius. E K,ex binis nominibus & E H,ipf , 

EF, longiiudine commenfíurabils. 4 — 

Etquia AB,minus cíLquam CD,hoc B BE HK 


eit. E G.quam Hl:erit quoquercda.— p ; 0v, 
E H,minor quam HK. Poterit igirur [1] ! 
rurfus H E, maius nomen ipfius & K, C Cl 


quz c(Lex binis nominibus , plusquá mE 
h H, minus nom:n; quadrato icctz longitudine fibi commenfu-. 


* 


 sabilis, vcl incommeulurabilis $i pius poffit HK,quam EH,qua., | « 


drato recte leggiiudincfibi commeníuzabilis:erit BK, cxbipis — , 
o. ; nomini- 


yid EV CLID.G,EOM | A ,. 
nomidibus fecunda ; cum E H , minus nomcn comtsenlarabili 

fic longitudine Rarionali EF, vtoftenfum eft. Quare recta po^ 

tens Ípatium El, coarenrum fub Ratiopah E F, & cx bitis nomi- 

| nibus fecunda E K , atque adeo & fpaciunt A D,cx Rationali à 5/' 
a j6 leri. & Medio C D,compofitum; «Irrationalis cft;qua dicitur ct bi- 

. his Mediis prima. EM 

$1vcro H K, pluspofficquam E H ; quadrato ret linez bi 

longitudine incommenturablis , erit B K, ex bibis nominibus 
quinta,cum E H , minusnomen oftcn(fum fic longitudine com- 
snenfurabila Ratlonali E F. Quare recta potensípatium E L,con- 

: ,. tentum fub Rationali E F , & cx binisnominibus quinta E &, at: 

b js. decim. eadco & fpatium AD, ^Itrauonalis eft, que Rationddc & Mc: 

dium potens appellacür. Si igitur Ratíonale, & Medium compe 

. náetur quatuor lrrarionales fiunt, &c: Qnod demonitrandumt 

ciat. 


"ms -  THEOR j;' PROPOS j. 

kv. ^ $;ddamedia interíe incommenfürabilia compo: 
hantur,duz reliqua Irrationales fiunt , vel exbinis Mes 
diis fecunda, vel bina Media potens, 


7. 


CoMPONANtsyR duo Media incofnihenfürabilia AB, 
CD.Dicore&tam quz poteft rotum fpatinm A D , efft vel ex bi- 

| his Mediis fecundam , vel bina Media potentem. Eric ctis rur- 

J [us AB, vel rháius, quam C D, vel minus ? /Equalcfiquidem noa 
erit;aliascíffent A B, C D ,comfnenfurabilia. quod noo posirur. 

Sit primo maius, & omniafiant, qua in precedenti propoficione 
Eiquiafpatia A B,C D,pónuntür Media, & incomméofucabilis 

: erünt & fpatia BG, H1, Media & incom- 

A G AC meníurábilla : cürh illis fioc. 2equalia. 

. eiodeim. «Igitur re&&z E H, H K;eandem curil- 
| | | | lis habentes rationem ;longitudine in- 
c —PBRD B D commctiforabilesfünr:& vtraque (cum 

. E HR EH K EGHI,Mediafior, applicencurque ad 

d 1g. dirim. Ratiópaleth B F , ) 4 Rationalis eft , ipi 
B F, longitudine incomimepfürabilr, 

| |] | FG! Rationaleserfó fupt E H,H $, poteniia 
«37 decim. F 4i folum commenfurabi!'es: e ac propreres 
R K; ex binis nomidibuscft. Quoniam veto A B,maiüs ponitut 
iuam C D ; erit vt in antecedenti propof. B H, maius iiomen 
ipfius E-K. Poterit ergo plus quam H K, quadrato reCtz fibi lga- 
tudine commenfutabilis.veliocommenfürabilis.Si plus poffit 

' ÉH quam H K; quadrato re&a ibi cómenfurabilis longirudi nej 
] : tut 


* 
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6éüm Ytrumque nomen EH,HK, oftenfum fitlógitudine iàicoin- 
menfíurabile Rat:onali EF;erit E K,ex defin. ex binis nominibus 
terria. Qoáre reda potensÍpatium Bl;contentum fub Rationa- 
li EF,& cx binis nominibus tertia Bz;atque adco & fpütiumn AD; 
alradonalis eft,que ex binis Mediisfecunda dieitur. a j7- deci 
. SiveroB H , pluspoifi quam Hk, quadrarote&zlongitudi. —— ' 
ne fibiincommenfurabilis,cum vtturnque nomca EH,H£,lon- 
Eiodiae ft incommenfurabile Rationali E F; erit B x ,ex binis 
nominibus fexta; vc conftat ex defin.ReGta ipitur potensfpatium 
El &uclpatium A D , b lrtarionaliscfl ; quz bina Mcdla potcasb 60.des 
homipatur. 
.. Qvop fi À B, minus fit, quam C D. non aliter propolitum cori- * 


Xludemus,, vcex figura conftat. Quapropter fi duo Media inset -. 


Íe commenf(urabilia componantu: , duz relique Isrationales fi- 
 War&c Quod oftendendum erac. ! 
COROLLAÉRtIYM 
SE Bisotphilyus facile colligitur,eam,qua ez binis nominibus ,-& relt- 
' quasipíam fabíequéntes Irzatiónales liness,neque Media , neque ihter fé 
- eaídem effe. i uu" D e 7 
NA M quadratum Mediz,ad Ratióndlem lineam afplicatum ,e liütitu- licis; 
Minem efüicit Rationalem ipfi Ratiónali loogirudine incoqtnenfüribi- eij . 


AT quadrstum eins, quz ex binis hothinibus , ad Raiionalem applies. - 


Tum.dlatitadinem efficit ex binis nomiünibus primam. d é1 decim; 


XT quadratum eius, quz eft ex binis Mediis prima ad Rationalem ap- 
plicstum. z latitudinem facitez binis nominibusfecundam. —  — 
QV ADR ATVM deinde eius,qui ex binis Mediis teconda, ad Rationa- € 64 decimi, 
lem applicatum, f latitudinem fcit ex binis nominibus tertiam, f63; decimi; 
AT vetoqüadcatum Maioris ad Rationalem applicatum g latitudined £ 64- secs. 
| v 


facit ex binis npmihibusqniártar. 

., QVADAATYM aatem eius, Que Batiónále ac Medium poteft, ad h 6i. deci 

Bhatioualemepplicatum , à laticüdiner facit ex binis nominibus quin, 267 decis. 
an 


. POSTREMO quadratum eing , quz bine Media potelt, ad Rationaleto 
applicatum,i latitudinem facitex binis nominibus Teztam. i 66.driimi 
ITAQVE cum bi latitudines differant & àlatitudino Medis , & inter Un 
fe;à latitudine Quidem Mediz , quod hzc Rationalis fil; il] vero Irtátio- 
Yàles; Inter ft autem quod ordine non fint ezdem ex binis nominibus: 
f picuum ef,omanes Lrfarionales lineas ,de quibus ha&cnas e di&usm, 
tcr fe diffcrentes elfe, — — 


E 


scHOLiV M. | 'u 
HACTENVS eph Enclidei de feptem [enavils. D 
AN primo , quicominetur propof.37.38. 39. 49. 4L. (ad phádidita. 
prium[Pximsaram Irracienallum , niim eun , qua ex bina né. 
9eupió se Qo Lim QUA Fx bio Meqis pri: Qv 6i s gna ioc bim Me- ; 


) 
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"diis fecunda;( o. Maioris; (o eim, qua Rationale ac Medinm poteit; 
semique eiut qu& poteit bua Media. , 
,. AN fecundo, quemcontinemi propof. 43. 44. 45. 46. 47. C 48. egit de 
sarum diuiffonibus, docens (imgulm in femgulie duntaxat punéclis demidi 
Ife io [ua nomina. ' 

IN tertto deinde contento propof. 49. 50. f1. $2.53. C $4, docitin- 
wentionem [ex linearum,qua ex binis momumbin diciityer ,"Uidebuet yri- 
s4- fecundt tertia quarta, q ent , Co Jexta. , 

IN quarto , quem abfoluunt prepof. 55.50. $7.58. $9. (5 60. offen- 
dit, qno modo ba fex linea irrattonales , qua in primo [enario explican- 
zur, inter e differant , docens , quanam linen Irrationalia fit sia , qua 
potest fpatium contentum (ub. Rational , Cx ex binie nominibsn pri- 
may'velex binis nominibus [ecunda,veltertia,vel quarta uel quinta, 
vil fexta. 

IN quinto autem , quem reperies in propef. 61.62.63 €4. 65. C 66.e- 
enit , qua[nam latitudes Irrationales faciant quadrata laurum 
Irrationalinm in prittso (enario explicatarum , ad, Rationaleza lineam 

epa. ——— | 

In jexto vero,quiquinque propof.nempeé7.68.69. 70. 5» 71. abfsl. 
sitir , demonflranit lineam quamcunque commar farabil.sn alicsp di- 
. orum fex Irrationalium sm primo (enario effe Irrattonaloms eandcm 
S5, eui commen[urabilis est. 

—OInfeptimo danique contentó duabWit propofitionibus , nimiriein 7À. 
€ 73. explicant rurfus differentiam nliam tx pradiclarum irratio- 


um. 

REPERIT V R auttm do bie [ex line Irrationalibus, de qni- 
Bit in primo (ario , Annlogit (eu proportiónalitua Avi brnetrca ,qiá 
guide confifhu in exce[u eodct Et rela media prosortionalie, fecmte 
um Analogtam Aritbmeticam , inter due omina cuin[nie Loea Ir- 
-*8ttonslp ; af? quoqne irrAgienalis eauem ii] 4 IBi ef E106 MOPDINA m0- 

dis exiffit. 
SIT enim quácunque Irrationnlis , nete ex bini némibibtn A B, 
: uita matis nomen M C. , (C diuidatur A B.bfarimin Ds e eus 


D C dimidia A D , v.l DB, 4qua!u [nr a:wr E. 
Ate B Din Bmediami(f- je undumsdnaogzarm .1- 
p t4 vitbmaticam imer 4C, B: ejfe quoquá 


' ex binis nomminibi. Quoniam emm A C , (uptrat dimidiam 1 D ,re* 
&s DC,C5 dimidia DB,f/«perat ip(a C B,ea.lem etia D B: pev/bund 
eff, dimidiam ipfis A B , nempe E ,tjJemediam ptoportionalem smtor 
A4 C,C B.in Analogia Mritbmerick. — | : 
RVRSVS quid t ycoromeníntAabilis eff longitudine toti A B, enm baé 
ille fs duplo: orit ( Ey Itrationalu kadem y fi A Byut ir. fexto jena- . 
$io eil demon(Iratum. 
1 D E M eflebdernuà nhi aliteb ixi thtebil lx tli bgghéndl. bu sed- 
binjert. .l ik &B. 
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SEQVVFNTVR iam feptem alij [enarij, in quib eqderm Englides 
demonfirat de fex alijs lineis Ira rronalibwi , qua per detraóhoner ge- 
Serantur , qua mn pracedentibus [eptew /enariu de Irrationabbo , qua 
per cempofitionem fiunt,eum offend: ffe docui tbe. 


PRINCIPIVM SENARIORVM, 
(0,perdetradtionem. . | Ul 
THEOR. 6. PROPOS. 74. odi. 
S1áRationali Rationalisauferatur potentia cantum xviij, 
commeníurabilis exiftens coti ; Reliqua I:rationalis eft. 
Voctturautem Apotome. 0 . 
DarmAHAT vA àRationali AB Rationalis A C , poted- 
tia (olum commenfurabilis ipfi A B. Dico ícliquam B C, Itratió - 
nalem effe. Quoniam enim per lemma 5. ptopef.19. buips libr.e( 
vt AB,ad AC,ita quadratum cx AB ad C 


re&angulum fub 4 B,A C;EtfuncAB, A i B 
A C longitudine incommenfurabiles: 


A 


" eerunt incommeníurabilia quadcrarum ex A B , & re&asgulum a 10. decis. 


fub AB,A C.Sedquadrato ex AB, commeníurabile eft compofi- 
tum cx quadratis rectarum A B,A C; (cum enim A B,A C;poten- ML 
tia ponantur commen[urabiles,erunt quadrata ex AB, AC,com- 
meníurabilia. & Igitur & compoficum cx ipfis commenfu:abile b ye. decim, - 
eris quadrato cx AB,)rectangulo vero füb AB, AC, commenfura- 
bile eft rectangulum fub A B,A C,bis..]gitur cópoffgum ex qua- 


. dratistectarum AB, AC,& rc&angulum fubiÁA B. A C , bis (ga- 


tencim,incommenfurabilja funr, vt in (cholio propot. 14.huius 
libri demonftrauimus. c Bt autem compofitum ex quadratis re- «7-[esunii, 


^ tarum AB, AC, zquale redangulobis (ib AB, AC , vnacum , 


j 
| 
| 
| 
| 
| 
| 
| 


! 
. 


| bec suodo. 


quadrato ex B C. Igitur & compofitum ex quadratis re&tar A B, 
AC.,per coroll,propof. 17. huiuslib. reliquo quadrato ex B C,in: 
commenfurabile cft. Cum ergo compofitum ex quadratis recta- MEME 
zum À B,AC fit Rarionalc : ( propterea quod commepnfurabile 


| eftquadrato Rationali ex A B, linea Ratiopali defcripto:) crie 


uadiatum ex BC,Itrationale:atque adeo & reQta ipía B C, I1rra- 


| tfOoalis. Voceux autem Apotome. Iuniorcs dicunt Refiduum, 


Si igiturà Ratiooali Rationalis auferatur porentigtantum come. - 


| snen(urabiliseziftens toc; Reliqua Irrauonalis eft; & c. Quod os 


ftendendum erat. 
SC HOLI V M. 


é Euclidis proponere. queque banc propofstioneh 
o. | ox 007 Cd»à 


POTVIS 





sm EVCLLD. GEOM. 
$1 àmsiori nomine eius , quz ex binis nominibus, 
 minusnomen auferatur: Reliqua Írrationaliseft. Voce- 


-— curautem Ápotóme. ; 

N.A M chm 4B, AC , femi Rationales potentia tantum commen- 

G | furabiles: à. eriteompofita ex ipfis irranena- 

, 837 citi. A. —— A B. la, quaex binis nommibus dicitur , cim ma- 
) | ss nomen 4 B C mot AC. Aduferturigi- 

suy A C , soit nomen ex ihaieri nomina .4 B, Utrelinqmaiwr Apste- 

t ge BC. ' 27 

Ixxtv. THEOR. 55. PROPOS. ys. 

Ixix. S1à Media Mediaauferatur potentis tantum com- 
meníurabilis exiftenstoti, qua cum tota Rationalecó- 
tineat; Reliqua ltrationaliseft. Voceturautem Medis 
Apotome prima. ' 

DsrRAHATYRÀMcediaAB,Media AC, potenciaíolam 
gommenfurabilis ipfi A B, firqüe ret'angulam fub A B, A C, Ra- 
tiopale.Dico reliquam B C, cffe Irrationalem. Quoniam enin 

. AB, AC, potentiafünt Commenfurabiles; eruncquad:aca ex 4 
bie. 4 A c,commenfurabilia,b atquc adeo & compofitum ex ipfis com. 
T. mehbfuürabile erit quadratocx A c. Eft autem quadratum cx Ac, 
Media Irrationalo& Medium Ig tur ex coroll. propof-24. hnius 
libr. & compofitum exquadratis rectarum AB, A c, Irracionale 
erit,ac Medtum.Bt quia rectangulum füb à 8, 4 c, panicux Ra- 
C dionale: erit & rectáeulum bis fub A8, 4c, 
Aw&————áÉ—- B ^ Raronale; lgiturincómenfurabile e&.ó- 
pofitum exquadroris re&tarum A2, AC.tc- 
€ 7. desitmi. Gangulo bisfüb A 3,4 C. c Cumergo compofitum ex quadraas 
rectarum AB, 4 c, zquale ficrectangulo bis fab A 5,4 €, vaa cum 
quadrato ex BC;crit quoq; rectangulum bis fub AB, A C,vriacü 
quadrato ex BC incommenfurabile re&appulo bis (b 4 B.A C. 
- dir. decim. a Quare &re&angulum bisfüb AB,A C, & quadratum ex BC, 
. incommenfurabilia funtrBtiftente ergo re&abgulo bisfub AB, 
AC, Rationali:eritquadracum ex BC,irrationale: ideoque & re- 
&a BC, Irrationalis erit. Vocctur autem Medig Apotome prima, 
uia videlicet relinquitur poft decra&ionem minoris nominis 
linez ex binis Mediis primz , à maiori nomine vt in fcholio fc. 
quenti patebit. S/igiturà Media Media aufesstur potencia tan- 
tum commenfurab.lis exiftens toti , quz cum tota Rationale: 
contineat: Reliqua Irrationalis eft. Vocetur aucem Media Apo- 
. tome prima. Quod ofteodendum erat. 
$ CHOLLIV M. 
, d OTVissET bae pro, ofniio propom boc medo: 
Sià 


3 
Y 
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Sid maiori nominc cius , quz ex binis Mediis prima, 
minusnomén auferatur ; Reliqua Irrationalis e(t. Voce» 
turautcem Medie Ápotome prima, ] 

C VM emm 4 B, A C, fout Media posentia [olum commoen[urab les, 

 «onmnseanique Rationslo ; a erit compofsi.a ex ipfis Irrattonalie qua ek | 38 decim 

binis Medie prima dicitser , nisu masse pomen 4 B, (imam AC. ^— j 
"AMAnferir igitur MC mimus pomanex rnmors A Biutrsisquatut BC,.— 
AMesdia dpoteme prima. . . 


THEOR.;$3:. "PROPOS 26 


$1 à Media Media auferatur potentia ratum com. iux. 
, menfurabilisexiftens toti , que cum tora Medium con- 
tincat ; Reliqua Irrationalis cft. Vocetur autém Medi ) 
Apotome fecunda. 


-DsrRAHATY KR à Media AB, Media AC , potentia fol&m 
xommenfurabilis ipü A B,fitquc rectangulum fub A B, A C, Moe- 
ium. Dico religüam B C , Pa liationalem. Quoniam cbim 
fjuadszata ex A B, A C;pocenua commeaturabilibus commenfa- 
zabiliafant; & erit & compotitumez^ | v Cc b ré, decinp, 
iplis vtriqueipforum comrmen(urabi- — A Bussmseisssiadeeme B 
]c:&ft autem vurumq; ipforum M cdiü, : E 
quod & reda A B, A C, Medis ponantur. Igitur & compofitum 
«x ipis vutiq; commeofürabile, Medium cil, ex coroll. propof. 
34. haus]ib. Rurfus quiarectangulum fub AB, AC, Medium po 
Bitut:cerit & eius duplum,rc&tangulum videl. bis (üb A B, A C,ex 
coroll.propof.1 4.huius lib.Medium.c Cum crgo compofitum ez c7. fecgsd;, 
quadiratis re&arü AB AC,zquale fit tctanguobi fub AB, AC, Á 
yna cum quadratocx B C; luperabis compofitum ex quadratis 
zc&arum À B, A C, quod Medium cít, rectangulum bis fub A B, 
AC.quod etiam Medium eft,quadrato ex BC.4 Medium autem d 17. des. 
non iuperac Medium Rationai. Non crgo quadratum ex B C, 
Rationale eft. Rrgolrrationale , & ipfa rcéta BC, lzrationali«. 
Vocetur autem Medíaz Apotomc íccunda , quaniam relinquitur 
pott dcta&ionem minoris nominis ei us,qua ex binis Medis fc- 
€unda,à maiori nomine, vt ex íÍcholio fequenti apparebit. Siigi- — , | 
£uz à Mcdia Media auferacur, &c. Quodcracoftendendum. . 07 
| $CHOLIV M. ' 
HOC etiam tbeoremaita potuiffet proponi. 
S1 àmaipri nomine eiusquz ex binis Mediis (ecun- 
a,minus pomen auferatur. ; Reliqua ltationalis eft... - 
Vocetütautom Medie Apotome fecunda, ' 
X i Qvo. 


^ 
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QVONIAM enim AB, AC, Media [unt potentia tantum cosmdnon- 


a 3g.decim. furubi]es,comtinentqae Medium : a erit compofsta ex ipfis Irratsonalu, 


—Ixxyj. 
, Ixxj. 


quá ax binis Medis (ecmndn appellatuv ,cnisu synaisa noten t B,(S» smé- 
nut AC. Aufiertur igitur AC , mmus nomenex maiori A B, vi relino 
quatur BG, Media Apotome fesunda. 


THEOR. fg PROPOS, 77. 


Sidrecta linea re&ta auferatur porentia incommen- 
furabilis exiftenstoti , quz cum tota faciat compofitum 
quidem ex ipfarum quadratis Rationale : quod autem 
fub ipfiscBitinetur, Medium: Reliqua Itrationalis eft. 
Vo«ceturautem Minor. 

DarRAHATYRÀ rcCta AB,recta AC;potentiaipfi AB , incom- 
menfurabilis:Sit autem compofitum ex quadratis re&tarum AB, 
AC, Rationale, rectangulum vero füb AB, AC, Medium. Dicore. 
liquam B C , rationalem effc. Quoniam enim compofitumet 

C quadratis rectarum À B,A C, Rationale eíl; 


At Á"B r&asgulum veroíub A B,A C;atque adeo, 


ex coroll. propof. 24. hnius libr. 8t ei com- 
rectangulum bis füb A B,A C, Medium,hoc 


b 16.decim. eft, Irrationale:berit compofitum ex quadmtis reclarum A B, 


C 7.jeundi. AC ipcommen(urabile rectangulo bis 


d 10.drfin. 


ub AB,A C. c Eftauteg 
compolirum ex quadrausrectarum A B, À C, squale rectangu- 
lo bis íüb AB,AÀ C,vna cum quadrato ex B C. Igitur & com po- 
ftum cx quadratis te&arum ÁB, AC, per eoroll.propof. r7. huivt 
lib.reliquo quadrato ex B C,incommenfurabilc crit. Ponitur av 
peu compofitum ex quadratis redbiarum AB,A C, Rationale 4I. 
gitut quadraum ex B C , jlliincommenfurabile, Irrationslc ct, 
l& linca B C, Irrationalis. Vocetut autem Minor, quoniam relia- 
quirur poft detractionem minoris nominis liaez Maioris à ma. 
jori nomine, vt in fcholio fequenti dicemus. Siigrturà rectal 
jiea rcdka anferaenr, & c. Quod crat demonílrandum, 


ScHOLIV M, 
SIC etiam tbsorema boc potérat proponi. — 
Siámaiori nomine linez Maioris minu$ nomenam- 
feratur: Reliqua Irrarionaliseft. Vocetar autem Minor. 


N 4 Mecum 4 B, AC, fint potentiaincommon|urabilesqmafaci- 
wht compofitum quidem ex ip(/arum quadrato Ratónale , quod am 


€ 40. deriÀm. gem [ubipfiscontbutum , Medium : cerit compofjta ox ipfis Irratimo- 


lie qua vocatur Matr,eu/que suni nemen 4d D, mins antem AC. 


^o 4nfe- 


LIBSRX:' nf 
Miufevtuo igitur AC, mitse nomenex maiori 4B, otrelisquataur Mi. 
Ber Bc. ) 


THEOR. 6o. — PROPOS. 55. pat, 
S ràreCta reta auferatur potentia incommenfurabi- 


. lisexiftenstoti , que cum tota facit cópofirum quidem 2 


ex ipfarum quadratis Medium;quod autem fub ipfis có-- 
tinetur,Rationale: Reliqua Irrationalis eft. Voceturau- 
tem cum Rationali Medium totum efhiciens. 


' DarnAHAT YRextCÓa A5, reCta AC; potentia ipfi Ap, incÓ- 
menfurabilis ; fit autem compofitum ex ipaum quadratis Mc. 
dium,& rectangulum fubipfis,Rationale. D'co rcliquam BC, 
effe Irationalem. Quoniam enim compofitum ex quadratis 
| gectarum AB, AC, Mediem eft; hoc eft, Irrationale; at tectangu- 
lum fub AB,AC, atq; adeo & cius duplum, nempe quod bislub 
AB; AC, Rationale; « ctit compofitum ex quadratis rcCtarum a ro. defra. 


AB, AC, incommenfurabile rectangule bisfub AB,AC. à Eft b7.fecundi. . 
C 


aurcm compofitum ex quadraris rectarum 
AB,'A C, zquale re&tangulo bis fub AB, Ap B 
AC, vna cum quadrato ex BC. Ipitur & 
zcctangulum bisfub AB, AC, vna cum quadrato ex BC,incom- 
menfíurabile eft re&tangulo bisfab AB,AC. c Sunt ergo reGan- cis. derim. 

ulum bis (ab AB, AC,& quadtasum ex BC,incommenfurabilia. — 
C um ergorectapgulum bis fab AB, AC, Rationale fit; 4crit d 10.defín. 
quadratum ex BC,Irracionale, & re&a EC,ltrationalis. Vocetur 
autem cum Ratiopali Medium rorum cfhciens : quia cius qua- 
dratum additum rectangulo bis ífubAB, A C,quod Rationale cft, 
facit totum cempofitum ex quadratis rcctarum AB, AC, quod 
Medium exiftit. $i igitarà recta recta auferatur potentia incom- 
znenfurabilis exiftés coti, qua cum tota faciat compofitum qui- 
dem ex ipfarum quadratis Mediám ; quodautem fab ip(is con- 
cincrur Ranionale:Reliqua Irrationalis eft,&c. Qnod oftenden. 

umerat. . 


SCHOLI?V M. 
H oc etiam modo Enelides tbeerema boc potuiffet proponere. — 

. S1 maiotinominecius,quz Rationaleac Medium 
poteít,minus nomen auferatur; Reliqua I1rrationalis eft, 
Vocceturauté cum Rationali Medium totum efficiens, 

. CY M eigo AB, AC, fint patentia incommen[urabiles, qua fa-. 
66-8. CUPpo jtm awidem ex ipjarum quadravi, Medium; quod am 


scio fnb "Óbfis cewtinetur, Rationalis € eritcompofita ex ipfis [rratse- e At.dec. 
' x j nalis, 


s 


/ILXXik | 


4 
*. 
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malie,qua nominatur Rationale 4c Medium potens. , cuts master no- 
suenefi AB,minee autam AC.— Aufertur igitur mius nomen AC À. 
maiori 4 B,o? BC,. um Rateenali Medinm totum efficiks relinquatur. 


THEOR ét. | PROPOS. 79 
S là rela reQa auferatur potentia incommenfurs-. 
bilisexiftcns toti, quz cum tota faciat & com ofiraüm ex 
ipfatum quadratis, Medium ; & quod fub ipfis contine- 
tur, Medium, incommenfurabileq; compofito ex qua- 
dratis ipfarum : Reliqua Itraionalis cft. Voceturautem 
cum Medio Medium totum efficiens. - 


DzTRAHATYR eX rc&a A5, recta Ac, potentia ipfi 45, 
incommenfinabilis ; Sitq; tam comp: fitum egi pfarum quadra. 
tis quam rectargulum fub »pGs Mcdium, incommeoflurabileq; 
compolito exipíarum quadratis. Dicoreliquam sc;cffe Itratio- 

Co Dalem «Quoniam cpím compofitem cx 
A tmr B — quadrats tectaum AB, Ac, zquale cft re- 
i &angulo bis fa» AB, AC, vna cum quadrz- 
to ex BC, foperabit compofitum ex quadratis re&tarum, A3, AC, 
qvod Medium ponitur, rc Ctangolum bis fub AB, AC, quod cx co- 
roll. propof.4.huius lib. Mcdium etíam eft. ( cum Medio, quod 


! fab AB Ac, continetür, fit commenfurabilc ) quadrato cz 2c. 


b 17. deo. 


b Medium aut£nonfuperat Medium Rarion:l:. Non ergo qua- 
dratum ex 5c, Rationale eft. Ergo Itrationile, & recta rpía sc, 
lrrationalis. Vocetur hutcm cum Medio Medium tocum effia- 
ens, quia cius quadratum cum rectangulo bis fub A8 AC, quod 
Medium cft facit totum compofitum ex quadratisrectarum A5 
A c,qued Medium ctiam eft. Si igitar à rc&a rectaanferatur,&c. 
Quod oftendendum erar. ! 
S$SCHOLIVM. 
In buscsesdum propomi quoque potw:[fet bee tbeeremma, — 

SIá maiorinominecius.quz bina Media pote &. mi- 
nus nomen auferatur; Reliqua Irrationaliseft. V occtur 
autem cum Medio Medium totum efficiens. - 

YONIAM cum AB, AC, fint potentia incommon[uranbiles, fa- 
piantg, (i compofitum ex iparum quadrati Medium, C recbangulum 
fib ipfis Medium, incemmimen|wrabr'eá, compoféte ex quadratis rpfa- 
rem, eritcompofita ex allie Iratsona i6 , qua bina Madia potens dsci- 
tur, cuia »54i0 norpen A B.(y moi AC. Agfertur bee 90 18006 3I9- 
shen AC , ex maiori AB, vui relinquatur EC, cum Medio Medium ee. 
tum lffcions. - . . | LEM- 


LIBER X. 3» 


LEMMA. ^*. 

ST idemexceffus fit inter primam magnitudinem, & 
fecundam , qui intertertiam magnitudinem, & quar- 
tam ; erit & viciffim idem exceffus interprimam magni- 

 tmdinem,& tertiam, qui inter íccandam magnitudinem 
& quartam, ! 
SinurT quatmer magnitudines 4B, CD, EF, GH, fitque 
IB, excefw inter AB, C D, equali excefui KF, inter EF, GH, 
Di.o eundemeffe exceffum inter AB, EF, qui esl inter CD, GH. 
Qupriam eut LB, exceffu ell inter AB, Cv E. 
CD; erit Al, ipfi CD, equali. Eodemmode — 4, ———5g 
 aqualieerit EK,ipfi GH.. let igitur exee[-. C—— D 
fm eric inter AT EK, qui imper CD, d E——h 
GH; cum ba magnitudinesilli (it equales, | 
fingula finguli. Ef euttmtotorum AB, EF, ex pronummciato 1G. 
Db.1. idemexceffus, qui inter AL EK quod 1B, KF, equales po- 


sentur.. (gitur idem quoq exc fw eritinter AB, (y EF,quiintty 


CD, GH. qued es propofisum. 


COROLLARIVYM. 


EX his confat,quatuor magnitudines Arithmeticam Analogiam ha- 
bentes,habete queque viciffim Arithmeticar Analogiam , quoniam hu- 
 iu(modi Analogia confi&it in eodem ezceffu, quem oftendimuseundem 
effe.inter primam,& sertiam magunitudinem,qui inter fecundam & quar- 
tam magnitadines reperitur. fi idem fit exceffus inter primam magnitudi. 
gem, & (ecundá,qui inter tertiam nisgnitudinem, & quartam, & hoc ef, 
fi quatuor magnitudines Analogiat Arithmeticam habeant. 


THBOR. 6x, | PROPOS.8o..- 


ÁroronxA vnatantum congruit recta linea Ratio. 
nalis potentia folum cómmenfurabilis exiftens toti. 

S 1T Apotome AB; congruens antem Ratiosmalis BC, poten- 
cia folus cori AC. comm. nlarabilis. Dicoi- . C 
p& AB;aliam Ranonalé non congruere, quz Ar———D 
toti firpotentiatantum commenfarabilis. f — 1! 


enim fieri poteft, coogruat alía Rationalis QD ita vt BD,ipfi Ap, ^ 


Éirpotcent'a folum commenfur£bilis Bcquia BC; Rationalis c& ; 
eric AC.illi folam potentia commenf(urabilis, Rationalis Ratio- 
pales eto fant AC;BC, potentiatantü commea(urabiles. Eodd 

X4 modo 


Lxxix, 
LKXIY, 


Ld 
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modo erunt & 4p, pp, K «tionales potentia folam commenf(a - 
rabiles.: Quoniam vero i:dem exceilus eft iter compofitum ex 
C quad:atis re&tarum Ac, 3c, & rectangu- 
A" 77D lumbisfubAc,sc;quiinter cómpoficum 
éx quadratis rcctarum AD, BD, & redaa- 
gulum bis (nb Ap,» ; ( lüperatenim compofirim cx quadia- 
tis redarum Ac, Bc, redangulum bis fub Ac, Bc, quadratocx 


& 7 ftoundi. nn; a quod compofitum ex quadratis rcctarum AC, 5C; zqualc 


fitrectangulo bis ub Ac, BC, vna cumquadrato cx A8. Et eo- 
dem modo compofitum ex quadratis rectarum Ap 3D. luperat 


' bz.eeundi. sectangultm bisfob 4b.sp, quadrato eodem ex 45; ó cum & 


€ 16. dec. 


d 23. der. 


-- 


€27.dte. 


compo(itufm cx qua&ratisrectarnin Ap, sp, zquale fit scctan- 
gulo bis fub Ap, 8D, vna cum quadrato ex 45, ) crit quoque 
permurando,cx lemmate antecedenti, idem exccffus inter com- 
pofitum ex quadratis re&tarum Ac, sc, & compofitutn ex qua- 
dratis rectarum AD, Ep, qui inter rectangulum bit fub. Ac, sc, 


' &re&angulum bis fab Apps. Bít autem cxceffasideer illa com- 


pofita, fpatiurs Rationalé,ex fcholio prcopof.?7 huius lib. quod 
vtrumq; Ratiosalefit. ( Nam cum Ac, sc, fiot Rationales po- 
sehtia lolum commenfurabiles; erunt carum quadrara Rácíona- 
lia, & commenfurabilia. c Tgitur & compofitum cxipfis veriq; 
illorum commenfurabile eft,atq; adeo & Rationalc;ex 9.dcfin. 
Non aliter Rationale oftendemus compofium ex quadiaes re- 
Carum Ap, sp. ) Jgitur & éxceffus'intér rectangulum bis fub 
Ac» BC, & ic Ctangulum bis fub Ap, sp, fpatium Rationale eff. 
4 Etquia re&apngulum fub Ac; 5c Rauonalibus potentia fo- 
lum commenfurabilibus Medium eíl; erit ex corollario propo- 
fitionis » 4 hoiüs lib.& cius duplum,nempe rcQ'angulum bis fub 
Ac, 8c; Medium. Eademque ratione Medium cricreGiangulum 
Bis (ub Ab,8p. « Mcdiumaurem non fuperac Medium Rano- 
noli. Igicur exceflus inter rectangulum bis fub Ac, 3c, & ze- 
&angulum bis fub AD, sp, Rationale fpstium non eft. Scd & 
Rationale oftenfüm eft. Quod eftabfutdum. Ergo ipfi As,alia 
Rationalis n6 congruit, prater 5c, qui toti fit potentia cantum 


. commenfusabilis. Apotoma igitur vna tantum congruit, &c. 


Quod erat oftendendum. 


THEOR. 6; PROPOS. $1, 


' MzpiA Apotomzptimz vna tantum congtuit recta 
linea Media;potentia folum commenfurabilis exiftens 
toti,& cum tota Rationale contihens. 

.S 1T Mediz Apotome prima A5; & ipfi congruat Ac, Media 
toti 4c, potentia folum commen(urabilis , & sedtangalum fub 
AC,BCG, 
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4c. 26, fc Rationale. Dico ipfi 4 5 aLam Mediam non cen- 
gruere , qua toti fit potentia tantum commeníuiabilis, condi- 
neatque cum tota Rationale. Si enim fieri potcft; cope ruat alia 
3D, Media toti AD, potentia rantum commepf(u:abilis , firq; re- 
&angulum fub 4p,2D, Rationale. Bt quiasc. Mcdia eft poten. 


tia lolum ipfi 4c,cemmenfarsbilis; eerit& Ac, A. B. CDaza4uieim. « 


Media, cum illi fit commeníurabilis. Mcdiz — (—4———— 

exgo (unt. Ac, Bc , potentia tantum commeníu- 

rabiks — Quoniam vero idem exce(fus eft. incer compofirum 
ex quadrat s rc&arum Ac, c5,'& compofitum cx quadratis ic- 
&arum AP, BD, qui inter recangulum bis (ub Ac, 8c, & re- 
&apgulum bis füb Ap. 3D, vt in propof. przcedenti oftenfum 
cít : Et autem excceflus inter hzc fedangula,ex f. bolio propofi- 
tionis 17. buius lib.fpatinm R;tionale; quod vtiumque fic Ra- 
tionale. ( cum eoim rectaegulum fub Ac, »c, ponatur Rario- 
pale ; eritzectangalum bisfíub Ac sc, illi commenfurabile, Ra- 
tonale. Átq; cadem rat:one Rationale erit rectangulum bis fub 
AD, BD. ) Igitur & exceffus inter compofitum ex quadratisre- 
G&arum Ac.^5c, & compofitam ex quadratis retatum AD, BD, 
fpatium Rationalceft. Etquoniam rez Ac, xc, Mediz func 
potentia (olum commenfíurabiles ; eranc& ipfarum quadrata 


Medis , & «ommeníurabilia. & Igitur & compofitum ex ipfis b 16.dec.— 


vuriqueipiorum commeníurabileeft,atque adco & Medium,ex 
coroll. propof.2 4. huius lib. Nonaliterquoq; Medium erit com- 


pofitum ex quadratis rectarü Ap. BD. . c Medium. A B. CD ca.der- 


aurem non fuperat Medium Raüonali. lgitur | aà——-—— 
exce(fus inter cópofitum ex quadrais redarum 

AC, 3C, K cópofitum ex quadratis re&tarum Ap, 5p, fpatinm Ra- 
tionale non eft. Sed & Rationalcoftenfum eft. Quod eft ab(ur- 
dum. Ergoipfi As,alia Media non congruit, praccr BC; quz tori 
fic potentia folum commenfurabilis, contincatq; cum tota Ra- 
tiopa'e. Mediz igitur Apotomz prima vna tantum congruit, 
&c. Quoderat demonftrandum. 


THEOR. é(4. . PROPOS. &. 


Mzrz»pi14z Aporom fecunda vna tantam congruit 
zecta linea Medi ntia folum commeníurabilis exi- 


ftens toti, & cumt edium continens. 


$1T Mediz Apotomceíccunda 45, cui congruat Medis nc, 
toti Ac ; potentia tantum commenfurabilis, & rcctasgulum fub 
AC; 3C, fit Medium. Dico ipfi A5, aliam, Mediam non con- 
/ groere , qua toti fit potentia tantum commenfurabilis, conti- 
Acatqecum cora Medium. Si enim fieri poteft; congruat :pfi alia 







txxrj 


Lxxv). 


x j $5. Me- 


& 44. primi. 
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sp. Mediateti Ap, potentia tantum commenfurabilis , itque 
rectangulum fub Ap, 35, Medium. Exponatur Rationalis zr, 
4 ad quám applicetur rectangulum a6, zquale compofito ex 
quádzaris rectarum Ac. 5c, & ad eandem ar, aliud xr, applice- 
tur zqualequadratoexas. E:deniq;aljud sr,zquale compoh- 
to ex quadratisre&arum Ap, 5p. à. Quoniam igitur compof- 
tum cx quadratis rcctarum Ac, 3c, zqualecít rectangulobis 


' fub Ac, ze, vna cum quadratocx A8; erit xo, zquale ei; quod 


, 634. dec. 


bis contipetut fub Ac, sc. Bodemque modoerit xz, zqualee:, 
uod biscontinetur (ab AD, Bp. lit quoniam Ac, 5c, Medix 
(inti potentia commeníurabiles; (cum enim sc; M«dia pona- 
tur, cerit & Ac. ipfiporentia commenfurabilis, Media) erunt & 
earum quadrata Medía,& commenfutabilia. 
Ergo & compofitum er ipfis comméfurabile eft vtriq; ceram; 


dé. der. atqueidcirco & Medium,ez coroll.propof.z4.hmiuslib. 4 Igi- 


e 1.doc- 
P d" 


tur & 16,quod illi compofiro quale eft, Medium cft; quod cum 


A B CD appliceturad Rationalem ar, serit 
—H^ M zB Radonalis ipfi xp, longitudine 
.B incommenfurabilis. Rurfus quia re- 


&anpulum fub Ac, sc, Medium eft; 

erit ex coroll. propoí z4. bois lb & 

' eius duplum, ncmpe xa. Mcdium ; 
FI. s Lk quod cum applicetutad Rationalem 
Et, f crit x Hn, Rationalis ipfi xt, hoc elt, ipfi ar, longitudine 
incommen(urabilis. Btquia Ac, 5c, longitudine incom menf.- 
rabiles (unt, e(tq; vt AC, ad. 2c, itaquadratam ex Ac, ad rectas 
golum fub Ac, Bc, vt ofteodimus lemmate y.ad propo(.19 haius 
ib. g erít quadratum ex Ac,incemmenfurabile re&angulo (ub 
A€,58C. ElLautem quadrato ex Ac, commen(urab'le compof. 
tum ex quadratis rectarum. Ac, sc, hoc ett, reGangolum EG. 


" (cum enim reGz Ac,5c, ponantur potentia commeaíurabilés; 


erunt & earum quadrata commeníurabilia. PIgieur & compofi- 
cum ex ipfis commeníurabil: eft vtique ipforum, némpe qua- 
drato ex Ac. ) & re&anguloíub Ac, sc, cemmenínurabile eft 
eius duplam, videlicet xc. Ipitur & ac , ipfi kc; incommen(u- 
rabile ell, eft iis, qua in fcholio propof 14. buius lib. docuimus, 


í Re&z igitur &H; x H, eandem ha Iatiobcm. eum £G, 
ed & Rationajles funt 






xc,longitudine incommenafurabiles fi 
often(a. Rarionales ergo (unt potentia tantum cotrim eafürabi- 
les. Quapropter cum ex Rarienali aH, auferatur Rationalis x8, 
potentia (olem commenfurabilis ipfi EH, k erit&K Apotome, 
& illi congruens xH. Similitérdemonftrabimus zx, Apocomen 
efle,& illicongruentemxM | NonigiturAporomz vnatantum 


- -congtuit recta linea Rarionalispoteatia folum commenf^rab lis 


exiftens 


! LIBER X | yt oc 
exifteos toti: quod &ft abfurdum. Vnam enim t»ntum cógtuere, , 

4 demon(tracum eft. Igitur médiz Apotomz fecundz vna ran- 8 80.4ec. 
titm congiuit, &c. Quoderat demonftrandam. 


THEOR. ó. — PROPOS. 8j 


M1N0AR1 vnataptumcongruit reQtalinca potentia 
incommenfurabilis exiftens coti,& cum tota faciens có- 
pofitum quidem ex ipfarum quadratis Rationale; quod 

aurem fub ipis continetur, Medium. 


$1T Minor A B, & illicongrucns BC,toti AC,pocentia in- 
commeníurabilis , facienfque compofitum ex quadratus rectae 
zom AC,BC, Rationale; at tectasgulum füb AC, BC, Medi&m. 
Dicoipfi AB;aliam aó congrucíe,quz eadem prafter. Sit enim, 
fi fiezi poteft, alia congruens BD, toti AD, potentiaincommen- 
furabilis, facienfque compofitam quidem ex quadraris rcctarum 
AD,BD.Rationale, at rectangulü (lb AD, BD,Medium. Quo- 
. miam igitur,vt in propof 80 demenftratum cfl idem exceffus cft 
inter compofitum ex quadratis rectatum AC, A 5 cp 
 BC,&con pofitum ex quadratis re&arum AD, 
BD,quiinter re&angulumbisfab AC,BC.& ic ! 
Cangulum bis fub AD,BD:Ef(t afftexceffus inter iila compofita, 
fpatium Rationale, ex f. holiopropof.27. huius libri ; quod v- 
trumque Rationale ponatur. Igitur & excelfus inter rcdangalá 
bis fub AC,BC,& rectangulum bis fab AD. BD, fpatium eft Ra-: 
zionale, íed & non Ratiopale eft. ( CumenimreGangwlum (ab 
AC,BC,; ponatur Mcdium,erit quoquecx coroll. propo(14.hu- 
ius lib. eius duplum , nempe rectangulum bis fub AC, BC, Me- 
dium. Similiterque Medium eritre&angulum bis fub AD, BD. 
à Quatre vàum non fuperabir alterum Rationali. Quod cftab. b 17. dec. 
füaraum. Erpo ipfi AB, aliareGta prater BC, nóncongruit po- 
tentia toti incominéfurabilis,&c. Minori ergovnatantum con- 
gruit,& c. Quod erat demonflrandum. 


THEOR. é& — PROPOS. 84. 5k 


EI, quz cum Rationali Medium totnm facit,vna : 
tantum congruit reda linea potentia íncommenfura- 
bilis exiftens coti, & cum tota faciens compofitum qui- 
dem ex ipíarum quadratis Medium; quod autem (ub i- 
pis concinetur, Rationale. 

$ 1 1 re&acom Ratiopali Medium torum faciens AB, cui ^ 
congruat rc&ta B C, coti À C poirentia incommenfurabilis, fa- 
cien(qne 


$2. 
77. 


hl 
, 
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cienfque compo(itum quidem ex quadratis rectarum AC,BC 
Medium re&aogulá vero fübACPBC, Rationale. Dico ipfi AB, 
aliam rectam nó congroereque hzceadem faciat. Si enim fier 
poteít , congruatipfi aliare&a BD, toti AD , potentia incom- 
menífurabilis, facienfque compofitum quidem ex quadratis re- 
| mE &aram AD, BD, Medium, rectangulum 
B C veto íab AD, BD, Rationale. Quosiam 
ALL AD igitet vtin propof.8o. oftenfum cttidem 
erceífus cft inter cópofirum ex quadratis 


—"Ie&arum AC, BC, & compofitum ex quadratisre&arum AD, 


BD qui inter re&angulum bisfüb AC, BC, & re&taogulum bis 
fub AD,BD : Eftautem exceffusintet^hzc recangula, fpatium 
Rationale, vtin propof.81. demonftrauimus. Igitur & exceffus 
inter illacompoftra,Ípatium Rationale eft: (cd & noa Rationa- 
le eft; cum vtrumq; 6t Medium. « Medium enim Medium noz 
füperat Rationali. Quod eftabíurdum. Non ergo ipfi AB, alis 
recta, quam BC,congruct potencia tori incommenfurabilis, &c, 
Quareci,qva cum Rationali Medium totum facit ; vna ranrum 


| congtuit,&c. Quoderat demonfirandum. 


THEOR.éz. PROPOS. 8,5. 


EL,quz cam Medio Medium totum facit, vna tan- 
tum congruit reGa linea poteritia incommenfurabilis 
exiftens coti,& cum tota faciens & compofitum ex ipía- 
rum quadratis Medium, & quod (ub ipfis continetur 
Medium, incommeníurabileq; compofito ex ipfarum 
quadraris. | | 


A: B CD S 1 T tecta AB, cum Medio Me- 
| diui totum faciens , ipfi vero con- 
ruens BC, coti AC, potentia incom- 


|o I 





mepfurabilis , facieníque & compo&- 
| tum ex quadraus rectarum AC, BC, 
FI G — L Medium, re&angulum fub AC,BC, 

. Medium , incommeníurabileq; com- 
pofito ex quadratis rectarum AC, BC, Dicoipli AB, aliam noa 
S onpraére que eadem h£c fáciar, Si enim ficri poteft, congruar 
ipfi ré&aália BD, róti AD, potentia commenfurabilis , ita vt & 
€ompofitum ex quadratis re&árüm AD, BD. Medium fit, & re- 
&angulum fub AD. BD, Medium quoque, acincommeníurabile 
compofito ex quadratis re&arum AD, BD. Confructisautem 
iifderm,qua in propof 32.quoniam compofitum ex quadratis re- 
dtarum AC, BC, Medium cft; eit cciám EG, illi equalc, Me- 
"um 


* 
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dium.s Re&oigimr E H,Rarionalis cft, ipfi B F,longitudine in- a1j.decine. 

commenfürabilis.Rurfus qpia re&angulum fab AG,BC, Mediü 

; Medium. blgitur & reta KH, Ratio- b 35. decem 


eft;erit & eius duplum xc . 
nalis eft ; lon irudineipü B F,incommenfíurabilis. Et quoniana (d 
xG,commepílurabile eft rectapgulo fub AC, BC, cum illud bu- 

ius fit duplum;ar rectangulum füb A C, BC, incomimenfurabile 

ponitur compofito ex quadratis rectarum AC, BC : erit quoque € 14.dieime. 
xo.cidem compofito, hoc cíL , ipá B G , incemteenfurabile: aq 

propterea rectz EH, x H,candem habentes cum B G , x G, ratio- 
nem,dlopgitudineincommenfürabiles funt. Sed & cfteníz funt d 10.derim. 
Rationales. Rationales ergo funt potentia folum commenfura- 

biles. Quare cum cx Raciooali B H , auferatur Rationalis x H, 
potenuaíolom commeníurabilis ipfi B H ; ecrit E x , Apotome; e 74 decis, 
& ci coggrucns xH.Nop aliteroftendemus E x;effc Apotomen, uL 
& cicongruentem effe x M. Non igitar Aporomae vna tancum . 
recta congruit,&c. Quod eft abíurdum. f Vnam enim taptum coo Lie. 
congruere demonílratum cft. Igitur ei, que cum Medio Mc- 
dium totum facit, vna tantum congruit; &c. Quoderat oflcn- 


dendum. | 


- DEFINITIONES TERTIA. 
EX PosrtARationali, & Apotoma;fitoraplus poflit, quam 
congrüens; quadrato recta linffie ibi longitudine cemmen- 
fuzabilis. L . 
S1 quidem tota expofitz Rationali (it longitudine 
commeníurabilis; Vocetur Ápotome prima. 
S1 vero congruenscxzp ofitz Rationali fit longitudine 
' commenfurabilis: Vocetur Apotomefecunda. 
|. . lI | 
' Qyopfinequetora, nequecongruensexpofiteRa- 
£ionali(it longitudine commeníarabilis: Vocetur Apo 
tomce tettià. 


Rvn$vsíitota plus poffit, quam congruens, quadrato re&zli. 
nea fioilongitudinc incommeniurabils, 


IV. | 
S 1 quidem tota expofite Rationali (itlongitudine 
commeníurabilis; Vocetur Apotorue quarta. - 
| $1 


tome fexta. 
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S1vero congruens expofite Rationali fit longiadi- 
ne commen(urabilis; Vocetur Ápotome quinta. 
VI. | 


Qv op finequetots,neque congraens expofiir Ra- 
tionali ficlongitudine corhmeníutabilis; Vocetur Apos 


SCHOL í V M. 

NO N aliter colbgitu? numerus barum (ex Adpotomarum; az fupe- 
tite numerpa [ex limearum ex banie notuimbee fuit collectus. Sent e- 
nim fex ba jdpotoma ,vecia linea , quarelinqununtur poft dotrationem 
BORLOYNID BOPOIHIAPD € 9h At0ribt nothintibint jex linearum , qua ex bi- , 
Bás ominibus dicuntur ; ut ex desntttontbun ofi per Dicunm. 


PROBL. 19... PROPOS, 86. 
Inv zNiRE primam Ápotomen. 


, RapsR z15 duobus cumetis quadratis A B; C B, vcin fcho- 
lio 2.propuf.19.huiuslibri docuimus,quor&m cxceflus AC,non 
fic quadracus : ita vc A B; C B, propottionem quidem habeant, 


B quam quadra:us ad quadratéin:at A B, AC;,non.Bxponatur Ra- 


Uonalis quzpiam D , cuilongitudine commenfurabilis fit E 8, 

Ericque EF,cum cotmmenfurab.lis fit Ra- 
À..... C.... B tiosaliD,Racionalis.Fiat deinde vt nume- 
por — rus4ABad numerum A c,ita percoroll.pto- 


E: ECCE c po 6-buiuslib.quadratum ez B F, ad qui. 


Hala . dratuamex GF. Dco B G , effc primam A- 
potomcn. 4 Quoniam enim quadrata cx EF , GF , proportio- 
remhabentia , quam numeri À B, AC , commenf(urabilia funt; 
Erunt & re&a E F, GF, commenfurabiles;faltem potentia.Cum 
ergo B F,oftenía fit Rationalis:crit & G EF, Rationalis.Quia vero 
,A C, proportionem non habent, quam quadrati numeri ; ne- 

uc quadrata ex F, GF,proportionem habebunt,quam quadra. 
t namcri. à Incommenfurabilcs ergo funr longitudioe red 
EF,GF. Rauonalcsergoíunt E F, G F, potcentiatantum com- 
menfurabiles; c acqueidcitcoreliqua E G, Apotomc eft.Dico & 
primam cffc. Pofbt enim recta E E, plus quam recta GF,quadra- 
toex H. Etquia cft,vi numerus A B, ad numerum A C,ita qua- 
dratum ex E F , ad quadratum ex GF: erit per copuerfionem ra- 
t onis,vt AB,ad C B;ita quadiatumeg E F , ad quadratum ex H. 


, Habentautem A B, C D, pioporcioncm,quam numerirquadrari, 


Igitur 


[ 
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figitur & quadrata ex B F, & H,proportionembabent; quam nu* .- 
meri quadrati;s Ac ptoptereatectz. BF,& H ,longitudinc com 4 pda. 
mepfaurabifesfant. Quoniam igitur tota E F,plus potcft, quam 
congruens G F,quadiato recta H, fibilongitudine commeniuta- 
bilis; eftq; tota cadem BF,cxpofitz Rational D,commcenfuiabi. 
lislongitudine:eat EG, cx defin. perma Apocomc. Inucnimus er- 


go primam Apotoren. Quodfaciendum erat. 
"  PROBL. 1o. PROPOS. 87. "Ü 
InvzwiR2 fecundam Apotomen, 


Rapsnazis duobus numeris quadratis A B , CB, vtinpropof, 

pr&cedetii : expofitaq; Kauiondl D, fumatur eilongitudinecó.- 

menfurabilis G F, eritque GF , Rarionali D, «ommen(urabilis, 

Rationalisqueque. Frat deinde vc numcrus AC ,ad numerum 

AB,ita quadratum ex GF,ad quadratü cx EF, per coroll. propof. 

6.buslibri.Dico EG cffc (ccundam Apotomen.Quoniam ée- b é decns. 

nim quadrata ex G F,E F,proportionemha- A ..... C..;. B 

bentia,quam numeri AC, AB, commenfüra- D accu —À—À 

biliafunuBrunt k rce&z G F, E F, commen- FG E 

Turabiles.faltem potentia. Cumergo GF,fit— , ————F 

ofteníaRationalis:ctitquoque BF,Rationa- — 777 

lis.Quia vero numeri A C, AB, atqueadco & quadtataex G F, 

BF, proportionem non habenr , quam nurmcri quadratii eeront c 9, decim 

GE, EF longitudine incommenfurabiles, Racionales fant 

GF,E F,potentia folum commeníurabilcs ; 4Idcoque E G , reli- d 71 dasígy, 
ua, Apotome eft. Dico & fecundam effc. Poffit enim recta R F, | 

plusquam GF,quadrato ez H.Q uoniam ergo cít vr A C,ad A B, 

lta quadratum cx G F, ad quairatumex E F; & conuertendo, vt 

AB,ad AC,ita quadiatum ex EF,ad quadratum ex GF:Oftende. 

1nu3 aam vtin antecedenti propof.redtam H,ipfi E F,longitudi- 

nceff: cenmenfíaiabilem.Quam ob rem cum tota BF, plus pof- 

fi quam coppruens G F, quadrato re&z H , fibi lonpirudine có. 

imenfurabilis,fitque congrueos cr,cxpofita Rationali D, longi- t 

tudine commen/furabilis:erit Ec,ex delin.íecunda Apotome. Ia. 

ucnimus creofccundam Apotemen. Quod erat faciendum, 


PROBL. M. PROPOS. 88. 87. 
Invsxinz tertiam Apotomen. $2 


Rs »an r15duobosnumeris quadratis A B, CB, vc ín pro- 
ofitienc6.(umaruralius numeros L, vt in propofitione, r.huius 
ibri docuiaus , qui ad ocurüm ipforum A B , AC, proportio- 
nem habcat; quam quadratus ad quadratum. Expocità dein- 
de Rationa!i D/fiat vcl, ad A B,itaquadiatum ex D, ad quadra- 

(na 
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| a6. drcimt- cum ex E F, per cotoll.propof.6.huius libri. « Eruntque quadtas 
tacxD, & EE, proportionem habentia, quam numeri I, & A B, 
commeufurabioà ; atque adco & redz D, & EF ; commeníura- 
biles;faltem potentia. Exitente ergo D;Rationali;erit & &T,Ra- 

dopalis. Er quia numeri 1,& AB , ac propterca quadrau «x 

D. : .D, & EF, proportionem non haben, 

b 9. decimi. A ..... C.... B quam numeriquadrati; P erunt reda 


. I...... D,& E F,long:tudinc ioncommentun- . 
D -———À biles. Rurfusfiat vc AB, ad AC, ita 
pg F ' quadratum ex EP , ad quadrarum ez 

H-—à4 '* GF excodemcorollario propof. 6.bu- 


iuslib. Dico B G,cffecerri a. Apoto- 
céder. cnc Quoniam enimquadrata ex E F;proportionem habentia, 
,quam numeri AB, AC, commenfurabilia funt;erunt & reda MF, 
Gt ,commenfurabiles,f;lrem poteatia. Cum ergo E F,oftenía 
fit Radonalis erit & G F, Rationalis, cum illi hzc fit commenfíu- 
rabilis, vt demonftrauimus. Etquia A B, A C, arque adeo & qua- 
, drataex EF, GE, propottionem non habent, quam numeri qua- 
" dratisd Erünt rectz BF,G F,long tudine incommfurabiles. Ra. 
tionales ergo funt EF,G F,potentia folum commenfurabiles: Ac 
. | — propterca cum ex BF,aufcratur GFE,potentia illi folum commen- 
€74 decim. farabilis:ereli ua BG; Apotomce erit Dico & tertiam effc. Quo- 
niam m. etel, ad A B,ita quadratum ex D, adquadratü ex t F; 
& vc AB,ad AC, ita quadratum ex EF;ad quadratum ex GF; erit 
ex zquo vtLadA Cita quadratum ex D , ad quadiatum ex G F: 
Nohà habentautem numeri 1l; & AC, proporuonem, quam nau- 
meri quadrati Ncq; igitur quadraraex D, & GE, proportionem 
f9.decim, | habebunt, quam numeriquadradi.f'Suat ergo rcctar D, & G F,ló- 
gicudinc incommeníurabiles. Igirur neutra ipfarum BF,GF, 
opgitudine commenfurabilis cft expofita Rationali D. Pcffit 
iam EF , plusquam G F,quadrato re&z H ; Oitendemufque,«t 
in Propofld6 sectam H eif ipfi E F,longipundinccommenfurabi- 
lcm. Quapropter cum tota E F, pluspoffit quam congruens G F, 
^ quadratcore&tz H, longitudinefibi commenfurabilis , & neutra 
ipfarum EF, GF, longitudine commenfurabilis fit Rationah D, 
expofit:crit cx defin.E G, tertia Apotome, Inuenimus crg ó ter- 

tiam Ápotomen.Q uod faciendum erat. 


$f. — .PROBL. 22. PROPOS. 89. 
5 Inv£x1REr quartam Apotomen, 


d 9.decito 


RsPaznTISduobusnumeris AC, CB,ita vtAB, exillis 

, compofitus ad neutrum ipforum proportionem habeat , quam 
quadratus ad quadratum;per ca,qua in (cbolio j. propof. 1 9. hu. 
iuslkb. 


^ 
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iuslib.docuimus; exponatur RationalisD,cuilongitudine com- : 
menífurabilis fit E F;eritque propterea & E F,Rationalis. Quod fi 
rcliqua fiant , quz in propof. 86. oftendemds, vcibi, E G, cilc A- 
otomen.Dico & quartam cffc.Poffit enim E F , plas quam G F, 
"quadratorcétzH Erquiacft vc AB,adAC,ita — A......C...B 
quadratum ex EF,ad quadratum ex GF, erit De 
per conuerfioncm rationis, vt A B, ad C B, ita 
quadra: um ex EF, ad quadratum ex H. Cum 
crgo AB,& C B,proportionem non habeant, quam numeri qui- 
d1ati;scrunt retz EF, & H ,loogi tudine incommeníurabiles. a9, degsgsi: 
Quoniam igitur tota EF, plus poteit; quam congruens G F, qua- 
drato tedz H, fbi longitudincincommenfurabilis, eftquc ca- 
dem tota EF,commenfarabilis loagitudine Rationali D; erit ex 
" defin.B G , quaria Apotomc. lnucnimus ergo quartam Aporo- 
men.Quod erat facicodum. 


PROBL. 25. PROPOS. 9o. Ixxzi 
xxxix. 
InvsuiAR?S quintam Apotomen.  |xxzir. 
Rapt R15 ( repetita figura proxime antecedentispropofitio- 
pis)duobus numeris A C,C B,vt in propofitione przccedenti fiat 
conítractio,vt in propof. $7. hoc cít, (urhauur G E, longitudine 
commenpfurabilis Rationali D, &c. Oftendemus érgo vt in pro- 
pot87. EG, cfle Apotomen. Dico & quintam effc. Poffitenim 
SF,plu$quam GF,quadratoredz H.— Btquia fimiliter,vtin 
propof. 86. oftendemus , pcr conucrfionem ratioois cffe vc A B, 
ad CB,ita quadratum EF,ad quadratum ex H;erdnt rurfus, vc in 
propof.antecedentire&az E F, & H ,lonpitudine incommenfa- 
rabiles;cítque congruens GFE,;Rationali b , commeníurabilis ló- 


4 


gitudine: erit ex defin. Ec , quinta Apotome. Inucntmus ergo 
quintam Aporomen.Q uod faciendam erat. . 
PROBL. 24. PROPOS. sr. xe 
IuvrENIREÍextam ÁApotomen. Ixzzv. 


,, RaPaRTIStrbus numeris A C, CB, &I, vtinpropof 4. 
ita vt À Bad neutrum ipforum A C, CB ; & 1, ad neutrum ipfo- 
rum AB,AC,;proportioné habcat, quá. 
quadratusadquadiati:exponaturRa- À ..... C.... B 
tionalisp,&teliquafiát, vtinpropo. — 1...... 
88. Oft&demus ergo fimiliter, vt ibi p, D ———7* e 
& sr.lógitudineincómenfurabilese(- E..33 — —.F 
fc; & x c, Apotomen cffc. Dico & fcx- H »——1 
cam effc; & EG, Apotoméeffe.Dico & 
. fexcam cffc. Nam vtinpropof, 88.erunt D, & G F, lon- 
gitudiee quoque incom menfurabiles : Atqueadeo neutra ipía- 
| rum RF, GF , longitudine commenífurabiliseft expofite Ratio- 
I . Y y mali D, 


- 
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nali D.Poffitiam EF,plus quam GF ,quá- 
À uuu €... B dratorcctz H, quam oftendemus, tia 


1.......- .' propof. 89. longitudineincommenfura- 
D ——— bilem effe ipfi E F. Igitüt cum tora E f, 
"^R S F plus poffit, quam congruens GF .quadra- 
H —— torc&az H , fibilongitudiae incómmen- 


| furabilis,& ncutra ipfatum E F,G F,lon* 
ritudine fit cómenfurabil.s Rationali p ; erit ex defin. B. G ferra 
uod K potothe. Inuenimusergofczrá Apotom&. Quod crat faciendi 
| | SSCHOLILV M. 
SED (5 expeditis [ex dicia Apotormas innemisinue bae vastsomé,vt 
2 T'beon docei boc loco. 
849.decitm. — SIT insuenienda exemplijratia prima Apotemne. a Rpperiatg prie 
ex bini nominibus prima 4 Bcuius maium nomen AC, 05 moines CB. 
Ab[eifa sgitur ex AC ,recla C D , qua aqualie fit pfi C B: Dico A D, 
. effo prunam Apotemen.Guoniam enim AC,C B, Rationales (sm: po- 
gentia tanturn cotumen [urabileserunt etiam 4 C,D C,Retionales po 
^. gentiatantum commenjarabiles. b Efl ergo /£ D, Apotomo. — Kt omi 

b 74. iei. AD C, B .ABypbiw potefi, quam C Bilbee efl eamm D Co dne- 
drato reiia. linea fibi longitudine commet/sir abd: 
e— (efl AC,Rationali expofsta longitudime comsmen- 
furabilis , ex definitione eum, qua ex bini nomtaibui prima dicet mw:s- 
rtt ex definitione Adpotoma prima, A D,prima Apotomb. Eadim.ratie- 
sw ex CA1eti , quA eX binis nermtnibus dicuntue , C alt M potonsas iu- 
semesosie Ut ex fecunda jecundam;ex tertia tertiamyex quarta qnar- 
FAI, bx quina qUiittaÀm , Co tox faxa, (extam f6 másmora nemues ex 

masoribus auferamma. 


- £6) THEOR. 68. PROPOS. 9». 
* axv. — Bifpatium contineaturfüb Rationali, & Apotoss 
b. prima:R eda linea fpatium potens Apotome eft. 
CoNTINSZATVvR (fpatium AC , feb Rational AB , & A- 


otóma prima A D.  Dicorcctamlincam , quiz poteíl tpatiam 
C, Apotomen flc. Sici, fi 4A D» congtuensD E.  Brwnr igirut 


E AE, D B, exdcfin. Apotomz primz, Radornalés potentia folum 


commenfurábiles : & tota A E , longitodirie comrbeufurabils 
Rarionali AB:& dchiq; cadem ^ E,tora plus poterit, quam cou* 

' grüens D E , quadrato rectz fibi longitudine comtenfurabilis. 
Sccesar D E, b.fariamin F , & quadrato cx F E , hoc cll, quart 
patti quadrati ex D E , applicetur ad AE, re&taongulum aquale 
fubA G, G B, deficiens figura quadrata, perlemma x.propol. r7. 
huiushibr.Et quia AE, plus potett, quam D B, quadrato rct fi- 
c 18. decim. bilohpiwudine commenfurabilis: e crunt rct& AG , G E, lon- 
dis. decim. gicudine commeníurabilcs j 4 Ac proptetta & vtraque rot A B, 
. Dngt- 


LiBERR X 5» 
»npitudíne commenfurabilis erit: Eft autem. À E, Rationalis, yu 
)ugitud.ne commecfurabilis. a Igitur & vtraque A G. G É,ipfi 212 deysii 
| B)longicudinc eft commenfurabilis : atque ex definitione ó..- 
tauonsls. Q are ductis G H, El; ipfi AB, parallelis, quz ipfi. - 
'C ,produ&z occurrantin HL, é erit vrrumque rectangulum b26.4w. 
; H, GI, cootentum fub duabusra- 
onalibus longitudine commenfüa. A . D^ FF G8 
ibilibus, Rauonale. Rurfus quia 
traque D F,T E , longitudine com- 
1enfurabilis ett ipá D B ; & DE, 
ongitudine incommenífurabilis cít 
.4tionali A 3; (Namficommen(a- 
ibilis efeclongitudine,cum & 4E, 
t eidem AB,loagitudine commen- 
i£abilis; c cfl. ac A E, D E longitu- 
iB€ quoque commenífurabiles. 
huod cft abfurdum. ponuatur c- 
un folum potentia commenvfura- 
iles; ) d esi etiam vtraqueipfaium 
 E,F E,ipfAB,longitudine in-. Q R M 
omméfurabilis. Ec quoniam vtraq; 
 E,F E, Ratiomali D £,commenfurabilis , R ationaliscít; Brünt 
reptcrcacam A B, D F,quam A B.F E Raconales pütensia tan- . 
um coa. menfürabiles. Quare du£laF K, ipfi A B. parallela , eerit €22- esi, 
cumquerectangulum D K , F1, contenrum fub Rationalibus 
otenca rantum commenpíuratilibus, Medium. — : | 
ÀAM veroipfi A 1; ffiat quadrarum 2qoalc L M , & ipfi G1, 27 £54 foemd. 
jnale fiat quadratum NO; commsnem habens cum LM, angu- | 
1m LPM s Eroot igitur quadrata L M,N O,circacandem dia- e 1€ eur, 
aetrum;qua (it P Q. Perficiatur aucem fignra, vt vides. Quoniá . 
giturrecangulum iub A G; G E, per conttructionem,zquale cft 
juadraro ex FE,» crunctresre&tz 4 G, T. E, G E,propornonales; 
Ac propterea cum AH,FI.GI,caodem cum ipfis habceanrratie- 
iemzeric F [medium proportionale ioter A Fi, ( I, hoc ef.incer 
juadrataL M,NO,. ilis zjualia. Eftauteminter cadem M, 
NO, pericmma propo'.:4 huius lib.medium quoque pro»ortio- 
ale LO IgicurrectangulaF LILO, zqualiafunt: & 5edipfi FL a- k; $, decim, 
gale cft DK,& ip LO,zquale cft MN.Eftergo totum D], coti 
nomoni VY X,cum quadraro NO,aqualc. Eit autem & cotum 
il,perconftrucionem,zquale quadratis L M, NO Igitur &re- 
quum A C, rcliquo quadrato T R cft quale: A qproprerea I- , 
ta T poceft fpatiusn AC.Dico TS Apotomen eflc. 
QvoNiaAn enim fpatia AH , GÍ, oftenía iunc Rationa- 
iai& eis equaliafunc L M, N O, crant quoque quadratAL M, 
. C7 M 2 NO;Ra- 


C15. decim, 





d i4 inciso. . 


/ 


biz.fémth. — 
ii.foot. 
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'  NO,Rationalia,atque adeo & re&z TO, SO,Rationales. Rur- 

fusquia FI,Medium eft oftenfum:erix & L O,illi zquale Mediü. 
Incommenfurabilia ergo fuot LO.& NO,cum vnum fit Irraco- 

2 I fex. . Dpale,alteram vero Rationale.Ipitur rectz T O, SO. a candemra- 
b 10decf- (ionem habentes cum L O, N O , élongitudine incom m:nfüra- 
€74-4£m. piles funt;c Atqueidcirco reliqua T $, Apoiomecft.. Si fpacium 
crgo contincarer fab Rationali,& Apotoma prima, &c. Qaod 

demonítrandum crar. 


XCcI. C THEOR. 69. PROPOS. 93- 
lxrvij. S; fpatium contineatur füb Rationali, & Apotoms 
fecunda: ReOalineafpatium potens, Mediz eft Apoto- 
me prima. 
n Cou T1NzAYT YvRÍpatium AC, (ub Racionali AB, & Apo. 
tomaíccundaA D. Dicorecam, qua fpatium A c , poteft, Me- 
diz Apotomen effe primam. Sit ipíi'A n , congruens reda D E. 
Erunt ergd A », D o;ex definitióne Apotoma fecunda, Ratiom 
, léspotenti$ tantum commenfurabiles: & congruens D E,longi- 
tudine commenfurabilis Rationali A s ; & denique A a; pluspo- 
terit, quam D E , quadrato rcctz fibi commcafgrabilis long 
tudine. Secetur D B , bifariam in F, 
À D .F GE &reiquaomniaconftiuantur, vtin 
propolitione precedenti. 4 Erunt- 
quc rurfus, vt in antecedenti pro- 
poiionc, A G, GE, longitudine 
commenfüurabiles: e Ac propterea 
& vtraque toti ^ s, longitudinecó- 
menfurabilis. , Eftautem A z, Re- 
tiopali AB , longitudine incom 
mehí(urabilis: ( 5i enim comeeo- 
 fuiabiliseffetipf 4 5, longitudiny, 
cum D E,cidetnA 5, ponaturloo- 
gitudine commenfarabils s f clem 
4 5; D E, interfequoque commces- 
furabileslongitudine.Quod eft ab- 
Et decim. ferdum. ponuntur enim potencia tantum commeniurabiles.f 
Bgitur & vtraqueipfarum 4G , G E, longitudine incom meníu- 
rabilis eft eidem 4 s. EfLautem vtraque AG, o & Rationali AE. 
«ommenfíurabils, Rationalis. Ration;les ergo funt tam a 5, 
h 2a.dgeitmp. ^G:quam AB, G E, potentiafolum commenfurabiles: & Atque 
idcirco rectangulum vtrumque A H , G1, contentum fab Ratio- 
nalibus poteatia táàntum commmenífurabilibus,Medium eft.Rur- 
Áus quia vtraque D F,EE,p& D E,longitudinc compen iE 
;« 
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efi& ponitur DE,Rationali AB,lengitudine commenfurabilis; 
erit quoq; vt in fcholio propofit.1:. huius lib.oftendumus, eidem 
AB, Radonalilenpitudine commenfurabilis vtraque DE,FE;at- 
qucadco & Rationalis. « Vtrumq; érgo rectangulum DK, FI, & 10. der. 
contentam füb Rationalibus longitudine comm enfurabilibus, 
Ratiooaleeft. Iam vero; rtin przcedenti propof. demonftrabi- 
| musrectam TS,poffe fpatium AC. Dico T$, Mediz Apotom:n 
effc primam. 

vouraAMenim AG,GE.longitudine fünt commcenfura- 
biles, à erunt & AH, Gl, candem cum illis babep:ia rationem, b10.dseim. 
commenfurabilia; atq; adco & LM, NO, qua?ratailliszqualia, — 
commeníurabilia erünt. Igitur & latera corum, nempercctz 
TO .SO,faltem potentia erunt cómenfurabiles. Suntautem & - 
Mediz,quod quadrata LM, NO.Mcdiis AH,Gl,zqualza,(ofté- 
fa enim (unt AH, GI, Media effc) Mediafiat. Et quoniam FLat- 
que adeo fibi zquale LO, Rationale cft. proptereaq; Medio w o, 2 
iocommen(urabile; ceruntrectz T O,SO,eandem cum illis ra- c 10.406if8 
tioncm habentes, loogitudine incómenfurabiles. Cum ergo & 
Med:z finvoftenfz,& commenfurabiles, erunt TO,SO,Mediz 
potcentiatantam commeníurabiles. CumerpocontineantLO, 
» quod Ratiocale cftoftenfum; 4 erit T$,Mcediz Apotome pri- d75.dec. 
ma. Siergo fpatium cootineatur fub rationali, & Apotoma fc- 


- 


cunda, &c. Quod demonftrandum erat. | i 
THEOR. 7e.  PROPOS.9;. MA 


S I (patium contineatur fnb Rationali,S& Apotoma 
tertia; Recta linca fpatium potens, Mediz eft Apotome 
fecunda. 


CoNTINZATvR Ípatium AC, fab Rationali AB, & Apo- 
toma tertia AD. Dico rectam, qua fpatium A C, poteft, efle 
. Mediz Apotomen fecundam.Sit enim ipfi AD, congruens DB. 
Erunt etgo,ex definitione Apotoma tertiz, AB,DE, Rarionales 
potcaris tantam commenfüu:abiles, & neutra ipfatum AE, DE, 
ngitcudine cómenforabilis Rational! AB; Et denique AE, plus 
otciit. quam DE, quadrato rectz 6 longicudine commeníata- 
b ies ccetur D B, bifariam in F,& cateia flant, vr in propof.91." 
erantque rur(üs,vt ibi, AG, GE, long tudine inter fe commenífu- 
zab:les ; e ^c propterea & vtraq; roti AR loogitudine com. e 16. der. 
menfurabilis erjt.. Eft autem AB. pofiracommeníurabilislon- 
itudine Rarionali AB. f. Igitur & vtraque AG, GE, eidem ABD, f. 14.4er. 
fonpudine erit incommenfurabilis Cum ergo vt:aque AG, 
GE Rational: AE. commenfurabilis, Rat onilis fic; erunt tam 
AB;,AG;quam AB, GE, Rationalcs potentia folum commenfu- 
y5. rabiles; 


1 
P4 r 
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E rabiles; « Àc propterea vtr umjre 
&apngulum AG6.G1,; Mediumar. 
Ru:tusquia ps,lóng tu.iine pon: 
curincómeniarabiis Rat onalr 45 
eritquoq; vtraq; DE, FE. ipfi Dr,ian- 
gitudine cómcnfurab his exiften 
eidem A8, longitidinc incom mee 
furabilis, Cum ergo vtraq; pr. 
Ratiopali ns,cóm.níuiabilis fi. Re 
T o tionalis; erunctam AB. DE, qud 4» 
| G5, Ra icnales potentia tancum c- 
,€*adec. mcníurabiles ; e atque proprera 
virumq;iectangulü nx. r1, Mcdí 
erit. Similiter 1am deniófti abimti, 
Q R M vt ip porpof. 91. tcctaw T$, poft 
fpatium Ac. Dico TS, effe Mediz Apotomen fecundam, 
. QyoN1AM enim AHB;cr, Mediafanroítenfa; erunt & que 
dra;a1M No, lliszquali», Media; Ac prcpterea & rectas TO, 
$O,M«aiz Etquia AH,.c!1, eandem habcnuaration-zn , quan. 
di10o.dosip. AG. Gv quasoftepndimus commenfurzbileseffe, 4 commcnit. 
ra:ilia fent; Erunt & qui:drata LM, No, commenfur.b;:'ia Igi 
tür & reÉtz T 0, s 0,commcní 1abi'es (uar, (altem potc&tia, At 
veto quia 4& DE, potenua fo um func commeníurabi.es,hoc efl, 
longitudine iacommentur.b.les ; cftque ipfi Az, lovgitudineo- 
flenía commenfu:abilis cz, ipfi vero/nx,« ómenturab.hs eftlor- 
gitvdine ra; erupt ex fcholio propof r4. huiuslib.& cz, rs, lot. 
|o €10. dee. gitudine incómenfurabiles; e ac propterea c1. Ft, candea: ratic- 
- nem habentia quam cs, hoc cftillisequa'ia Ns, 10, ncommer 
farabilia. Quare To, so; eandemtrationem habentes, quam zo, 
No, longirüdinein. ommenfurabiles funt. Often!z funt aucem 
Mediz,& commenívribiles. Med:z ergo funt TO $0; potenti 
folum commenfurabiles. Ecquoniam condnent Lo, Medium; 
(cum enim Lo, zqoale fic ipfi r1, vc conttat ex propof. 91. q«od 
f 36.di. M-dium cilc oftendimus; er't Lo, Medium.) f eit 35, Mediz 
Apotomefccuada.Siergo fpatium cootireatur (üb Raiüonali& 
Apetorma tertia, &c. Quod erat demon(t randum, 


xem. THEOR.7. . PROPOS. s. 


LXXXiX. 
ST fpatium contineatut fub Rationali, & Apotorea 
quarta ; re&a linea fpatium potens Minor eft. 
|" CoNTINSATvR fpatium AC, feb Rationali AB, & Apo- 
"toma quarta AD. Dico rectam lincam , qez potcft fpaniom 


AC, Minorem cífe. S.cipfi AD,congruens DB. Brupz ergo AE 
DE, Ra- 





 aaidee. 
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)E,Rationales potentia folum commenfurabiles,ex definitione 
ipotomz quartz ; & AB, longitudine commení(urabilis Ratio- 
ali AB,& cadem AE, plus peteriti qua DE, quadrato re&z fibi 
»ngitudine incommeníurabilis, Secetur DE,bifariaminE, & 
:liqua omnia fiant; vt prius. a Erunt ergo AG,GB,incommen- 819.4ey. 
irabileslon irudine, quandoquidé AR, plas poteft quam DB, 
uadrate recta £bi longitudine incommenfurabilis; &ad AE, 
pplicatum cít rectangulum fub AG GE quale quartz parti 
juadraci ex DE, deficicnsg figura quadrata. Ecquia AE, Ratio- 
jaliseft,& Rationali AB, longitudine commeniurabilis ; $ erit b 10. dee; 
ectaogulum Al, Rationale. Rurfus quia DB, Rational s cft,& 
tatiopnali AB, longitudiae incommenfurabilis, e eric D I, atqi € 2a.doe. 
ideo & eius dimidium F1; Medium. Amplius com AG;GE, fint . 
oppitudine incommcpíurabiles; d incommenfurabilid erunt d xo. dye; 
|G; GI, eandem cum illi preportionem habentia. lam vero fi- 
mliter demonftrabimus, vtin propof 92.rectam T 5, poffe fya- 
ium AC D.co TS,effe minorem. 

YO NIA M cnimexconítreGione, recangulo AI, zqua- 

e efl cüinpofitum ex quadratis LM, NO, rectarum TO, SO :. 
ift autem illud oftenfim Rationale; etit & compofitum ex quas 
Iratisrectar T O SO, Rationale. Idem quia F, Mediü cft often- 
ume:it & LO,conrentum fub T O,SO, uh zquale; Medium. 
JeBic; quoniam AH, GI, incommenfurabilia fant demonftra- 
a; eruat & quadrata LM.N OO; l'is equalia,ipcommenfurabilia; 
Atq; adeo rectz T O,5O, potentia incamméfurabiles. Quapro- 
ter cum TO,SO, potentia finc incommenfarabiles;ficrq; com, 
»ofitum ex quadratis »pfarum,Rationale: rectangulum verofub.— - 

Gs, Medium; ecritreliqua T$. Minor.Si ipitur fpatium conti- e77. des. 
1eatur fab Racionali, & Apetoma quarta, &c. Quod demen- 
irandum erat. | A 

THEOR. yx. — PROPOS. 6s. xcv. 
S1fpatium concineatur fub Rationali, & Apotoma 
quinta; Recta lineafpatium potens eft, quz cum Ratio- . 
nali Medium totum efficit. 007 
ComwcriNsArT vA Ípatium AC, (repetita figura pre- 
rimc antecedente ) fub Rationali A B, & Apotoma quinta 
AD. Dico rcQam lineam, qua fparium A C, oteft, effe cam, 

uz cum Rationali Medium totü efficit. Sitiph AD,congruens 

B. E:unroergoexdefinitionc Avotomz quintz; AE,DBE Ra- 
tionales potentia tántum commenfürales, X DE,Rationali AB, — - 
commenfurabilisloogitudine; Etdeniq; AB. plus poterit,quam. 

D E,quadrzto rectz fi longitudine incommenfurabilis. Secetur 
DB, bifariam in F,& rel qua conítruantur, vt prius, Esuntcergo 
) y 4 turivs 


à 21. dee. 


b xo. dec. 


L4 
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raríus,vtin antecedenti propof. AG,GB, loagicudine incÓmen-- 
fürabiles. Et quia AB, Ratiopalislongitudinc incómenfurabilis 
eft Ratiónali AB, vt in propof 93. diximus ; acritrectangulum 
AL,Medium. Item quia DB, Raconalis cft, & Rationali AB,loa- 
gitudine commenfurabilis; & crit Di,atq; idcirco & ciusdimi- 

iumFI,Rationale. Rurfus erunt, vt in pizcedenti propo. AH, 
Glincommenfurabilia; poteritque, vt ottenfum cft in propot. 
91.1eCta TS, fpatium AC.Dico TS,effc cam, que cum Rationali 
Medium totum cfficit. 

QvonNraAM cnimoftenfum eft A 1. Medium effe; eric& 

cormpolitum ex quadratis LM, NO, rectatum TO ,SO, illi z- 


' quale, Medium. Irem quía demonftrauimus FI, Rationale e(fc; 


€ 78. dee. 


xcvj. 
xcj. 


v 


erit & LO, re&angulum fab TO, SO, contentum, cum illi át 
zquale;Rationale. Suntautem & TO,SO, potentia incommen- 
furabiles, vtig ptopof antecedenti eft demóftrratum. Igitur cum 
TO,S$O,potentiaincommenfurabiles (int,& compofitum ex ip- 
farum quadtatis, Medium; re&angulum vero fub ipfis; Rationa- 
le; c erit reliqua T $, ea, quz cum Rarionali Medium totum cff. 
cit. Quocitca fi fpatium contincaturfub Radionzli, & Apotoms 
. quinta, &c. Quod erat demonftrandum. 


T HEOR. 7;. PROPOS. 97. 


SI fpatium contineatur (ub Ravionali, && Apotoms 
(exta ; Rectalineafpatium potens eft, que cum Medio 
Medium totum efücit. 


CoNTINZATYAR Ípstium AC, 

Á D  *F* GE fabRatonali AB,& Apotorna fer 
. EL —7[|] AD. Dicorectam, quz poteft (ps- 
tium A C, cffc cam, quz cum Mc- 
dio Mediumtotum cfhcit. Sicemim 
ipfi AD , congruens D E. — Eruat 
ergo ex dcfiuttione Apotemz fez- 
tz, AE, DE, Rationales potétia tas- 
tum commenf(urabiles , & neut: 
, commeníursbilis longitudine ; Et 

denique A E, plus poterit, 

DE, quadrato rc&z fibi longitudi- 
ne iacommenf(urabilis, Seeeror DB, 
bifariam in F, & reliqua conftroan- 
tur, vt fupra. Brant ergo rurzíus, 
vt in propof. 95. AG, GB,longitudine incómenfurabiles. Et quia 
tam 
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m AB, quam DE, Radionalis eft, k Rationali AE, longitudi- — " 
tincommenfurabilis ; «crittam AI quam Dl;atq; adco & ht- a22.dec. 
is dimidium Fl, Medium. Eruntq; vt in propof.5;. AH, GLin- 
mmenfurabilia. Et quoniam AB, DE, potentia folum funt 
ommenífurabiles; à Brant AI, DI, eandem habentia cum illis bro.dec. 
ropotrtionem,incommenfurabilia; Atq; adco cumDI, Fl, có- * 
enfurabilia (int, c erit FL,ipfi AL iacommenfurabilc. Iam vero c z4.4ee, 
emonítrabimus, vt ip propof. 92,1c&tam TS,poflefpat.um AC. - 
Jico TS,effe cam, que cum Medio Medium totum cffcit. 

Q v oN1IAMX cnim Al,Medium oftendimus ; erit & compo- 
itum cx quadratis LM,NO redarum TO,SO,illizquale, Mc- 
lium. Itcm quia FI, Medium oftenfum cft; erit & LO,illi zqua- 
e,conténtumq; fab TO,$O,Mcdium. Rurfus quoniam FL,ipfi 
M eft incómenfurabile, vt oftendimus; erit quoq; LO, fub TO, 
O; cententum,incommenfurabile compofito ex quadratis re- 
taram TO,S$O, proptereaquo'à LO . ipf PI ,S; compofitum ex 
uadratis rectazum T O,5O, ipfi AL, eft zquale. Denique TO, 
/'O, potentia incorlmenfurabiles funt. vc1n propof. 9 .eft dc- 
nonftrarum. Quamobrem cam TO. $O,ntpotentia incom- 
neníurabiles,& cópolitum ez ipfarum quadratis, Medium ; nec 
ion & rectangulum fub ipfis Medium , & adhuc compofito ex : 
juadratis ipfaram incommenfurabile; 4 etit reliqua TS,es.quz q^, deg, 
'um Mcdio Medium totum efficit. Sj igitur (patium contineatur 
ab R ationali,& Apotoma fexta, & c. Quod erat oftendendum. . 


THEOR. 74. . PROPOS. 98. 


QvA»pRATYM Aporomzad Rationalem applicat, xcvij 
latitudinem facit Apotomen primam. xcij. 


S 1T Ápotomce AB, & ipfi congruens BC, ita vt AC, BC, fit 
Rationalespotentia folum commenfurabiles; e &adRationa- 
lem DB, applicetur re&angulum DF, zquale quadrado ex AB, 
lari cadinem faciensDG. DicoDG, C 

e Apotomen primam. Adceandem 
enim DE, applicetur rectangulum 2 € H IL 
DH, £qualequadrato ex AC; & ad 
1H, aliud IK,zqualc quadrato ex nc; 
ita vctocum DK, zquale üt compo- 
fito ex quadiaris re&arum AC, BC, 

Bt quopiam compofitum ex qua- E F N HK 
face sectarem AC, BC, zquale eft f 7 feemndi. 
re&ctangulo bisfab AC,BC,vna cum quadrato ex AB; fin auferá- 
tur quadratum ex AB, & re&angulumDF; relinquetur GK, re- 

&angulo bis fub AC, BC, quale ; atque adco divifa GL, bfa. 
y f$. - riam 


L- 4f. primi. 


s 
l 


a 16. dec. 


b 21. dor. 


€ 33. dee. 
d 10. dec. 


e 74- die. 


- 
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riam in M, du&aque MN ipfi DB, parallela,eric MK, et 
&angalo fub AC, BC. Etquoniam AC,BC,Ractionales funt; 
erüntquoque quadrata ex Ac,sc,Rationalia; ideoque commen- 
futabilia.s Cum ergo & compofitum ex quadratis re&arum Ac, 
3c, vtrique ipforum fit commeníurabile; erit & illud compo&- 
tum,ho: eft;ilii zquale px, Rationale. Quod cum appliceturad 
Rationalem p 2, 5 erit D L, Rationalis ipfi n5, longitudine 
commenfüurabilis. Kuríusquia Ac;sc,Rationales funt potentia 
. taBtum cómenfurabiles; erit reGangulumfub ipfis,atoucadeo 
& eius duplum cx, Mediü. Quod cum apphcetur ad Rariona- 
lem cr; « erit cz, Rationdlis ipfi cr, hoc eft,ipü pz,longitudi- 
ne incommeofurabilis. Brquoniam px, Rarionale, & ax, Me- 
dii, hoc eft. Iirationale,incommenfurabiliafünt: deruncrectae 
bL, cL, eabdem habeatces propertionem,quam Dx.ct, longitu- 
dine incommepfürabiles. Quare cum & Rationales &nc de- 
mon(lrata; erupt p£, cL, Rac6nales potentia tantum cómen- 
farabiles; « Acpropterca rcliqua na, Apotomcerit. Dico.& pri- 
man cffe. 
QvoNrAM enimperLemmapropof.c4. huius lib. re&aa- 
gulum tub ac cs, hoc eft, «x , mcdium eft proportionale in- 


* terquadtata redarum Ac;sc, hoccít, inter BH, 1E; eraac pH, 


f 17. faxti. 


£ I6. des. 


4 


h 16. dte. 


MK, IK. Contibue proportionalia ; atque adco & recta pz, u&, 
1L, cabdem cum ilis habentes proportionem, cont/nue propor- 
riopales funt. f. Quarercctangulum fub pr, 1t, zqusle eft qua- 
drato ex ML, hoc eft; quarta parti quadrati ex oL. Et quoniam 
quadrata ex Ac, 3c, hoc cíl, illis zqualia pH, 1&, commenfura- 
bilia funt, s erunt re&a D! , ry , eandem cum ilis babentes 
proportionem, longirudine cómen(urabiles. Itaque cum duas 
re&z pr, cL, inzqualcs fiot, & ad maiorem pr, aplicatum re- 
Gangulum fub py, rz, zquale quart parti quadrati ex or, mi- 
nore, deficieníque figura quadrata, atque ht oftebfa pr, ipá 11, 
Jongitudioe commcenfurabilis; b poterit Pr, plus quam cr, 

Uuadrato rectz fibi commeníurabilis longitudine. Qanro cum 
d. oltenfum nc, efle Apotomen, & totam pr, plus pofie , quam 


' eL congrventem , quadrato rcétz fibi longiradine commenía. 


xcviilj. 
xciij. 


EL] 


rabil's, atque eandem toram cómenfurabi cm effe longitudine 
'Rationali px;eritex defias nc, Aporome prima. Quadratam 
ergo Apocome adR .tionalem applicacum, Jantndiriem facit A- 
potomen primam. Quod oftendend«m erat. 
THEOR. 7;. PROPOS. 99. 
QvapRArvM Mediz Apotoma prima ad Ratio- 
nalem applicatum latitudinem facit Apotomen fecun- 
dam. 
S1iT 


L 1 B E R X. 34Y 


$11T.Mediz Apotome prima 45, & ipfi congruens nc, ita ve 

AC, xc, fint Mediz.porenva folum commenfurabiles, contine- 

antqué Rationale: « Et ad Rationalem pz, quadrato ex A 5, 2 41. primi. 
&quale applicetur rectangulum pr, latitudinem faciens pg Di- 

co png, Apotomen fecundam e(lc. Confltruanuum en m eadem, 

qux ib antecedenti propof ira vt rüifus DM, 1&, zqualia fin 

quadratis ex Ac,Bc; & cx, xquale ei, quod (ub Ac, 3c, contipe.- 

tui; ac proinde ME, ci, quod iub AC, Bc, centinctur femel. Quo- 

niam igitur AC;Bc, Mediz funt potencia cómepfurabiles ; eiune 

& cade quadiata, hoccft lis zqualia,bH,1x, Media, & com- 

mepfurabilia ; & ac proinde & B b 16.dec; 

totum pe,viiqueillorumcom- — A tC 

menfuiapile err. Igitur& Me-. p G M IL- 

dium pet coroll propof-ia.huius : 

libr . Cum ergo px, applicetur ad | 
Rauoualem pz, cciit nzyRatio- c23.d ee. 
nà:is ipfi nz, long:tud nciacom- 

m élurabilis. Ruríus quia rzétac- 

gulumíubaAc,ac,Rantonale, po- — f E N HK 

D tur,crit quoq; cius duplum GE, 

Rationale. Q&.dcumapplicerurad Rationalem pz, d etit or, dar doe; 
Rationalis lou; itudine ommenfuiabilisipfi nx. Quia vero pz, 
Mediam, d eft, Irracionale, & ck,Rationale, in. ómenpfu:abilia 
funt; ceri nc rcl DL. GL, Candé babentcscum illisrationem lÓ- e10.decigy. 
gitudincincommenfürab les. Cum ergoRationales fint ofbenfz, 

£runt DL;cL. Rationales potentia tancóm cómepfuürabiles; f Ac'f74. dee, 
propterea reliqua no, Apotomc eft. Dico & fecundum effe Nar. 
fimiliter, vtin przcedepti propof. demonftrabimus totam pL, 
pluspoffc,quàm congruenté cL,quadrato re&z fibilon girodine 
c6men(urabilis. Quare cum congruens cr, oftenía fit longitu- ' 
dine commenfurabilis Rationpali pz, erit ex defin. pc, Apocome 
fecunda. Quadratum ergo MedizApotomz prima ad Ratiopa- 
ler applicatum, latitudinem facit Apotomen fccundam. Quod 

eÍtendendum erar. 


T'HEOR. 76. PROPOS. ioc '  XcIY. 


QvApRATYM Mediz Apotomg fecunda ad Ra- 
tionalem applicatum, latitudinem facit Apotomen ter- 
tiam. 


N 


; S1v Medis Apotome fecunda A», & ipfi congruens nc, ita 
vt Ac. 2C hiat Meáiz poteatia tantum commenfíurabiles, conti, 


x 


neatq; Medium: 5 Et ad Rarionalcin ps, applicetur pr, zquale g 45.ghimpi. 


quadrat cx A3, latitudinem faciens n6, Dico po, effc tertiom 
. Apotó- 


Y 
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- . Apotómen. Eaderh enim fiant,que fupra.Oftendemusiam, vin 

223. dsc. propof.pracedenu DK, Medium cffe, « atq; adco rc&am DL, 
Rationalem ipfi D E,loapgitudinc incommenfurabilem. Et quia 
rectangulum fub AC, BC, McJiam elt, atqueob id & ems du- 
B plum GK, 5 erit quoq; GL, Ratio- 

A mmo 70€  nmlisipfi DE,loagitudine incom. 
D .gG M IL' tnenfucabilis. Quia vero AB, BC, 
longitudine funt 1ncommeníurabi- 

les, cíta; vt AC;ad BC, ita per lem- 

ma 3 propof 19. huiuslib.quadrarum 

ex AC, ad re&augulur fab AC,BC, 

€ 16. dec. c erit quadíatuni ex AC,incommen- 

dióé.e, kh EF N HK furabilereangulofub Ac,ac. 4E 
^ autem quadratoex AC,commenfa- 

rabile compofitum ex quadratis re&arum AC, BC; quod qua- 

drata ex re&is AC , BC, potentia commenfurabilibus deícripta, 

commenfurabilia fint ; re&angulo vero fub AC, BC, commen- 

furabile eft re&angulum bis füb AC, BC. Igitur ex (cbolio pro- 

pof.14. huius lib.cópoficum cx quadratis rectarum AC,BC, hoc 

eft, DK, incommenfurabile cft te&angulo bis fub AC, BC; hoc 

e1ed. — efLipáGK. » Atq; adeo re&z DL, GL candem babentces rado- 

nem,quam DK,GK,longitudine incómenfurabilesfunt. Sunt 

. autem oftenfz & Rationes. Rationales ergofunt DL,GL, po- 

[74.46 — tentiafolum commenfurabiles; f Ac proinde reliqua DG, Apo- 

tome eft Dico cfe & tertiam. Similiter enim, vt in propof 98.de- 
monítrabimus DL totam plus poffe; quam GL, congruentem, 

E quadrato re&z fibi longitudine commenfürabilis. Cum erpo 

E ncütra ipiarum DL,GL, Rational DE,longitudinc fit commen- 
furab lis, vt demonftratum eft; cricex defin. DG, Apotoaerr- 

tia. Quidratum igitur MedizApotomz fecunda ad Rationalem 

spplicatum,&c. Quod erat ofcndendum. 


. Xcv. THEOR. 77. PROPOS. ror. 


QvApRATYM Minoris ad Rationalem applicatum, 
latitudinem facit Apotomen qua&am. 


$1v minor AB,& ipfi conpruens BC,itá ve AC, BC, poten- 
tiaincemmenfuraviles finc. facientosq; compofitum quidem cx 

quadratis rectarum A C, BC, Rationales ; rectangulum vero fub 

£4. primi. AC,BC,Medium: g& ad Rationalem DE, applicetur (patium 
DF, quadiato ex AB, zqualclatitudinem faciens DG. Dico DG, 

' Apotomen efle quartam.Fiant enim omnia,vtin precedentibus. 
Quoniamigitur compoficum ex quadiats rectarum. AC, BC, 

hits. — Bo. cft, illi zquale DK; Rationale cft; b erit DL Rationalis ipfi 

' ' . DE,loA4- 


J 


b 25.decimn. 
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p E , longitudine commen(urabilis. lem quia redl angulum fub uu 
AC;BC,atque adco & eius duplum GL, Medium etl; serit G L, 213.decitui, 
Rationalis :»pfi D E,longitadine incomméfurabilis.Raifus quo- 

siam D x, Rationale, & G x.lrrationale, nempe Medium incom. 
meníurabilia funt: $ erunc D L,G L,candem cum ipfis habentes b 10.4ecit. 
'anonem longicudine incommenfurabilcs. Ofteníz funt autem 
Ratiopales.Rationiles ergo funt D L, G L, potentia tantum cá 
meníürabiles:c Ac propterea reliqua LG, Apotome eft. Dico & c 24 decise. 
quartam effe. 'oniam enim À C,B C , porentia funtibpcom- 
menfurabiles:Eruut etiam quadrata, hoc eft;iptüs zqualia;D H, 

Ix ;incothmenfurabilia;4 Ac propterea recte D L,IL, longitudi- 16, deci. 
ncin.ommenfurabiles. Cum ergo rectangulum fab DLIL,z- 

quale fit quadratoex M L, id eft,quartz patti quadzatiex Gl,vc—— 

in propol.98.eft demon(trztum: e poterit D L; plusquam GL, e rg, decigo, 
quadrato rc&z fibi longitudine incommeníurabilis : quando- 

quidem ad D L , maioremapplicatum eft rectaegulum iub D I, 

IL;zquale quarta parti quadratiex G L, minorc deficiens figura 

quadrata, diuidenk uemaiorem DL jiopartes DLIL,longitudi- 
bcincommeníurabiles lraquccum totaD L , pluspofftquam 
congruens GL,quadrato te&tz fibi loogirudincincommeníura- 
bili:,firqué cadem rora D L,Rationali D B , longitudine oftenía 
commenífurabilis:erit ex defin.D G. Apotome quarta. Quadra- 

tum igitur Minoris ad Raciosalem applicatum , &c. Quod erat 
demon£lrandum. 


.TIHEOR.528. ,PROPOS, ro1, ^ €r 


Qv ApRATYXCcius,quecum Rationali Medium to- xcvje 
tum efficit, ad Rationalem applicatum, lacirudinem fa- 
cit Apotomen quintam. EM 


Sit recta cum Racionali Medium totum efficians A B, & ipfi 
congruens BC,im vt AC,B C,poteatia fintincommenfíurabiles,; 
faciantqne compofitum quidcm ex quadratis re&tareum AC,BC, 
Medium; re&apgulum vero (ub iifdem A C, B C, Rationale: £ 4y.peinpd. 
f Etad Ranooslem DH applicetur DF,squale quadrato ex AB, , 
latitudinem faciens DG. DicoDG, Apotomen quintam effe. 
Coo&rasnur coim eadem, qua (upra. Quon'am igitur eempo- 
firum ex quadratis zectstum A C, i C, aique adeo & illi zqualo . 
D x , Medium efljg eric D L, Ra ionalisiph D E, longitudine in- g 1. decim. 
commeníu:abilis.lcem quia retangulum füb AC,B C,atq; adeo 
& cius duplam Gx,Rasiopalecft; & ent G L. Rationalis ip D E; |, doc. 
lengitudine commenfígrabilis. Ecquia D x- Mediam fcu Irracio- 
Bac, & G K. , Rationale, incommonpfürabilia (apt: j erunt DL, 165 doris. 
G L., eandem cum ipis babeaces racionem longitudine incem- 

meafura- 


] 


Pd 
* 
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menfurabiles. Suncautem & Ratiopales ofteníz. Rationaleteté 
gofupt DI, GL, potenia(olum eommen(urab.les: a Atq; idair ! 
coreliqua D G ," Apotomc eft. Dico & quintam effc. Eodcm e* 
nim modo , vtinaütecedentipropof demonftrauimus D L, co- 
tam plus poffe gum GL,congtuencem, quadiato fibi longindi- 
neincommenfurabilis; Quarc cum congruens G L,demonftrita 
fitlonpgitudine comiméfurabilis Rationali DB,erit ex d:fio.DG, | 
Aporomequinta. Quadracam ergo eits,qua cam Rarionali Me- | 
dium totum efficit , Kc. Quod demonítrandum crat. 


THEOR. 7s. X PROPOS. .:54  — 


vYvADRATVMCius, que cum Medio Mediumto- 

tum eificit,ad Rationa;em applicatum , latirudinem fa- 
cit Apotoroen fextam. 

$11 tecta cum Medio Medium cotum cfBciens A B , & ipi 

conerueps BC,ita vt À C,BC. potentia fiac incommenfurab 1.5, 


faciantque & compofitum ex quadrans re&arum A C, B C, Me: 
dium,& te&angulum fubiifdem A C,B C, Mcdium,incom men- 


b 4j. primi. furabilcque compofito ex quadraris ipfarum.b Bt ad Ration .lem 


€.23.decitm. 


d 14. decim. 
€ 10. sec. 


£7 4. decim. 


D B, applicetur quadrato, ex ^ B,fpa- 

B .c tium zquale Derlaccedinem facicas 

D G. DicoDG, e(lcfcxtam Apote- 

2 G NM IL v Eademenimfanr, quz fopra 
Quoniam igitur tam compofitum 

ex quadrarisreda:um A C, B C, hoc 

eft , illi zquaje D K , quam rectanga- 

lum fub A C, B C, atqueadeo & eins 

F N HK duplumGK, Medium cft; & E iecam 

DL, quam GL , Rationalis ipáD 8; 

lengitudine incommélurabilis.Et quia rectangulum fub A c,39 
incommenfíurabilc clt compofito ex quadrans ic&taramA C, xci 
Kc(uat re&angulum fub AC,B C, & ciusduplum G K.commcen- 


furabilia: 4 Bit & G K,eidem cópofito;hboccftipü D K , incom: 


meoífurabile : e proptereaq; re&tz D L,G L,ceandem hbabenresra- 
tjionem,quam DK GK.longitudincincommen(urabiles. Often- 
(z (untautem & Rationales. Rationalesergo fugt D L, GL ,po- 
tentia folum commenpíurabiles f Atq; idcirco reliqua D G, Apo- 
tome eít.Di.o effc & fextam.Oftendemus enim fimiliter vt pso- 
pof 101.coram DL plus pofle quam congruentem GL,quadrato 
rcétz fibi longitudine incommen(urabilis. Cum igitur neur:a 
ipfaram D L,G L,commenfurabilis fi lógitud:neRationali DE; 
eiir ex defia.D G, ÀApotome fexta Quadiatum ergo ciut, qna cá 
Msd.o Msdium vovum cfficit, &c, Quod erat off cgdend: m. 
 "HEOR. 


| ,. LlIBÉR X yt 
" THEOR. 8e. PROPOS. i64. vij. 


"RicrA linea Apotome longitudine commenfüra- zevuj. 
jilis:& ipfa Apotomeeft,atqueordineeadem. — - 


Sr1 Aporome AB, & ipfi congruens BC,ita vr AC,BC,fint R a- 
ienalcs potentia folum commeníurabiles. Sit autcm ip(i AB, 
ongirudine .Gmenfarabilis D E. Dico & DE,Apotemen cff: ac- 
jue osdine candem ipfi AB;« Fiat n.vt AB,ad DE, ita BC ad EF. a 124 fextá 
» Erit ergo tota AC,ad corá DF, vc A B,ad D E, vel «t B Cad E F. b 12. quini. 
Q'1oniam igiiur A B, D E , loogitudine ponuntur commenfura. 
»iles:e Erunt quoq; AC, DF, necnon & B C;8 F,commcenífuiabi- € 10. derum, 
es longitudinc.Et quia AC,BC,fünt Rationales, erunt eciam il» 
is commenfau:ab,les DF, E 7, Rationales. Rurfus quia eft, vt Ac, 
id Ds5ta 5c,ad EF:& permutádo vt À C,ad B C;itaD F,adEFe— 
k funt AC;BC, potentia folü commenfurabilcs: erunt quoq; ex. 
is,quar ad propof.10.huiuslibri demonftrauimus, DE, RF, poc£- 
iatantua commenfurabiles. Quare cum & Rationale: finto-. 
tenfz,4tcliqua D B, Apotome eft. Dico & ipfi A B; ordine ean» d7 4. decis, 
lein effe.Poffit enim primum AC, plusquam B 
3 C , quadrato rette fibi longitudine com- A E E ! C 
benfurablis. Quopofito, « porerit & DF, D € 15. deoímy, 
'lusquam EF , quadrato re&z fibilongitu- 
line commrenfurab lis Si igitur A C, longitudine fit cómenífura- 
ilis Radonali expofitz, vt AB,firApotomeprima;eritquoque f 12. decim. 
JF,longitndite commenvfurabilis Rational: expofitz,cumtam — 
taticnalis expofita, quam D F,eidem A C, fitlo gitudinecom- 
nenfurabilis. Igitürex dcfin.eritquoque D E , Aborome prima, 
ietmmpc ordine cadem ipftA B. Si vero BC , fitlongitudine com- 
nepíurabilis R at:onali:erit codem modo E F, Rational lógica. 
linc commenfurabilis: Arq;adeo vtraque AB, D B,ex definerit— - 
Apotome fecunda.Sí denique neutraipfarum A C,B C,commé. 
urabilis &t longicudise expofitz Raponali ; gerit quoquc neue g 14.466ísm. 
:raipfarum D F, EF, eidem Rationali long»tudine commenfura- 
bilis. Quare vtraque AB,DE,cx defin.erit Apocomerertia. - 
Possir ram A C, plusquam B C,quadrato re&z fibilongitu. 
liue iacozmmenfurabilis.Quo pofito , b peterit& DF, plus quá h rj. doviay, 
TF, quadrato re&z fibiloogiradipe incommenfurabihis. Quare 
t ptius,oftendemus DE,cHe Apotomen quart«m,quintam, vel 
exram ,&:. Recta ergolinca Apotomz longitudine comunon. — 
arabilis, & c. Quod oftendcá dum erat. | 07 


— / 
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^ 


2.12. docips. 
b10.decim. 
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lmneie ex binis nominibw [cripfirwu.| Nimiram fivetda D E. ,cesymes- 
fwrabilis fst it[$ A B, potentia tantum, eodem modo detonfirars poffe 
(fileto *yocia : longitudine commen [nrab.lie : »ramur voce : potentia 
Bantum cymmen|urabrlie: (6 DE, Apstomene(fe : 4t mompefeim- 
ferri illam effe ordsne eandem $, fü A B.— Nom e»im fequitur , totis 
eC, longitudie fit commen[urabilie Rationali expofita , €» DE,ei 
dem effe comman(urabilem longitudme , propterea quod non "vtraqu, 
nempe Rationalie expofita C5» D F , eidem A C , tongitudine common- 
ferabilis es? t fed Raticnalu quidem commen(urabilu lorgetaudiuc 
At yero D F , potentia tantum ex bypothefs.1mo vero, A B , fst Ape- 
someprima , fecunda , quarta , "vel quinta , fierinullo modo porell, 
«t D E ,illipetentia tantum commen[urabilie fit potosos eadem or- 
dine. 

SLT enim AB, prima dpoteme,[ecunda quarta uelquinta, ei- 
que congruens BC, e fft D E,ipfó A B,potontia tentum commen/tra- 
biu , quom quidem , utintbeeremate ,oflendumsa Apotornen c[je , ei- 
que congrnentero B F , e» partes 4 B, BC, adpaites D E,EF eandem 
proportionem babere cufo tote AC,DF. — Dionulla rarsone D E, 
"Apotomen effe ordina eandetnipfi AB. Nam fü feri poteft , fit utraqm 
AMpotoméprima. — Cue pofito,erit tam AC, rota quam t0 D F ,ex 
definitione Apotema prima , Rationali expofita comer [wurasbslis ion- 
gitudino : à. atquotdeo (s inter a longitudina commonurabeles evust 
AC, 6 D F.Quare cum it 8 A C, ad DF, ita AB, ad D E: berant 
9409, AB, tb. D B; lengisdsue commien[urabiles. Quod eil abserdum 
penumr enim D E,ipfs A B.potentia folum cemmen|urabilu.— Nonevte 
"viraque AB,D E, /tpotome prómaefl Eodem modo neg, quarta Ape- 
30me erit. Sed neq, Jecunda , vel quinta. E[Jaz anim vyirag, comgrnens 
BC,EF,es defin longitudine commen|nrabilu Rationali expofntà , a1 


- adeo (y ip[a mter fe. Quocirca 4 B, D E, mter fe longituane forest 


C 1f. deciso. 


comimen(urabiles,quod non ponitwr. 

SEMPER tamanverum oft, /5 A B efi AMpotomeprima ,-vel fecan- 
de, veltertia reclamo DE,quaipfo 4 B,potentia [olutn efl cemmen[ura- 
$élit o [fa quod, mam ex illu sribua licet ordino nomendem fit. Nas boc 
pofite;poteris AC.pltn quam BC,quadrato rela fibi longimdime comp 
meníurabslio.Cnem ego [$t vt AC,ad BC ita DF,adEF, c porerit 
quoq, DF, plu quem BF,quadratosret]a longitudine fibi comnsenfana- 


: inlis.oaroex defen orit D E, Apotomoprima,vel fecundo, vel tertia, 


d f. dec 79". 


Bodom modo f .4 B, ei] Apatome quarta , velquintavvel(extor ita t 
AC;plius poffit, oper B C , quadrato retia fibs longitudine im.csnamon- 
Junnabelicerit que, DB, Apotome quartayuel quintayvel exta .quam- 


' ule ordine nonendern tpfó ABquiarmr su ctm fot ut AC, ad 5 C,itA 


DE,ad EF,d poterit quoq, DF,plw quam EF,quadratoredia fib lom. 


, fitidine ncommen|uraUsiie. C)uape ex defin. erit 4 B, Mpoteme quar- 


Ves 'Vel quimta,vel exta, | | 
' IN 
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]n fequentibus aute quatuor propofitionibueuece[favio erit D ) 
E, eadem ordine ipfi À B, licet potentia folum illifuerit commen- 
fursbilu. — 5— "M EEUU 

Recta linea Mediz Apotomz commenfarabilis&e* ^ — 
ipfa Mediz Apotomeeftatque ordine cadem; | 

Sit Médiz Ápotorne quécunque A B, ciqui congruens B C, 
. ila vtA C, BC,fint Media potentia folum commeníturabiles. Sit 
autcm ipfi À B, commenfurabilis D E, fiuelongitudine & poten- 
tia fiuc potentia tántum,Dico & DE, Me- ; B 
diz'Aptomen efle, &ipfiA B,ordinecan- — A C 
dem.4Fiatenim vtA Bjad DE,itaB,C,aad. — D —ÀtL LE 
EFErntergototaÁC,adtotamDE,st | . .. — xh 
A B;ad D E,& vt B Cad É F.Quoniam igitur AB,DE,commen- fexti. 
fürabiles ponuntur vellongitudine & porentia, velpotentiazan- | Ibe 
tum; e crunt quoque BC, E F, & A C, DF, codem modo com- 
meníurabiles. Et quia À C, BC, mediz funt, d erunt quoque DF, 


— Ya "hi 


. » 


c19. 

E F;illiscommeníurabiles,Mediz.Rur(us;quia eft vt À C.ad D F, rive 
ita B C,ad EE; &permutando vt A C F,ad B C, ita Dad E F:$unt p» ; 

"m VMKNEPO uir . n Kecifb, 
autem AC,BC, potentia folüm commenturabiles , erunt euain; 

ex fcholio propofac huiuslib.D F, E F, folum potentia comimen- . 
furabilés: Quarecuih D F. E F, Mediz fint ofteníz, ecrit reliqua €77. vel 
D E, Mediz A»otome;Dico & eandem cfle ordineipfi À B. Q0- 76. dec, 
niam euim eft vv À Cad B C, itaDF,ad EFj&vtA CjadBC,ta.— 
eft quadratum ex A C, adrectangulum fub A C,B C;ex lemmaré 
3.ptopof. r9. huiuslib. & vc D F; ad EF,ita quadratum ex b F,ad 
zectaogalum tub D F. EF; erit quoque vt quaádratuni ex A C, ad 
rcctangu'um (ub A G B C,ita quadratum ex D F,;ad rectangulum 
fub DF EF;Etpermutando vtquadratum ex A C, ad quadratumi 

ex D E, itarectangulum fub À C, B C, ad rectangulum füb DE, E 

E Ipitür cuir quadratum ex A C, commenfíurabile fic quadrátoex 

D E;quodrect A C. D F, otten(z fint commenfurahiles; f crit & fro: 
xec&tangulrim füb À C, B C, re&tangulo fub D F, E F, commen: Wecimi, 
furabile, Quarefi rectangulum füb A C, B C, fi: Ranonale, ita vt 

A B.fit Mediz Apotorne prima; Eritetiam rectangulum fub D F, 

E F,Ratiónale;cum illi it commenfurabile; y arqné adeo & D Ej, | , 
M cdiz Apotome prima erit, Si vero rectangulum fub À CB C,fit £75. 
Medium, ita vc Á B, fit mediz Apotome fecunda; erit quoque f 
rcctangulum fub D F, E F,ei commenfurabile,Medivm ex coroll. 
propot.24. huiuslib.b A. propterea & D E, Mediz Apotomefe-  , 
cunda crit, Recta ergo linea Mediz Apotoma comm enfuiabilis, h;é. 
&c c. Quod eiat oftendendum. . "x decimt. 

) z THE: 


n" 
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cv.axvj THEOR.8:, PROPOS. ió6. 
" Rectalinea Minori commeénfurabilis;& ipfa Minor 
eft. n 
Sint Minor 4 B, ipfique congruens B C, ita vt A C, B C,poten- 
* fiafintincommeníu:ibiles, facicntefque compofitum quidemix 
quadratis rectarum A(.C, B C, Rationale; icctangulum verofcb 
iifdem 4 C,B C, Medium.Sit autcm D E, ipf 44 B; commenfuia- 
' bihsfae longitudine & potentia, fiuc potentia ta&rum. Dico& 
.D E, Minorem eflé. Fiant eaim eadem quzfupia;ita vt rurtus 4B, 
-B C;ad D E, EF,candem habednt tationem, quam 4 C, ad D F. 
Erunt ergoruifus, vt inantecedenti propof.D E, EF, ipfis 4 C, 
B C,commenfurabiles fiue longitudine & potentia, fiue potentia 
tantum. Etquoniam eft vt f C, ad D F, it4 B Cjaad EF;& peima- 
tando vt 4f C,ad B Cita D E,ad E F, serit vt quadratum ex A4 C, 
ad quadratum ex B C, ita quadratum ex D F, adquadratum ex 
E F,& componendo vt cempofitum ex quadratis rcctarum A C, 
B C, ad quzdratum ex B C, ita conipofitunf ex quadratis rc&a- 
rum DE,E F,ad quadratum ex E F;& peimucandovtcompofitum 
€x quadratis rectarum 44 C,B C , ad compofitum ex quadraris rc- 
Carun DE,E F,ita quadratumex B C, adquadratum et E F. Eft 
autem quadrztum ex B C;commenfurabile quadrato exE F,quod 
brio,  reCtasB C, £F, oftenderimus commenfurabiles cfle, bYpicur & 
decimis, compofitum ex quadtraris redtarum. 4 G, BC compofito cx qua- 
^ dratisrectarum D F, E F,commenfurabile eft. Eft autem compo- 
fitum ex quadratis rectarum 4 C, BC, ex hyvothefi Rationale, 
Igitur, & compofitum exquadratis rcctarue DE,EE.ex 9.defir. 
Rationale eft; Rurfüs quoniam, vtin antecedenti propof. de mos- 
ftrabimus rectangulum (ub 4f C,8 C, rectaugulo fub DF,EF, 
effc commenfurabilerponitur autem re&ane là füb 4f C,B C, Me- 
dium: Eric quoquetrectangulurh fub DF, EF. excorol'. pror«C 
. 24.huiuslib.Medium. E.quia cft vt 4 C, a4 E Cita DE, ad EF, 
€ipo,  funtque AC BC potestiaincommentu:zabiles;c crunteciam DE, 
fexti, | E F;potentia incommepturabiles. Q. 3mobremcum DF, EF, 
potentia fint iacommenfürabiles, faciantquc compefitum qui- 
dem ex quadratis rectarum D F, E FiRationale, re&angulu m ve- 
dz7. rofab illdem D F, E F, Medium; cric D E, Minor.Redta ergo linca 
* decipi, Minori commen(urabilis,&c.Q uod erat demonftrandum. 


-. THEOR, 8$». PROPOS. :oz.. 

cuj. Reéta linea commenfurabilis ei que cum Rationali 

€» | Mediumtotum efhcit; & ipfa cam Rationali Mediums 
torum efficiens e(t, 


a22. 
exis. 


Sit 


- 
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- Éitreta AB , cum Rationali Medium totum efficiens & ipfi 
tongruens B C, ita vt B C5 fint potentia incommenfüfabiles, 
Eicianrque compofitum quidenrex quadracs iectarum 4t C, BC. 
Medium;at rectangulum fub A C,B C, Rationale; Sitautem D E, 
ipfi AB, commeníurabilis quocunque modo. Dico & D E, effe, 
quz cum Rauonalt Medium totum efficit... Gonftru&is enim 
lidem que fap oftendemis, vt in antecedenti propof. compo- 
itum ex quadratis rectarum Á CB C ;commeníurabile effc com- 
ofito ex quadratis reCtarum D Ff, E F.Cum 
. Przoillud ponator Medium, erit & hoc,ex A—á— C - 
coroll.propof.£ 4: huiuslib. Medium.Rurfus D MÀ EAE 2 
vtin propof, 16*. demonpflrabimus tectan-— ,——., Don 
gulum füb A C.B C,commeníurabile effe rectangulo fub DF,KF. 
Cum crgo illad Rationale ponatur, erít & hoc Rationale, ex de^ 
fin, 9.Suntdeniquecodem modo, ytin przcedenti propof.eft pro- . 
b:tum,;rectz D f, E F, potentia iacommenfurabiles. Igitur cum 
Df, EF incorhimen(urabiles linc potentia, faciantque compoli- 
turn quidem ex ipfarum quadratis Medium, re&aogulum vero -— 
füb iplis, Rationalc;s ericD E, quz cum Éationali Medium, &c, 372.44- 
Quod demonflrandum erat. 07 edm - 
' r E " 


. THEOR. $4; PROPOS 18 . 4g 
Rectalinea commenfurabilis ei, qa cum MedioMe- cij- | 
diumtotum efficit; &ipía cum Medio Medium cocum" 


* 


efficiens eft. " i 
Sieg A B,cum MedioM:dium totu elticiens,& ipfi conc 
gtuens B C, ita vt À C, B C, finrpptentia incommenfurabiles, 
facienteíq; compofitum ex quadtatis ipararh Medium, & re&ans i 
gulum fnb ipis Medium quoque & adhuc incommenfimrabile 
cómpofito ex ipfarum quadratis; S.t autcm D E,ipfi A B.quomoe 
dolibér commenfurabilis, Dico & D E,cfle,quz cum Medio Me: 
dium totum cfficir. Conftrudis enim iifdem,quz (upia, probabi- 
, nusfmlliter, vtinpropof.106. compofitum ex quadracts rectaz 
rum À C.B C,commenfurabile eff? compofito ex quadratis rcéta- 
rumD F,ÉF.Cum cigoillud Medium ponatur,erit & hocerco- 
,  rofl.propot 2 4. huiuslib.Medium. Rurfus yt in ptopof tog:often- 
demus,recangulam fab AC, BC,commenfurabile e(le rectangu» : 
lo (ab D,E,E F.Cum ergo illud fit Medium,ctit&hoc medium,cx 
codem coroll. Item vtin propof. 106. erunt quoquc DEF, E F, po» 
cettia incomménfurabiles, Pofttemo quia compofito cx quadras 
5 tisicclarim À C B C,commeníur.bile eff compofitü exquadratis 
f rectánim DE, ÉE, vc di'tarh eft; iectaogulofub A €, B C, oom- 
7 mrlurabilz reclaeg Ltab DEF. EF Sani aucan cósttpotiung 
j 2 à . cx qua» 


—- . Li 
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ex quadratisrectarum 44 C, B C,& rectangulum füb 4 C,B C,per 
hypothefin;jincommeníurabilia; érunt quoque cx fcholic propof. 
Y 4..huius libr. cornpofitum cx quadratis rectarum D F, E F, & ze- 
&angulumíub D F,EF,jncommenfurabilia.Q uecirca cum D F, E 
F, potentia fint incommepfürabiles & compofitum cx ipfarum 
quadratis , Medium ;nec non & rectangulum fub ipfis Medium; 
479. incommenfurabileque compofito ex ipfarum quadratis ; seri D 
decipi, P»quz cum Medio Medium totum «flicicR . & i;iturlinca com- 
menfurabilis ci,que cum Medio,&«. Quod cracoftendendum. 


-eviij. THEOR., 3j. PROPOS. 1as. 
cjj — MEDIOàRationalidetraGo;R etalinea, quz re- 
liquum fpatium poteft, vna ex duabus Irrationalibus 


fit, velApotome,vcl Minor. 


Detrahatur á Katiopali À:D. Medium C D. Dico rectam, 

qua poteft fpatium reliquum 4 B,cffc vel 4potomen, vel Mino- 

Icm. Exponatur enim Rationalis E F. & ad quam appliceturie- 

b45.  éangulum EG, zquale ipfi 4 B; & adGH, aliud HI, zquale 

primi. iv G D , itavttotum EL, toti Af D. firzquale. Quoniam ip itur 
ELaquale Rationali 44 D. Rationale effi« erit E K, Raiiopalis, 

czr1.  RatiomahitEF, longitudine commenfurabilis. Rurfus quia H I, 

decimi, Medio € D, equale Medium eft 4 crit H x, Radionahs, ipfi E F, 

.dzs. longitudine incommeníurabilis. Iraque cum E x,quidem fit lon- 
decimi, |: itudine commenfurabilisipfi E F, 

E HK, atHx,eidemEF, longitudipcin- 


G 
(^! commeníurabilis,e crunt E x, H rx, 
[ [| longitudine  incammenfurabikes 
er. BD m Scd & Rationpalcs.Raticnalescgo 


decimi, funt potentia tantum commeníic- 
£ |. '  fabiles fpropre'caquerciiqua EH, 
durum , Apotome ít, & ei con ucns Hx Afucigitur E x, plus poteit quà 
' Hx quadrato reda fibi longitudine commenfurabilis; aut incom- 
meníurabis Si plus poreft E x, qam H x. quadrato tediz lincz 
commenfurabilis fibi longitudine;cum tota E x, oftenfa quoque 

fit longitudine commenfurabilis Rationali E F; crit ex d 
E H, 4 potome prima Quare recta potens fpatium EG;conten- 
tum fub Rationali & .4potoma prima E H, hoc eft, fpatium 44 
B bi zquale,g 4potcme eft;Si vero E K,plus potefl,quam H x. 
dec imi, Quadrato reta fibi longitudine incommenfurabilis; cum rota B 
(0t K/fitoftenfa commeníurabilis longitudine Rationali. EF; e: it ex 
definitione E H, Apotome quarta. Q. apropter recta potens 

E 


fpatium E G, contentum fub Rationali EF, & 4fpotoma quaua |. 
E H,hec 


Pa 


tv 
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E H. hoc eft, (patum 4 B, illi zqualc, s Minor eft. Medio ergo àa9f. - 


Rauonali decracto,&c.Q uod oftendeodum erat. decia, 
T HEOR. 86. PROPOS, rio. erx- 
. . Li e e. e. X. 
Rationail à medio detracto; aliz duz Irrationales 


fiuut, vel Mediz Apotome prima, vel cum Rationali 
Medium totum efhciens. 


Detrahatur à Medio AD, RationaleC D. Dico 1e&am, qug 
reliquum fpatium AB, potctl, cffe vel M :diz Apotomen primam, 
veleam,quz cum Kauonali Mclium corum efficit. Eadem enim 
conílruantur quz fupra. Ex 4:2 El. Medio A D ,zquale, Mce- 
dium eíl; P erit E K, Ratiovais ib EF, longitudiuc 1incommen- bis. 
fürabilis. Item quia Ht, zquale Ranonali C D , Rationale efl; decimi. 
€ crit HK, Rationalis ipfi E F, longitudine commenfurabilis.Ita- € 27. 
que cum H K.quidem ipf BF, ít commenfürabilis longicudine, 4ecimi, 
at E K,cidem EF, longitudincincommeníurabilis; d erunt HK; di. 
E K, longitudineincommenfurabiles. Sed & Rationales. Ratio- decimi, 
nalcsergo fünt potentia felum commeníurabiles; e.À: proinde c74-.— 
rcliqua EH A»otomecit, & ci congru^ns HK. Aut igitur E K, decimi. 
plus potcít,quam HK, quadratorecta (ibi longitudine commen- 
fura^iiis, autincommenlurabiis, SiE K, plaspoteít,quam HK, 
qnadratu redlz fibi 'oapi:udioc commenfurabilis.cum coogruens 
H K, oftenfa fitlongitudine commenfurabilis Rationali B F; erit 
ex defin, E H, A 'orome fecundi. Reé&a igitur porens fpatium 
E G, contentum lub Rational: EF, & Apotoma fecunda E H, 
hoc eft, fpatium A B, illi zquale, £. Mediz eft Apotome prima, f 935; 
Si veto E K, plus pot-ft; quam H K , quadrato re&z fibi longi- decjyi, 
tudine incommeufurabilis, cum congruens H K, fit oftenfa 
commeníurabilis longitudiac Rationali E P; erit E H. Apotome 

uint2 ex defin. Recta igitur potens Ípauum E G, contentum 
fub Rationali E F, & Apotoma quinta E H. hoc eft, fpatium illi 
zquale AB, g clE ca, quz cum Rationali Medium totum cfficit. g 96. — 
Quimobrem rationali à Mcdio degrade, &c, Quod oftenden- decimi. 
um erat. 


THEOR, $;. PROPOS. ur. cx, 


Medio à Medio detra&o , quod fit incommenfuta- ct 
bile toti; relique duz Itrationales fiunt,velj Media A- 
porome fecunda, vel cum Medio Medium totum ef- 

Detrahatur à Medio AD; Medium CD, quod incommen- 
furabile fit toti AD. Dicorecam quz reliquum fpatium A " 

Z 3 , po« , 





— . ——- ———— — —— P —— ÀÀ— — ám —— à 
Ly 
. LI 


"t (— KVCLID. :GBOM. 
a E H K potefteffc vel Mediz Apotomenfe- 
i:  : eundam, vel eam, quz cum Med:o 


|. D 
. ! Mediam totum effiaic; Conflrudis 
L | | ) 4 |: . enim iifdem qua íupra; quoniiai 

d . : ELHI, Mtdiis AD, CD, zqulá 


qM a6. B F o. Medià fünt,scrunc E K,H K,Raüo- 
dMacimi. nales ifh E H5 longitudine commenfurabiles. Ecquia À D,C D, 
big. .hoccft E L HT, ponuntur incommen(ürabilia?£ eun: E K,H K; 
dicimi. eandem cum illis habedres ranonem, longi tudineincommenfun- 


- , pgrüens H K. Autigitur E K,plus polcit;quam H K, quadrato re- 
» eem, étac fibi longitudin- commer arabilis a iocoinmenturabilis $i 
plus poteft E K,d H. X quadrato rez fibi longitudine commer- 
futabilis; cum neuua iplatum EK, HK, Rationali EF, longitudine : 
commenfurabilis fit oftchía; erit ex defia. E H ; Aporome terria. 
^  QupcircareCtapotens (pam E G;cónrentum fub fationali EF, 
. o4 de- & Apotoma teitia E H hoceft,fpatium A B,ilizquale; 4 Mediz 
Quoi; - Apotomc eit fecunda: 5i vero EK;pluspoteft,quam HK, quadra- 
57. torediz üibilonpgitudine incommenfurabilis, cum nedtid ipfarum 
EK,HK,Ratiouali EF fit lonpgitudirie cómmélurabilis, yt demoa- 
Iiguimus; erit ex defio. E H, Apotome. fexta," Quamobrem re- 
^ &ta potens (parium EG; contentum fub Ranonslt B F, & Apo- 
. tomaexta EHi;liocett, fpatium AB, illi aquale,e eft ea; quac cum 
Mecimi. cum Medio Medium tetum efficit. Medio ergoa Medio detrado; 
^20V . (c, Quod demonitrandum erat. Dto n 


ex. , .0 TH EQR. 8, PRQPOS. us. 
"LEE Apotomenon efteadem,quz ex binis nominibus. 


.. Sit Apotome, Aiqugcubqu:.. Dico A, non effe candem, quz 
ex binis nom&üjbus. Sit enim, fi fieri poteft A; aliqua ex bioiso- 
€ 4f." mninibus. Expotitaautem Ratienali BC; f applicetur ad BC,re- 
primi. A CF ÓEI &angulum C D, zquale quadrato ex A Quoniam 
ig98: B F^ igitur A, Apotomeft:gericlatitudo BD, Apoto- 
Beenni, . me prima: Siterpo ei cengruens D'E. Erunt i icut 
ud i3 "ex defin, Kootom& prime 'E E, DE, Rarionales 
5.5 7. porentiatantum commepfuralnles, poteritq; p E, 
plus quam D E, quadrato recte: fibi lonpicudine coinmeniürabi- 
lis, & ipfa B E, Ratonali B C, commenfurabilis erit lonpgitudi- 
ne, Rurfusquia A;ponítur effe quoque cz binis nominibus : b cit 
h 6t  lautudo cadem B D, cx binis nomiribüs primi. Sit ergo mzius 
decitui. ipiius noimen Bf. Eruntigiturez defin cius, qu£ cx binis nomi- 
(Ur? vem t ot ng Roto vm e nn QR Rt 
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pubus prima eft;B F,F D, Kadonalcs potentia folam commenta- 
szabiles, poteritque B F,'plus quam F D, quadrato rez commen- 
furabilis fibi loopitudine, & ipa B P , Rationah BC , longitudine 
commeníurabilis erit. Jaaque cum tam B E,quam BF, longitudi- 

nc fit cemmenfurabilis eidcm B C; 4 eruat quoque B E. D r, inter 4557 
íc commenfurabiles longitudine. l'iturcum tota B E, tx longi- decjayi, 


- tudine commen(urabilis parti B F, etit & cadem B E,rdiquy pac- 


ti F E, longitudine commen(íurabilis, ex coroll. propof. : e. huius 
libri; Atqueadeo cum B E, Rationalis fic, & FE, Rauona:is erit. 
onigm vcro duatum linearum B EF E, loogitudine comme 
furabilium,ipfa BF, longitudiocincommenfurabilis eft ipi D f; 
(quod B E, D E, Rationales fint potenya folam comm eoafurabi. 
les)6 exit quoque altcra F E, eidcm D E,incommenfurav:lislon- b r4; 
gicudine, $-d & vtraque F E, D E, Rationalise& oftení;. Ratio- decipi, 
pales ergo fant F B, D E;potendiafolum commeníujabiles. Qua- 
re reliqua F D, « Aporome eft; Atque ideo irrationali.. Ottca(a c 74. 
£ítautem & Rationajis. Quod cítabfurdum, Nonetgo A A»o; decimi, 
tome exiftens cadem e(t,quaz ex binis nominibus. Quo d:mon- 
fkrandum crat, 
) CORLLARLY M. 009 
Ex demonftratis quoque facile colligere licebit, A pqtomen, &cztera 
ipfam confequentes Lrrationales lineas,neque Mediz, nequeinter fe ed 


. 


caídem. . 
Quadratüm enim Mediz ad Rationalem lineafn applicatum 4 lata- d 23. 
ginem efficit Rationalen , ipfi Ratienali lengitudine jgcogmen(ura- decisni, 
ilem. E 1 - 


^ 


At quadratum Apotomz ad Rarionalem applicatam, e latitudinem 
gfficit Apotomen primam.  . ^ e 98. . 
Et quadratum Mediz Apotomz primz ad ratienalem applicatam , f decífos, 
fatitudinem efficit Apetorgen fecundam. f 99. 
Quadratum yero Metdiz Apetomz fecunda ad Rationalem applieatü, qc ias. 
£ latitudinem efficit Apotémen tettiam. 7 
Quadratum deinde Minoris ad Rationalem applicstum,b lagitudinem E r9- 
$fficit Apotomen quartam. | cmt, 
At vcro quadratam eius.quz cum Rationali Medium totum efficit,ad h 1or. . 
Bationalem applicetum,; latitudinemefficit Apotomcaquintam.  —  qecimi. 
Quadtatum denique cius,quz cum Medio Mediym totum efficit ad ; 16, 
Kationalemapplicatum, k latitudinem efficit Apotomen fexrtam décimi 
Itaquecum hz laiitudines differant &à latitudine Medis. inter fg; à 965m, 
latitudinequjdem Mediz,quod hzc Rationalis fit, illz vero Irraciona- k 10$. 
Arrinrer eautem, quod ordinenon fint ezdem Apetomz: Manife- decim. — 
m eft, Apotomen,& reliquas 1rratiogalesipfam cotequentes,& à Me- 
ilia, & iuter fe differre. TA " Ti 0t 7 
i. Qupniam|vero in hoc theoremate demon(trauimus , Apotomen 
eandem non effe, qui exbinis neminibus: Et quadrata Apotomz, X ca- 
terarum quinq; Irrationalium eenéconicquentium,ad Rationale: ap- 
plicata, latitudines efficiugt Apotomen primam ,fecundam, tertiam, 
quartam, quintam, & fextallk At fero quadrata cinià, qua ex binisnomt- 
gibus , & reliquarant quinque Irzarionalium , quz ip(àm fequaitut, 
"E » E L3 4 . ad Ra , 


- 


4 
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*d Rerionalem applice:a, latitudines efficiunt ex binis nominibus pri- 
snam , fecundam, certiam;quartam, quintam, ac fextam; liquido con- 
flat, latitudines &Apotomz,& aliarum lrratiopalium,qua poít ipfam eaf- 
demon efle latitudinibus eius, quz ex' binis nominibus, & reliquarum 
po£ ipíam Irratiopnalium:quandoquidém nulla Apetome eadem eft qsg 
ex binisnominibusaliqua. igitur & Apotome,& qus ipfam fequoser, 
differunt ab cá, qüz ex binis nominibus, & que poftiyfam. Quamobtesi 
€um & tam illz, quam hz 3 media differant; cfhicitur, Rationali quapiam 
expofita, uicdecim numero eile lineas urrationales inter fc diffeceau, : 
de quibus bactenus difputauimus: Hz filie. ^" " 

I. Media. / 

2. Exbinis nominibus cuius fex funr fpecies inuente, 
3. Exbinis Mediis prima. | a 007 
4. ExbinisMedisfecunda. 

$. Maior ^ 7 


. 6, Rationaleac Medium potens, 


c rij. 


tionc, & adhuc Apotomen B F, efie 


7. PBinaMedia potens. 
8 


. 8. Apotome,cuius ctíam fpecies fex funt repertz, 
.9. MedigApotomepiuma., MN 


ro, Mediz Apotome ccunda, 

n, Minor '' s | 
32. Cum Rationali Medium tomm efficiens, 
13. Cum Medio Medium totum efficiens, 


THEOR. $9. PROPOS, i. 
Quadratum Rationalis ad esm, qua cx binis nomi- 
nibus, applicatuzm, latitudinem facit Apotomen, cuius 
nomina commenfurabilia (unt nominibus eiusque ett 
ex binis nominibus, & in cadem proportione; & adhuc 
Apotome, quz fit,eàndem habet ordinem , quem ea, 
quz eftexbinis nominibus, — 


, 


' Sitrationalis À, & ex binis nornini- 

" B PIH bus C B,cuius maius nomea C B,a& 
Á -— 1 ad EC, applicetur rectangulum B E, a- 
0 »p^ .G — qualequadrato ex A,laritudinem faciess 

: " BF. Dico BF, eflc Apotomen;cuius no- 

C E . mina,"hoc cít, tota linea, & 1píi coa- 


ruens, commenfurabilia funt nomini 

bus BD;,DC, ipfius BC,ex binis nominipa $; & incadcm propot- 
oIdinc eandem ipfi B a 

- 2B 
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binis nominibus. s Applicetur enim rurfus ad D C, minus no^345.. 
men, rc&angulum CG, zquak etdcm quadrato ex Á,atque adco primi. 
re&angulo B E, latitudinem faciens D G;fitque ipfi D G,zqua-. . 
hst H. Ecquomam zqualia fuut B E, C G,é critvc B C,ad D C, br4. vel 
ita DG. hoc eft fibizqualis B H,ad BF. Et diuidendo vt BD; ad 16. fex£. 
DC,pta H F, ad FB: Ett autem B D, matorquamD C. igitur & 
1E, maior elt quam F B. Ponatur FIL, ipfi F B, zqualis,e & fiat vt € 12. /f- 
HL, ad IF, ita FB, ad BK. Erit ergo componendo vt H F, ad x5. 
]E, hot cil; adübizqualem BF, ita FK, ad BK, Oftentum eft 
aucem cile v; H F, ad B F;iuaB D; adD C. Igiturerit quoque vt 
B D;ad DC,ita FK,ad BK. AcB D, DC, ( cumfint nomina ipfius 
BC, ex binis nominibus) Rauonales (unt potentia tantum com- To.de- 
meníurabilcs. 4 Ipitur & F K, BK, potentia (oelum commenfüra- - 
biles iunt. eu 
Rurfus quia eft vt HF, ad BE,ad FK, ad BK, eérunt quo- 55, 
quc H EF, F K, antecedentes fimul, nempe tota H K, ad BE, & 1 . 
B K, conícquentes fimul;/hoc cít;ad totam F K,vt EK;,ad B K. Ac 
propterea E K, media proportionalis eft inte: H K, BK... Quare 
vc H K, prima ad B K,teruam, itaerit; percoro lpropof.z0.lb.6, 
quadratum cx H K,primaad;quadratum ex F K, fecunda, Quia 
vero C G, cum Rationale fit; ( eft enim quadrato rationalis A, 
zqualc) ad Rationalem D C, applicatum f facit D G, latitudi- f11. de- 
nem Rarooalem ipfi D C, longitudine commentuzabilem; Erit 6199. - 
quoque H B, ipli GL G, zqualis, Rauonalis & longuudine com- 
meníurabilisipti D C. Etquopiamoftenfumeft, cile ve BD, ad. 
DL, ita FK,ad 5 x : Vtautcm 7x, ad BE, ita Hi x, Ád r x;cticquo- 
qud vt B D;ad D, Cita H x,ad r x. g Igitur vrquadratum ex BD, p 22. 
ad quadratum ex D C, itaquadratum ex H x, ad quadratum cx fexij, 
F x. Acquadrarum ex B Bi commenfurabile eft quadrato ex D C, 
(quod rcdtia BD,DC,fint Rationalespotentia commenfurabiles, 
cum fint nominaipfius BC,cx binis nominibus.) b Commeníu- h 1o. 
rabild igisarerit quoque quadratum ex d x, quadrato ex r x. Sed decimi. — 
fuit vt quadratum ex H x , adquadiatum ex » x;ita rc&ta 1 x, ad 
BK. $ lpiturlongitudiae commenfurabilis eft nx, ipfi-5 x; at- i 16, 
que adco reliqua. B H , ex coroll. propof. 16, huius lib. Oftenfa. Je, ias, 
cít autem BH, Rationalis. Ipitur & HK, illi commenfurabilis, 
Rationalis eft; ac propterea & 5 x; ipfi Hk , commen(urabilis, 
Rationalis exiftit. Cum crgo oftenfa r xjipfi a k, potentia folum 
commeníurabilis, eritquoque 7 x, Rationalis. Quare cum rx, 
» x; Rationales fint, & potentia tantum oflenfz commeníura- 
biles) & erit rcliqua BF; Apotome, & ci congruens BK. Quod k 74. 
eft primum. | deciink 
QVONIAM vero oftenfüm cft eflc rcd&üm H K totam 
para 5 K, longitudine commenfurabilem, / crunt proprcrea B 1 16.der. 
' Z£ f bX, , 


cimi. 
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BX,BH, longitudine inter fe commenfurabiles. Cum crgo BH, 
E . eitenfa fit longitudine commcen'urabilisipá D C;eritqu. q; BK, 
ex Ícholio propof.12, huius lib.eidem D C, longitudine commen- 

ad fürabilis, Rurlus quia demenítratum eft effe vt B D, ad CD,ig 

FK, ad BK; & permutando vt B D;ad FK, ita D C, ad B K:Susc 

R10-4*- ;utem modo D €, B K,ofteoíz longitudine commenufurabis 

€".  & Emntquoquc BD, F K,commenfurabilesdongitudime. Itaque 

cum EF K, ipfi B D,& BK, ipfi D C,longitudine fitcommepfurab 
mE lis,eruntiptius Apotomz B F, noínina F K, BK, nominibus BD, 
D C, ipfius B C;ex biais nominibus, longitudinc commenfurabe 
| Jia. Quod cft fecundum. 
X B FIH Item quia demóftrauimus effevt BD, 


e ——q—1—- ad DC ita F K;ad B Kierütidcirco Ápo- 
A. tomz nom:na FK,BK. in cadem rationt 


Ó——3À6 B D, DC, nominib, ipfius BC 
' ? | cum BD, DC, nominib, ipfius BC,quz 
L3 eft ex binis nominib. Quod eft tercium. 
C E ^ Pofltemo vel B D, plus poteft, quam 
UN DC quadrago rec fibi longitudine commeaf(urabilis;vel incom- 


menfíurabilis. $: plus poteft B D,qua D C,quadratorecz fibi loa- 

itadine commenfurabilis; cum fit vt B D,ad DC ita F K, ad B K; 

bis. de- 2 poteiit queq; FK;plus quam BK, quadrato recte fibilongirudi- 
Mm necommenfíurabilis: Ecfi BD;pluspoteft quam DC,quadtaco re- 
&z (ibi lopgitudinc incommen(urabilis: poterit & F K;plus quam 

B quadrato re&z fibi longitudine cómerfurabilis, Et fi quidem 

D, expofitz Rationali faerit longitudine commenífurabilts;eng 

& FK,quzlongitudiae oftenfa eft commenfurabilisipfi BD,com- 
meníutabilis loagitudinc eidem Rationali, perea, quz 1n fcholie 

! propof. 11. huius lib. demóftrauimus $i ger DC, fit Rationali com- 
menfurabilis longitudige; erit & cadem ratione BX,cidem Ratio- 

nali lonpitudiae. Gmenfurabilis. Si deniq; neutraipfari B D, DC, 

€14, fic Ragionalilongitudine commenfüiabilis; c eritquoque ncutra 
decimi. ipfarum F K,B K,cqmmzenfarabilis loogitudine Rationali. Ioiru 
cadem erdinecít Apotome BE, ipfi. B C, ex binis nominibus, vt 
cenftat ex definitionibus fecundis, atque tertiis. Quod eft quar- 

tur, Quadratum ergo Rationalisad cam , quz binis nominibus, 


&c. Quod demonflrindum crat. mE 
eriii. THEOR. 39. PROPOS, ri4.. 
* -— Quadmtum Ratiorialis ad Apotomen applicatum, 
. Jatitudinem facit eam; quzex binis nominibus , cuius 
nomina commenfurabilia funt Apotomz. nominibus, 
& in cadern próportione;& ad adhac, quecxzbinis no- 
ninib.fit eundem habet ordinem, qué ipfa Apotome. 
wit : "m E" EE Sic Ra- 
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Sit Rationalis A.& A potome B, C, cuicongruat C D, s & ad 347 
|. BG, ascetur rectangulum C E,zquale quadraro ex A,latitudi-- prin 
nem faciens B E. Dico B E;effc ex binis nominibus,cuius nomina - 

; commenfurabilia fuut nominibus B D: C D, Apotomz B C, & im - 
cadem proportionc;& adhucipfam BE,exbinis 4 —— N 
nominibus,cíle ipfi BC, Apotome ordine eand&, , vl 
b Applicetur énim rurfus ad B D; totam, rectan- C Eb 4f. 
gulum B F,zquale,cidem quadrato ex A,b.eiphi primi. 

C E,latitudioem faciens B G. Etquoniam BE, 

C E, zqualia funr; c erit vt BE;ad BG,ira BD;ad F cadsvol 
BC; & pér conucrfionem rationis, vt B E,ad G E, im BD, ad C D. , 4, fei, — 
$.ceturquoq; EG;ad H,(ecundum proportioncm BE.ad GE, ex 


iis,quz in fcho!.»ro of:1o.lib.6.confcripfimus;vt fitEH;adH G, 
f'queiadmodum B E,ad GE.Quiaigitur eft v BE, tota ad GE,to- 
tamita ÉH,cx BÉ,ablataad HG,ex GE ablatamerit quog; BH, 
- reliqua ipfius BE,ad HE, reliquam ipfius GE, vttota BE,ad totam 
* "GE: Eratàutem Yt BE, ad GE ita EH, ad HG. Eririgitur quoque 
vt BH,ad H E iti EH ad GHiatque adeo ELE, media »roportio- 
nalis etinter BG.GH. Q gare erit vc B Ho prima ad GH, tertiam; 
ita quadratum ex BH. primaad quadratum ex H E , f:cunda, per 
coroll.propof.: o.lib.6. Quia vero fuit vtBD,ad C D;itaBE,ad. 
G E, hoccit,BH ad H &:& fuut BD,CD,cum fint nomina A poto- 
ing BC, Ratitonales potétia tantüim cómcníurabiles,4 Erunt quoq; d jo. 
BH HE,porcatia folum commenfurabiles; Ac propzerca quadra- d. acini 
ta ex B H. HE,commenfurabilia, Ipiturrectz BH, GH,eandé ha- 
bent ratiobem cum quadratis ex BH, H E- vtdemonftrauimus, 
longirudine funt commenfurabiles;Aé proterea tota B H, lon- c 4s. 
itudine commenfurabilis exiftens patti. G H, commenfurabi'ís 
quoque longitudine crit parti relique BG,ex coróll.propof.16. hn- 
ius lib At vero cum BD, Rationahifíit;nernpe maias nomen Apo- 
romz B C; & re&angulum BE, quadráto ex Rationali linea A,z- 
qualc,Rationále; f criclatitido B G; Rationalis commenfurabilis f 2x, dex 
- Jengitudine ipfi BD. Igiturexfcholi» fo pof.12. huiuslib,& B H, cipi. 
. eidem BD, Rationali commepfurabilis eft lonpitudiae;atq; adeo 
. "K'auioniliseziftiquandoquidemBH BG,longitudine commcen- 
." dürabiles funvoften(z. Quia vero.BH, H E;ofken(z funt comimen- 
furabiles potentiatantum, & BFÍ Rarionalis; erit qnoque H E, ill 
. commení(urabilis, Rationalis Rationales ergo funt B H,HEE, po- 
itongiafolum commenfurabiles: s Ac prbpterta BB, ex binis nomi- gt. * 
gxibus eft-Quodeftprimum.:.— : £i, 
* Quoniam verooftendimus effe B H,ad H É, vtBD,ad CD, 
Atquc «deo permuundo BH, ad BD., vH E, ad C D; Oftenfa . 
s(tautem BH;ipfi BD.longirudine contmeitfurabilis;  eritquo- h10. 
SU * i07 MEL De (at 1 DC t. -que dteítun, . 


decimi , 


* A 
/ 


^ o- ——— —-— — 
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que H E, ipf C D, commenfurabilis long tudine. Quate BH, 
H E,nomina ipfius B E, ex binis nominibus , comimenIura .ilra 


DN - funt longitudine nominibus B D, C D; Apotomz B €, Quodceft 


fecundum, 
Immo &ineadem proportione;cum demóftratum fit effc BH, 


n HE,vtBD;ad CD. Quod eft terium. 

Poftremo vcl B D, plus poreft quam C D, qua- 
A G drato re&z fibi longitudine commenfurabilis, vdl 
4, B E incommeufurabilis, Si plus poceft quadrato rcctz 
Pa C fibi longitudine commenfurabilis, s potcrit quo- 
w^ D quc B H. plus quam H E, quadrato re&z fibi 
"EF commenfurabilis longitudine : Bc fi B D, pluspo- 
teft, quam C D, qua'trato recte fib: longirudine 
jncommenfurabilis; potericeiam B H. plus quam H E, quadrato 
rcctz longitudine fibiincommenfuiabilis. Et fi quidem BD,Ra- 
tionaliexpofitz longitudine (it commenfürabilis; eritquoq; EH, 
commenfurabilis exiftens longiiu linc ipli B D; eidem Rationali 
longitudine commenfürabilis, cx (choli.» propof. rz, huius lib. Si 
veto CD,longitudinc fic commenfurabilis Rationa'i;erit & cade 
ratione, H E, cidem Rationali longitudine commeufurabilis. Si 
vero neutra ipífarum BD, C D, commenfurabi'is (i: lo rirudiae 
| bts de- Ratioaali expofitz; P eritquoque neutra ipfatum B H. H E, ei- 
6:85... dem Rationali longitudine commenfurabil:. Igitur ex tccunis 
atque tertiis definitionibus, ipfa B E, ex binis nominibus, ordine 
eadem cít ipfi Apotoma B C. Quod eft quartum. Quidratum 
ergo Rationalis ad Apotemea appli. acum, lat.t jdinem tacit eam; 
quz cr binis nofninibus, cuius nomiüa commenpfurabilia funr A- 
potomz nominibus, & in eadem proportione, &c. Quoderat 

demoníftrandum, ! 


exrv, THEOR. or, PROPOS. iij. 
Q. l . 
Si fpatium contineatur (ub Apotoma , & ea quz ex 
binis nominibus , cuius nomina commenfurabilia funt 
nominibus Apotomz,&in eadém proportione; Recta 
. Jineaípatium potens, eft Rationalis. —— 


Contineatur fpatium A B,fub Apotoma AC, & fub C B, ex 
binis nominibus, cujus nonmina C D, DB,commeníurabilis fiot 
nominibus CE, AE, Apotomz]A C; & in cademratione, nempe 
C:D;ad DB,vt CE,ad AE.Poffitautem recta F,fpatium AB. Dico 

c4f.  F.e(leRationalem, Bxpofita enim Rationali G, € applicetus ad 
, primi. Ci B, queexbinis nominibus redangulum CH, zquale quadtato 
, d . e G; 


» 
LJ 
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ex G 4 Eitergolacdudo BH,Apotromecuius A C a 113,46 


nomina HI BI, longitudine commeníurabili. E €t. 
fant nomiuicus C D, DB, &inceademrario F. ——— 7 ' 
nc,nimirum H Lad B Lvc C D;adDBiatqia- G. ——— D 


dco vt CE, AE, S.permutádo vt tota H lad to- 

tàm C Ei; .aablata BT, adablatam A E, é Exit B Hb I9. 
ergo & reliqua b H, ad reliquam A C, vt tota FII, ad totam C 1g; 297. 
c Commenfíurabilisau:eg eftlongitudincH LipfiC E,quod vtr.a- €12-94- 
que HL. C E,commenfurabilisfuetit longitudine ipfi C D.4lgicur eim. 

& B H,ipfi& C;Longitudine eft commenfurabilis,e Atque idc :- d 10. de 


' co& HC,inh B 4 ,commenfurabile erit,f cum fit vt H B,ad A4:C, *!/!^ 


ita H C,ac B 4:S$ed H C,quadratcRationalisG,zqualc Ratiota- etoide- 
le eft.Jgitur & B.4,illicommenfurabile, Ratiotaleerit;proptere a. CPU 
que & recta F, ipfum B 4, potens, Rationalis crit. Quapropter fi fi. fext. 
fpatitím contineatur füb|/fpotorha, & ea qu& ex bipisnominibus, 
cuius nomina commeníurabilia funt nominibus Apotoma,& .in 
cadem proportione; R.:&a lined fpatium poteus, eft Rational: 
Quod«rat demonftiandum. 
COROLLARIVM.. 


Ex hoc manifeftum eft, fieri, poffe vt fpatiumRationale contineat ar 
fab duabus re&isIrrstionalibus.Nam fpatium A Bicontentumfüb A42, ' 
C E, Apotama,K ex binis nofninibus,que Iriatienales funt,oftenfum;e.( 
Rationale cffc. . 


SCHOLIV M, 


Inproximu autem tribus proportionibus intelligenda [unt no-- 
suinaMpotoma nominibuseius, qua ex b. inis nominibus commen-- 
rabiliaeffe longitndine In prioribus enimdunbsa, longitudineos 
flenín [nnt effe commen [urabilia; In poHeriori » ro,nempe in bac 
r.nibil colligetur, fi nomina C D, DB nominibu: C E,.4 E,po- 
tentia tantum commen(urabilia ponantur. ld quodfdcile ex de- 
monfirationibus barum trium propo[fit onsm paret. 


THEOR.o: PROPOS, ré, cx. 


c vij 
A MEDIAinfinitzIrrationales fiunt , & nulla ali- 


cui antecedentium eft cadem. 

Sit Media.4 B. Dicoex illfieri Irtationa- A B. E F 
les infinitas, quarum nulla cadem fit alicui 
illarum tredecim antecedentium, dequi 
bus in coroll. propof. 112. huius libr, Expo- . 
fita enim Rationali 4 C, contineaturfüb C — ,j 
A B,Media, & R tionili 4f C,fpatium A D. 


— Ettergo t D, fpanum (ub R 1tionali À C, & Itrationali 4 B,cot i- 


t(CBtUIm ; 
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entum,Irtatidnale.cx lepymate propof.;8.huinslib. Pofficipfuny 
'ecta B E, quz ex defi fa lrrationalis crit.Dico B E,non effe ean- 
lem alicui trédecimillarumn, quas it corol'i propof;ir2. hüius lib- 
'ollegimus. Nam càm quadratum Medix ad Rationalem AC, 
pplicatuim, 4 láarieudinem facfat Rationalem ipti &:C, longitu- 
ineincommenfurabilem;Et quadrata reliquarum duodecim kr- 
adonalium;ad eandém Raiionalem A C,applicata;faciantlatim- 
lies velex bínisnominibus, vel Aroo:nas;vt conftatex propof^ 
1462 ,63.64.65.66.9899.100.107.102. &165 huiuslib. At ero qua 
ratum huius I rationalis B E;ad eandém Rariónalem 44 C,appli- 
atum,faciat A B, latitudinem Mediam; perfpicuum cft Itratio- 
ialcin B E, ab omaibus illis tredecim differre; quandoquidem 
ius quadratum ad Rationalem lineam applicatum, latitudinem 
icitdifferentem à latitudinibuis , quas quadrata illarum tredecim 
nearumadeandem Rationalem applicata efficiunt, — 
U'B EE .. Qxedficomplearur rectangulum. D B;e- 
zit & hoccontentum fub Rationali BD , & 
Itrationali B E, Irrationale, ex dicto lemma- 
te própof. 58. Poffit eigo ipfum recta E FE, 
uzexdefin.ir Iiranonalis eric. Dico rurfus 
.F, noh effe candemali cud illarum trede. . 
(Con .. .2 Cdm,veetiamipfi B E, Hoc autem manifc- 
tum eft, cum quadratum ipfius E F, ad Ra:ionalem applicatum, . 
ticudinem faciat B E. /ft quadrata illarum tredecim, & quadra- 
am etiam ipn latitudines faciant, fi ad candem Rationalem 
pyicentür,, iflerentes à B B, vc demonfltatum cft. Eodem mo- 
o & aliz Irrationales infinitz inuenientur & interfe,& à dictis 
fferefites. Quocirca à Media infinitZ Irationales fiunt, &c. 
Q1od demonítrandum erat; 


THEOR. .5;. PKOP OS. 117. 
, Propofitum fit nobis oftendere,in quadratis figuris 
jamétrüm lateri iicomiménfurabilem effe longitu- 
iné. | ! 





Sit quádraum A B C D;inquó diameter Á C.Dico diametrum 
IC, longitudine incommenfurabilem cfle lateri-A B7 $i cain 
an eft incommeníurabilis, commenfürabilis erit longitudine; 
ac propteici AC, A4 B, proportionem habebunt, quam nume- 
iSad numerum. Hibeat A4 C, ad 71 B, proportionem, quam nue 
iekus EF, ad numerum Gi; fintque numeri E F,& G, minimi o- 
ntum e:ndem propergionem habentinm.| Quionzara ergo eft ee 
Q, ad Al B,itanumeru: E'F, ad rumerum 6, Erit quoqivt qu4- 
. | ^"! (m 


/ . 
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drarum tx Á C; ad quadratum ex A B, ira quadratus numerus ex ! 
EF, ad quadtatum pumcrtüm ex G»(Cum enim quadrata ha- 4, o;. 
beant fuoium laterum: proportionem duplicatam; latera autem 4x, & 
£quales habcant proportiones; erunt proportiones quadratetem 3, 5g; - 
zqualcs etiam, cum fint eequalium duplicata.) Sed quadratum ,; — 
ex A C, duplum cft quádroti ex 44 B,per ea;qua in (cholio pro- 

pof. 47-lib; 1.0ftendiimus, Igitur & quadratus humerusex EF, 
daplus erit quadiati numeri ex C; Ác prorterca quadratus nu- 
rnerüsex B F,cum dimidium habeat, atqueadeo — B A 
bifa&am poffit diuidi, parerit, ex defin.]gitur& — p 

ipleEF,iilum producens;pai erit.( Si namque im 

par cilet, cum fcipfüm ultiplicans producat 


Iruny quadratum, eflet & quadratus ipfeimpar; — ,, C 
bcoquodimparimparem nrultiplansimparem E |. pg; , . Fé'29. mé. 
»rocreat. Quod clt abfurdum oftenfüseftenim — G..... "E 
iar.)Qnia veto EF, & G; in fia propoftione mi- ^. : 


'/mi,« interfe primi funt;& EE, oftenfus cft par; erit G; impar; , 4. fe 
$i enim par cflet, metiretur tumque EF, & Cybinarius;atque prim 
deonon eflent inter fc primi. — Q''odeftabfurdum.)Diuidatur" — " 
rm par mumeras E F,hifariam in H. Quia igitur numerus E F,du- 
Jus cft numeri E H , Z& quadiati habent.proportionem late- dn. ed; 
1m duplicatam; eiit quadratus ex E F, quadruplus quadrati ex 

. FX (Qadiupla enim proportio duplicata eft proportionis du- 
lae, vtin his pumerisapraret, 4.2.1)!raque cum quadratus ex EF, 
uplus fit quadrati ex 6; & quadruplus quadrati ex E H; qualium 
irum 4, eft quadratus ex E F, talium a erit quadratus éx Gg — 
: talium t. quadratusex E H,. Quadratusigiturex G, duplus eft 
3adrati ex E H, cum illiusad hunc proportio fit, quz 2. ad r.ac 
'oinde,vtíupra de rumero E F.diximus,&ii: quadratus ex G,di- 
idium habens,;par, & ipfe quoquc G, pai.Sed & impar eft often- 

s quod ett abfurdum. Non ergo lonpitudivecommenforabi- 

' et diameter A C,lateri 4 B, Iritur inéomrnenfuürabilis loppi- 
«dine, . 

"fliver. Sit fi póteft fieri; diamete: A C, commenfurabilislon- 
tudine lareri A Bj habeancque A. C, 4f D, proportionem, quam. 
rmeri E F,& G, qui minimi fint in fua proportióne;atqueadeo 
ret fc primi. Non eritipitur G, vnitas. (Cum enim quadratum 
4f Cy düplum quadtati ex 4f B; firautem vt quadratum ex AC, 
quadratum ex 4t B, ira quadratus &omerus ex E F, ad quadra. 
n nümetünm ex G, vt in priori demosflratione diximus ; etie 
»que quadiatus ex EF, duplu quadrati exjG. Si eigo G, eft 
ras, atque adco & quadratus ex ea, vnitas; erit quadratus 
E FP, binatius. Quod cft abfurdum. ) Ergo numeius, 

quia, vt iam cít demeuflracum , quadrawus cx E£ F, du- 

pu3 Cc 
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duplus eft quadrati ex G, metietur quadratus ex G, quadratum 

ex E F, 4 ac poptcrea & G, latus metictur latus 

A B ' EF.Cum ergo & G feipfum mctiatur;erunt pume- 

A 14. 9- 4. Ii E E,& G, intere compofiti, habentes menífuram 
dlans, , communem;numcerum,G: Sed & intei fe primifuar. 
uod eft abíurdum. Non eigo commevfurabiis 


—€- 


D Cc e diameter Á C, longitudine Tateri AB Q reo- 
E.H..E ftendimus, in quadratis figuris diametrum ..cciiin 
G.--.- commenfürabilem effe longitudine. Quod era: de- 
monílra ndum. 
$CHOLIV M. | 
Sed t» afi rmatiue boc idem theorema damon[irabimus, boc smode 
Quoniam ex js qua in febolia propa 47.lib.1.demom(irata à mobs 
junt, quadratum diametri duplum eff quadratiex latere defcri- 
jrisbabebit quadratum ex diametro ad quadratum ex laterepro- 
portionem, , ad 1, vel 4. Ad 2. vel 8.4d 4, n c: Et quin Jjumptss in 
proportione dupla quetcung, numeris Ab unitate 1.1:4.8.16.51.64. 
bro:ro (cb jelum tertius ab onitàte quadratus eil Coca:eri omnes-vnü 
bi. ántermi tentes,quod primus nb onitate,nempe 2. quadrat ses non 
fitseruni folum binumeri 4.16: 64 quadrati; reiqui "ero 1.8 y1. 
non quad?dti. Guarecam 4. quadratus fit, Cn nom quadratus, 
non babebit 4. ad 1.proportionem, quam quadratus Ad quadrati, 
4, oz (CA in m x. quadratus effer.) ac propterea ».eque duadratumex 
; diametro ad quadratum lateris proportionem babeoit,quá nume- 
d 9. de; *'^ quádratus ad numerum quadratus. .d Incommen[urnbiiu er 
0 geeil diameter longitudine ipfi lateri Guuodeilpropofiturm. 
Hor etiam tbeorema aliter demonftrauimus ad finers defen:*. 
lib. 5.9 1n (cholio propof:8 b 8. (n im |ebolto propof 9 .bssses li»rs. 
Caterum in exemplaribus Gract reperitur boc leco appendix 
quádam, cuis intelligentia ex fequentib.Suereometria bru pen- 
det,vt meritoomittipe(Jet. Verumquia inea continetur doctrina 
son contemuetda ad commen[ur avilitatem omnium magsoitudi- 
num; 5» incommen[urabilitatem pertinen: : ui[um esf casmpancu 
explicare, affignando more noflro folito in margine loca Stereoma- 
1£ria,qua ad dernovfirationem eorum,qua bic dicuntur,mece[faris 
funi. Eff igitur appendix bac, 
INVENTIS lineis veclis longitudi-e incommen/urabilsibus, 
4 inuenientur(ralit quamplurima magnitudines, 
E' Q0 plana feilicer, atque [olide incómen(urabslessnter 
fe. Sint enim recta 4 C, longitudine inter fe smcom- 
méjurabiles,inter qu as medinproportionatis fis B. 
' Quoniam tegitur ex coroll propof. 20.lb.6.ut 4 ,nd Cita esi figura 
vecilincá qu&nis [uper.A ,con[Lit uta ad f guramredlineam fibi fi- 
: 7 aim 


eimi. 
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milem, fimilitera, pofitam jeper B. e funt A,» C, longieudime in- 
eommenj|urabilua; a ezste r.dilincà illá figura fuper A, c» B, in- a 16; 
gommen[urnblles. 0 0. j. 777 decis 
. Rur[us o qucniam circli; quormos dinmetei A495 proponi b 
bábiine, quát quadrata ex A, cB. deferipio: B)andraes an jJ n d phy 
cum [ont fignva vena faniles fiemiltieriy bajsth prüpostiomem ine - | 
bent , quam réHa M, & C ex coroll. propef. 10Àib €. c Hsbobum? e 


áued, circuli diametrorum d Jj, eludém prepottionoo, .CcWw 
Ha AC. Sed reta. A,C,inccimmenf[rabilel funi londissllte.d Igi- 24. 
tuy D circi ia mekrorum d, B.incorimeh/uró lobes fum) lebimi 


lem vero fi confLitunntwr folida bombe byrainidei vel prif/matà 
eidem nitit udinu duorum báfes jns psc reliiliaks nile  Í- . 
suiBterd) de[cviptà (uper XX ,B.c babebuns pyramide: atq, poimasà * € 
éandem propotionesi, dunin bá[es bos eft, qudni velliinca illà ou. Utd 7-. 
fa. Guáre cum viQlilinod fignra illa iicómmljurabilu (p1,vbmo- dnode« 
ile eft démonflrátumifincóm nel (urabi ibeiutm evum: ip/h folida, 4. 
. mümirdmpyramidesdobrifhaia. — 00000 , fwde 
eir eylitdri eque niti fabbiceniur , quorum baje, 599 
éircnli fimt diàmEtrorum A, B, g babebyii biusmodiconi d» ey- ^ 
lindriiddem prüportioninlemcutm ba(ibus.bot efl, cum illic. veuls. 4 ors 
Coim ergé irculi offenfi fnt ineomm.n|urabiles h. Eram quégqui decimi, 
üproimimeri/Wrdbiles didli toni dp iylitdri. Inieuta (unt igitur non h to. 
fodinss ligoa Po [mprrficies inceimmen|nrAbités Verum etinm &cop- 
pora. fne folida incomimem/h abilia. Qued el própofium.| Sa 
KRadém Butéo ration, fi vella M th» B, langitidi- a comvtu[u- | 
vabile fni.i o /Edemusearum fgurm relilinins [enilnn.omiliten- ito. de- 
dejeriptàs, Wesnon (à Járnm cirtielot, tomtmot/uvübiles e(fe, cioni. 
- k atq e advo (p earnnilem yyramidés t» pyifmatàsae aemiq; k c6. 


conet, D cylialros jj svodoeande  babeantaltisa- e rr. 
dinem, tit perfpicuum efl. duode- 
vini, 
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G deinceps BAH rcélueideog, illiaqnali. Es- 
demaration: protradia qualib.t oen in pla- 
8o CD facio: A B, cum ila incs acgnis 4- 
wAles,Etpropteron aq nabiliter epi plazois- 
flet. Qued jj feripo, es.ut A4 B cum na si- 
Meayx 4f,in planae C D eduda -on efftert 
anguium reium , etiam(i cum al ie omnibui 
inge conflitueret, non diceretur 5 B veciandplauum 
CD '(ugs, quando concodirur linen aiiqua ad planum recla conct- 
dnd uim qid à dt,oseo cim omnibus im eodera plano dutin, quas 
ipíem endiqune rodies sonfiitmere engulos, Et )contrArio, Ut reo 
cbnciadatur, lineum quampiam cfe nd plampam datum vcélsm, de- 


wenfrandam eris eumosum emnibqn ia eodem p ano duds, 
eui imn taugusg;reiles. s conficere. 
c9» murem redis enienoa infiffens rectos cóflitnat 


eerte as edi sedo plan dudiu; ip/ama, tamgen- 
prede eff or eum dab ean oficiontiqe lineam vnam. [ed f 
tohbuo fecantibus fKgoedusnantür sedes nugulos confcint. Nam ex 
bbevedlesofligioe o buie edem ostulbee alin velles quod nngmios efá- 
eme, per fien om jo gm propof. A. acisu lib. D xi: eum dnab. non 
ibsu linente «dn quia fi dina men enano vind recen 
b nemm,non ; «ceo gia efffeitus, Mm qua osrm ip[is rectos angmles 
eonflittit,cusm omioi wn Alitrso dios conhtero angulos. Redia enm 
5o. do pBolsilarpiono C D. ojficinta, reéios angmios 
enmüluabue imeodem plano du )u. *E..AF qna 
ma veUapumamlinenm conpenant.Dico 4 B.pon 
Acht omnibus Miu veHos angmios con- 
ere) id deir onn efoveiiem ad plaunm 
| " CD Hesautcm ter(picuum efl, cum 4 B circa 
EF.velntiaxem ,cipsupmuorti quent uta vt pundlis B.modo [11 plano 
pro mquam, modo y: 9odem romotiutinibil-mino- tamens f. eum 
JIF.jempor eodem yo jos angu os. aqualeseosfiriat. Quod faa- 
des 4 B,cum dnabon ABg MINI Coo poWenttism , qu&a:es unt Jf G, 
AUD. im priori igupa reddo; confiituat angulos tum dcm» cummo- 
ennébim alij redo, pn esos offioet ut diximan. 1d qnod dilucide de- 
monfirabilur propo, 4, buts lab. 
AM IV. 
Planum ad planum reQum eft, cnm ceaz lines, 
«uecommuoni planorum fc&ioni ad rectos a .gulosia 


VRO Planorum ducuntur, alteri plane ad 1cctos funt 
anguigg. | 
DU ra em Bug ss oce gt Ines 4d Q. Ur Po fuubl- 


1 » 


4 








ON 


" 
4 


4 
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dpbliani boc ell.extra pla. um fnbictwm G . 
CD,atEE ini fo eodem planc.Sit &«s0mm K . 
borum planorum communu [ecdio B. R; L.. z 
qua vi demon[ira: itur propof 3 bmi lib. 


 se']a evit linea, Inbac autem (ntopeo 


uotcunqme punét^ G lx ipfis im plamo. 
y B incomenr GÉ 1H perpendicwlares | M No? 
mdceo munem jeGionemE B. Siógitwrli- 5p 
nea FGHI. adplanum alerumO D, vePlafuerins boe ofi védioe 
angulos efeces iet cum limo G K,G£E GM; N, IO 1P, or cum a- 
diys omn bwin plano C D.àpunfis G, é1. do Biydicerny 91 
«dE B. ad planermC D rodiumiqnia bes modonon magi is vnd )ar- 
£m inclinab t.quam in alterdt. (ed aguabiliter ili inj; Ser Sremim. 
K G producatu? ad R, tum angnie FG x, pouatwe réiurerit C» 
anenimeideinceps F GR. veihwiidiog ili equ «i. Eademe, ratio- 
ne,protracta qualiber alia linen in plano CD fent «tvebia à lineis 
FG,Hl,angnliequale. Gnere planum A B,aquabilter Di 
énfiftet . QQ totis [cnn eeqrer plesam aliquod reum effe conco- 
di: sr aa planum ope, dendum quoque vit eH pendi- 
aue ruri ^ eelligaten 
e Ada Esceontra, «n rose n 
Bem ad aliud efe velium.effendendam prin eris, lines perpendis 
-&nlare: in Une cerage Ad commirnem joliiouum duin, rodiepffe d 
' veliquym plenum, 






LE 
Re&slinon ad planum inclingsio ecom 1b 
er de dics Longe] Hum dodedo ch 
laris atque 4 puncto, quod itularig 
in ipfo plano effecerit.ad tse illius lines extrés 
mum,quod in eodem eft pla efte lines 
ediunés;cftinquaro, angulusecutes inffente linca i 
ediun&s cemprehen 


Infifintreia .4 B , pemeci D, niii 
les veddos , fed émelmatn, WA utpanilum B , : 
extraplanum in (u limipundti ere d in 
sso. Deindeex D,tarmino joblimé rodda A4 B.ia-s ' 
selligatur ad menia deduaaperpendicnla- — |. 
vw BE. faciena inplano pundiza Evota ab Bad D: 
a diungatur reca i Ayrite i arie eugniu: BAR Aentur atri 
edó cl in triangula 4 BE dus anguli, E. BE A, duobus fs? veHu moi- ai. 
BEArelfineé. Auguim igitur acuti B.AE,clare- 
brin l-mon inf flenteM B Opndinntin.AE dicittr inclinatis ree. 
- aa 3 | «4 LE, 


—— 
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A B,ad diclum planum CD;1:4-vt tAnta dicatur effe inclinütio li- 
web A B,ad planum C D qumntui eit dicm nngulia acutw.BE. 
] E Do Mos uwvictotts Ms CU . 
/ Plani ad planum inclinatio,eft angulusacutus redis 
lineis cótentus, quziiri viroqueplanotf ad idem com- 


.ow 
4$ 5 


 mupis feGionis pundüm dpáa,reftos cum fp&ion 


angulos efficiunt. 
4 Ano namque*d B uvffiat planum C D. avtpers ad C, faim 
Plimi eyfraplamum A B. (y pars ad Ion spfo planc A H, fitque 
p D.futlisatum Bd. Biercomrgupis ortum fro fir E. Sé igitur 
quot. 00. AFD E.combiunem Jüclionemex éiuspuméloR, 
Q,,9€.H.. dne pappindiculares ducusitu*; T G.quidem:ig 
! , piene A Bs o FHinpisdoC Di ded urangnim 
Ach ie GE Hy dsilu vetiás coiipreben[ss,inclina 
tig plam C D. ad planupi.o B.itavttantaeff 
3. dicatur inclinat pani wd plapum, quantus 
som. eli diu angulisasupsies- 20000 
- Intt tdum Geoniura Angulum € F Fi. dicust angslurp inclina- 
figni plani CDe ad plenum d B, fiue is acuti fit Jii recbu obts- 
fua: quAnauasmm propr. e joluro auemlns acutqa inclimationem v- 
, Wis pn ed alte. emp offendat, vt usiidesdodét bec loco:Redist e- 
pimnipdlicat botiuw aqu bilem eleuutionemvnius plani)upra a-ised 
guam inclinationem nius «d altérumiobru [tis v.ro veceffum que 
dammodo vnius ab alter. V.runtamen quiaquilibez borum an- 
$nlirumicoiniiov far tui», jeu élenatioserb sis plani jupra 
abmwrpin gneteditek diri con/4ruitàplerifaué angtilnsénclingrio- 
mieorae ille,qus cowgrebenduur dutgsbusreciu lineis, qua im u- 
110que plano ad aliquod vuum puntium copmmnis illerum [e!i o- 
, bíduzuritur perpendichlares, cu w[modieilArzielus GF H,fie d 
yeciu: bthneacurusifimeobru]mus, — 0009 09 078 e eo! 


23: joo ora HOS CU we ' 
A iu V IT. 


Planum ad planum fimilicerinclinarum effe dicitur, 
 atquealterum adalterurh.cum diéti inclinationumans 
euli inter (e fuerinr equales, tos tote 
/ Nor objcuri est b&c definitio: praceilenti bene intellect. Vnile 
pjenum adpintium Phagn inclinatum efedicetur , eniti atymini 
inclinationu rai, or éxtitePit atque adeo ÀàvsPlo magi receffersr.. ' 

d uu | VI1 i etn sn 
" PAR ALLELA planafunt, qug inter .íe pon cos. 
getiunt;- e € n t €3 ed. o Uv t . ít B 
DEP REL ; Izspel- 
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TN 


Intellige, iy quamcung, partem.etiam infinite , producuntur; - 


bo eft fiue ad dextram, fine ad [imiftram : e ffe Juvjum Tucd- 
"orfum, Ec. Sunt enim quadam plannqua vec Ad dextram nec dd 
finifirnm producta conueniunt; nec t&menobid paralloln fuh di- 
cendniquianimirum vel |wv(um , vuelteav]unr pbotyA aen dem: 


voeunt. NXm [i [(umstur telum aliquod;coien fajdyinm im. elbigto " 


itur abf ifü, remanentia duoplána néceonuenient, quiuis pruip- 


. antur infinite «d dextra (C Al finira: Sed ramen quia [urit jfo- 


genín coeunt,nimird im jp[ofa(ligio idcirco non dieantnr parzlüvin. 
Bit enim tecum qnodpiam ABC D E F,eontontuis ducbuspla. 
nh AGED, ACFD euiurBa[is B C.F Eanferatuarque faiigium 
ACHDK l.Quofadioperfhicunmeft,re- c4 ^ D. 
NiquaplanaGB E K,HCF I.monconyeni- 
go inser fe (i ad partesGB HC vel adpar- 
Je XE,IF,produeantur nectamen idcirco 
jersllela dicentur.cum producia ndpar-. Ts 
365 GIL x Lcongesian; in fafligie A D.Vs "c P 
sgitur plann| Aliqua dicantur parallela, ^ ZEN 
neceffe eff ut im nullam parze*rn producininzer (s conueninant.Gicue 
Afteri linea iti eoléplnno oxifientes,ad duae duntaxat poricspro- 
dnci poffit, nbpe nd finifra, tir nd dexthum:ita duoplana in quide 
3Hor partes intelligi po[fentprotraéie, nempe fini(iror[nm,dextror- 
Jem, [ur um atq, deor (umm. 15g, duo pland quaPina,, vel [unt pa- 
'yalteis,vel ad nliquunin partem produtin coeunt; linea vero bile 
"vel funt persllela,uelad altevampartem protrAHaconueyiunt, / 
pimirum in eodem exiflabt plano, veltandem sec funt ya ANela, 
med, unquam conneniunt, [5 videlices inidisierfis fins pou, i 


T 
* .. 





Aran[uer[umpo[ita V ,de i$ definitione lenearunipnrallelarumin . 


g.lib'additum fuit : qua cum in eodem fine plasio Hic hutem fies, 
dlicater dicitur, qua BNDqUAm coPmeniunt, 
Simflesfolidz Rgurz funt, quz fimilibus plaols cóns 
£inenrurmulditudine zqualibus, |^. ^ 7^7 
. Rotwiffet Euclides (smiles fgwrue folids dafinive pon ao;niosa- 
dpuadis, Go proportionalitatem laterum circmaquales nigudoscdi 
genit in égurisplapa-fimilbes defniondis : Seodp tamen uf i, di- 


A 


e 9, 


Alibmw de[criberet; piafertim quod e fimilitudise plenorum 

ise con jequateindbenquiorum jolisorunt aqunlites Ut ex dpfin. 
21 patebis,cum illo: comflütsant apguji planj dy mwitirudine d 
snagnitudine d quales c tzapartionalitac (agerum qireum angu los 
unes, propter lasorum filins em o 70m tt, fU 


8* 4 Add 


4 . 


' unnit'ut breuitati con(nlenseme ox fempilibus planus multitudinea-.— 


0x 
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X. , 

fEqualesdcfimiler folida figure fant, que fimilibus 
planis,mukitudine, & magnitudine z qualibus conti- 

WE an aer quibus eerpera [jv.ilia ex pracedestiddf- 
-Biffeng corciom[cribantur, [ntu intaquao sa jimguio ingulss dicen- 
Sue en medi .quvà folida non jolu m [mtus verum ettam &qicntt. 
- Mem fi anegpo conegiantsr jeje Muctrare metuo baiumod: jouda 
C! KeuIruE A PePIIn CecHot. proprer aqualitatem ac [ymilirwdmem 
plenorum Ex fmilitudine enitn pln-orum infertur angueortam je- 

orli aqualifar,ot $^ pracedenti definitiond docuimussex corum-. 
dem uefo aqualitate létorum proport onalilaqnalitae,ut inlean- 
. ueté propo. i lb. 6. demon lrat mmus. Guare [oldn ila omaiax 
perte fibi mutuo ionge wemt:ac propterea iter fejeexcient aqualia. 


* 
. 
. 















. SN ' vibe 
.. Solidns angylns eft plurium , quam duarum linc- 
fum.que íc aiutuo contingant, nccin eadem fint fu- 
,perá cead omnes lineas inclinauio, 
" Dselinga incedem exiflentes plano.qua non jn directum iacan- 
Ai edenum penu. tonneninpi efficiumt angulum planum, vt 
bciexpofittiis, qualu efi aagulu B.AC contenta duabu lineis 
«d Bia Cy eodem plano con[litutu. Skigitur accedagzert a qua- 
"« "7 7C daplinea AD,qua nonineodemcumillh plagoexi- 
Bet id puzdum Dfii in.|ubümi extra illarum pla- 
pum, eficietwr ad puyncium A , angsuiss [olidw, f, 
po posporaws. Idem contingere: , fiquartalinea, vel 
. . " M A, "Uet ueniqua plnve: Adiuugerentur licet An^ 
iP D^ auiiquabtitas variaretur.Dixu autemEnchdes lj- 
| Bem abgulum joliousm qoujiáru ntesnódebere noa. 
dom fuper ficid eviflere, quom à videlicet itros lint& 4 B. AC 4D 
insadem confifberent [nb erfcie non efficeretur angmisu [0i.sme ad 
pendium A dpliuum duntaxat ex duobus pmu R.AD D «£C, 
tompofisis guod 'fr AD fit in [mb-imi,boc ell extra planmm in ue 
fent LB, ). C iam non Cüpotietur angulus plausu totusex B y. 
Da C,immo circápnnéüum /AA0pesplomiconfiheng dugnis-B A D, 
DA C,CAB qué, vt mox dicornr (eliam confitsmnt Any sien. 
41 dei lur feros oae nior plararqiogos uiia 
^ C/C ALITER, — 
Solidussngulus e(t, qui ploribus.queg 
nisangulsincodem non canát lene iol 
ynom punctum coaftiatis,continenur. 
d : onSRMEMNCLOQ CUP 

















| LIBPERX. 377 
Hae definitio (eeunda a2gnli [olidi faciliseif, precadenti recte 
intelleléa. Cumenim (aisé tios linen imqodemnon exifenies piane 
hécef[nria fins nd nguli [alid$ conffituiiontem. per fpicunts eff. cune 
minimum tres plowos amgulosveaniri, ot angulus [olidnsefficin tur 
"utsex fuperiori figura apparet MdrgulusenimB AD in ylanoefi,in 
| querella A B A4 D. angulus D 3 C,imrlano, snquorc!la A D, 
À C;aángu wsde.ique C A B.snplano,in quo recla AC,A B.arque 
Ba ox ipfis nmpulus folidus ndpnmdlumM conflituitur.Giuod fi trés, 
vvelphires anguliplani ad unum pundium confflant im eodem ta- 
men pisno,mon conflituetur ex ipfis angulus [olidus.(ed rotio qmi- 
dam angulusplannsyut [upra diximus de lineu in eadern (uperficie 
exi nti^us Nique vero [atia f-nt duo anguiiplanind conflituen- 
dum angulum Jolidum.etiom in dinerfís fint plan. Hiabit enid 
Jemper ex nitera parte. Vnde neceffe afl,vt tertia (alten [wperficio) 
4ecesini,in qua tertius planusconfifftat. Anguli porro foiidiexem- 
plum clariffimem sobu prabét duo parietes cumpanimento doris, 
vellaquenri , ad uuum puncium conuenientes. In eo enim pundio, 
in qué coenui, conflitustnr angulus folidus ex arsbus angulisplas, 
uu. Vbi manifelium eii. [i omaenril (nperficierum tollatur defirmi 
a guium [olidum, remanereque tanium dum [nperfic.os adinui- 
eem inclinate C binntes. | DEED 07 
Ex bu vero per icuil minis erit, illos amgules folidos inter feeffe 
' Aqnales quicontinentur angulisplanis fpmmltitnduse (y magni- 
indine qualibus, Nam buiufmeodi nngulifibimmtuo corernentfs 
fae penetrare intelsgantur. Quemadmodli auté in :.lib Euclides 
ex omnib. angulu planis (olum vaHlilineii affumpfit, ita bic exom- 
nibuseum duntaxat definit, quüplurtslineaveGa quam dua,vel 
plures anguli plani rechlinei comprebendunt. Non enim compre- 
bendstur bac defi. angulus coni,qui vnica (ieperficie curua cózi- 
3910906, 13, qui continetur dnabus (nperliciabus,una quidipln- 
na, altera verocurudiqualuefi,qui fit [jcomus per-vertict fecenr. ; 


XII. UH 
Pyramis eft figura folida que planis continetur, ab* 


vno planoad vnam punQum conftituta, ' 
VIDELICETfgnrafslidadple- D — E 


mis ABC,ABCD,ABCDB.adpsr- — , 
Gn D, E, F.cop/iswcenphellantur pysa- 
spésles.. Porfs Atiemall, emuáo |] V. 





*- 


y  EVCLID. GEOM. . 
grisnghlum,vel quadrangulum, vel pentagonum, ec.À gue qui- 
dem tetà pyramu denominationem; ut videlicet dicatur pyramu 
djriengulaquadrangu npentagona, bexagons Qc. Tot enim tri- 
pngulis qualibet pyramu comprebenditur quot angulos, fet late a 
Blanum Aidlü continet. Vude &eplanum buiu[modi, bafispyremi- 
Mu puncupariJolet. Vt pyramid triangularuprater bn[ir trian- 
gula [unt 4BD,ACD,BCD, Q) «adrangule ro ABE, ADE 8 
E E, C D b:Pentagoná denique ABF AE * BCF,C DF.E D F 
. XIII. 

' Prima eftfigura folida, qug planis centinetur,quo- 

tum aduerfa duo lunt & equalia & fimi]ta,& parallels, 


«lia vero parallelogr&mma. o 
Figsra fcilicet folida quarum plana sduer(a c» aqualia, d» fi- 
ónilin P carallela unt triangula ^ BC. DEF: velquadrangnla 
| , AP CLD.E FG H.velpentapona 4 BC D E£,FG H Ix Cr. paral- 
delogramma vero A C FD,A'BEDCB F.wlABEE 4 DHE- 
A "'' D CDHGCBG vel4BG F. AExF.D 
' . ExLDCHIÍI,EC HG dicuntnr prif. 
mpta. Itaque. prifma nil alsud. erit 
quam columna quad lnterata aqua- 
fs eraffiudinis,cuisus bajes appo[fita (Et 
"* aquale fimiles erparallela (ime ba fimt 
^o gric, ula, fiue quadrangnia, (iue pensa 


un — gona; &c. Vsdetotparaflelogr emma 

. ) K eótinebis prifma quodljbei, quot laie- 
c (oan fimt anguli, invnoquod, eppofitorii 
D (qoo plamorkreperiitur ,vi figura indicat. 
Ex bi manifefum eit. quantum ballucinentur ij inter quos ef 
(Campani , quipri/ma intelligunt, efje eam fguram jolidà dun- 
gaxat,cuim duo plana aduer(apsrallela aqualin fimiliag,, srias- 
gelo [nz roreliqua vero friasprarellelogenmma. Qua quidem fsgn- 
ramolitam Campanus gocat Corpse (erratile.Cum «mim bac fe- 
gor fit folum unà Jbecies pri[mati, definitio anté tradita infinita 
Alia gegerapri[mutiu ambpleciatur,ut conflatiprafertigs qmod pdn- 
gima demonfirariones in boc lib. (p 11. fequenti, €x aquo omaibuen. 
prifimatibus cóueniynt; per [Ditui efl eos Daliucinari, qui ini can. 
gum prifmatis genue ex bac deKn.collsyuns. Sumpíeruns aitesp fora: 
gn[je biauBtores orcafonem errands quodEncielerdirin prepoj.solti-. 
ma hnius lib. ( im5. 4. do s, propof. lib. 12. folum deceoprifmate lo-. 
gnuatur,quod duo Adner|a plena baber triumguia Nonaasí anim. 
Münsri erunt, feptimasi ropo[itionpem lib.12..5lm ndez/ari, cn qua. 
T aniiconeud loquen; deprijmats mentionem facit dmorii triangslorió 





ect ^e 


eppo[itorum eo quod tali primnti folum de€moffratio illa conuenit. 
Q0 fs foli en figuris, "ut ipfi yolumt prifma appellaretur ab Eucli- 
ue; [rufira dixiet:Omnepri[mao trigonam bsbens b.[in, tc cm 
null aliud prima daretur. Im^ in corollario dicla prope tionis fe-. 
prima infert Theon Pyrasmideum effe tertiampartempriymatis e&n-, 
dam cum illa bafin babentuinltitudinem aqualem . licet dtsopigna 
prifmdta aduey]5 non fint triangulo, (ed alia quaum veclilinea, a- 
qnalia tamen C» imilia,ot uult definitio Ex quol-c^ uceclarims 
colligitur,infinita effe prifmatur genera (ecugdum T oeonemyetgi 
Adep jecnndum Euclideiby , cum communi omniusD jententia de- 
mohfivnfienis Tbeoni n[eripta fnt Bmelidu Accodu etiam,uod 2 
IF beone in demon[iyratione prorofitsonu Yo.lib.]y apertiffime appel- 
dyntor prijmaia omnig (olia, qua babent duoplaria aduer/a 
4qu^lie (» fimilia, ie eafint trinngulá, e quadrata, fiue mac. 
"avguigreliqua veroparallelogramma. | o*. 


^ 2 . XIV, 1 


22 arp 
Sphera eft, quando femicircpli manente diametto 
ciccumdu&us femicirculus in fe ipfum rurfus reuol- 
ditur ,' vüde moueri caperat, circumaffümpta figy-. 
T2. ' 77 t qoot he Pr TS 





P d 


Sicut lineavecia circa alterumeius qxiremuw quis(ceus reucs 
* dutaaefcribit circhlum:iin & [emicirculus circa alterumein ex - ) 
febrium nempe circa diapieirum circundutisu figuram de[cribis, 
Gsomoetra Bbaram appellanm Vnde quemadmodum in circu-' 
[AM wnáum a(figmhtur, extremum "yideleet ind quie/cuns,à qua 
emnes linea recla in periphbériam cadentes funt aquales; propterea 
quod omses quales xiftumi illi (nea cireumus!zta:Ita quequaQm — 
Jfbbar» puncium Mi iif nempe medium diamen i 3uie[ccutis, 
Jpoc efl centrum femicirculi cipeumdnucli/Aque omnes tcHla ca den- 
ges im peripherium (unt aqualisyeo quod omnes [un [emidrametre, Z2 
dicli Jém'circuliaquales. Quapropter nd fimilitudivem defi. itio- 
pie circuli, fl bara definiri poterit boc etiam modo, 
— Spharaeftfigura folidé, vna füpetficie comprehen- 
fa,ad quam. abvho píndtócorim, quaintra m 
funt pofita, cadetites e&t ling inter Íe funt zqua- 
le. . | "|^ | DESNMNNUDNNM 
Cicero in libro deVninerfitate de mupdo loquans eleganter banc 
| defipitiopem expreft bia verbu.Erge globoév8 [abricattu quod 
| qued eQauocidic Graci QCADEUNÍME 00A CXETAIDIELAI Di à. " ^ 
/ wmedieradu'aténguat. OO QT. ae! 


* 


go | $vcti1f. G B.O M. 

B M Xv. | 
. Axissutem fphere,cft quieícens illa te&a linea, cit 
turh quam femicirculus conuertitur, 2 


XV  ( o. 
. * Centrumfpharzeftidem, quod & femicircali. 
boc XVII. 


^ Diameterantém fphzrzcft re&a qusdam linca pet 
, &énttum du£la, & vtrinque à fpherz (upeificie termi- 
mata. 
- Matres definitiones nom egens expofitime , dummedo boe folum 
potetur,omtem diamei im (bbara poffe efe auem f misoirng cir- 
(; €umsam[pbararenomatu Vnde quis inde(criptione fbara cir. 
(.— eadiametrum (emicirculifaciuseft morus ipfius bara propterea 
. eam[olam Euclides axem Dbaraneminanit. 
uu | XVIIL 
-: Conus eft: quando re&anguli trianguli manente 
váslitereeorum,quz citcg rectum angulum, circum- 
du&tumtriangulum in fe ipfum rurfus reaoluitur, vnde 
tticueti czperat,circumaflumpra figura, 
. ' Atque fi quiefcens reca linea equalis fit reliquas, 
dus citca rectum angulum conuenitur, Ochogonius 
etitconus:Si vero minor, Amblygonius;Si vero malot, 
Qx pius. | ;. | 
li Vt fs triangulum velangulum 4 B Cyirenlutsu quio[cons d B, 
quod efl c-gcum veCiuin amqulum circumdneatuv donee integram 
renolutionem explent, do[evibetny [olida quad A fguwn,qua compi- 
' a 4 /— 0 seturdnsb, fppersi- 


ebws, circulari var ae 





e » P" — miles. we sors de. 


daquetonuexa.quam latu .4 Cy vello anguloeppefitum dilippet,— 
JI«c Cy wr figura [olida, concu nuncupatur. Compani Ang 
i? vottiide appetit 0i t7. 
M filet quit eene 4 B,agunle fuerit circinpiduflo 9 C,«- 
Wie, dicitur comin defiviytur Ortbégonhis, Fpvéfiae- 
grim, quia videlices angulus prope verticem3t,ridhibeil Gi visse - 
- í ^. intern 





EM 


1155€ Xr yu 
jusevp AB B5, ponentur aAqutlin, a orette Domui B AC, BCUE; a 5. pei- 
&4quales qus vmagquinaleantónirelio,0o quod 4 2C, vetinoll ue mi. 
ri&angniu: B.AC.|ezsreÜIms Bodema, modo angu »» B.AD,oxpans 
& e^ 'A JemireQh9nsevit.Quare totus angu. m:C AD »eciue erit $4 
vero quie[cis latm.d B.miznsfnerie circumádudle BC,vtin fecun- 
Ma figura vocabitur de[cripstus connus Amblygonims, fem obtu[an- 
geeiussquoniam (cilic.angnius ad verticem 4 obtu[us esiflis Cem. 

enim BC, lerus latere AB. firmaian, b eri antubts B. C, maig? er Pw- 
angulo bCAA. Quareenm bi duoaquigollennt ni redo, propteren ^ 
4 «0d ang «a ABC poniturreGusebit B.AC. femiredlo maior. Si- 
suéliter B «4 D, maior erit (emireBó; atque aduo totus C M4 D, réldo 
guAdor 6-it. Si deniq, quie[cens latus A4 Bralusfierit circumdncdp) 

B€ vr in rerrin oguea , appsliabitur conusdofcritus Osygonius, 
fes acutangtlusq «ia wiguirutmo Angulus ad esticl! d acutus sii 
Qum enim latns 4B ,maius fra laiereBO, cerit angulus BC 4i 
aingnio BA(C maior. Quapropter cum hi duo unireclo aquinalsór, 

qiosl -mpnite A bC.rocius ponniur.eri DC df femireio máiérjid-. 
toj veliquu B.A C, femirélitoiner. Non fecus ofesideiur sngtltte: 
Bet&puowper fo jami.odlo. Igiswr dofus G4 rellloerit minor, 

Axis eurem coni,eít quicícensillaBnea, cizcaquam—— 

tilengalar vertitur. | 


Vy is quelibet ccmo (uptrini dofbripto Bxie ef retia duiefiens A43 | 
- XY | ! 


" 





, I&&ka defcribitur. — : 
Timirum cirenlnt.qnide(oribiiue hb A!tero latévé relium nn- 
guine quale eft BC,in fuperisribus conz. I1aque buiuscsrcnli fom. 
modi inmeter ell ib/um latuscircumducium E 
.G)neniaos vero Enchstes (olm definiuit conus vePÍum , cning..- 
viseiicit axuveliusefi nd bain, Non autem in.clinatgm,:nius Agit 
ed bajins recius non oli: placnitoz Apollonio Pergao addmcere go- "4 
mer Alem coni defcriptionem,qua eevelium,(rinclimatnm eem 
besedn:ipropterem quod in i2 tb endom fare demon(lrari poffnis de 
cespo inclinnto, qua Euclides de vecleicono oftendit, ut ibi ni 
mans, I5 igitur fcribit Mpollemus &d viitium. .omicoram "A 
mentorum . | PEN - 
*Si ab aliquo pun&o ad citcumferentiam cireu!i, qui 1 
non fitin codem planojin quo punctum,coniant . : 
€ linca in vramque partem producatur? ,. c 


Éeíis vero conic& cizculus, qui d dircumduta linea 


$ 


v 
* 


its : EY CLID. CBOM. . 
punto, cÉuertanit circa circuli eircamferendar, quo^ 
. Wíqueadeüthlocim redeat; quo cepit moueri:Supets - 

icit d recta linea defcriptam; conftantemque ex dig- 

bus [uperficiebüs ad verticem inter fcleapraris,quarum 
tiraque in infinitum augetur, nimi: um recta linca,qua 
eant deferibit; in infitututh produci, Yoco cosücam. 

lapercib; ——— o. 

'" Veiticemipfiusmanénspundturi. —— — 1 

, Axem,réctamlincam,que per pubum,& céntrum.. 


drcaliducisur. —— : 


Conpm aütem voco figiraim contentam. drculo, & 
tonica fupérficié,qua intér verticem, & circuli Cireum« 
fentidrn intéticitur, Do SEP Pes 0: ow 
; Verticem eoni;puictum,qued & faperficiéi eonicz 
^ vwettexeft: | NN 
Axém, rectam lihtám,que 3 Yenice éireuh entra 
roducitu. , —— — 
Bafm,crclumipfum. — 0s 
Conorum, Re &os quidem voco,qui axes habentad 
te(kosatigulos ipfüsbafibus. , 
o0 v: t0 u.s 1 À * 5 * 5. . - Se 
calenos vero,qui non ád re&tos angulos ipfis bafi- 
ufaxesbabént; — . MEM 
fucantem etnia ita explicht Éutocius in eomm éntariis ; quos 
in Apollenium fcripfit. — NENNEN mE 
gie cÍrtulm A Bycuimt centrum C Ae bündium aliquod /ablimoe 
Diiundag, D B, ininfimitum ex vtraqu garteproducator sd pusi- 
Bs É,F. Siigisur recin linea D B feratur eowjque circuli A B, cir- 
émmforenzia puonfg puncium B,rue [us in eum lotus refhituatur, 
E EEB À duo Lapis tsouéri: dà[cribit juporfe... 
v.v r4 iem quandain , uà quidtm con(a? 
- éx dusbsu (uperficiobut ad D. pmu-, 
&pm, [efe tanpentius. Eaen Goes 
Ajollowisu tonicatys [(uperficemo  q«. 
(n angéturin jnfinitum cum reos 
linea D B iy(am def .vib.ns im smfins... 
t mprollucitür.Verticem fupesfeiéd 
0 d:citpuntium D Axem,ridiam LC. 
Donum vtro appellat Migsram contenta: ires [s 4 B. ea [wf erficie, 
iuam DB, fold difcribir.Ceni verticem punclum D.4z£e D. Hau- 
fih t a 





M 
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fim 2E Boeireulum, Quod fi DC,ud circuli fuehinpesgetdkculnbi; ] 
. y 


Recíum "vecát conum: Sin mini Scalennm., 

"T XX l- . 

Cylindrus eft, quando re&ar ufi, pácelfelogranimi 
thanemte vnolatete corum,quz ciica te&um angulüin," 
circumdu&um parellelogramniun íà feipfum tucfug 
re&oluitur ; vnde tzperat meucti, circumaffumpra &« 
. gura: MEM ' 
Veluti fi reciaheulum parallelográmmim E 
Ad EC Cscirca latia quie[cts 5 B.e reufnuolaa- D 
Ed onec intégril cxpleAteeuolutoness, npbellai 
bitarfégurh deferiptn cylemdru, quaquid?.1ri- 
bye [uperficiub.cantinefur, d«abia videl.ploma 
circularibus,quaelate?a 4D B. , deferibunt; € 
(6 altefacurud, ead, connédxà,quamlaia.CD, b —— PF 
defcribit , inflar columna ali uius rotunda. Vnde Achim éfl»of 
Conspsuur cylinsfam »ppelanerit célumnamretutidany. ' 

Xxibo 77 | 
Áxisaütem cylindri,eft quieícens illa recla línéa,cite : 


tum quam parellelogrammum conueritur. : 
NW ernpó recta yÉ B, in fhperiori figura, dicetur àSis culindri: 


en. . 


* 





220005 7 XXII o. 
Bafes veto cylindrifant cifcüli à düobusadnerfis 4? 
teribus,quz ctrcümagustur,deféripti; — ) 


Quales [unt cireslià lateribus 4D, BCyoipofitis defcripri: 
E wclides porro (olám cylindvum rectum boé loco definit, égiué 

videlicet axirecluécfl adutramq, bafim, át, da boc folugi im tjp-. - 

12 di[putaturme. Gui; igitlr nosin eadem fere teorema s, ex nldig 


 G.emetru [im uspropofituri in cod im 12. 1 b. de cylindro ittclinsto, 


quaa Euclides de cylindro recfo demonfjrauit,vifsm eif prises ex $e. 


gem denti fénfi definire cylindrum vn. uer[e,vut compl Gitmr tagy 

gecium.quam inciiaatum. Sic igitur feribit, Serenus ad initinfu 

grim ride feslioné cylindri. mE | 0. 

: Si duoum circulorum zquatium, &zquüidiftamiuri v 

diatnetri femper inter fefe zquidiftantes & i pícin circu 
lorum planis circa manens cenitum circumferantur,& 
fismul cirfam fératur rectalinea diametrórum terminos 
- Cxe«a- 


EN 





E EYCLID. GEOMET.' ; 

ex eadem parté coniungeps,quoufque rurfasin eum lo- 

cumteftituatur;d quo moueti capit; Superficies, qua à 

Gircülata reca linea defcribitür, C rlindrica fapedicies 
' vocetu quz quidem & in infinitum augeri poceft, li- 
neaipfa defcribenté in infitiitum producta. 

' Cylindris eft gura; qu£ circulis zquidiftantibus, 
& cylindrica fuperficie inter ipfos interic&a cond- 
nut 0 / E 

, Cylindti bafes funi circuli ip; 

' Axis,redta linea, que per circuloturà centíá ducitur, 

Larié autem cylindrijlinca;qu& cum tecta fir, & in 
fapecficie ipfius cyliridei, bafes vtraíq; cótiting:t quam 
&circmlatam ; cylindri faperficiem defcribercantea 
diximus . . . . 

' Cylindrotum, Kei quidesm dicatus dui axem ha- 
betitad te&osangulosexiftentemipfis bafibus. 

Scaleniautém, Qui rion ad ré&esangulos exiftentem 
iplis bafibusaxem habent. 

5 nt dno circnli aduales , Óo aquidifantes A B, C D, querum. 
enira E.F Do dinmetriaquidiflontes ueque A B, CD :Iuudiag, 
sella AC,ininfinitum ex Utrequüparte preducasur Ad unda G, 

GGG G H. Sk igitur diametri AB.CD circacK- 

ITA E,F inplanü tircnlorü /emy ev aqui- 

c diflantés/vnaenm recla AC .cireumdan- 
cantur , donec ad ewm 'ocu reffitultrmr, 

vundemoweri caperuntide/eribetur à la. 
nea AC, [nyerficies quadam rotunda, 

| euam Sereuns eylindricam vocat; qua. 
| Pranteturiminfnitum.eumretia AC, 

. ipfum defcribens im infi -iril producitur. 
Cylindeum-vere eppslnt iguram AB,DC eireuli 4B CD, o)- 
Bitdricn fuperficie mter ip]os suteriella , quam videlscet fola a C, 
defiribit cemprehin[am. Majes cylindri dicis effe cisemlos 4B, CD, 
axem, reBam EF,qua cirenlorum entra cÉimrgit. Latus cylimdri, 
Slam AC. Quod fnsie EF perpendicularis fuoritad baje rodnmo. 
ecas cylindrum; Syn minns, Scalenum. 

! XXIV. . 

Similes coni & cylindri funt, quorum & ates, & ba-. 

fium d:iimeui pioporcionales funt. 


A 


Ree 


LIBER XI. lj 

Redle Euclides fimilirudinem comorum, atq, cyndrernm &beo- 
rum axibus 8 ba[ium diametri famis Diametri enim bafium 
dndicant conos dv cylindros fecundum duae dimen[rones [fe [rmilos 
longitudinem fcilicet a« latitudinem; Axes vero eofdem [ecundum 
profunditatem, [su altisudinem fimilei s[fe demonfivans Sint enieo 
duo con: ABC,EFG, Item duo cylindri;in conis autem Axes AD, 
E Hr bnfium diametri BC FG; fimliter Gy im cylindris. ling fg 
Jiierit,ue axu AD, ad axem E H, ita B C, diameiri bafis ad FG, 
diametrum ba]is, dicentur tam coni , quam cylindri [miles intér 
feiquia uidélicet bac ratione tam fecundum longitudinem & lati. 
tudinem fimiles [unt quam [fecundi yrifunditatem, Ut dixinul, 
nempe ómiies eorum tres disnéfiones proportiorinlei [umt: Veleiium, 
quintragula 4 DB EHF exquorii reuolutione defefipti [umt ca- 






ni,nécnon reHabgu'a AB EF quorüconuerfionés. rA Fi 
né lie e ete Cr f 29 ED EH, 

áta B.A,aMEG,Si£ pn " 
antcm vr BC. ad. Á BEEN .68 

EG, aita dimidia PEE 
ED.ad dimidiam - ad, 
FHierit diio vt *». qisnti] 
AD, ad EH , iin . : EE 
DBadHF.jer- É—, 6 dy a 
mutandovt AD, 


Ad D B,ita EH,sd HE.Quarstám intriangula.quainvePWAngulge 
Matera, circil aqualesangulos nempe reos propertionslia [unt;ae 
repteria Grbriengala Ópr.Ganguls (milia inter fecrimtTrian- 
la quidé,b propterea quod tridqula-vtium Angulum cmi angulo b 6.fes: 
babentisaquald y circemaquales angulos lalerapropertionalia, 
&quiangula [uu:c ideo -teraomniacrea &nguloi quales babHb c s. foxe] 
opostionalia ata adeo incer [e [im linexiflunt:ReHangula-vero,d À 34. 

4o quodriliqua due latera duobus laterib. AD, DB. urit aqualih, primit 

éppolita oppofítis Rc proptereaeandem cum. baprepor jané babent, 

.. Quod coni-vel cglindri fuerins inclinati. ( derelu enim dum. 

3axat Euclidesverbá facis) dicentur $ tum demum fimilo quandé. 

dori axe rdiamisi — A4 

bafitm erunt proper- 
gionalesanguligincls 
-mastionil quos axeseffi- 
idit 42 t8les: quiqui- 

der anguliaccipiendi | NC 
rfr, Vt in defmirirne B C ey 
"aniniadidum eji. Sint. - 
"enim coniinclinati, fimilirep d. cylindri A BC,ETG: 15 cobi asi 

Temnxis fint 4D,EH,Cr bafiuy, diumerri BC,FG jsiniliter em 
H bb 5án- 











n^ 








/ 


*- 


38« EVYVCLID, GEOM, | 
cylis avi, 1149, fi fuerit fam im coni,quam imcylindru,vut AD, ad. 
EH,ta BC,adFG extiterintg, anguli inclinatiobu», 4DB FHP, 
1am in comg,quam in cylindr, aquales inter fi dicemtur (v com 
inter fe, ocylindri q «0g intev fefe [miles:quon! nimirum bác ra- 
tione (v tres eorum dimenfsones [unt proportiorales,vt fupra dixi- 
muse» rur[us tam triahgula ADB.EHE, quat reciangnla AB, 
RF, quorum conuer[oones conos, cylindros eff. cermne, imer fef- 
snilia Junt veluti in vedi conis, cyliudrieg, demonfirauimw. E 
enim pror[w eadem demonfiratio,cum anguli 4DB,EHF,ponan- 
dur 4qualts, licet non fint reti. ' 
| XXV. 

Cubus eft figura folida fub fex quadratis zqualibus 
contenta. 
XXVI. 
'T'etraedrum eft figura folida fub quatuor trlangulis 


. equalibus,& zquilateris contenta. 


XXVII. 
Octaedrum cft figura folida fub octo triangulis e- 


- qualibus,& zquilateris contents, 


B XXVIII. 

' Dodecaedrum eftfigura folida (ub duodecim pem- 
tagonis qualibus & zquilateris ,& £quiangulis con« 
tentá. 

XXIX. . 


/ 


Icofaedrum eft figuta folida fub vigintitriangalis 2- 


" qualibus, & equilateris contenta. 


Hac fune quine, corpora, quaregninria vocantur, quod ogonia 
plh:nqu bw cótinestur.aqualis inr aquilt.ra, cr aquio. gu'a, 
e: ex eorum dofinitionibus con:at. d. nonuullucorbora Pl .som-s 
dicuntur, p resa quod Plato inTymao quing müdicorpora.qus 
firnplicia Aphilofopbu nuncupatur, nempe Colua , Ignem, Merem, 
Aquam;Atg, Terram,quing bifce corporibus a[fimilt,ut in fbba- 
*^I.annua Sacro Bo[co latius exolicauimsu. Horumomnsiii com- 
firudlio tradetur hb. 1,. Cubi quidem propo/-s.Tetraedriveropra 
pof13- Oclaedri deithide propof.14 Dodecaedri autem propof 13. Ica— 


, jaedri deniq, propo[. C .Vbiplamim perfeclimeq, definitiones borum 


eorporum intelligenzur, In plano enim dificillie i et, en itt dep.m— 
geret veram eorum effigiemata, formam quu inzucatur Trade- 
Sue IAIPe propriu óm locupraxes admodum faciles,quibme es quila- 

bet jo— 


4 ! e 


| - LIBHR KXI. MEM 185 
bei  fecubdum eorum felilitatem poffit confitero, Neque-vevo aliid 
torpss regülare praz.r quinque illa dari potefl ui derhonfirabimma 
adfinemüb.:. 0 0, Ln Ul 

Quoniam vero frequens boc ül r1,ft mentio Parallelepszsedi, civ 
lih Vi agitur ce mutua in[criptione, circum[criptioneque corpo, d 
vegulariuminscefforium effe duximie tubus definition.bus expli- 
tare, quidnam fit parallelspipedum,quidaue fit figuram folam is 
figura [folida injcribi, uel circa enndem Befcribi. 

XXX. | 00 

Párallelepipedum cft figurà folidá fex figuris quac 
drilatecs;quarum,qua ex aduerío, parelleld funt cona 
tenta. | | 

,. Veiuti folida figura compreben[a [ex quadrilateris A BC D; 
DEEF4,AB'GF,FGHE, E DC H. HGBG, quarum oppofitd 
*3:5 Item 0, F CG; Item F E FE 


D H, [unt parallele;nomi- | i | 
nantur paralleleppeda, quafi À ^ | 
parallele planu. compreban[a, | g.- Hoc 

B oc 


3 
qua quidem plana paral.iaep- E 
prre fut e 4quAlia. sins 

i5, Ch párallelogramma,vtde- 
fponjtrabi-urprop.n4 buinslib. A 
S nt auem 10? parallelopi- 
jedorum genera ,. quot paralle- 
logrammorum 5i enim fex pa- 

'$elleloggramma fuerintaquila- A 
fera C rediangnula;boc 4 quadratdljicitur pàrallelepipedum il- 
Ind.cubus;re(pondebitq .equAdtato inplnnis figuru:Si autem fex 
jerellelográómmnfuerint quidem reclangula,at non omnia 43ui- 
laterá. (ed alteraparte longiora, q :amuis.duo fintaquilatera.ap-. 
pednbitur puirallelpipedum nitera parte longius.Gywod fi ex paral- - 
deiogramma extttérini Aquilatern auidem, fed nonomhiareiian- 
pula.quamuieduo [int reclanula, o chbiiur parallelepipedum il. 

dud, Rhombuns.Si denique [ex Baralle ocramma neque reciangule 
MErIBIt oTnia,neqnaomnía Aquilatéra, quamuis duo fint reiian- 

gl, Cr áquilatera, el relangulu tánium , wvelaquilateratal- 

£16m , fuerint tanien parallelogramma, qua ex aduer[o, 4quAlíA; 

pétrhnllelepipddum iale Rbomboides nuncupnbitur.Caterum quod: 
£senque parallelepi,edum vocnrietiam poterit Pfi,nn,vt ex defi: 

fsétionepri[matis éonftas. | 

|o. 0 XXXI. MEME 
SOEIDA figura ix folida figura dicitar tufcribi; 
— ba ^O gnas 





ups suf 


I, 


jM  EVCLID. GEOM. 
quando omnes anguli figure infcripte conftituuntur 
velin augulis, vel in lateribus, vel deniq; in planis figu- 
re» cui inícribitur. / 

XXXXIL 


Solida figura folidz figurz viciffim circumfcribi di- 
citur,quando vel anguli,vel latera, vel denique plaua fi- 
gura circümícriptz tangunt omfics angulos figura. cir- 


cum quam deícribitur. — 

Non eft nece[Je,ot anguli interiorü fiewra con[lituantur inom- 
nibuevelangnlie, uel lateribus,velplanis exterieria figura cuna im- 
gerdwm figura exterior plures interdii pauciores angulos cótiaeat, 
vyellatera,oelplataquans interior: (ed (atu efl ,'Uut omnes anguli 
figura interioru tangdt vélaliquor angu'osvelatquot lier ael 
denid, aliquot plana exteriori figura; $t&-ut nullus angslus figura 
Smterioriointaclus reliquatur uel b angulie vel Alatevibus ,vel 
deniq, &plani figura exterior, ] 

Verum dna bapoftrema definitionesp'aniw percipitur ex Eb ig. 
jp quo de in[cr prionibwo, circumj.riptionil sud, mutuis corporum 





' fegularium copiofe agetur. 


"CCHEOR.:, PROPOS. i. 


Re&zlinez pars quzdam non eftin fubiecto plano, 
quzdam veroin fublimi. 
— Sit cnim fi fieri poteft,r dita lincz, AB. pars quidem AC, n fub- 
je&opl.no D E, pars vcio C B, in fublimi,1ta vt omoia ipuncda 
paits À C, in plano D E, iaceant;nuncta vcro omo;a pares C B, 
fupra planum DE, cx ftant, vel infrz, E it iri- 
D turinplanoDE ipfA ,te&z inez ccptipus 
A LB quaedam Caii eàip dire chum rofita, n« " pe 
G CF. Quamobrem duz rea z AB, AE, ccivina- 
E Dt nac : i fegmentum A C, Quoc cít.b(ar- 
dut,vtin pronuaciato ro.lib.1. 1emonftiaujmu:, Rar Igiuir li- 


nez pars quedam noa cít in fu2i.cto plano.quzdam veroin füb- 
limi. Quod eat demonftrandum. 


SCHOLIV M, 


Hat eff communi demon[iratio inreypretum. Sed fortaT: Hire 
Miquu.sn en nliquid defidernri.nempe:vt [fen atus ri^, Cua 
Mliquam reciar inplano DE ivdirectusi t co tin p pue mm 


Aie e€nib conce dit vecta LB partera a orem AC oe. ino I E, 


rto vero C D, PLI "viue nezali riw 4. C,m-" ^^. 
] . LEdSderg 


LIBER XI. u 389 
DE,daripo[fs aliam reclam in edtinuum, Co direum.quandoqui-— 
dem ream C B.invehum (v continuum pofitam e(fe fasetur ipfs 
AC. Veruntamen ei, q«i fic dubitat ,vefpondendum | oft, rectas 
quamlibet finitam in quouis plano datam poffe inm eodem -viteriuse 
produci in reium P» continuum,cum plana ([wperficies fit slla,qu& 
ex 44 8)i [uns interiacet linene, boc eil .qua ve- 


Be, Co equaliter (emper extenditur, ut p linea D » 
recla. Quamobrà 5 AC,inplamo DE produca- 

ur UÍa, Ad F, erit CF,reHarella A C,inconti- 7G g 
nuu15 Or dire ln pofitnu.Verum demo-fivernmsu * 


$am id ip/umGeometrice,inplano videl, DE.ipfi AC,dnre poffe «lid 
rellam.qua cum ip(a unam reSwm lined conflitunt quamus qui 
dicet AB eje quoq,reciarn eiue, partem AC. inplano DE.partesm— 
"vero C B, sn [ublimi effe pofs»am. a Ducltmr enim in plano DE, ipfi a itjri- — 
AC perpendicularis CG.Cr in eodomplano ipfi CG, perpendicula- smi. 
rk CF DicoCF, effe ipfi AC.pofitam in continui P récium. Cum 
enim AC, (& FC,ineodemoplano DE cumreia CG, duosretics an- 
gulosconflituant ^CG,FCG,ex confiructione,b erunt AC (t FC, b14. 
in direcium Pn continuumpo[ita. Quamobrem etiam(i quie cóten- primi. 
dat AB effe reGinm,cuius quidem Lars AC. inplano D E, fubiecto, 
persausem CB in [ublimi (it conl ituta:: amen ineodé plano DE, 
erit Ala velo, nempe CF, quacum AC unam reliam confiituag 
lineam; at4, Adeo dna rea 4 B, AF, fegmantum communebabe-.-— 
bunt AC. Quod eft ab[urdum. 
Nunc fit omnespartes cyiu(uua recla linen, boc eff totam ream 
lineam in yngexifgra boue. | 7 0. 


, THEOR. ». PROPOS. ». áj. 


Siduzreczlinezíc mutuofecent, in vno funt pla- 
no. Atquetriangulum omneminvnoeftplano! — 4 


guum EFG. Dico triangulum E FG, in vno eílc plano; Item re-. 
s AB, C D, in vnoquoque plano exziftere. Sienim trianguli 


plano vno exiftat, & pars quedam, nempe E e 
reliqua F HL, in (ublimi, velcontra? Exi- G 


$5» — ^ — EYCLID. SEOM. 


F Lia vno plapo,partes vero x G, I G;in fublimi, vel contra. Si de» 
bique ciufdem tianpufi pars qujdem F H x G , in vno concedat 


[le plano párs vero E H K, in füblm:, velcontra; erunt quoque 


zeCtarum T E. G E, patcesquidcm F H. G x, in vno plapo, partes 
autem ET E,K E in fublimi.vel cont:à. Quz omnia abfurda funt, 


Br. Un- 5 vteítdemonliratum. Q iare triangulum B E G, 1n vno planá 


pecimi. 


br.v»- 


ftrimi. 


demonftrauirmus. Quocirt fi duz red 


at 


exiftit;cademque eftráiio iz omni aljo triangulo. ^ ' 

Quia vero; 'in quo plano cfttriang.lum EF G. in epdem exi- 
flunceiuslatera EF, E G: ID 1quoaütem funtrectz RF, E G:b in 
eidem furit re&tz totz;C D, À B;ne partes qua dami ja plano; par: 
tes vero aliz in (nblimi dicaritur efle; Etunt proptetea recta 44 B, 
C D, in vno plano in quo Birbirum angulum EE (3, confitere 

inez f: muruc lec:nt,ia 
vno funt planc. À quctriangulurh omne in vno eft plano, Quod 
€ratdemonftrandum. — :.—— mon oc. t NOU 


THEOR,. PROPOS, 
$i duo plana fe mutuofecent, communis eorpm fe: 


 &iocftlinesredta. 


^ Secénife mutuóplana A B, C D, fitque communiscorumfe- 
ftio EF, Dico EF, cff licam rectam. $1 enim non credatur. effe 
DM . " recta, ducacürin plano 4 Bi réda EG,F.& 
in plano C DredaEH F.Redtz igitur EG 
F,E H F;cum cofdém habeantterminos E; 






/ L3 & F fuperficiein inclüdent. Quod fieri nod 
í D 


. peteft, vtin 1 4.pronunciato r.lib. oftendi- 
DU3 «mus. Comníünis ergo fectio E F, recta erit 
linea; À: proindefi duo plànaíe mutuo fecent,communtis cotum 
fcétio cit linea tedta Quod eratoftendendum. ' 
^ Aliter. S:centfe rurfus plana A B, C D, fintquetermini fectio- 
pis communi: E,& F, puncta; quz connectantur recta EF- S, igi- 
türrecta E F, in vtroque plano exiftit, conftat propofítümi:Ipfa 
enini crit communis Tao. Si vero E F,re&a in neutro eorum die 
éatüt effe, tuac ffin alrerutró'eorumtetcta ducatur E GF, concla- 
dentruifus duz rect B F, E GF, fuperficiem, cum eofdem habe- 
antterminos E, & F. Si denique recta E F, in altero tantum plano 
effc credatur, tunc fi1n altero ducaturtecta E G F;includenz ite- 
pm duz re&z EF, EGF, fupetfictem. Quod eft abfürdum.Rf 
igorecta E F, in vtroque pláno AB, C D;atque adco communis 


£orum fectio eft. 

THEOR. 4. PROPOS. 4. 

. $i reda linca re&is duabus lineis fe mutuo fe cansi- 
€^ r9 &&.6e. a4-1 . 4 as C. bus,iü 


- 


| LIBER XL 39 
pus, in corimuni fe&ione ad se&os angulosinfiffat: Il- 
ladu&o etiam per ipfas plano ad angelos reos erit. -[ 7 


Reda linea AB;infitat duabus rectis CO; EF, ad|rectos angu- 
los ipcommnni earum (c&ioneB. Dicore&am A B, ad angulos | 
uoqne rectos effc plano,quod perip(as ducitur, feu in qno czi- Voc 
Tut Cumenim fe mutuofecentin B; ^ eruntipfz in vno plano» 4, y, 
quod: CEDF, Sumantur inter fe equales reda BG, B Hi; Irem 4, 
A re&z BI, B K;ducanturque rectz GK,.— 
IH, & in codem planoper B, ducatur te- 
Sa LM.fecarste&tos G K, I H,in pundis 
L,& M. Dimittantur quoq; ex A,;pumco 
in füblimiadidem planum re&a AG, AL, 
Ac AK,AH,AM,AI, Quoniam i»icur late- 
Ec D ra BG,BX,rrianguli BG K,laie ibus BH, . 
BI,rrianguli BHLcex conftrudtione funtzqualia; b & anguli que- p v. pri 
que ipfis contenti GBK,HBl,cum fintad verticem B,oppofit 2 &, ' ? »i 
guales c Bruatbafes G K,H I, intet (e, & anguli BGK, BIH, inte: a 
e quoque equales, | ? 
Ruríus d cumanguli KBL,I BM,ad verticem B,oppofitifint,z. dig prj. 
uales;erunc duo anguli KBL;B KL,trianguli BK.L,duobhis augu- . 
js IBM,BIM, trianguli BIM,zquales; Sunt autem & latera B K, | 
BL,quibus adi3 :ent,zqualia; ex conítru&ione. e Igitur & rcliqua e "e 
latera K L;LB,reliquislareribus IM,MB .zqua'ia «gunt. prime, 
Przt^rca cumlatera A B. BG iriaoguli ABG,zquaha fint late- 
ribus AB,BEL, trianguli ABH, ex cóftiu&tione; & anguli ipfis con- 
tenti ABG, ABH.zquales, nempe reti;ex hypotheii, f erunt & f 4. pri. 
bafe£ AG, AH. zquales, Simili argumcepto equales eront rede li- 
pez AL AK. 
. Amplius quialatera AI, IH,trianguli ATH, lateribus AxX.KG, 
trianguli AKG,zqualia funt; & bafis AH, bafi AG , ex ha cns 
demonftratis;g eruntetiamanguli AIH , AKG, didi. lat cribus p 8. pri. 
comprchenfi zquales. ' — 
Irquecum latera AK,KL,rrianguli AKL, a qualia fiotlateri- 
bus AI IM,trianguli AIM; & anguli ipfis content AKL,AIM,z. — 
uales etiam, vt hadenus demonltrauimus: b crunt quoque balts j 4, poi 
AL.AM, zquales. í ' 
Quoniam deniquelatera AB,BL trianguli ABL» aqua'ia (ung 
Bateribus AB,B M.trianguli AB M;& bafis AL A 7 
- AM, ex demonflratis: $ erunt quoq; anguli 
ABM, di&is lateribus compichenh zquales; v8 
| «ü int deinceps,redi erunt,ex defin.10Jib.: Qua- 
ge recta AB, re&osangulos cfficitcum rc&ta LM, 
V gozipplano fabie&ojpíam tangit in B:Eademq; F 
^ bb 4 


/ 











: | 
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rationc oftendetur, rectam AB, cumomnibug 
IcQis,quz in codem plano ipfam tangent in B, 
angulos rectos conítituete , etiamfi inter pun- 
Ga, G.L.& K, H,ductz fint; düómodorectz GI, 
KH, iungantür:vel certz liter difponantur,ve 
prius;.quemadmodum ín hac figura apparet, vbi 
| ; ezdemfuntliterz, & tamen L M, non ducitur 
finiftra in dextram, vtin prioii fiputa;fed á fuperiori parte verfus 
inferiorem. Quocirca re&ta AB, plano C E, D F, quod per rectas 
(CE, EF, ducitur, ad rcétos angulos cric, tx defir.3 huiuslit. Si 
rcéáj igicur linca rectis duabus lineis fe muruo fccantibus, & , 
Quoddemonftrandumera. — 7 
^"^--— THEOR. ;. PROPOS, g.- 
" Si te&a linéa ic&is tribus lineis fe mutuo tangenti- 
bus,in communi fectione ad re&os arguiosinfiftar;llle 


tresre&tzin vnofunt plano, — 
Infiftat reCa linea AB.tribus rectis lineis B C,B D,BE,fe tan: 
gentibus in B, ad rectos angulos in cemmuni corum fectione;feu 
32.U*- i26u B, Dicottesrectas BC;BD,BE, in vno planoefle. « Cum 
se£HUT- cnimquzlibet duzin vno fint plano, propterea quod productae 
"ORT—— ad partes B, fe mutuofccéht in Bifinc EC, 
B D, in plano F C; Et 6 ficri poteft, recta 
BE, non ponatur in codem plano; fed in 
lublimi. L Quoniam vero duz tecta AB, 
B E, in vno funt plano , cum fe mutuo fc- 
cehrin B, fintambz in plano A E, Bt quia 
E plana F C, AE, (ibi mutuo occurrunt in B; 
€ 3.U&- Beceffario producto fe mutuo fecdbunt. e Sitergo corum com- 
decimi, munis Ícctio recta BG.Quia verotecta AB,sda ngulos rcétos po- 
d 4.'vn- nitur rectis BC,BD;4 ent propterea & plano F C, peripfas du&o 
decimi, ad retos angulos; ac proinde ad rectos áogulos erit rectz B G, 
uz ipfamin B , tangit ex defin. j. huius lib, Quare re&apguli 
BE, ABG,exiftentes in plano AG,;pet rectas A B, BE,duGo 
sgqualcs inter fe erunt;pars & totum, Quod eft abíutdum. Dua. 
busigiturretis B €, B D,in vno pláno F C,cziftentibus,non crit 


BE, in sn ^ in eodem cam ipfis lano: Quocirca fi re&a 





i 





linca rectis ari eis íc mutuo tangentibus, &c. Quod erac 
Cflcadendum 07 . 

*. A A  ' THEOQR. e. PROPOS & ) 
Si duse recta litez eidem plano ad rc&os fint angu- 
los; peüelaeruntille rcáslinez, DEMENS 





Sint 


J 
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Sint duz re&z linez AB, C D, exdem plano EF,an angulos 
rectosin punctis B.& D. Dacoillas efle parellclas, Du&a enim re-- 
&aB D.in plano EF;eruntanguli ABD, CDB;rectiex defin.3.ha- 
ius lib. Jam in eodem plano BF, ducatur D G,ad 
BD perpendicularis, ponanturqne zquales AB, E C 
DG. Conncctantur deinderectz BG,GA, AD, | 
Quoniam igiturJatera AB, BD, trianguli BAD, 
zqualia funt]ateribus GD,UB, trianguli GDB, á 
ex conftraCtione; & anguli quoq; ipfis contenti F 
ABD,GDB;zqualcs,nempe recti; 4 eruat bafes zquales AD, GB. 4 4 $i. 
Ruríusqualateza AB, BG trianguli ABG, zqualiffíant lateribus 5j. 


GD, DA, trianguli GDA. E(tautem & bafis communis AG, P e- bs epi... 


ruatanguli ABG, GD A;,zquales; Eftautem ABG,rectus,cx de- thi, 

fin. .huiuslib. Ioirur & GDA,re&userit. Quoniá vetoex eadem. 
dcfia.angulus quoq; GDC,rectus efl; erit recta G D, tribus re&tis 
DB,DA,DC, adangulos rectos. c Quarerectz DB,DA, DC, in 
vnocrunt plano, hoc ei? , CD, eritin plano per re&tas DB. DA, du- c 3.'vn- 
&o: d Rftautem AB;in codcm plano;in quo DB,DA, Recta ipi- decimá, 
tur CD,in eodem erit cuim AB, plano, Quocirca cum apneuli in- d:.v3- 
terni ABD,CDB.fint reti; e crunt recte AB,CD, parallelz. Si due &ecimi, 
itaq; recta linez eidem plano ad rectos fincangulos, &c. Quod c20. 
erat demopíliandum. . primi 


Siduz fint parellelz re&tzlinez, in quarum vtraque 
fumpta fint quelibet pun&a:llla linea;que ad hzcpun» 
&a adiungitur, in codem eft cum parellelis plane, 


In parallelis A B, CD, fümantur vtcunque duopunda E,&F, 
qua recta connectantur EF. Dico reCtam E F, in eodem effc pla- 
no;inquo, per definitionem parallelarum, - A B 
funt parellelz AB, CE. Sicnim recta EE, E 
, non conccdatur cíle in, codem plano pa- G- 
' gallelarum, fed exta, feccet iam aliud pla- | 
. num füperficicm parellelarum per puncta — 

E, & E, fitque communis fectio houm GF D 
planonim EGE,f quz re&a linea crit. Duz igiturre&z EF,EGE, £1. 
cum habeantcoidem terminos E,& F,füperficiem claudent.quod decitni 
eft abíurdui6. Nontrgoextra planus pasellelarnm AB,CD,e-—— .. 
zit re&a EF, Qe fine paraliclesefta lincg,in quamum — ' : 

t 


vij 


vsnique fumpta qoeibe: punáa: Ilalincs,que ad hzcpün- , 
Gaadiungitur, ia codem cít cim parallelis plano, Quod erardc- 
monítrandium, tmo T UT | 


n T bb; — sCHO- 
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Hac eadem propo[ito vera eff etiam dua rein 4AB,CD, paral- 


lela non (int, dummodo in eodem plano exiflant, vt manifeflgm es 
ex demon[iratione u 


viij: THEOR, $, PROPOS. $. 

.Si duz fint parallele re&zlinez , quarum alteread 
re&os cuidam plano fit angulos; & reliqua eidem pla-- 
no ad te&osangaloserit, - a 

Sint parallelSrécta . AB. € D; fitque C D, plano EF, ad an- 
puo réctos. Dico & AB.cidem plano EF ctlead rectos angulos, 

ucta enim BD, in plano EF, erit per defin, 3. huiusJib. angulus 
CDB,.rectus; a Suntautem duo CDB, A B D, 
duobus retis equales ] itur & ABD ,re&tus e- 

rit, lam in planp BF, ducatur B G, perpendicn- 
larisad BD:ponanturq: zquale: BG,CD £on- 
iungáturdeinderectz DG, GC, CB Quoniam 
igiturlatera C D,DB. angu) C D B, zqualia 
b 4. sri funtlareribus GB;BDtrianguli GBD;ex copftructione;& anguli 
b 4.pri. quo uc ipfis contenti, CDR,GBD,;zquales , nimirumredi: b E. 
| qu nt baízs CB, GD,zquales; Rurfus quia latera € D, D G, trian- 


B5. 


primis 





$jri guli CDG,zqualia funtlateribus GB, BC, trianguli GBC, & ba- 
$ S 9T. os eft communis CH: c Bruntanguli CDG.G B C, didis lateri- 
bus comprehenfi zquales, Eftautem CD G, rectus ex defin. 5. 
huius lib. Ieitur & GBC,re&ys erit. Quare recta GB, duabus re- 
&is BD, BC,fe mutuo fecaptibus in B; ($: namque producerentur 
D B.C, fecarentfefc in B,ob angulum C BD ad re&osapg alos 
d 4vn- exiftent: 4 ac proinde ad rectos angulos esitplanoper BD, BC, 
decimi, do; pire ia boc eodem lano recta 14 B: e propterea 
£. 7 'vn- quod reda BD,BC, in codem fünt plapo , in quo parallelz .4£ B, 
elezimi, CD:cum puncta B,C,D, cxiftant in parallelis A B,CD Igitur & 
001 : GB. tedtate&tz B4, ad tectoseritangulos ex defin. j. hus lib, 
— fan. Quare cum 4 B.rceta fitad recias B G, BD; f crit quoque 4f B, 
fircimni, 1ecta ad planum per B G,5 D,ductum, hocceft,ad planum R F. Si 
' .— "duzigiturfint parallele rectzlinez , quarum altera ad retos cui- 
dam Plano fitangulps : Btteliqua eidém plano ad rectos angulos 
«rit: Quod erat oltendeadum. mE 
jr THEOR. s PROPOS g. 

. Quz eidem recte lines fant parallelz, icd non in 
eodcm cum illa plano; Hz quoque fant inter Íc pa- 
gállelz. AE O7 ; 

(— Sntrcüz 42, CD, ip EF, parallele; non ánt autena 
. ? A ] 3 


[] ** 


Y 
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in codem cum E E, plano. Dice À B, C D,pa- H 
zallelas quoqueeíle, Nam àquolibetpundto C —4R UE 
G,cctzEF adipfam EF,ducanturduzper- E y 

éudieulares; G H; quidem in planoparalle- ZG 
D im À B, EF, at GI in plano paralleliygumA —- ^ "t D 
C,D.EF Quoniam gitur E G, rectatft ad : 
duas rectas G H,Gl fe tangentes mutuo in G; s etit teta noque a 4. «u- 
ad lanum per ipfas G H,G I.du&tum. Q 'amobrem cum lint pa, dirimi 
raliclz A B.E F, & E F, fii rectaad panim per G H, G Lductum; b s p 
boairquoque À B ad idem planumrecta S:militer cum fint paral- decimi 
jelx C D. E F,fitautem E F,retaad planüm perC H GL ductum c3. v». 
€ ericetiam CD, recta ad idem planumiÀ q:te nroinde rectz AB, decimi. 
C D,cum rez finradidem planüm pei GH GT'4 uétum,páralle- d'3,u 
)z ciunt. Qaz igitur eidem rez linez funt paialielz,fed nonin qecigyi, 
eodcm cum iia plano:hz quoque funt inter fe parallclz, Quod e- ? 
rát demoaítrandum, ' ME 

' $SCHOLIV M. 

B sta optra Euclides veluit duas reta; 4 B C D,poneffe ineo- 
dim plano cum rec?a E F,cui (unt paralleia Nam fiforent tu eodem 
plano cum ipfa E effent 4 B,C D, inter [e parallela ,ex yo.pvopof. 
1 lib.Supeyuncaneum ergo e[fet, bic idem dermonfirare l 


THEOR, jvc. PROPOS, ro. 
Gi dugre&e lines (e mutuo tangentes,ad duas reas 
ex fe mutuo tangentes fint parallela, non ait in codem 
plano:Illz angulos zquales comprehendent. | 


Sint rez A B, À C.fctangentesin 4. paralleiz redis D EDE. 
fe tangentibus in D; non fint autem 44 B, A C, incodem plano, 
quo D E,D F.Dicq angulo: B ^ ^ EDE , abipfis comprcheufog 
«ilc zqualcs.Ponanturenim A B, E,mterfe zquales,& A C,D E,. 
inter fe;ducantutq;recBC EF.BE.AD,CF.Qiro £ A 
niam Igitur & B. D E. parallelz fanc & arqualesse e- 9n 
" guntquoqu- B E, 44 D, parallelz & gqua'cs, Sunii B C 9r 
argumcearo parallelz erunt &aequales C D,A D Q a- 
xccum B B,C F,^arallelae & zqvalcs fini cidem 4f D, 
f'exunt etiam B E,C E, inter fepargllele, & zq:a à; 5g 
des; £ 4c p:onterea paralle[ze & zquales erunt rect. ED TT 
B C. RE: Qriaergo lavra À B, A C, trianguli E Eom 
KB C, zqualiziunt lateribus D E, D E, cria nguli D EF ex con- 
ft.uctionc;& bafis B C, bafi E F, arqvalis, vtimodo demonflraui- 
sous;b Etuüt& anguli B À C.E D F,dickis lat.tribus comprehen, b trii 
equalc;. S; igitur duz rect linca fc mutuo tàngentes, &c. Quod 9" 
rat ofienidendum. -. . . b M . 1 |. 
DEMNM ! £CHo- 
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Conclufio buit tbeorematis vera etiam eff, quando priores du^ 
ella im eodem [unt plano cum duabus poflertoribus. Sint svim 
qnatuor lines AB, AC Do,DEF ineodemp lano, [itque AB,nf D 

^ » E.c* A C, ip, DF, parallela. Dico angnios BA 

C. E DE,effe «quales Nam ponantur aqualu 

200 A B,DE, (5 4 C. DF, ducanirquerecta BC, 

BCE F EEqneautinuna:edialmcaersntconflunt, 

But Ben.Sint prius in'ünareciaBF.COw niamigitur parallela junt 

aig  4DB.DEaaeqnnleseruntanguli , BC,DEF ingrnm (s exter- 

primi. nau. Similiteraqunleserunt anguli .4 C B. DFE, Sunt enim AC, 

D F.garallela, Quare duo anguii 4 BC, AC B, trianguli A BC, 

b;,. 44u^le: [unt ducbutangulis DEF,DFE ,riangui DEF Igitur 

primi, rim. qnoque reliau B4 C EDF,equaleserunt C «od efl prope- 
tum, c ) 

Non [imt iam BC, EF, in vnavedia limes conflituta. Dudiiere- 
€ 33- Ju AD, BE,CF,cum 4 B,D E. lint parallela c aquales; c erunt 
jrimt.— AD, BE parellela Cn equales. Eadem ratione 4D.CF parallela 

".m—D funt (n aquales.eo quod 4C,DF, parallela po- 
2 nuntur, Cr aquales, Quare Cr BE.CF,eidé AD, 
d so. EVA prrellela exiflcntes v aquales,d inter [eparalle- 
oÉ" —L db Folaerunt eequalesic Acproindoparalleis civa- 
prims. E qualesquoqueerant BC EF, [taQ cum dio la- 
Ab | , h dao. 
i 2n ter& AB, AC, trissguli ABC aequalia fine 

. B' C. bis lateribus D E, D F,tria»guli DEF,( 5 bafis. 
£ $7; BC. bafi EF, Ferunt Ansuls BAC, EL F,contenti diu latcribos, 
nil " 4qua'is. C)uod eft propofit m. - ! 

Caterum «t conclu[io buius tbeorematu vello ex data bypothefi 
«colligatur nece(fe eff raciae linene parallelne ita effepoíitw  ( fineo- 
mnes (int ine dem plano [iue non, ut tresrscia .AD .BE, CF, sulla 
vatione [e mutuo fecent,ut ex prima Gp ultima figura aprarez, NÀ 
elim cenclu[io «eranon erit. | 
B Ap. Sunt enim recla ,4 B, AC,vecdiu DE DF .pa- 
rallele in bac figura; tamen anguli B AC, : 
EDF,quos comprebendunt,mon (unt aquales cum . 
c ille fit «195, bic veroobtu[m. Hoc antem edo o- 
| uenit,quod AD,CF, emutuo fecant.Vnde qmam- 
x D uu AC, DF fint parallela 5v aquales mou tamen 
propterea A D, C F, quà ens coniungunt, parallela fuent &y aqua- . 
les, propterea quod eae non coniungunt Ad ena[dempartes , ut "oue. 
propo, s. lib. Quare dcmon(ratio buisu pheorematis losuso mom : 
babet, deficienta bac condisione; qua tamen in (uperioribus 5gsorio — 


fernatur. 
| PROBL. 


t 
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| PROBL. 1 PROPOS. rr. Cxje 

. Adatopun&oiníublimiad(ígbie&um planum per^. — 
pendicularem ietam lincam ducere. 

Sità puncto À in fublimi ad fabic&tüm planum B C, ducenda . 

iperpenadiculanis, 2ucaturin plano BC.«ecta vcunque BE ,4ad a 12. 

quam ex A,deducaitur perpetidicul 0 AF: & in plano BC, per F, Primi. 

ad DE,perpendicula-is ditcatui GH, 6 ad quam ex A, perpendi. bi 


1 


cularis dimittatur A I, Dico Al,clleper- — 44, primi 
pendicularemad planum fubiectum BC. BD H 

. € Uu epimin plano BC, per LipfDE, 
parallela KL, cum D F ^1 d tcctos an- GE LC rimi. 


gulo. fit duabus FA, FH, cxconftru- — — 
£tionc, 4 ac proinde rc&ta ad planum pet FA, FH,ductum, f erit d Ae. 
quoque L.I adidem planum per F A FH, ductamrecta. g Quo- PHP. 
niam vero AL ineodem eft cum rectis FA, F Hiplano;tangitque € 4.08 
rectam KI, io L;eiitocr definit ónem 5; huius lib. angulis K 1A; decimi. 
rectus; atqueadeo À Lad rectos angulos erit duabus KI IF. b Igi- f 8. vs- 
tur & Ll ad planum B C, rectaerit. Adatopuncoiníublimi;ad decimi .: 
fübiect :m plinur perpendictlaremzcétdlineam diximus. Quod £12-5 
faciendum erar " | decisni. 

| $CHOLIVM. h 4.vs- 
Quod fs qnando 41, 5d GH , duila perpendicnlarie cadas in decisni. 

pusidium F. ita-vt eadem fi, qua AV ad DE, dun perpemdicu- —— — 

lari, i erit ipfa A F.A^ initio ad DE dndiaperpendicularu,ad [ub. 1 4.Un4 

sedium planum BC, perpendiculari , cum.perpendicularia fit ad decimi. 

Viramque DEQGH, coc 


| PROBL.z PROPOS.m, xij 
' Dato pla od pun&o.quod inillo datum eft, retos 
angulos rectam lineamexcitare. — . 
'Sità dato puncto Á.in plano BC, ducenda perpendicülaris ad i 


darüni planum BC. k Ex quouis nuncto D,;infubliini dimittatur Ir. 
» decim 
G F D 


ad planum BC perpendiculatis LE quz fice: 

. eidericin Ajpun&tum, facti eríit,qzod propo- 

. Ànittit: Si veio cecideririn aliud punt. m Ejer. 
tenía reda per E, & Á. 7 !neztur per Á. ipfi 
D E, parallela AF.,inplio GH.»cet£? EE, 

"dicto, Dico AF,re&arn «fle ad olanüm 43 * m. £— 

"B C.Cumenim DE AF nirellele fioc& DE,rectaad ^!» um BG, 
cx coníliuctiope: r$ -iicquoque A F.ad idem planum B C, recta. 

":aque dato pláno,a pancto, quodin illo datum eft, &c.. Quod 19.9 
£acichdum crat . dicm. 





1 HEOR. 


j$ ^ -  EVvCLID. 6EOM. 
kiij . THEOR.g;, PROPOS, h, — 
Datoplano;à puncto,quod in illo datumieft,duz ré 
Gzlinezad re&tos angulos non e£citabunuir , ad eaf- 
dem pertes. | 
E Fo n0 Sit datum planum Xf B8. Dicoà dato tius 
puncto C,ad caídé partes nó pofle edaci duds 
perpendiculares ad planum 2f B.Ducanture- 
' nim fipóteft fieri, duz perpepdicrlaies CD,.— 
€ E;ad planum 44 B, & per CD, C E, aqu£ 
in vno ,. codemque planot"^ "t , ducacar pla 
numEI 6, (ecans planum AB pericétam li-.— 
neam G H.Cum igitur E C, D C, re&z (int ad planürn A B;ciuat 
1 defin. 3. huiusli"-anguli E C G, D C G,reGti;ac proinde zqua- 
Ls par & tovütm. Quod eftab(utdum. Dato igizut plano;à pup- 
&o,quod inilló datü eft , duz re&z lipezad rc&tos angulosnon 
€xcitabuntur ad cafdem partes. Q) »0d erat demonftrapdum. 
zfliter. Ducantur.fi &eripoteft,cx C, ad planum AB,duaz per- 
|, pendiculares CD, € E, Cumigiturduz D €, E C,rc&tz (intadi- 
b £:05- der planum 244 B; V etuntipíz intet feparallclz ; cum tamén co- 
MeciWi- s dentanc t pancto C, Qaod eft abfurdum. 
. S$CHOLIVM, |. - 
Eodem modo àpundlo in [sblimi ad [ubieciumplunuso dua ve- 
t &« linea ad Àngnlosyétlol non demittentut Dacantur oninsex A4 
F 2£ — punüoin(ublmiad (ubiecum planum B Cfi fieri 
2. X—N potefl dud perpend culares ^ D, A E.Ducntarpe? 
EE AD,4E,cq a im'unoplano [unt,planumF G, fe- 
€1, vn- |! DE| cansplanum BC per r.cia». G H.Cuniigitur 24 D, 
Mdeeimni- . 7 ME, retia [ins ad planum. AC, erum: per defin.s. 
^ buisslib.dus ang«h A DEA E DrtDiitterniibiriahgulo A D. 
17 P^í- x Q) uon eft ab[usdum : d cum font duobus reli siitores quilibet 
fni. — duoanguliintriangulequomiafumpti:. -—— . 
e6.vn- . gliter.Si 4 D,A E,recia [unt Ad planum B C.ip[acerun iter 
, Mecihi. fe paralela, cum gamer connenilnt in undo A. Quod efe abíuv- 
aum, 





THEOR:E. PROPOS. i4; — 
AD qus plaha, cadem recta linéa recta eftjilla fuat 

parallela, Puno LL CN uL 
Sit recta 4 Bad plana C D, EÍ, recta. Dico párallela effe pla- 
na C D,É F. Sicoim non credaátur effe parallela, producta intet 
. fe conucnient. Cenueniantad partes C, E, e & faciant commu- 
€3. '08- nem fectioném ré&am lineam G H;1nqua fümpto pun&o vi 
Wecini. cüriquc É,ducantir reta I 44,] B; in planis G CD, GEF.. Qvi 
| igit 


£v, 
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igitur kB, re&z poniturad plana C CD,GFF, C 
eiunt per defin, ;. huiuslio, duoanguli 1A B, 
1B A,te&i, in triangulo ABl. 4 Sed & mino- A I7. 
res duobus fcólts unt, d eft abíurdum, eo pros 
Ígiturplaua C D,'E F , producta nunquam in- E 
ter fe conucniüat, Paiallela ergo func, Ad que B 
igitur plana ; cadem [;ecta lime recta eft; &c. 

' Qnodcerar demenfirandum. D E 

| $S€ HOLIV M, "2 
Facile etiam desosiftrari potérit commer[usrs buime, Videlicet. 


Si faerint duo plana parallela,í£eQta lineá,qui ad vn& 
eorum recta fuerityad re'iquum quoque réctaerit; 

"o Sut duspla: aparallela 4 B.CD.adquorumal- L 
terum d B recla [it lineaerit rela EF. Dico FF, recfit 
quoq, eje ad pannis r«liquun, CD. Secet enifn pla- 

' num aliquod, nempe GK,plana A B, CD.per iinenadi 
recdam E Fincede .5 facing, communes |ecliones ci. À LL 
dicli plani reddas GH,IK,eruntg, anguli GEF,  H.— X - 
HEF redliper defin.y buisa lib. Ac proi» dé retlietill erunt anguli 
ÍFE,KFE (Sienim nter eofum,,e ps 1 FE disatur Acutuiievunt 
duo anguli GEF, IFE,duobw reclis minores Qua recla FG,FI, dd 

j^ fet G, Tinpleno Gx,connsnient nimirun, 15 puncio Li ata, ad- 
eo ( plana AB,CD, in quibie exifiunt , Ad ea[dem pnrtes conus- .— 
nient adpuncium L;b cum 101A recla HGL ft in vnopláno,nempe b f os. 

. dn ABprodutio: Item tota reci KIL,ih oho qucd plano,nimirum decimi, 
n CD.protradlo.Quod efi ab[urdum,cum portantur parallela. Ra- 
diergo [uns anguis IFÉ,KFE.) Eodemi rnodo fi alikdplemum side- 

Bicer MN, eademplana fe et per EF.faciens &lievechaé comPBinues 

eum ipfis feiomes MO, P N, erunt anguli PFE, NFE,reili.Iraque —— . 

cumEF, [itreciand dumrecias IK,PN,r.cfac quoqueerit ÉF,ad c4. vu- 

C D,ptr ipías ducium. Quod efi propofitusr. deeisoi, 

THFOR.; 15. PROFOS &;. 

Si duz recz linezíe mutuo tangentes, ad dhaf re- " 

€Xas (e mutuo tangentes fint parallele, non in eodem 

. confitentes plano: Parallela (unt, qu£per illa ducunz 
tut, plans, -. 

Siat duz re&z linez AB, AC, fe tangentes it Á, parallel 
daábusreáis liceis DE, D F, (e tangcütibusin D, exiftentibufq; .— . 
in alio cum illisplano, Dico & plana BC, EF, per ipfas duda, dII VAR 
effc parallela. Ex A, 4 enim deducatur ad' planum É F, perpen- &6519j. 
diculatis A G , occurrens plano EP, in puncto G. e Deindc in €3!4r& 

pato 





Y« 


"w* 
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plano EF, per G, ducantur GH. GT, ipfis DE; 
| A | . DF, paellel, Quoniamigitur rectz AB, GI j 


á 9, U9- F pareliclz (untiph DE; 4erunt & AB, GH,ic. ex 
d imi C 1. feparelled]e ;b Ac proinde anguli BAG ACH; 
b z9.9ri E duobus rcétis equales: Et autem A GH,x- 
mi TU og &us ex defin. ;;huiuslib. Re&tusetgo erit &an- 


gulus BAG.Similiargumento concludes,angulum CAG cé m 
€ 4.vh- effe. Iraque cum recta GA , fit sea duabus A B, A C, « rcBa 
decim j, quoque eric GA, ad planum BC, peripfas ducum, Eft autem & 
du s CO aad planum EF,cx conftru&tione, 4 Igitur parellcla funt pl- 

"4; Da BC EF.Siergoduz tectzlinez fc mutuo tangéntcs;&c. Quod 

"erat demonftrandum | 
^ éC HOLIY M. 

Quod fi perpendicularu ex 4,ad plánum E F, duGa.cadat ini- 
fíummet buncium D ,conciudetur idetm,boé excepto.quod im plano 
EF,non [unt ducenda Alia parallela. Vt fi linea G H,G', pomamtur 
parallela recu AB. AC itd vt AG,adplanum HL,per GH,GI,do- 
dium perpendiculirie,cadat in G.offendérru. "vt prim ,G A,effe re- 
&lam ad planum BC,per reciae AB, AC,ducium.(oee. — 

Ex boc tbeoremais non difficile etit problema [ub[equens. Vi- 
delic- t. . 0 

Dato plano,pet datum punctum, quod inco nod 
eft. parellelum planum ducere. | 

 Datumplanuim [it d B, pundiumo, extraip(um fit C, per quod 
ducendum [it planumplano AB parallelum 15plano AB.slscam- 

£ur "Utcund, dua reda DB, DAÁ. € 14ngentesin D, 

(M C gunils quo Ad CyreHad. catur DC. Deinde iu 

, | F piano BC, perrecio^ DB D Cydutlo,c agatrs CE, 
eji. pr ipfs DB, parallela. E: in plnno MC per reci ae DA, 
». B DC;dudo fiat quoque CF. ipfi D 4.pnrAll. a, Di- 
E co planum EF, per reci CE, CF, dutcinin.parel- 

|... blume[fe plano dato .4 B. Cum enim dsca velis 

D B, D A. fe tangentes in D , duabus redis C B, CF, fe tangem- 

dibus in C, exiflentibu[que im alio cum il plane jarallela fsus, 

fij. vn- f purellela erant plana A B,EF, per spjos duca. God eff prope- 


decimi Jifutm- 00 u | 
zvj | THEOR. :4, PROPOS, 1c. 
Si duo plaria párallela plano quopiam fecétur:come- 
muynesilloram (e&iones funt parellelz, , 
$xcss 7 vx plana AB, CD, rerilleia plano EF, per re- 
&a; EH.GF.Dico communesíectioneseoium EH, GE,effe W- 
facas 


LI5ER XL . Aat. 


- Mas parallelas. $lenim non fant parallele, proe ' 
du&s interfe conuebienr cam fint in plano EF, ' 
fecante. Convebiantigitutin punGol. «a Qoia. 8 f, Un, 
tota reda H'EI, in vno eft pláno, nimitam decimi. — 


ia A B, predudo; Item totare&a FGI, in vno 

«quoq: eli plano, videlicet »» CD, ptoduGo: con- 

uenicos etiam planaAB,CD,prodociaadi,Qnod ^ B D 
at ablurdum, cüm ponatur parallela.Suot igiturre&z EH,GR, 
parallela.Quarcfi duo plana parallela plano quopiam fecentur, 
&c, Quod erat demonfirandum, | 





delofune,cibmo per duae linen voidaspettalislns inftitnpleuesofnt daci, 
quoren dm seni prabloaha trii apum par ovd 
diaconueminm. 

. PORRO ex boe tbesretntocolligieen aliud faviletbooremati 1o, 


b r 


V £ eidern plano paratlela, & inter fe fant panil- 


— SINT duoplana AB, CD, leue RT peralilo. Bicoes 4, 
C D . paraltia ef. Sqcentme exim oomiatria A | 


glanapleno G H , fontque cemtmunet eorum[e- G H 
&ionesretda GL, KL, M H. Secenturrürjus N 
elio plano N H, fintque comtonnes eornm [o- D 


diéonesraBa N I, O L, P H, bac tatnen loge, vd 

edmo plana fecantia G H , N H, fs quoqua moine focent,.qnuerum feliio 

gossteenis [st linen rela HI.— Qunigitur paralielaplana AB, EF fg- 

gaxstur plano GH, b. orumt commuves/adliones GI, K L, parallela. to- b ré. vn 

aleswo snodogarallelssermnt M H, K. L, c. atquaadsoparallelaornpt in- decipi. 

per fo G 1, M H. Nomaliter offendemus parallelo o[fo N 1, P H, Itaque .. 7u- 

gesto 1G, UN, fé mnino savgentes in I, paraliela féns velie H M, H P, fo Loon 

pessogentibus in H , exiflentóbusque in alio plano : d erunt plana 4 

€ Dperip/asduca porallsio. Qudei propofitum, docim " 
ACLIT ER, Bumatur 59 tertio EF,p- AE C. 

Alum quodlibet &, à quo in -tramque partono edo- 

4uiur ad planum EF , linea velia perpondiculorie, I 

eccserem pleno AB. in punto H, (b plano C D,io 

ptio 1. Sisgpiaom igitur hnea HG, reloeiad 39 P D 


'4oi EV.CLID. GEOM. 
plenmn E V, ella quoq, erit ed planum AB, fits paralllurm, pev ea, qu 
in feholio propof. 14.. buses lib. demonfifrautmme. Eadem » attese GI, re- 
dla erit ad planum CD. Quamebrem cumrebla Hi, fes reddunt plana 
, a14 "Un AB,OD;aparalleiainter joerunt plana AB,C D. Quod efi propofstum. 
desi, — £V OD fiduoplanafuerint nlteriplanoparallela y nom ames mcer 
? A fe.fed conponiant , tunc tulem o ffi-isent planam; 
c dmedum duavecia , qua alteri vecta (nnt 
perallela , fi conueniant , cumaao veddam confs- 
^ tunnt lineam ,vbluts ad propof. s0. bó. 4. domon- 
. firauiman, Sint enm plana AB. C D. piano EF, 
persllela, conuemanta, produifa focundamre- 
* Y . dam U G. Diceplana 4B, CD, vnum plasum 
conflitwere. Seces enim planum quadpiam HL 
omoia tria pleupper bnem roiae HK,L M, M1. Guoniam igi paral- 
b rd. vs lela funt plnna ABER, b. erunt S» communes fellione: LM, HK, pa- 
deuitni.] 7aloío.Eademrmratione parallela erunt |M,HK.. Guamokbram csem rodia 
LM,IM,paraliela font ipfi H Kexsflantg, imeodem plano focanuse H 1,6» 
/ toReniant ioM-spía erunt in roli um Cconrmunpn pofita. per o, qua ad 
 go.propof.lb.t. offendimus. Ac proinde plana A B. C Dsum plamom d- 
6 1. "UI- fj it; c propterea quod ra&éa LI ,ti uro iaceat plano. Quodef? prapefoti, 
decimi. 1T AQV Eduoplenaquaparallela fint alreriplanouelám:er fepao 
tAllela erurt,velcertà fiproduida conueniant,unnm planum comfcsont. 
PORROcomum[nm quog, propoj.1o. f acil demon/hrabimsm voc lo- 

e, "videlicet, | 


S linplanis parallelis duo anguli fint equales, & line 
vna vniusangulilineg vnialteriusanguli parallela: Ex 
quoq» al:era lincaalterilinea parallela, fi modo dudz 


t exeadem parteplani per priores patallela du&i, 
.,À- ' 

IN plenis enim parallelis fet anguli aqmales n at, 
sp? , fjrque A5, ipfips .puralele; (Ac. D», fm 
Ad en(dern partes plapzpor An , D», duiis. Dico aC, 
pr , paralelos quoque ejfe : boc eP, dnibnredta A5, 

plsoussper A C, Ap ducdnsm tramfire etiam por reidem 
DP7ifu*Uf A C, D P. fint cemtmnnes fef iones fada d 
planopet Ac, A D, dubio, in planieparaliolis por A9, 





dié. vn . A C, C» DE. pr, duit. d. Hinc enimefficitur. fo 
decimi, éltones AC, pt, parallele efje. quod efl propofstums. S 
e 6. "vn Samque planum per'A a, AD , dndiumnonfecit imi. 
decimi. lie planis pavalleiie Jeclionés AC, pr, faciat fatfisne 
É to. Ác,pcG, € qua paralielaerunt. € lgitsr angsiu 
"vndee. . 1DG,angulo B A G, boc eff, angule t p p, aquae era. 


quod afi abfardum,cum vnu fit retum C alierpars^, — . 
7 THk9. 


- 
A 
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SIduz rcd lines parallelis planis fecentur; In eaf. 
dem rationes f(ccabuntur, Tz | E 
. R ECT A6liaez AB,CD,(Gueea parallel nt,vtià figura, - 
flue non , exiftentes tamen in codem plano: üue in tran(uec(um 
potita,in diuerfisexiftentes planis( fecétur planis parallelis x2, 
€H,1X,in punGis .,4,N,6,?,Q; Dicoeas. E. G T 
fecari proportio neiter, hec eit, fegmenta AL. 
rh inter di&a plana intercepta effe 

to 

e 





porsionalis , vt quidem LM, ad MN, 'c ; 
ffe OP, ad PQ. Ducanturenim rea HK '' 
LO,XQ;in planis EF,IK , & coniüagatur 
re&s 1Q; occurrens plano cH,in x, puncto quoad pubita u,p, 
re&a dacahtur «4, x.» ,incodem planoou,sEritquetriangu. 8 10m ' 
lym rNQ. Ib vno plano: &militer triangulum 10Q. in vno n. aite 
ho.Quoniam vero plana parallela oxui x, fecaotur plano trian- 
)li LiQ, b erubt communes (c&tiones corum a R.NQ, paralle.- b16.*09 
z. Pari ratione parallele erant n2, 1o.c , Quamobrem cries decimi, 
LR,ad RQ, ita Liu ad MN: Item vt LA ad aQ,itaoP, ad zo: Ac €^ fe, 
proinde vt LM, ad MN, ita on. ad ro ji igitur duz reQzliaca pa, 
rallelis planis feceatur, &c. Qnod erat demenftrapo dum. 


86€ HO LIV M, 


i: $FOoDyfidareda 4B,CD,fnion E G — 1 
Wo eodemáne plano , efficient dua reca , | 
LM, R P, vnam larain velam, vt in [n- 
veré fogera apparét. Nun $umc planum 
Into parallelo sa panelis L, O, M, P, N, Q, 
b per redis LO, M P, N $9, d qua mie A 
lpusrisllela erunt , pandiumque. R, inre- 
a M P, exiffet , yum fit (S inplano pir ve- 
Ws 4 B,C D, duclo( proptrpuncia L, . 
eodem illo plago exifleniia , "Ut in fc bolo 


paf- 7. huit bb. drximese ) v in pleno GE, atque mulso im MP, 

paz erani eorum plenorum feciione. Quare R M,R P Unam veddan) 

bran M P, Lonflituemt , iumirum comyoniers [eidionem bianorur 

,Q $9 N, GH . - . 4 

. $i vire dnarella 4 B,C D, froh fot in pedem v bon efficier? 

L Mf; R P, vnam redam litenm ,vt in bifce ilstabus figuris apparat? 

sex € (agr trianguluro LOS), fét invueplaho C» triattgulum LN Q6, 

U "Wie eA plato , guod abslo dites jur «Fi, ( SinamQue à ta. 
ec » trou 





"-)3- 
ACID, 


* 
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ariangule in vno esitmque plam exifermi 
effent dnaredia AB, CD, inesdimiijuln 
quod ex tpfi conflitwitur , qued ellema b. 
po: befin. erunt vela RM, RP, » 
D' fi plani triaugulorum: ac preinhrsumro 
dam non conffteem ; & alim in v dnt 
plano. quod ejf adpms. 

E AD E M o, pripefiie lysine.) 
dua velia A B, D, in eodem plamis]n 
fes, on fontparalisla s «otin eifdem iuit 

" Uo de figuriabparet: fed twne RMP, jn 
erit vna bnea recla , và ad smitiutm buien [cbolj denenfrsteo e 
| quand AB, CD , in vwoplano ponebaniur.Endem emm denn fot 

ic adhiberi potef?. 207 
NON [eem frplura pleuaparallela quam tria peus À p.c 
cent,erunt earum partes psoportionales , e € foem mede 
rum plonerum (o trianqulsram LOQ,LN ), red limaecnfint 
fértfla AB, CD. in vno fint plano,.non rell ae anten, fane 
plano:quomadmodum dersdEle MR,RP dicum eg, 

E X domon/iratione porro perfpicunm eff , fi quetbbet nu ia o" 
planoexiltentes fécentur qiotul neis parallelis, d montailerum ie 
ars inter parallelne c(fo pyoportionalia, Sint onim duasella AM CD» 
én pefiremn fgura qnomodecuna, in» vso plene diffofira, quo 





arum CD,RM,pertimat.)) $)N. Dico egsmenta L M, M N, eani 
db os. fo- portünem babere , quam fegmenta OP, P Q). Iuniia énim sella, 


^—— Wl MIN. Eadema,vatio ejj epluribua Ve antem redià 
grocedat in quibufuie duabus vaio , ducenda efirolla à prime ht 
fassonis mit vodía ad vltimum [eilionie puuffam alteri. f 
in duabus AB,CD.dudiato efereilam ex L,prieno pauio rilla AM 
9$, uliimum pundinm sella CD. |drma, formatum oli in 
propofin. 
vit. THEOR.16 . PROPOS. 5. 


SI tectalinea plano cuipiam ad rectos fit ángulotB 
omnis , quz peciplam , plana eidem plano d ie&oni 
gulosetunt, | 

SIT re&a AB,ad planum CD , recta Dico omnisplasst? 

. rear AB, du&as, effe re&a ad idem planum,& D.Ductum c5* 
Git per AB, planum EF,fecans planum CD , perrediam lioet 
e ;r.pri. IG. Sumpto deinde pun&to H, vtcunque in reda idee 


LIBER Xt. 4^ 
iaplato PPipG AB. perlleia HT Q»osiam YAR 
igitnr AB IH, parallel zfunt; & AB, ponitur rm 
Süasd panem CD; 4 erir quoque I, ad 

planum C D, re&a: acproinde perde- O ur. 
fr. 5. Deius lib. ad communem fedtioné FC, TNHRON dimi 
per peádicularis, Eadem ratione orages li- D 
acz,quzin plano EF, ipfi AB.ducootur parallelz,eruntad pla» 
um CD,re&tzac proinde per defin.j.buius lib.sd communera. 
Íe&ionem FG,perpendiculares. Quare re&am erit planum EF, 
ad planumCD,perdefio. 4. huius lib.Similiq; argumento often- 
denturomniaalia plana perre&am AB, du&ts ad planum CD, 
effe red. Siigiturre&alinea plago cuipiam ad reosfitangu- 
Joi, &c: Quoderat demonitrandum. 
. SCNHOLIV A, 

EX bi alind boc theorema licebis demonffraro, Vidilicet. 

DVO plans ad idem planum recta, in quofaciant ^ 
communes fe&iones parallelas, parallela fun; Etduo- 
rum planorum parallelorum, fi vnum cuipiam planoad 
ze&osfitangwlos,erit&c alterum & idem re&um. 

SINT pes AB,CD adiesum ET, 1 
vita, fanumiia[rifiones G H, LE, parallo- | 





dec. Dice ea paralslo ofé. — 1m planoenim 

BF, dncatur ad GH, perpendiculari L M, 

quas ox defin. . bui Lb. adplanum A B, 

vodda erit: b eodemque laris erit b i. 
nd LK, ac preptersa ex. 4. hmim lib. adplenum quoque CD,rolla primi. 
wit. $iwiaigitur LM, ad virum plenum AB, CD, riBaefl, c ifa e14.n 


perallola eruat. 
"SE D ismparaliele fatplena AB.CD - AB, rollum adpla- 
Lond KP. Dico C CDireiom effe adidem EE, $evc etim com- . 
Wueeses fotHijones plam KF,C plenorum 4B, CD. retia GH, IK; d qua d 1». 
Wralislsornnt. Duilaqueg iu lese EF, ad ream GH linea perpen- "aet. 
ljeslari LM: erit bae.ex def, e. bwins bb. ad 4B, plaummrelio. 1- 
eser ex febolio propo. 1e. huins ib. cadem L. M, adplonum C D ,raiía. 
pee erit, e dinero plans EF, per relHamm LM, dumm ad plenum Cif. 
CD, eritrelum: ideog, oncifim plasum CD, ad lanum EF.arit que. decimi, 
que reltum, Quedefi propofitum, 
HAN € enatmpriblema boc abfoluetwe, N 
PER rediamin plano quouis datam planum ducere, 
quod ad ipfam planum fitre&um, 
S IT dma rellà Y G, ii yloo C D, viinfjura nime jropof. epore. 
«6 3 Hands 


^ 
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teatq per F G, planumaucere.quod ad planum CD,reium fit. Ex quo- 
wu pulo Breda FG, a. erigaturadplanum C Dperpendieularis B A, 
(S perretbus A B, Y G, planum duchtur EF. b. quod ad plesaso CD, 
v selintm ovit. Quodefi propofitum. —— 
ix .  TIHEOR.:]g. PROPOS. Tr. 
Siduo plana ft mutuo fecantia , plano cuidam ad re-- 
&o: fintargulos , communis étiamillorum fectio «d re- 
Goseidem plano anguloseiit, 
- SIN T duoplana A B, CD, fe mutuofecantia per lineam re- 


' &am EF, ad planum GH, re&a.. Dicocommunem illorumfe- 
" &ionem EF.re&am quoque effead idem planum GH.Autenim 


812.'U5 
decimi. 
b 18. 


; EE, ad BF, DF, communesíe&iones planoram AB, CD , cum 
C plano GH , reGaeftautnon, — Si re&taef 
c4Ur- G A Nr EF, adBE.DF, c re&a quoque eritoé 
dicisri, C$ planum GH quod peripfasducitur. $i 
ou vero EF . concedatur re&aad alteram re- 


&arum BF, DF,tantum; fit ea re&aad 
D. Hgr, Qioniam igitur planum AB,ad pls- 
num GH,poniturre&um;erit EF,quz 10 plano AB,ad BF,com- 
munem eius fedionem cum planocn,ducitur perpendicularis, 
3d planum GH, re&aex 4. defin. buiaslib. Idem concludes, fi 
RF,councedaturre&taad DF.Eritenim & tunc EF.ad pla&bü GH, 
re&ta ex defin.4.hbuius lib.cum perpendicularis ponaturad DP, 
communem (íeGionem plani CD,cum plano GH, ducaturq;ia 
^. . plano CD, ad plaeum GH, re&o. Sideniq; EF.ad neutram BE, 
P n.pn DE'effocredatur re&a; 4 ducaturéxF,in plano AB.ad BF.com. 
$5.  muuemeiusíeCtionem cum planocu perpendicularisF]:Irem 
in plano CD.ad DF,communem eiusfe&ionem cum planoca, 
. perpendicularisFK Quoniam igiturplanum AB,re&usm poni 
tur ad planum GH, eritquoq; perpendicularisIF, quar in plane 
AB. ad 3? ,cómmunem eius fe&ionem cum placo cn, ducitar, 
re&taad planum GH ex 4.defin; huiuslib. Eadem rstioneerit 
KF, ad idem planum GH,re&a; Acpreiadei pun&o F,ad ple» 
| num GH, duz perpendicularés funtezcitatz. Quod fieri non 
e 1 poffefopra e demonítratum eft, Quare EF, reGa eritad planum 
vsdec.. GU. $i duo igirur plana fe mutuo fecantia plano cuidam ad ro- 
&os fintangulos,&c, Quoderatdemonftrandum, — ^, 


xx. "THEOR. 18 PROPOS. 2o. 
S I folidusangulustribus angulis planis contineatut: 
Ex his duo quilibet vtut affumpti certio fant maiores. . 
€ONTINEATVRangulus folidus ad A , tribus angels 
- . Zn | pianta 


e 


A 
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| plániss AC CAD, DAR. Dico quolibet duos reliquo effe maio- 

| fes.Srenimn oin nestres fint zz Quales, perípicul eft, quofuisdues 
maiores effc reliquo :fi vero duo tantum fint zquales, & tertius. 

' virouis minor,cobftàt quoque quoslibet duos reliquo maiores 


efíe Quod fi vnus videlicet 8AC)fit maximus,;reliquiautem (fiue . 


equales, iueineqnales, manifeltum etiam eft, auemlibethorum 
cum mazimo illo BAc,reliquo efíe maiorem. Dicoiam hocan- 


gulo maximo'sA€, maiores quoque effe . 

angulosduos 3Ap, DAC. Ioplanoenim ^ | 
pe AnB.AC,du&o « fiatangulus sA 2 ,an- 

g»lo 8AD,zqualis; & re&a As,zqualis re- 4& 


t. AD.. Deinde in eodem plano per z,ez-B E c 

tendatur re&s nc,íecapns retis AB, AC,iá Bj & €; coniungantur- 
que re&£ ap,pc. Quoniam igiturlatera AD, AS, trianguli SAD, 
&qualis funtlatetibus As, As, trianguli BAz; &anguliquoque 


2j. 


prin, 


ipis contenti, percónftruGionem zquales; à erüptbaíes sc, b 4-jri- 


»5,zquales. e Quia vero latera ba, pc,maiora (ínntlstere np ; á 
demaniur zquales rez 5 p, 5 s, relinquetur rea c o, maior 


9m. 
c 2e, . 


uam €1. Cum igitur latera Ab, Ad,trianguli Apc, aqualia finc fri, 


laceribus A 3,AC, trian gal zAC: &bafi: cp, maior baíecz:4e- 


d zs. 


vit angulus cAb,angulocAsz,major. Additisergoszqualibus primi, 


angulis sSAD,BAx,eru ntduo anguli CAD,EAD, maiores duobus 


anguliscAz,3Az.bocefttotoangulo BAc,quimaximusomnie 


um ponebatur. Ac proinde duo quilibet multo maiores erunt 
 yeljquo non maximo. Quocirca ] 
lis planiscentineatur, &c.Quoderato(tendendum. 


THEOR. 1. PROPOS. ir 


OMNIS folidusangulus fub minoribus,quam qua- 
tuor :e&isangulis planis continetur. 


folidusangulus tribusadgu- 


, XL 


S1T angulusfolidus 4 contenrustribusplanisangulis 34€ | 


CAD. DAB Dico hostresangulos minoreseffequatuorre&is.Du- 
&t:isenimre&tisnpa, c5,pD B, eruntcoafltituri 

jtres angulifolidi B,€,D,quorum quilibet fub - 

tribus angulis plaaiscontinetur,nempes,fub. 
CBA,ABD, DBC, Átc, db BGA,; ACD. DCB: D, 

werofub €5A,ADB, BDC. 6 Quoniam vero ' B C 
dgeangulic 3 4.A sp, maioresíunrangulo |j 
c5p:(GimiliterqidueanguliacA,Acp,maioresangulosco:&duo 
&ngslicpA, AU8,maiortsangulo c D 5: eruotfex  nguli c3, 


e 20, 
"UMíoón 


A3D;BCA,ACD,CD A. ADB,tribusangulisc8p,Bcp,cp8,maiores, 
f Hiautem tres quales íunt duobus reis, Illi ergo (ex duobus F 22. 
: CC 4 - — reGris POIPe 


1 * 


- 
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re&iserunt maiores. Cüm igitarfex illi, vae cum tribus ad A, 
t quales int (ex reis propter triangula tria BAC, CAD, DABI 
&ajs.  e(fantenim angulicuiuslibettrianguli duobas reQis arquales) 
proni, fi auferantar fex E duobus reQtis maiores, relinquenturtresad 
A, folidum sngulum conftituentes, qustuor re&is minores. Q« 

gnnis "go folidutan golus,&c. Q sed erat demoaftrandum. 


($CHOLIFVM- 


. QV ONIAM bac demonfiratio ab interretibet aecommodotm 
» si omgnlo foledo, quetr tres plaot anguli coflituemt; idcirco noteam 
domno angnlor [olitos extendemta boc mede, 

SIT exgulus fobd GUICIIQNE COnTENTIN quotepnque 

nis. Disoomnes illo: effe quatuor rette quoa, asinore;. Nam fSomubut 
engniu pleuis veta [nbrendantur ordimsin qodemplano exiflentes ; cen- 


Jftimtar pyramás, tuni tertex , datus anoulus dust tn 
dulormve ub Tren nel wt tomprebenditur; a£. 
D. tetidem mange 


. E 4 termes, b 


| engnk duobus fiptvetlie Agnaler) lit tot roli erunéquabes, quet an^ 

gulos continet bafis: Sod Imbes depu bafis equals; [qns quoque bis tbt 

vell detti ouatséP, por on daa. e 4 li Kr demonfraniment 
anto diteraom triangulerm [oper 





€x Proeío. Igitur omnes 
emnes angulos bafis. quatmor relie, Sino cha Cum omues anguls borum tvi- 
ain y bein maet fim anguli ui (repre tuedprr- 
fin conflituantur Lentebf tpuermn quibibet tribe plamis amewu-— 
€ se. entier € G borum quibbet duoreliquo, Memptes v qnin bof, 
, vede, fnm materet) fuperabunt omms anguli borum triengnlorum angulos eo- 
eundem props bafi, miqavibue quam quatuor redit. Cum ergo ouonet 
anguli OPHERMSEN trianeulorum fuperent $Bles eor undem,quiprope befen, 
cngulis foluiuss angulum conflituentibus , ermmt anguh, qui 
folidum m Bemniughuetuor reti minores. Quod ei? propofstanm. 
VERV M vtret melna percipiatur, ft gra- 
tia exempl auguiue folidmu A, contentam quim. 
?] D «4wantgals pani RAC, CAD.DAB,E AF, 
4 F A B, quibs fubtendentur erdino vella BC, 
b c C D, DR, EF, F Bin vno,eosdemá plano.im oo 
eidilicor, quod velle AR, AC, AD, AE, MF, fecatinpunct B, €; 
2D, E, F, i16 vt confituettr pyramit pentagona » babens videlicet ba 
pentagonasm, (5 in ambitu quind, triangula, tot videlicet, quot am. 
da, quipan eumpomnns anguem jolimm a, d fisiatero omne: avgutt 
pron | quná, 
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,/ deremtelu: Angnli antem qninque bofiss BC D E F ,aquales [uns fex. 
vediis.nesope decem soiume quatuor, [uperabunt anguis tr.wengulornen. 
angulos bafis , quatuer recb. — Cum igitur doces» ongnliirianguisbsum 
prope bafin maieres (int angulis bafis (Cum enim angulm [olidwus B, 
371bwe pyanis angnlie ABC, ABF,CBF, contineatur, a erunt duo a 25, 
CB 4, ABF ,qui [nnt in trianguli maiores angulo C BF , quiefi «psdgg; 
$m bof : — Eademque ratione moawres erunt veliqui angub triam- 
golorm propo ba fin,reliquis angnlis in bafi.) Maiores eunt angnliivi- 
angulorum uta bo[m, [ex reci, Relquéiguur quinque angnhetm olio 
eum A, conflituentes, minores erant quatuor retis : quandaquidem bi 
ewm illis equales [unt desemvellis,vs dilumel?. Eademdemonfiratio — 
adbibenda ei? i» ali emotbus angulis folidie, : 


| THEOR. o, PROPOS. ix. 'XXIÀ, 


S1 fuerint tres anguli plani, quorum duo vt libet af- 
fumptireliquo fintmaiores; comptehendant autem i- 
pfosrectelineg equales.fieti poteft, vr ex lineis zqualeg. 
lllas re&as conheótentibustriangulum conftitüatur. — 

SINT tres anguli plani A, B, C, conteati redis equalibue 
AD,AE, BF, BG,CH, CI, hac tamen lege,vt duo quilibetreli- 

no fint maiores. Dicoex tribusrettis DE, FC, HI, quat recs 
illassQuales conneGuac, triangulum poffe cooftitui; boccít, 
trium re&arum D E, FG , HL.quaslibet duas reliqua effe maio- 
res." Nam hocpofito, b ex ipfistriangulum facileconficietur. b za pii 
P C tni. 


Quod enim duz DE,FG, ma- A' 

iores (int, quam HI, ita often- 

detur. c Fiatangulus DAK,an- /N c 13-pri 
golo B, &qualis, cadatque pri- "n 


mum AK, ad partes AD,ita D RF GH I 
vt fiat totus quidam angulus - 
EAK, exduobus FAD, DAK , compofítus: quod quidem con. 
cinget,quando duo anguli DAE, & B,duobus re&isfunt mino- 
. ges. Ponatat AK, ip AD, equalis, conneétantarque rette K D, 
. KE. Quoniam igitar lsteta AK, AD, trianguli AK D, equalia 
funtlateribus BF, BG, trianguli BEG; &anguliipfis coatenti 
DAK,&B,zquales; d erunt &bafes KO,PG.squales.. Rurfus d 53 59) 
quia laters AK, AE, triaoguli AKE , equalis (antlateribus CH, yy, 
€1I,&avgulas EAK , maiorangulo C; propterea quod duo an- 
guli BA E.& B, maiores ponunteranguloC; e crit & bafis EK, e 24 
snsior bafe Hl: f Suntautem rete ED, DK. maiores re&a EK. s. 
Igitur multo maiorcserant ED, DK, quam HI..Cum ergo DK, h je 

| ec f oftenía primá, 
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oftenG c zq12lis re&a FG; erunt quoque DE, FG, maiores 
«quam H f. Qsod eft propofitum. 

CADAT deinde AK, in reum &continuum ip AE.quod 


quidem accidet, quando duoanguli D AE , & B.duobusredtis 
K funtzquales.Ponatarque AK,ipR AD, 


T zquális rurfum, &'coonectatur reca 
e. prn. ^. KD.sErir igitur, vt prius, DK.ipf FG, 
b 3e. equalis. 6 Quoniam vero rectz E D, 


prsem, H A I DK,maiores füntreaKE; &K B .a- 
| qualis eftre&is CH, CI, ex hy potheti, 

D E F G &coníru&iones,erunt quoq. E D, DK, 

5 so. máloresdausbus CH,HI: e Hae autem 


rm. maiores(unt, quam HI. Igitur multe maioreserunct ED, DK, 
quam H l.Cum crgo DK,ottenfa (it zqualis ipi FG;erunt quo. 

que DE, FG.masioresquam HI. Quod eít propofitum, 
] CADAT poftremo AK ad partes A E, ita ec necaogolus to- 
' tus compogarurex angulis E AD, 
DAK, aec reda (it EAK : quod de« 


K 
| C. | 
mum eueniet, quando duo anguli 
) DAE, € B, duobusreCtis fant ma- 
^ iores. Ponaturqueruríum AK. ipf 


AD,zqualis,& ducantur ret zKD, 

B 4 pi. D £y G. KE. 4 Eritigitur,rtprias,KD ipi 
,esr.pri KG, zqualis e Quoniam vero dux DE,DK, maiores fuatdua- 
"Po busAE AK, AE, AK,zqualesdusbus CH,CI, ezhypothefi & | 
con(truQióne; eruotquoqueD E, DK, 

maiores quam CH, CT: f Hz autem ma- 


||... K 
f 30, pri . 
mi. iores funt, quam H I. Agitur multo erunt 
. I maiores DE.DK,quamHt.  Cumergo 
D E 


c 

B D 
DK.oftenfía fit zqualis ipfiF Gernot quo: 
Á ". 


, 
-D 
P 


que DE, F G,maioresquam H I. quod eft 
. G eft propofitum. Eodem modo conclude- 
" musD E, HT, maioreseffe.quam F G, iaagulusD A K, angule 
,. C€fist zqualis; tem FG, Hl, maiores, quam DE.fi anpulo.C, ad 
b22.fri F B, cond rnaruranguius zqualis,&c. & Quareez tribusreüis 
mi. DEFGHlI,triangulum conftituiporeft. Si igitur fuerintures . 
anguli plani, &c. Qaod demónftrandum, 
bh .gri- AL I T ER.Sitresangali A,B.C, funr quales: b erant quo- 
». quebafesDE,FG.HlI,zquales; Acproindequaibet duz reli 
i 4. fri- qua maiores. Si vero duo taotum anguli fubt equales, & tertius 
r . minor: iergnequoqueduz illorum bafes equales,k & bafis ter- 
14. tiivtraque minor:Quareruríusquzlibet dus maiores erunt re» 
Ven liqua Quod 6 vàuscorum,nempe A,fitmazimus fine reliqui B, 
24. & C,fintinterfegquales,Gucinzquales; | erit quoq; ba&s DE, 
prins. " , |  emnium 


r 
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omninmmsxima.QuareDEFG, A —— B c | ^7 
maiores erunt quam HI: Item 


DE.HI, maiores,quam FG. Dico - 


ism & re&as F G, H I, maiorescfle AL 
' yeQa DE. « Piat enim angulus D KEF ^GH I T 
DAK, zqualis angulo B, ponátur- vt, 


que A K, ip& AD, zqualis. CadetergopunQum K, infra bE 
propterea quod perpunda D, K, E , tranfit circumferentiacir- 

culiez 4, ad ioteruallum AD, defcripra, obagqualitatem re£tae 

rum AD, AK, AE, CounneGantur deindere&e DK, KE. Quo. 

iam igitur duo aoguli B.& C,maiores posunturangulo DAE, 

& B, equalis eft angulo DAK,perconftruQionem : erit angelus 

C, maior reliquoangulo KAE Et quia lacera A DAK trianguli 

ADK, zqualia funt lateribus BF,BG, trianguli BFG; &angulii- 
p6iscontenti DAK, & B, eqoales: 5 eritbafis DK, ba PG ,as- bp 4.orli 
qualis.Rurfos quialatera CH. C I, trianguli CH l,zqualia funt 
Jgteribus A K, A, criangoli AKE; &angulusC,oftenfus moior 
aogulo KAE; c erit & bafis Hi I, maior bafe KE.Quare cum DK, c 24. 
oftenía Gtzqnualisip& F G: erunt F G, H I, maiores quantD K, primi, 
KE: 4 Sed DK,KE,maioresfunt,quam DE. Igitur multo ma- d ao.gri 
sores erant FG, HI, quam DE. Quod ec propofitum, emi. 


THEOR. 4; PROPOS s; "m 

EX tribus angulis planis , quorum duo quomodo- 
cunq; affumpti reliquo funt maiores, folidum sngalum 
conftirucre. Opoítet autemillostresangulos quatuoc 
re &is minores effe, 
..— SINT tresanguli A,B, C,quatuor re&is minores,haccondi- 
tione, vr quilibet duo fint maioresreliquo. Oportetiam extri« 
busangulis A, B, G, angulum folidum conficere, qui nimirum 


contineatur tribus aogulisplanis , qui didis tribusangulis iot 
sequales.Ponátur fex A EE 


* linez angulo: di&tos . 
comprehendentes , — 
nempe AD, AE. BF, C 

^ BG.CH,CL zqua- 

"Jes; fubtendanturq; JD Y N G ' 


bales D E, f G, H L 

a Fieri ergo poteft,vt | 

ex DE,FG,Hl,trian- H I "vndec. 

gulut copftituatur Conftitusturexipás igiturtriangulGKLM, 

fitq; latus KL, rez DE;latus 14, reG&i »6,&latus x re&z ie1,—— 

&quale f Deífcribatur ciregtsiangulum k LM circuluscuiuscen- f v. 
' E ' trum 4unrfi, 


—- 
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tramà N, à quo ducantürre&g NK,LN,NM. Eritquequaliber 
re&arum angulos planoscompreheodentium, nempeAD, AE, 
&c. maior qualibét duG&arum excentro N. Qnod ita oftende- 
tur. Gadat primo centrum N, intra ctiangulum KL M ; quod 
quidem fiet, quando triangulum eftorygopiü,vtex coroll.pro- 
of. s. lib. 4. conftat, Si igiturAD, AE, maiores non credantur, 
quam NE,NL, erunt vel equales, vel minores. Sintergo z«us- 
A | B les. Quoniam igitar 
| ater AD, AR, tri- 
soguli A DE, «qus. 
Tata laterib. NK, 
NL, triasguh NEL, 
&cbofs DÉ,bsG KL, 
zqualis:serica 
I (. lu A an sloENL, 
' £qualie Éodemar- 
gumenro eritangulus B, angulo LNM; &angulusC, angulo 
MNK,zqualis Cum igiturtresanguli circaN,squales int qua. 
«aor rédisexcoroll.propo(15.lib 1, erunt quoq; tres anguli A, 
B, C, quatuorrectis equales. Qued eftabíurdum, ponuntur 
enim quatvor redis minores. Non igitnr siqualesfünt AD, AR, 
ipfisNK.NL. Dico quod veque minores. Sienim minores Gnt 
&D, AE,quam NK, NL, abfcindantut NO, NP, ipfis AD, AE,ae- 
quales, ducaturque re&a OP, Quoniam igitur eft ve NK, ad 
NO,ita NL, ad NP, cam &antecedentia ioteríe, & conícquen- 
tis fintinter(eaqualia: eruaclatera NK, NL. trianguli NKL, 
bi fe- fc& proportionaliter? b acproinde OP,ipli KL. parallela erit, 
W/. . e Qaare aóyuli NOP , NPO, angulis NKL, NLK, sqaalee 
8639.  etuut,& triangulum NOP.triangulo NKL,equiangulà. 4Ygi- 
pr turericvt NK. ad KL, ita NO,adOP, Ettautem NK, maiot 
4 fe quam NO. e Igituc&KL,boceft, DE, que zqualiset ipfi KL, 
x maior erit, quam OP. Quocirca cum latera AD, AE tnangeli 
914^ ADE,fnr zqualia lateribus N O, N P trianguli NOD, & bafis 
1 , DE, maior bafe O^, ferir&aogulas A, maiorangulo ONP.Ez« 
3s. pr5 em rationeangulus B, angulo LNM; &angulasC, aogule 
96^  MNKmaioreffcotendetur. Cum igitur tresangoltad N, qua- 
tuor fintre&is aquales,ex coroll. propof, 1j.lib,. t erunttresan. 
guli A,B,€,maiótes quatuor reGis. Quod eitabfürdum.ponira- 
tu renim quacuor re&is minores. Nonigitur minoresfant AD, 
AB,quam NK,NL; fed neque zquales. Igitut maiores. 
CADAT deindecentrum N,in latus LM; quod tuni contin. 
t, quandotriangalum KLM , aogulum LKM. habuerit re« 
. éum, vt ex eodem coroll. propof s. lib. 4. man'fe&ugn eft, Siigi- 
tur AD, AE, dicantareffe equales ipi; NK,NL : erunt quoq we 
B C, BG; 





E Q OOLIBER XB 4j 
"B8, BG! xquales eif- 
dem NK, NL. Cum 


A Vv 
—L | 
ergo NK ,zqualis fit ZN ZN 
3paNM;equales erít 
BR,BG re&eL M: YN M 
1 


Poft sut£ fuit LM , 
&qualisip& FG.lgttur | 
ras squalesquoq; fontre&es e, a Sunt autem & maiores a 2e.9r] 
32.30, quam 2o, Quod eft abfurdum. Nogigiturqequales funt ssi, 
AD,AX pfs WE, NL.Quod fi ap, Az, mipores credaotur, quam 
N 5, KR L:ergatquoque 5 7», 2 o, minores quA ALE.R 1. Cum 
ergo N &» quales fit ip n: minores eraat a p», 3 o, quam 
-ge8a 134: pofita autem fuit 114, ipfi ve equalis. Igiturn»,2 e, 
fBinores quoque (unt re&a » e, Quod eftabfardum,bcam fut bze.di 
tosiores. Non ergo minores (gat 40,42, quam N E.M L : fd BO- yj, 
que qusles:Igitur maiores. | . 
CADA'T poftremo cepntronmi 4 , extra ciangulum r19, ine 


fm larus 1M, quod demum accider.quando angulus iw, fue. — 
rit obtuíns, C v 


^ 
vt ex coroll. i 
dide pre- — D. 
[ s. Jib. 4 t 
ique — SiC - 
agiur  dicá- B i 
ser AD, AE, . x X 


effe equales 


ipfo NK, 
N L: TE 
ét bafis DE, 
bafi EL,po- F G NE 
aescur equalis :e eritaogulus A , angulo rnr , zqualis. Badem «8.5r) 
satione angulusc angulo xxu, equaliserit, Quáretotusan- 
alus LNM, angulis A, &€, equalis erit. $ed biduo maieres 
D rez hypothet ,a0gulo n, Igitur & angulus LM, angulo », 
erit maior. Ruríus$ quia latera NL , NM, trianguli NM, 2qua- 
Jia funt latctious »?, 39, triangu)i B9, & bafís LA, had ?0, 
gqualis: d erit sogulus 1.924, angulo », zquelis : &ed & maio- 4$. p" 


- 





rem oftendimus eílc. Quod etsbiurdum, Nonjgktur quales gg, * 

fant A »,A2, ips N K. NL, Quod fi Ap, A t,credanturefíe . 

minores, quam N E, NL: Gaotcindantur NO, N P, ipfl A p, 

4 1,2quales,& ducatur reda OP : demonftrabitur , vtin primo 

esíu , angulus A, maior anguloon»: & eadem retione angulus 

€, maior angulo x N à. e FiatangolusoNQ; angulo A : &an. € 23. rà 

gulus oNu, aogulo c, qualis, pouanturque NQ; NR, aquales vá — 
s 


e 





à 29. 
pritni. 
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A 7o C. wv c JesipfisAD, 
d AE, & core 
ne&aatur 


per punta 
O,P, Q, 
ttanfit cr. 
P 2o0G a cumferen- 
ti4 circuli ex N,ad interusllum NO,defctipta cum zquales 6t 
rc&2 NO,NP,NQ. ^ Quarecam abgulus PON, izqualis fit 2n- 
p LKN, externus interno:eritangulus QON, minor angué 
o LKN. Eadem rationcoftendeturarigalus NOR , midoran- 
€g«loN KM, $ ducatur O$; parallela :pd K M. Cadot enim & 
militer OR , infra OS. Igiturtotusapgulus LKM, rotoangulo 
QOR, maiorerit. Quoniam vero latera NO ,-N Q.ria sguli 
NOQ,zqualia faac lateribus AD, AE, trianguli ADE: Ett au« 
tem &aogulus ON Q.2ogulo A, £quahis, perconftru&tioneme 





b-pri b ericOQ- Tp DE, ho&ck, ipG KL, aquilis. Eodem modoerit 
K 


px 
"mudec. 


f 46. 
prios 


. &etit baisLM, hoc eft, FG, maior ba 


OR, ip KM, zqualis. Connexa iam re&a QR. cum latera KJ., 
KM,rtianguli LKM, qualia fintlateribus OQ. OR; trianguli 
OQR:k angulus LKM, maiorangulo OR, vt oftecdimus? 
e.QR. Qoníiam igiruria^ 

tera BF, BG, trianguli BFG, squaliafunt lateribus N Q.. NR, 
trianguli NQR* &baás FG; maior bafe QR: d erit angulus B, 
maier angulo QNR. Rurfus quía snpálus ON Q,, angulo A 
&angulus ONR,angulo C,fa&tuseft 2qualis,eritaogolastotus 
QQNR, duobus A, & €, zqualis: Sed ^, & C, maioresponuntut 
aoguloB.Igitur&angulasQNR,maiorerltaeguloB Quod eft 
sbturdü,cum B, oftenfus firmaior angulo QNK.Non ergo mi» 
noresfütA D,AB,quaNK,NL:fed neq; e quales:Tgitur maiores, 
' IAM rero,cumrectz A D, AE, maiores fintre&is N K,NL, - 
vbicunque centrum N,exiftat: pofsit re&a AD,plus quam te&s 
NK, quadrato lineg T,per leiha propof. 14.lil 10 àts vt quadrae 
vam re&z AD ,squale fit quadratisrectarum NK,& T eÉx cen- 
tro N, excitecut ad planum circuli KLM, perpéndicalaris NV, 
re&z T, zqüslis,conneGanturqueredze KV, LV, MV. Q-:o- 
niam igirur NV,reGa eftad planum circuli K1M,reda quoque 
eadem erit,exdefin 3, huiuslib.ad reas NK, NL, NM far pro; 
inde quadratum rez V K,quadratisredtarum KN,NV, £ 1u2l& 
erit, Cum ergo & quadratum reta AD , «quale titex pi aftrus 
) ione 


- N 
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. &iáne;cifdem quadratis relaru KN,NV, zqnalia eruat inter 

Ííc quadrsvase&kerumV K, &A D.Ac propterea zqnaleserüt reae 
VK,AD. Rurfus quialatera VN , NK ,tnangub VNK, qualia ' 
funtlateribus VN, NL, vianguli V NL: &anguli ipfis contenri. 
X NK.VNL,re&üy :a eritbais Y Kxqualisbaà VL: Atq; esdem 4 p 
yatione reta VM. Quaretres reda VK, YL, VM, quale: funt 

ipter (e:Oftenfa ef autem re&aV K,aqualis rez A D. T res ergo. 
reüzVK, VL,VM,zqualesfuntre&g AD,&obid)reQis AE,BR,  , 
BC,CH,€l, Quamobrem cum latera V x, VL, trianguli V xL, 

a qualia lintlateribus AD, AB, trianguli ADE; & bafis xL, bafi b8. pri 
DE :écritangulus x&VL, angulo A, zqualB.Non fecus demon. ^" pn. 
fvabimus, angulum LVM,angulo B; & angulum x Y M,angulo 

C.effe xquilem Quaréangulus folidusV,contineturtribusane - 
gulis planis KVL, LVM, MVK, qui z quales func datis tribus 
angulis planisA,B,C,E x ribus itaqut angulis planis,&c, uod 

erat faciendum, 


. THEOR. zr. PROPOS. z4. EXIY, 

Slíolidum parallelis planis contincatur; aduerfailli- 
us plana,parallelogrammoa funt fimilia, & equalis. 

$1T parallelepipedum ABEF, ( dehocenim intelligendsef 
propo&tio) conteotam , iuxta defin 30, huiu$ lib.fex figuris quae 
drilateris AC, CF, FH, HA, AF, BE, quarum aduería qualibet 
fint parallela. Dico quzuis oppofita plana effe parallelograr&a 
fimilia, &zqualia, Cum enim parallela plaoa BG, CF, fecentur - |: 
plaeo AC:c Eruot communes feftiones AB, A. G e. 16. 
€ D, parallelz. Similiter cum plana parallela oie 
 AP,BE,fecentur plano AC: erunt commnnes B 
fe&iocesA D,BC,parallela:Ac proinde paralle- D, y 
logrammum eft higuta quadrilatera A B C D. 
INonaliter ofendemus, reliquasfiguras qua-. C E 
dirilateras effe parallelogramma. Dico iam op- 

ita parallelogramma effe &milia,& qualia. Cum enim rede 
AB, BH , parallelz ántre&is DC, CE, &ponin codem plano, . 
fed iu oppofitis: 4eruntanguli A BH , DCE,zquales: codem. d 19. 
que argumento reliqui anguli parallelogrammi BG,zquales "nde. 
erantreliquisangulis parallelegrammi C F. e Quoniam vero * 34* 
 AB.ipf DC, ip parallelogrammo AD:& BH ,jpti CE, in para]. $*999 - 
Jelogrammo BE, zqualis eft:erit vt AB, ad BH, ira DC, ad 
C E: Ac propterea vt BH , ad H G; ita C B ad EF, &c. ea- 
dem do caufa: Erunt latera parallelogrammorum BG, CF, 
€irca angules equales proportionalia: ac proinde parallelo- Dl 
gramma ipfa fimilia, Du&his, iam diametrisA H , DE, f cum f3. 
latera A B, BH ,trianguli ABH, zqualia foc lateribus D C, fftsá 

- ' C E, trian- 


r 
f 





a tO. 
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CE, triangtli DCE; a & angulas ABH, angulo DCE,zqualis,vt 


7 4d*t.. oftenfum eft; berunttriangula ABH, D CE, zqualiainteríe. e 
« 4P'- Quare cum triangula ABH, DCE, dimidia &nt parallelogram- 
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x X Y. 


inorum BG, CF; eruutparallelogramma BG,CF, ioter fe 2tqua- 

Jia. Similerdemonttrobimus ámilia & arqualia effe parallelo- 

gramma oppofita AC, GÉ; & AE, BE. Si folidum erge parallelis 

pliniscontineatur, aduerfaillius plana, parallelogramma fant 
- fimilia,& aquelia.Quoterat demonftrandum. 


THEOR22  . PROPOS. x. 
S1 (olidum parallelepipedum plano fecetursduerfis 
planis parallelo : Erit quemadmodurá bafis ad bafimyita 
folid im ad foidum. ! 


SECETVR parollelepipedum ABCD. plano BF. parallelo 
oppoftis planis A D, BC. Dico vt eft,bafis AG, ad bafio BG, iss 
eife folidum AEE D, ad folidum BEFC. Intelligatnr enisn paral- 


' lel: pipedum ABC D, produ&am in vtramque partem quan» 


-wuiniliber,fumaoturq; in AB,pretrats quotcunq; rette AK,KL, 
ipti AE: & quotcunque re&z BM, M N, N O, ip E B, arquales. 
:Deindeper puncta KL, M,N,O, ducantur plana, K, P.LQ. MR, 
.N $, O T, paralleja planis AD, EF,BC, pet fcholium propol, 15. 


 huieslib. Quoniam rertolidum AEF D, continetur planis 


. . 
IM t4. 
A 






s parallelisez hypothe ipfü parallelepipedum erit, ex definitio- 
d 2s. Q P DF DR S ST ne , 4 hsbebitque pla» 
edic. AZ IRZIVZISZTIIZIKZIE ZI] n* oppofita, peralla- 
. í logramma fmilia , & 





LUILLLLILIITE mqualia. Eodem mes | 
peus is as erunt parallelepi- | 
L K A E B M N O ypedaaAz?bo, EEQP: 

: E35CP» BNRC- 
MNSR,NOTS;ELQFE, EO T F;habebuotq; plana oppoti- 
1a,parallelogram ma fimilia, & equalis.e Quoniam voroparalle- 
logramma A 6, E v, . x» cumántfüperzquolesbaíes 4 &, A X, — 


. &L,zqualiafüt: & fimiliaquoq; ,f cum angoli vnius Sot atqua- 


Jes aogulís aliorü , & latera circa angulos vniusaqualia lateri- 
buscirca aggulosaliorum , ideoq; Proportionalis KEsademque 
ratiooe aiqualia & ailia , fant parallelogramma A v, € z, 14 
Cum igitur zquahaquoq; finr& fimilia parallelogramma A 5» 
x P.L Q: Eruot tris plana Ag, AY, AD, folidi A 3,» D, arqua- 
I12, & timilis tribus planis x v, x v. x p,folidia x Pp, &tribus 
planis 1 x La, L Q,'folidi 1 op: g Sunt autem tria in voee 


iU C. quoqueíolido zqualia & fimili tribus reliquis oppofitis in eo- 


dcin , nempe AG, ipfi as: & Av, ipfivs:& AD, ipfi a», &e, 
Igicer 


| . LIBER XI. ' 417 
Igitur per defin.1o.huiuslib.squalia funtfolida AEFD,AKDD, 
KLQP. Eodemargumento zqualia oftendentur folida E BCF, 
BMRC,MNSR,NOTS.OQuare quam multiplex cft bafis 
L G,bafisAG,tam multiplezericiolidum L E F Q,folidi AEFD, 
K:quam multiplex eftbafisO G,bafis BH,tam multiplex eritío- 

'Jidum OEFT, folidi BEFC. Q »oniam vero fibafis LG, (Inul- 
tiplex bafisAG,prim& magoitudinis,)zqualiseft bafioo,(mul- 
ti plici balisBC,fecundz magnitudipis,)aquale quoque eft (oli- 

un LEFQ.(multiplex felidi A EFD, tertiz magnitudinis) fo- 

ido OEFT, ( multiplicifolidi BEFC, qyarte magnitudinis, ) 
propterca quód bafibus LG,OG, zqualibusexiRentibus,zqua- 
lia apogi fuat & fimilia fex parallelogramma folidi LE F Q.. fex 
parallelogrammis folidi OEFT': Siautem bafis r., 110re(t afe, 
folidum quoq; folido maiuseít; & 6 minor, minusin quacunq; 
hoc fiat multiplicatione: Erit per dofin. €.lib.g.vt bafisAG, pri- 
ma maguitudo;ad bafin. BG, fecuadam magnitudiné,ita felidü 
AEFD,tertia magnitudo,ad folidum BE PF C , quartam magni- 
tudinem. Eadem ratione demonftrabiuur effefolidum ad toli. 
dum,vteítbafis DY, ad bafia CY, & vt bafis AY,ad bafin BY, & 
y£ bafis DG , adbafin CG. Sifolidum igitur parallelepipedum 
plano íecetur,&c.Quod eratoftendeppum. 


SCHOLIVF M. 


HJEC propofitio accommodari etiam.potef? omni prifmati. Nam 
Jo prima quodcunque plano fecetur adnuerfis plabis parallelo: eris 
quemadmodum bafis ad bafrm, ita folidum ad folidum, Sit enim pri- 
sno prifma ABGDEF, emisse plena aduera [int triangula ABC, 
D E F,, féceturque plano G H I, aduerfis planis parallelo, Dico viaff 
bafis A1. ad bafin F1, itae[fefolidum ABCIHG, adfolidum FE- 
ID1H8. lotelbgatur enim prin ABCDEF, incutramqueparterh 
quantumlibet produllum, Óy ex AF,protraiiacutring cayantur quet« 
&ung reda AK,KL,ipfi s Q,C.Í DV Y a 
"4 Gi (b quitcung, recla 
JF AM, MN, NO, épfs FG, x 
aquel. Deind Pi pe 7 Z 
o KL, M,N,O, dhecan- —— - 
merpaseXPQ,LRSL K AGFMNO 
AM TV,NXY;OZ«;parallela plane .ABC, GHI, FED, per febo- 
Biseme propof. 15, buie lib. — Quonians igitur plana parallela AB 
GHI, fecantur plano A4 1,2 erunt communes fecliones AC , GI , paral- A16. 
Bela: Sunt autem (5. 4 G, C L, parallela ex bypothefi obparallelograme- under, — 
sveseam AD: igitur parallelograrumwum efi 44 1. Ruríu« quia plapa pa- 
»alisls ABC, GHI, fecanturplano A H ,b eruat communes feliones b 14. 
4B, GH , paraliela:Suntautem G AG , BH, perelela, obparallelo- 'undes, 
| ' 27 d fram- 


wm oC ERvcCLID. Gk0OM, 
grammium AR. Vitr paraleloiramtson eft AH, Eodem modo jai 
vallelogrammum oflendeter C H.. Quoniatn vero latera AC, AB, 
| Yrianguló A BC, 4quala [hmi [oteribsa GT, C Hs» triangnb G HA 
^as. Acum AC, f Gl, MBs pfi GH, fitagnale: bU» ann C t B, 
IGH, funt quoqne aqnáles.eo quod reGéa G A, AB, paraliela fnnt to- 
bie. 4i 1G, GH, (ueninsodem lano; c Ermnt triangula A BG , GHU. 
"ende, aquaba intor fo, (y aquiangula.d Quare loteracircaaqualss angna- 
c 4.pei. los proportionalia habebunt: Ara, idcirco fiemlia ormnt. iystaw fob 
d s Jex. 4A BCI HG, eontshtum duobu plar. ie oppefitie .4 BC , GHI, aquab- 
bm Q9 filii , at ig, pavtllelogrammio A1,1B, BG, prifina afi. Eo. 
dem arte primata erunt ABCQ PK, KPESRL,FEDIBG, 
. FEDVTM, MTVYIXN, NXTaZO, LKSINMG, OZaIHG. 4s 
0c 8$. C | DV Y «' niam vero paralllogi- 


Q. 
"vis Kc, LS», egoe- 
NNI IS Dia mt iem 


£. SP, misst. omm 
LL K AG P M NO  JbLyoprifnatie 4BCIS 
HG, aqualia t. fimilia emibes plevk ifmatum ABCSPE, 
KPOSRL. Sore per dofin.1o. lib. aqualia erue? prifwata 
ABCIHG, ABCQPK, KPOSRL.  Eademrationeaqualin orum 
. prifmata FEDIHG, FEDVT M, MTVIXN, NXY«ZO, Ghmam 
2070 quam multiplex eft bafis L1, bafs. A1, tam mnbiples wit Y 
LBSIRG , rrifmatis ABCIHG, i quam tmoultiplexefi bafis OI, 
FL.tam multiplex erit prifppa PÉa1HG,prifimatt FEDIHG. Gma. 
«vero fo bafis L1, (multiplex bafis 41, prima magnitudinis ) aqnola 
el bafis Ol (enultipliciefl bafis FI. fecunda imaghitudinie,) anie quos 
que eH prifna LRSIHG , (multiplex primatu ABUIHG , tevtiama- 
goitudinis,) prifmati OZ «1B G ,( mulipliciprifnatu FE D1HG, 
quarta magnitRdinis ;) propterea quod bafüibon L 1, OT, exiflfotsiben 
aqualibutAqualia quoque (nnt (5. oumilia ómnia plana prifinarie LR- 
^ $1H Q, ewmibis plinis prifigauiie QZ n 1H 6 : Sí autem bafis Ll 
maioreli befo O 1 , priftua rifmate mai «P, (c5 fi mminor, mi. 
NAM LÍD RRACHIEQUE ete boc fat : Erit , por defe. 6, lib. 5. 
EN . befée AT, prima mmognitudo ad bafn F1, (eritoqom magnitedi 
) ita prifima ABCIMQ,sertin magnitudo ad prifma FEDIHG, qnar- 
sam syegnitudiaems . Kodem modo offendetir ejfe prima ad primo, 
peel bof 4X,ad befon F H, cóvvt bafis CN , ds DR. Siuod di 


NP, 
PT deinde prifna 4 BCDEF G HIX., citu phpofita pasa f 
pelygUmtsnempe pentagona , [oe eturquo plano L. M NO P. Dico vae 
«yt efi beffs C M , ad bafin NG , ita effe folidum ABCDE P, M 
O P. ad folidum LM NOFFGNIK. Sienimplanasbpofrta perd 
lela rejelnantur in thngnla , vit quoque prima in tondom prsffub 
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$à querat plena oppofsta fuxt trmngulo, refolutum. Sünevevrit v 
efus RP, nd bafsn MK, itaprifna ABEPML, adpripaLMPKGF, . 
per ea.qua demónffratauns.. Eodem modo erit vt beffts CP, adbafin 
NK, ita prifpa BCEPMN, ad pnfha MN PKGH, (p pios —— 
CDEPNO, sdyrifva NOPKHMN a Vtantem BP, ad MK, 3, Je, 
CP,ad NK,itaefifrelin EP,adre- | — A L RF 

dem PK, doce, vt CN, od NH: : 
VUL CN, MNHB,itsoft C MsdNG,igi- 
?urprifmota 4BEPML, BGBPMN, 
CBEPNOadrifmataMPXGF, 
AMNPKGH.NOPKHLI,wndens 
bbabent proportismem 6, quam babit 
€M,ad NG, ne proinde eandem intor zu 
fé. b Vt amem omm ad-vnum ,ita[s babent vumia ad inia. Igitur Y vy, 
erit 'ot jrifma BCEP MN, ddprifma MNPKGH, hocofl, "vt bafis quimti 
CM.adbajos NG, ita rima ABCDELMNOP vx tribos compofici j 
md prota .MNOPFGHIK,eo rribuenf ario, und ropefitm. . 
Bkedem prorfus erit demsonÜrntio in quocnnque alio yrs/mate», 

T6 1157 vameeec idus is oni rifrate offendi demmenratiam, 

quia ufi emen inprifenate balbente plana epoféta, triangula fenilin. 9i 

anite endeim fat confirudlio , predillo prifnatesh virame, páórtem. ie —— 
vent oinsón plena partllele focantia, inter fe apnalin , tb frenilim ,c pro- € 18, 
preren qaod lortva oorom fopot pariBelo , nempe contiontnes féQione; pa. "udobl 
velleloruto glenorum , d sc proinde nhpules aqualet comprebesdumi, d 10. 
(dee. Vido ot prise oflemsotur printo ex unaparte tmtér fewgnalia, undis 





seoc Send prifinatueor altorn parte (be. 

. | !' CGOROLLARIY b 

. Qhitbeisfertur prima quodcunéleJecorur peIynooppafethe pleno 
í v pn ry riti aiii Serie par e 


vds: V obut deipenfiratim efl in priori prif/nato tridngmlurh GEL aua 
dw effe c fomilo triangulo ABC , atqne adgpsrintinle DBF. Kademron 
tests in onsetben e) dgmoon[/Iratio.ldinn dices de parullelspipado.) ) 
PROBL 4 . PROPOS 36 . ww; 
A D dacàm rectuin lineam, ein(que uotum àngu- 
Sum folidum vonftitwere folido angulo dato equalem. 
SIT ad punétum À, in dan re&a AB , cooftirééndus àoyà- 
'"BMustolidus zqualisanguló (oltdo C,contétotribus angulis pla. 
his DCE, DCf, ECE, non in eodem plano exiftentibus. e Du: eth 
eatur ez Fyad planum per C D,CE, ductum per end icularis FC, vnda 
wennedantyrquére& DF, bc EP, EG, CG. Deindeab. 
Kindatur A HL, qualis ip CD, f fiaique ángulus H AI 65, 
angulo DCE ? equalis $ k rc&a A1 , recta GE » eju promi 
dd à utlug — 


D e ' 
, . 


—- , 
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Rurfus ia plano perAH,AI,du£tam conftituaturángulnsMAL, 
 aqualis angulo D CG,qui in plano per CD, CE,du&o exiftic: & 
,AT» retta AL,re&z CG, equalisa Ex L,veroad plamüm.irf quefuat 
"UBdec.. ves AH,AL, Al,ergatur perpédicularisL KE, qua ipfiF G,zqua- 

.  Jisponatur,& coniungatur re&aK ^.Dico angulumtolidum A, 

^A eontentum tribus planis angulis HAI, HAK, KAlI.zqualem 
e(fe dato aogulofolido C. Connexis enini ce&is HK, HL,IE, 
IL: cum latéra AH, ALvtriangul: AL, zqualia tint lateribas 
CD,CG;trianguli CDG,& anguli HAL , DCG,acqualesper 
b 4.pri. conftru&ionem; b Erunehafes HL.DG, aftjual-s. R oríus quia 
ablatisangulis atqualibu: H AL.D CG, ab equalibusH At.pes,. 
reliqui zqnales iunt | AI, GCE: Cum igi :r & latera AL, Al, 
crianguli ALI, zqualia &atlateribus CG, CE, triaaguli CGE, 
e 4jri, perconftrn&ionem:e zqualesquoq; eruit LI.GE. Quia igitut 
S... latera LH, LK, zqualia fu ntlateribus GD, GF : &sagali HLK, 
d 4. pri. DGF,reGi ex defin. s buius lib. derarit & bafesti KD F,quales 
7 A C (Quare cum &latera AH, AK, ime 
| | anguli AHK, fiuc zqualia laterie 
bus CD, CF, ciapguli CDF, ex 
conftru&ione( cum enim AL.LK, 
E latera lateribus CG, GF, qualia 
fiatexcóltru&ione, comprehea- 
B K . F^ 'dantqangulos zquales, nimirum 
€ 4.]7i. re&os,ex definshuius lib.eeruntbalesAK,C F,zquales;f E rune 
f 8. pri. quoqu£anguli HAK, DCF. zquales. Denique quia lateraL I, 
. LK.(untzqualis lateribus GE, GF. &anguli ILK, EGF,re&i 
g 4 fr. exdefin.3. huiuslib.g Erant bafes1K,EF,zquales:Cum gore 
. lpter? ALAK,triangulí, AIK,lateribus CE, CF, trianguli CEF, 
h 4. pri; fint gqualia ex confru&ione: b Eruntquoq:apgali 1AK, ECF, 
zquales.Suntergo tresanguli plani HAT, HAK, KAL folidum 
angulum A,componeates,zqualestribusangulis planis DCE,. 
DCPF,FCEangulum folifhám C;componentibus.Atque proin. 
de folidus angulus A,folido angulo C,zqualf Ad datam Itaque 
*C Creftamlineam,eiufqué pgnGum,angulum folidüconftituimas 
folido angulo dato zqualem.Q uoderatfaciendunt, — - 





$CHOLIVM. 

QVOD fi angulm folidus datua continntur pheribuse agulu 

fllanie , quam tribus, [ubtendenda erunt omnibwe angulie planis vella 
$n uno eodemque exiflentes plano ( ineo fcilicet , quodomnes recie b- 
e stat planorum angulorum fecet) ita "vt fguram planam polygomam 
^ — eenflituant , pyramique quadam mulrilatera efficiatun. $$ e»erm f- 
, gura polygona m triangula vefoluatsr , babebuntur tot pyramides tri. 
| datera , quod triangula in figura polygona contimentur.Sigitur argu 
: mE Fs foli 

e 
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lie folduomnium pyramidum triangularinm aquales [olidi «mguli con- 
Jfviuantur , quorum quilibet tribus anguiis planis continetur, con[li- 
soto erst £006 angusto folidue tots angulo [oido aqualis. 

VT fiangulo folido 4, contentequimqueangulie plana. B.AC, 
C 4D. D AB, EMF, F AB, conflituen duo fit folidue angulus aqualia, 
fesbtendendá (unt angulieplanis retia BC, CD, DE, EF,FB,ut 
fat pentagonum BC D EF," quodibiria triangularefoluatur BG F, 
BCF, FGD, DEF. Deinde foltdo A G 
angulo A,contentotribwu planis an 
uli BAC C AF. FAB conflis — 
£nendu folidus anguluaquale G, — ^7: 
£Otenti tribse angnle HGI,IGM, 
MGH.Et folido angulo A,contento C D I K 
tribusplanie angulió C AF, F AD, E . 
D AC.Aqualit alid angulus G,contentwus tribsa angulie planis IG M, 
MGK,KGI. Et denig, engulo folido A, contento tribus angulisplae — . -: 
pis DAE,EAF.F AD, aqualis folsdus angulus G, contentus tribus plu-— 
nis angulu KaL, LoM, McK; lta enumfiettotus angulm folidwus 9,7 
seri &ngulo folido 4,aqualu.. Arquein but« modum cuilibet angulo [o-.— 
lido &qualis angulis [oldme confitetur. 


; THEOR.;4. . PROPOS, »;, x1vIb 


ADATA reGalines, dato felido parallelepipedo (5. 
mile & &militer pofitum folidum parallelepipedum de- . 
fcribere, 


: SIT àdatare&a AB,defcribendum parallelepipedum fimile, 
fimiliterque pofitum parallelepipedo CD. « Fiat ad re&am AB, à16. 
eiufque punctü A, angulus foliduszzqualisangulofolido C, ita -vudet, 
vttresanguli plani HAT, IAB, BAH,£qualesáünttribusangue ., 
lis planis EGG, GCF, FCE. Deiode vteft, CFrad CG, bfic nat ha2.fé-. - 
AB ad AI, & vt CG, ad CE, ita Al, ad AH, eritque ex quo, vt xth 
GF,ad CE,ita AB, ad AH. Pott hzc, 
perficiatur paralieiepi pedüA x,com- D 

letis nimirü parallelogramis BH, 

t HLIB,& perL B, H,duGis planislK, ; 
BK.n x,qua paralíela int parallelo- E 
grammis BH,HLIB.Dico parallele- A. B C F' 
pipedumAK,parallelepipedoCD,- 2 
mileefífe fimiliterque pofit&. Cum enim anguliBAH, FC E,fint 
z quales, & latera circaipfos proportionalia, tempe vt BÀ , aé 
Ajl,ita FC,ad CE,ex conftruione, erunt parallelogramaH B, 
EF , fimilia,&militerque pofita. Exdem ratione fimilia erunt 6- 
militerque pofita perallelógrama MI,EG.& IB,CF, T ris igirur 
. TE dd 3 plana 





. 
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^ planaB H, HLITB.folidi AK , fimilla funt, iciliterque poffa 
$ $4. tnbusplanisF E,RG,G F/folidi.CD, s Suntauter triacuiusli. 
«sudor. bet zqualia &Émiliatribus reliquisoppofitis. Quare fex plaaa. 
folidi AK, Similia faut. &miliserque pofita fex planisfolidi C D? 
Ac proindeez defin. ».huinslib. firhilia funt, &militerque pofita 
folida AK , CD. A dataergore&a linea dato folido parallelepia 
pedum fimile, &fimiliter po&tam folidum parallelepipedum 
éeícripimus. Quod erat faciendum. 
" SXyIIN, THEOR. 3; PROPOS. a£ 
S1 folidum parallelepipedum plaso fecetur pec dia- 
| gonios edeerforum planotum; bifariam fecabitur feli- 
' dumsbipfoplano. — | 
SIT parallelepipedum AB , in quo plansoppofies (gc A H, 
"B B. quorum diagonij, feu diametri, fint re&z liaoes C G, D F. 
P'34. Qrouiamigitar vtraque C D,GF,parallelaeft, $ & equalisspt- 
prin. AE cum &ncparallelogramma CE,GE; c erunt &interfe paral- 
€9 uw lelg, & xquales C D, G P. 4 Acproiode, qu&ipíssconiunguae 





S^ L. p CG.DF,parallelg erant & equa. 
4 3. | z les,ideoqueinvno plano." Dice 
ir ?— planum,quod per C G, DP, duci- 

^ turfecarebifariam parall 
, €34. dum AB, e Cum enim plana A H, 
ene, —^c —EBán parallelogramma sque 


Jia, & fimilis; erantdimidis, ni- 
mirum triangula AG C, GCH; BFD,FDB,zqualizinterfe: — 
. | futtautern &lateracircaap gelos quales GA C,CH G,F E D, 
f é. F-Ds5 F,proportionalis. f Igitur fimiliaquoq; erunt di&a crian- 
la g Cum igitur & paralfelograemus AP .sequale fit & fimile 
om. Baratlelogrimmo CB; € AD, ip GB; & C P, commune: Erunt 
duotriapgula AGG,E F D, & p:rallelogratoma A F, AD, GP, 
ptifmatisACGFED , zqualia Gimilia duobas triangnlis HCG, 
BDFP, & parallelográmmis C B,BG , CF, prifmatis HGCDBF: 
proptereaq: primam zqualiaerunt,ex defia.10 huius lib.QQua 
. €um componant paralleleo pam AB, (e&um erit parallelepw 
pedum AD, bifariam.Ttaque 8 folidum parallelepipedumn plaso 
(ecetur &c.Q uod eratdemonftrandum. 


atm THEOR.z4, — PROPOS. s 
SOLID A parallelepigeda faper candem bain con- 
flituta, & in cadem altkudine, quotuminüftentes linea 
ip iifdem collocantur reds lineis : funtinterfezquslia, 
$VPER béón AB igndcm alcudiag Mosel Inserat 
| E op 


^ e 
E 
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grana parallels, Got con(tituta duo parallelepieda ACDE. AF- 
GE quorum inGftentesliaez ex qutuorapgulis ba(isexeuotes 

' iniil dem collacentar lineismempe AT AK. EL, EMoio red IM; 
&HC,HE,BD,BG. ip ré&iCG. Dicoparallelepipeda ADCE, 
AEGE,effe interíe zqualia, à Gum enim zqualia fint paralle- 2 £A. 
logramma AL,AM, fupereadem bati AE, & in eifdem parallelis prise 
conftirata: erunt, ablatocommunitrapezióo C F DG 


AELK, qualis queq; triangula AIK,ELM. & b i4. 
Quoniam vero omnia lateratrianguli ATK, ^ . grim, 





qualia fantomnibus lateribus triagguli H- 
CF; erittriangulum AK ,triaógaloH CE, 
zquiangulum , & equalc, pcr ca, quz ad. . 
gropof Tib. r. oftendimus; c Ac proptereala- A B c fi- 
tera circa zqualesapgulos habebunt propor- xt. 
tioaslia ,ideoq; inter (eeruntmilia. Eadem rationetriadgu- - 
Jam ELM, triangulo B DG, ayusle erit ámile: 4 Rurfus pae d 84 
sallelogrammum AC, qualeeít & fimile: parallelogrammo ED; ndee. 
& eadem ratione parallelogrammamAF parallelogrammoEG: e 26. 
« Sed KIP ipfi LG,cum baíes IK, LM, fot equales. ( f Nam cuin pri 
se&z.JLKM,zquales ántip& AE,erunt quoq; inttPlziequale | pri. 
quarecommuni demptaK L,zquales erunt IK,LM, ) Bruntergo 
omniaplana prífmaris AT K F C H, £qualia & milia omnibas; 

lanis pri(maris EL MG D B.Ipitar ex defin.10.huius lib.£quae 
Tierencdiàs pnímata; Ac propterea 2dditocemmuni folide 
AHFKLDBE,zqualia fient parallelepipeda faper eandem ba» 
fin, c. Quod eratdemonftsndum. . D 


SCHÓLIPYM. . 
3t IC proefiin perfil refonte s uod enim i . 
- 6 


 fumanur prifmata,vt ex demnfiratio- M 7 
uq. Faderehqui duoc queo: A . 
donimirmn pundium K., in panBum L, 
rape ry Taro 

'alanter , vt m e apparato 
Nam in fócundo con, fi paralilogram- Fi 
sois ayualibm AL, AM, nferatur tri- M 
angulum commune. 4ALE, ernst reliona 
riargula ALK,ELM, qualia. vnde vt » 
grimsaqnalieersytprifmataAIKFCH, AR 
ELMGDB. Adaitoerge pri atecemmuni AKEBHD ,eqnalu fens 
geralieygeda ACDE, AYGE, u "m 

. mbds/ 4 " 


93 X X, 


. 
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I N fertio vero can, ff exparallelogrammis aqualibta AL, AM. de 
maur triangula commune AN E, eruntreliquatrapez.ia A LL N, 


C DG 





NKME,aqualta:quib f$ addatsr triamgu- 
iym commune KL N, tota trianguls A[K, 
E L M.aqualia fient. Vnde,vt prise aquo- 
liaermmtprifyasa 4 IK, FC H, ELM- 

GD B, àquibus [i auferatur prifena com" 
muneKL N.ODF; ( Namcommsni fo- 


 dlioplanorum AF, DE , effi reda NO,) 


vemanebit. folidum corpreben[uss plani 
AILN, NOH 4, dICH, HCDO, 
CDLI, DLNO, aquale folido conten- 
to plana ENKM, MKFG, GFOB, 
FKNO,BGME,E BO N.Sisgitur ad. 
datur "vtrique prifma commune AE N* 
OBH, fant parallelepipeda .4C DE, 
-4 F QE, inter fe aqualia, , 


THEOR. »f. PROPOS. 3o. 
SOLID A parallelepipeda fuper candem bafin con- 
ftituts, & in eadem altitudine , quorum infiftenteslinez 
noa jn iifdem collocantar tecislineis: interfefante- 


ualia. 


SVPEm b:fin AB, in eadem altitudipe,hoceftintereadem 
plana parallela, Sint conftituta pirallelepipeda A I DK , AMFK, 
quorum infiftentes lineg ex quatuorangulis bafisexeüntesA€, 
AE,KG,KL,HLHM,BD, BF, nó üntin eifdem reGis,hoc eft,ne« 
que CI,GD,protra&ztranfeant per punGa M,E,F,neque, C G, 
ID,produ&z;&c.Dico parallelepipeda AIDK, ALMFK,o ffe z- 


F F 
I C - 
e 






A OK 
funt zquales, cum op 


^ 


qualia. Cum enim plana CD,EF, oppc- 

' itabaá AB,fintin eodem plano,ob ean- 
— dem altituditiem parallelepipedorum; 
ki | prod'ucantur,in eo plano re&z CG,ID, 
JA .E quarum € G,fecec EM, LF, protra&iasia 
Zo punGQisN,O; EcID,eafdem in pun&is 

| P,Q;: adiunganturq; re&z AN, K O, 
H P, 8 Q. « Quisigiturre&z PQ.MF, 


poosntur in parallelogrammo F P; & 


MF,ip& HB, etzqualis; erunt & PQ.H B, zquales: . Sads 
autem & parallelz , propter parallelo grammum HIDB. 5$ 
Igittk & HP, BQ.psrallela fuot & equales, ideoqueparal- 
lelogrammum ett HPQB. Eadem ratione parallelogramma 6- 
runt HPNA,ANOK,KOQB: Eftautem & parallelogrammum 
NOQP.Igitur parallelepipedücftAP QR.« Q uamobrom paral- 


lelepi: 


4 
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lelepipedum AIDK, zqualeeftparallelepipedo APQK, cum v« 
triufqueeadem fitbatis AB,& infftenteslinez ünt10 re&is eife 
dem CO.I dem modocidem parallelepipedo APQKyar- 
qualeerit lepipedum AM EK, cum virisque eadem fft 
batis AB, &infiltenteslinez fiotinre&isei[dem NM,OF.Qva- 
re parallelepiped2 AIDK, AMEK, interfefuotzquaha, Solida 





igitur parallelepipedafupercandem ban, &c.— Quod erar dé 


monftrandum. 
, SC H-OEIP M. 

CONVERTETVR ha propofitio, atque yrasodsms , in bune. 
modum, à 04 

SOLIDA parallelepipeda zqualia fapereandem ba- 
fin,Gueinfifte:tes line in eifdem collocentur redis, fi- 
uenon; in eadem füncaliitudine, . 

NAM fi onum dicatur altius; fi eo abfcindaturparallelepipedum 
sxveadem cum roliquo altirudiu,ertnt qualia aiifm ereliquam.a 319.0el. 
Cum igitur (p totum buic veliquo ponatur aqual: aquale eris abes go. vu 

Jom toti, Qpod afi abfurdum. dacimii, 


THEOR.26 , PROPOS ; ' xix 


XXil 

SOLIDA parallelepipeda fuper zquales bafes con- M 
ftituta,&in eadem altitudine: equalia funt inter fe. 

SVPÉR zquales bafes AB, C D, inesdemaltitudine ne , 
confüitura parallelepipeda AEFG, CHIK. Dico bzcparallele- . '.- 

ipeda effe zqualia inter fe.Sintenim primum inillenteslioez 

AM,GN,LE,BF.ad ban AB ; &inftentes CP, KQ. OH, DI ^" 
adbaünCD,perpendiculares. HI «." 
Quo pofito, eruntomnes di- - 
&z perpendiculares inter (e 
equales propter candé paral- 
lelepipedoriüaltitudiné. Pro« 


. ducsturCK, in reum , tq, 


KR,zquiisip&LB,Afiatan. — E ; 
glas RKS, in plano OK, ex. , 1 
tenfo zqualis angulo BLA, 
ponaturqueK $, zqualisip 
LA: & perficiatur parallelo- 

mmumKT,fupequod, ^ € 
ad altitudinem perpendicularis K Q.conftraatur parallelepipt- 
dum QSTV. Quoniam igiturlatera K R, K S, zqualigfontla- 
teribusLB,LA,& anguli RK$, BLA, quales ; erunt parallelo- 
dd ; gram- 


«6. , EVCLID. 6EQM. 
gramma KT, LG, zqualia & fimilis:R arfus quia lacera K Q.K$, 
rqualia (unt laeribos LE,L A, &anguli QLS, ELA. sd 
defin.3.huius lib.eo quodK Q,LE,re&&s ponápturad plassK T, 
LG,;eront & parallelogramma QS, EA, qualia & &mila. Eo- 
dem modo cum latera KR,KQ.z qualia dac lateribus LB,LE, & 
* anguli QKR,ELB,reái, exeadem defin. js huiuslib erautquog; 
panallelogramma K V,.L F. zqualia & fimilis, Quare comtria: 
plans, K T, QS, KV, parallelepipedi QST V , arquglia Gnc&&- 
hie Gmiia;a tribus planis LG, EA,LP,parallelepipedi A EFG.btame 
vniet, antem. illa quise z qualia £a & ómi ia tribus reliquisoppo- 
B 24. fitiv: Erunt, per detiu. 10. huius lib. parallelepipeda QS T V, 
swáse, BAGF: interfe equalia. 
CONVENIANTre&z DK, T$, prodaügia2: &IQ. 
N H I «  KÁins compleatarq; paral- 
lelepipedum Q3» V.Item HI, 
BV, protraüzcomeniantia 
a & OD,yR,in Z,perficistur. 
que paraliclepipedum IKRa. 


X Quonism igitor parallelepi- 


. US ; peda QSTV , Ry V , eandem 
1 14 Y t bain KV, fantqu 
- - P 


^ A G 9X , & inittentei iploram li» 
BezK SKJRTAR y, 'X, V5, collocantarin eildem re&is 
t1: PT,X,copfainterfearqualia erunc.E& autem parallelepipedum 
ysdoc.. QSTV ,parallelepipedo EAGP,zquale: Igitur eidem parallele- 
. pipedo EAGF, xqualeerit parallelepipedum Q2 V. * 
Magi, 4 QVONIAM veroparillelogramma KT. K»,quakafuat 
mw. — interíe: & KT,aqualeeftipLG, erit & Ky, ipBiLG,hoceft,ipü 
ez.  CD.zquale:xcum bafes LG,CD,povantur zquales.e Q ^arocrit, 
- vt € D,ad DR,ita Ky, ed DR: f Vt autem CD,bafis ad bain DR, 
5b v» ita e folidà CHI K,ad folidum KLaR: cum parallelepipedam 
Mecisoi, CHaR,feceturplano IK, planisoppo&tis, CH, &R, parallelo:Eg 
eadem ratione v; K 5,1d DR,ita eft felidum adíolidum 
IKRe; cum & parallelepipodum Iy«, fecetur plano K V , oppo- 
27 fis planis Deb parallelo gIgicur zqualia erunt. parallelepipes 
qué, d CHIK, Q2,V, cum eandem habtaot proportionem ad idem. 
folidum IKRw, nimirum eandem , quam habent baíes z quales. 
C D, K y, adeaudem baa DR. Quare cum parallelepipedem 
Q2» V , üt oftenfum zqusle parallelepipédo A EF G: qualia 
quoq; eruntparallelepipeda AEPG, CHIK. Qui eftpropofit& 
SINT iam nequeinátenteslinem AM,GN,LE, BF, ad ba- 
$i» A Sjneqi CP, É Q.OH,D Lad bafin, CD,perpendiculs d 

















H1 





.panallelepipedüETVP,zquele — ," T Gu CZ Ks 
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Fxà « pants E, P, M, N, demittantur ER,BS, MT, NY ad pla- 217. o8 
b. m,in quo bafisAD,perpendiculares;Item à puadis H,I, P. Q, desti 
ad planum,in quo bafis CB, perpendiculares HX, IY. P Z, Q«. 
Bruntaut&om nes hg perpendicularesinterie zquales.cum &nt 
»lütudines dictorum parsllelepidorum zquales. Ducantur re- 
G&z R5,SV;| V T, TR: Item ren XY, Y e a Z,ZX, vt Rant paral« 
jelepipedaETVF,HZalqua B  .F H I 
gum fiat giufdem altitudinis, —— 
habesntq;infiftétes lineas p ! B, o A 
pendiculares , cum interlez- 1 Q. 
qualia. vroftenfum ef. & Sed * bay 

w^, 

eftparallelepipedo ABFG,cum | dor, 
boceandeg cum illo babeatbefin EN, eandemq; altitudinem; 
Ec parallelpipedum HZ«al, quale eft eadem rarione parallele- 
pipedo CHIK; cum boceandem cum illo baán HQ, eandem- 


- quealtitudinem poffidbac [gitur & inter fe aqualia fant parallee 


Pd 


Jepipeda AEFG.CH!K. 1demque oftendetur,fi vnius parallele. 
pipedi infftéceslineg anc ferpendicelores ad bafín,alterius vey 
z9 non, Quocirca (plida parallelepipeda fuper quales ba(ca 
coníftituta, &c. Quod demonttrandum erat. 20 


$C HOLIV M. 


POTEST «um Campano expetitim fortofe demonfsari , dua. — 7 
garalielepipeda jupe» aquales bafesconfituta , Qr ín eade aliitausna, 
goorum im fifintes luaa ad bafes fiot perpendiculares. snter fe efe aqua- 
dia Nsurum ex folu ba[rbtu, fine confivadiione ter pacalielepipederum, 
quamuis egdetn 5à dezmonfratio lieu , qua nofira. Sint eueds dua bafet. 
equales nempe duo paralislogramma A4B,CD. Déco perallelsppeda fu 
peribío conflitua.in eademaltitudne quor ND X —— 
diomlares.ister fe offe aqualia, Protrabavtnv o- 
soie duo latera D E, C E, ad partes K.. Deinde 
fiet apqniiu F E G , aqualie angulo L: p rcia V 
RF,*eBlaLB, eh rolla EG,redda LA ,pomarur 
agneli ;. porfcinturqua porallslogrammum - 
E H, qued aqualeerió, Qh fonile arai. ^ 10 MH 
meo 4 R.Conneniat auiem HG.produiia cam DEproduéinini c 
eompisatur parallolelegrammnutm IK.[at vero intelligantur fuper bafes 
BH,.IF.EK, confstuta paralelopipedaeoin(demrnltitndinis cum paralis- 





| Aopipedia fupor 4 Q,C Dconfirniiies /mia, infiflemtes linea porpemdiculo- 


ees ad dian bass, Perfbicuum ef igitur, (alidurn fuper & H , aquale cffe. 
acfimpilo [olide fuper 4B,ex definita besitis bb. cum plena illum uu 


b 


- 


* 
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NOD K.' fit e fimlaplani bui, per conffrndi. 
| onem, a Sunt eutern (» aqualsa pavallelofego- 
da [uper E H,IF, cum babsant bafo aem- 
dern , cuieai infirmi latus E. F , oredam f[mpep 
planum IK; (tem plana bafi oppofita, quo- 
X rut laterainfima G H,1M i$» eodem» plano, 
* À 1 G M Hei snjmnum letus 1H, atque infiflentn 
lness EG, FH, EIE M, (oc. in eifdem sellis 
lineis IH,ec. Igitur aquale erit parallalepipedum [uper IF, paratelepi, 
/ bageori peao imper A B.b. Quonam vero parallelograrma E H, | F ,Aqualia 
m... — funt e EH.aquale efl pfs CD. aqualiaerunt IF, GD. c Erit sgitar, 
»€7. "Wt IF,ad EK, its CD, ad EK; d Efl autem0t [F, ad EK, rta 
quinti, folidum (uper IF , ad (olidwrn [uper É K, quod foliduvn fuper IK, fecetu 
da 5.vs plene fuper EF , erecto paralleloplanis [uper DK,IM, eveilis. — Etea- 
decitus. demratione, ut C D, ad EK, sta[olidum [uper C D ,ad folicium fu» 
per EK, eum folidum [uper C K, feeetur plano [uper D E , erecopa- 
rallele plani [uper C N, F K, eredi. Guaró orit ot folidum fuer 
IF , ad folidum [uper EK , ita folidum [uper CD , ad folidum uper EK, 
€9. e Acproindeaqualia erunt parallelepipeda [uper LF, s CD. Offenfat 
quinti 478 eurembparallelepipedum fuper IF , aquale parallelepipsdo]mpor AR,— 
«dequalsa ergo erunt £5» parallelepipeda [uper AB, CD. Guod «fl 
*  prepofiturn. . ' 
' CONVERTETVF R quoquebac propofar. in bunc,madum, 
SOLIDA parallelepipeda zqualia fiper sequales. 
bafes, in eadem funcaltitudine. Ec parallelepipeda z- 
quali? n eem alritud.ne; füpetzquales fantbafes, & 
non habuerint eandem bafin, 
SIenim num altero credatur altius , fj ab eo ab/cindatiür parallele 
T 31. vn pipedum in eadem curn altero alcitudine , £ fient aqualia abfes(Tusm . e 
slegimos, alterum. Cumergo t5» cptumponatur a4uale alteri;aquals erit abjesf- 
fm toti Quod efi ab[urdum. . 
$ VOD fimeadem int altitudine, e bafis uniu credatur rmaior' 


bafe alteriwn , fi bea pbfcindalhr bafis aqualis alteri, C fuper ab[cif- 
, fer incolligatur parallelepspadur eiu(dego altitudinis, aernonflrabó- 
SIN eodem modo pattern toti e[Jf&qualem. Quodefi ab/urdmm, 


XIXIIL "[ H E.O R. 37. PROPOS. 32. 
" SOLID A paraliclepipeda fub cadem alticudine,in- 
ter (e (ant,vt bafes, 


' SINT duo parallelepipeda ABCD, EFGH , eiufdem alci- 

tudinis fuper bafes AB,EF. Dico effe folidum ad folidum , vc el 

g41-frl bafisadbafin. g Super ream eninrEK , conltrustor parallein- 

E us | g:2m- 
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grimmum IK, aequale pa- c L 6G 
Tallziogrammo AB, ia , 
angulo EK qui dt zqua- HR 
Jisangulo ENF, Confti- 


teent autem. parallelo. T 
gramma EP, ik. rtum ^ I LN 
pirallelogrammum vnam FLvt in 45.propof.lib.i.demonftrad 
rom et Siigicoralia plaza paralleepipedi EFGH, producan- 
türad partes EG,perficiaturque totum vnum parallclepipedum 
1FLH: cerunt parallelepipeda ABCD, IKLM, zqualia, cum 3)1.w»; 
babeant zquales bafes,percovftru&ionem AB , IK , &eandem decimi, . 
altitudinem,exhypethefi.) Quareeritvtfolidum IKLM ,ad fo- b 7. 
lidum EFGH, ita folidum ABCD, ad idem folidum EFGH: qwinti. 
&E(t autem (olidum IKLM,zd folidum EFGH, vtbafisIK , hoc c2j vs 
eftilliaqualis bafis ABad baán EF. Igitur &folidum ABCD, decimi, 
eritadfolidum EF G H, vtbaís AB,adbafinEF. Solidaergo 
parallelepipédafub eadem altitudine interefüt,vtbafes, Quod 
erat demonftrandum, 
SCHOLIV M, " 
"CONVERSO modo, fi folida paralielepipedninter fe frnt , vt ba- 
Jess ip[n erunt (nbendem altitudine. — Sá entmnoneadim credatur al. 
situdo;ex maiori abfcindantur minori aquali, c» ducatur planum bafi 53. 
geralleinm, d eritay ot bafis ad ba [n , sta parallelep ipedum ad paralle- dscipi, 
Jepipsdum abfcifJum : [ed fie quoque erat ad totum. Ab[cifumergea- c o. 
d'naleefi toti, guod efl akferdum. quoti, 
: THEOR. 38. PROPOS. 3. irit 
SIMILIA folida parallelepipeda, inter fe fant in 
triplicata rarione homologorum laterura, 
SINT fimilia parilelepipeds CQ — 
ABCD,EFGH fuper bafes fimiles. 
AB,EF, in quibuslatera bomologa 
fint AI, EK. Dico proportionem pa- P 
rallelopipedi A BCD, parallelepipe- 
pedum EFGH, effe vriplicatam pro- - 
'ortionis laterum homologerum Al, 
K. Producaturenim AL, adL, & fit 
1L, squálisip& E K, vel GR: Item E K 
DI, ad M, &GtlM, zqualisip& HK, 
vel GO,Item Bl,ad N,& BtIN equalis ipf. KF, vel GS. Deinde 
completis parallelogrammis LM,LN,'T, perficiatur parallelc- 
pipedum TXIV.Q voniam vero lateraIL, IM, equalis intla- fig rie 
ribus GR, GO: f &angoli conténti quales, cumangulus y^ - 
"e. . ILM , 


[z 79 ' 
Sysdwe, lia & xqualiatribus reliquis oppofitisdgitur qualia 


n ' 
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LM, ficequilis angulo AID, quiob ümilitudinem patalleleplz 
pedorum z qualis etángulo EKH| ieu RGO , erunt parallelo." 
ima IX, GF, fimilis & squalis. Badéracione imiliaerunt 
S amualia LN, RS: tem TT,GE, Quaretria plana IX, LN, IT, 
ien lelepipedi CXIV, Gm ilia fnot & zqualiatribus planuGF, 
,GE, parallelepiped: EPGH: a Suntautem tria cuiufq; fimi- 














t &f- 


"^ mila parallelepipcda TXlV, EF GH, ex delia. 1o.huius lib. Rare 


fos completis parallelogratis MB,BL, LM , perficiatug paralle- 
lepipedum MPBL: (tem completisparallelogrammis IY, DL, 
AQ, perficiatur paratlelepipedü IY Q7. Quoniam igitur ebf- 
c militudiné parallclepipedortABCD, 
XFGH, ef t Al, ad EK. boceftad IL, 

ita DI, ad HK, hoceft.d IM:& Bl, ad 


PN FK, hoceftad IN.bVt autem ALad IL, 


tiu 
tondoc. 


P. ips eft parallelograihum AD,adDL:Ér 

vt DLadIM,ita parallelograf&um DL, 
v 3d LM : & et BI, ad IN , ia parallclo- 

graffium BL ad LN. Hgiturerit vc AD, 
. adCLitDLadLM;&BL,adL N.eSed. 
EK vt AD, bafisad DL,bain, ita eff paral- 
lelepipedum AD CBad paraliclepipedd DLY Q; 3 vt baa Di, 
ad baüh LM isa pacallelepipedet DLYQ.ad. parallelepipedum 
LMBP;& vt baésBL,ad ba&o LN,ita parallele pipedumL MBP, 


. adparallelepipedum LN TX. Q areerit, vt parallelepipedum 


àv 
Sndec. 


Bi-fex, boc eft, ad EK, Igiturproportio 


ADCB.ad parallelepipedum DLYQ iita parallelepipedumDL.- 
YO pualielepipedum, LMBP, & parallelepipedum LMBP, 
ad patsülelepipedum LN'T X. Acproinde quatuorquanritares 
fantcóntinuepsoportionales ADCB, DLYQ.LMBP.LNTX, 
ideoq;proportie primi ADCB, ad quartam LNTX, boc eft, ad 
'EFGH,erittriplicata proportionis primeAD CBjad fecundam 
DLY Q.ex delin.1o lib. 5.4 Vrautem ADCB, ad DLY Q, ita ek 
bafis AD, ad baün DL «Ec vt AD, ad DL, itaeft reda AT, ad &L, 
raliclepipedi AD CB, ad pa» 
rallelepipedum RFGH, efttriplicata proportionis homo| 

rum laterum,aiiirum ALad EK, Quapropter milia folida ps 
rallelepipeda;intet le lunt iu triplicata rationchomologorum, 
Quodertdemonfrandum* 

COROLLAHRIVM 








sheferspromm ad paroi de, er quie deferiptman fiiper. 
tandam. D)pia tam paralalopipedii ad paralielpedum, os iemoon/ra. 
ume, quad prima loma ndeuartahs, ex de se bbs. babeà 


r . ' j 
J | LIBEAÀ XL. ' ^. "ai | 
. ^ THEOR. ss. , PROPOS 34. inr 
. XKQV ALIV M folidorum parallelepipederum ba- ***" 
fes, & aitudinesreciprocantur; Etquerumfolidorum —— — 
prellelepipesorumo bajes, & altitudines reciprocantur 
a font qualia, 


,. SINT £qualis parallelepipeda Apcs'", suo» , faper bafes 
A», xH. Dicobafes Ap, 111, & alsitndinos parallelepipedorum P 
ADC3, 2HGP, Efiereciprocas,hoegefeffe — G G 
Yt AD, ad xp, itaaltitudiném folidi ss. 
6r,adaltitadinem Apes. Sigt enim pri- I a 
mum infiftentes lineas A1, s x, perpendi- j Va H 
cularesad bafes Ap, 335, ita €t A1, B E flae "! ] 
per deho.4. lib. e. altitudines parilele- ^ E 
pipedorum. Siigitar altitudines A1, 5 x, font equales: cum & / 
paralielepipeda zqualia ponantur: erunt & bafes AD, aH, z- 
quales. per ea que ad &n£propef; L.huiuslib.oftédimusqi) uare 

arit. vt baíis Aís,ad bafin zit, fta altitudo x x, ad altitudinem Ar; 
Ac proinde bafes & altitudines funtreciprocss. 

" Qy ODfaltitudines A1, 13 x, ingquales fuerint: it a x ,ma- i 
ior, ex qua abícindatur z1,ipfi A1, 2qualis;& per 1. ducatur pla. 
num LM.parallelum bafl xui, perfcholium propof.1f. bius lib. 
Quoniam igitur £qualia fent lolida4»c»,5nHesíaeritvta 7, 
Apc5, ad folidum zHML ,jtà 899 G À 
vr,aeidemíolidum nuur:b Ve — — 31. 
ágrem folidum Avpca,adfelIk ' e —— M Videte 
dum ssnL, ita ct bifis ap,ad , 7/17 71 x | 


bafio 1H , cum stquales pooan- - H 
taralitudinesatzr, BtvtfoM.. L/ — [7/9 

dum. sHo?, ad folidum xir, A E 

ita eit eadern «gione bafis xu, - o! 


ad bafín 1N.cum hac rátione folida »H07,?HML , eandem hae 

beantaltitudinem, fi nimirum bafesponantur kN, LN:crunt 

tnim intereadem plana parallela x N.on.lgitur erit vt badf A- 

p,ad bafin iu, ltabafis kN, ád baGa t5N:e Sed vt ki,ad LN ita c i, fs] 

Mt, reCta $ xad rem x1, hoc eftsd Ar, ipfi x1, zqualé. Quare 

erit vt bafis Ap,ad bafin uitita altitudo s x , ad altitudinem At; 

AQ propterea reciproca funt bafes, &altitudines. mU 

SIN T iàmbafes & altítidinesteciprocz. Dico parállelepi- . 

peda effe s qualia.Si etim altitudiness x, An funtarquales:corü 

Bit batis Apad bain tt, vcaltitudozk,ad alpitudioem Ar,cx hys 

Pothefi; erunr & bafes Ap sit quales d. Quare parallelepipe. d jr, - 

la ADCB, 1HcP.Cum zquiles habeant baíes, &altitudinem e. ndr/; 

indem,interíeazqualiaerunt, 07 
0 2 o] QVOD 


v 
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^N GG. QV O D fi altitudo EK,ms- 
lor fuerit , abícindarur EL, ipá 
c v AU equalis & per L, ducatur pla- 


L num LM, parallclum ba EH, 
J D pg Quia igitur ex hypothe& eft, vt 
bafis AD, ad bafin EH , itsalti 


A E .,N  tudoEK,ad altitudinem AL, hoc 
221)» 0. eft, ad EL, ipü AT, zqualem:aVt 
de ctmi, 8utem ba(is A D, ad bafin EH, itaeítíolidum A D CB , ad foli- 
bifexi, dum EH ML, cum altitudioes AL, EL, zqualespooantur. bEt 
c32. un V EK, ad EL, itaeft KN, ad LN:« Vrautem bafis KN , adbafía 
t! decimi, LN siti ctt folidum EH GF ,adfolidum EHML,cum folida 
' EHGF, EHML, eandem habeant altitudinem, íi bales popane 
tuc KN, LNieruntenim hacratione inter planaparallela KN, 
GH: Erit vtfolidum ADCB.ad folidum EHML, itafolidum 
d 9. EHGE,adidem folidum E H'ML: dideoquezqualia eruntío 
quinti. lidaA Dc B, EHGF. T. 
G Q.,  SEDproponiátur iam paral. 
"€ M D—R. lepipeda BACD, EFGH, Z- 
| z 3 qualia,quorüiofi(téces lsneg 
M T ALUKD, 3 MLC;EN,OH,ra, 
' PG,nófintperpendiculares 
ad bafesA B, s z. Demiteantur 
R A $ KX EY Om, (emapun&isI,D,M,C,ad 
planum bafisAB,perpendicslares IR, D$,MV,C T;lc£ à panGis 
N.H.Q.G.ad planum bafis EF, perpendiculares NX,HY,Q« 
GZ;«ouneQaotürquerc&z RS,TV,R T,SV,XY,Z aX Z,Y a: 
Eruatque perpendiculares RL,XN, parallelepipedotum alticu- 
dines,ex defin. 4.lib.6, Dico Rurfus, vt bafis AB, ad bafin EP,ira 
e*9 '0tl c(lealtitudinem XN , adaltitudinem RI. e Cum enim equalis 
30- 'U9 &intíolida ABCD,EFGH,ex hypotheá, fitautem ABCD , asque 
&€477'. )tfolidoR V CD, quod habeant eandem batin CD. eandemque 
altitudinem RT;& EFGH,cadem ratione,zqualefolido X eGH: 
Erugt & parallelepipeda RVCD,X aGH,zqualia. Quare cum 
. . habeant infittentes lineas perpendiculares ad bafes C D. GH 
., erit, vtiam demonftratumeft, vtbafis CD; ad bafia. GF, hoc 
e(t. vt bafis AB,ad ba&a EF,ita altitudo XN ,ad altitudinem RI 
Ac propterea bales &alritudines funtreciproca., * 
SINT iambafes atquealtitudines reciprocat, Dico paralle 
lepipedaeffe zqualia. Conftru&a enim figura, vt pxiusj/Cum ft 
vt batis AB, ad bafía EF , itaaltitudo XN, ad altitudinem Rl 
íi4. 79 f Suautem AB,ipfi CD, & EF, ipi GH , equalis; eritquoque vt 
&cr Pl, ss s CD,folidi R V CD, ad bafia GH,folidi X aGH, ita altitu- 
"'" doXN,adalutndinem RI. Quarecum XN, RI, Gntinfi&en tes | 
^ lipea 


J 


- 


j 


nez perpendiculires. ad bafes C D, GH; ;eruatvtiam oftenfum 

eft, zqualia parsllelepipeda RVCD, X«GH. s Santautem hzc a29.vel 
parallelepipeda parallelepipedis ABCD,EFGH,£qualia Igitur 30.vn- - 
zqualia quoqueeruat parallelepipeda ABCD,EFGH. Idemque decimi, 
vftendetur, 6i infitentos linez vnius paralleleprpedi fuerint 
petpendicolaresad bsfin,alterius vero pQa. Qssmob rem, Ae- 
qualium folidotum parallelepipedoram baíes, & altizudioes 
zeciprocantun&c. Qaod erat oftendendum. | | 


S$SCHOLLIYV M 


OM NIA bae , qua demanffrata funt in fex end, prepofitioni 
bms,nimirum 29.30.31, 32. 33. 94. conzeniunt riftnatis , qua 
 babitduo planaeppeféta triangularia, f; f predicte bre efes Jermentur, 

-Nam f$ duobus prifimatie sinfinodiesufsd dinis, e» fuper eawdem 

"befen, Mrd Aqnales bafes cen iui yon dno &lia prifmats 

llle &qualia o» fsmilia , confcientur dio pavallslapepeda eindem alti- 
$sdinis , Qj» f(nper candem, ol squales bajes oxiftentia. b. Quare a- b 19. 
«aq ualio erum eiufmodi peralelepipeda ; ^ proinde (o data primata, 30. vel 
eorum videlicet dimidia 31, "Un- 


| ed, firretgaralilo elllogrammna., veleerta vt triangulum ad triangu- quinti. 
Jus, ditoidinm feilicet vmims Majis ad dsmidum alterins, Jfibafesprif- 
ESI fheriet feiengnla. 
PRATERE A4,fi dwbm & print prf ibn Addane 
sur alia duo rifmataillh apealin C. fimilia,conflitumtur duoparalle-.— 
"lapipdo Jjmnilla, e qua inter fe babens proportisnematriplicathm pro- £3). Un 
tiemie laterump bersologorum. Igitur (5. priftmata , cerunt himirum decimi, 
"Mimidoa , f enm sandem vMlcztdm prpeieni ortundom rem f 1f. 
»opovtionem -babekant molicazam propoveiomáe - leierwo quinti 
Aooeselegerits que funt latera bomobga péfenatum., T 
;. DEBMLSVE pm dnobm priéruutis aqualibus adnngantur 
auuilie dao prifmdss illis aqualia. C» fineuin , a pfeil 2 Quac cons 
,phpéde 4qualia.eurundam alutediu tm) cám prefemtiio g, Quare com g34. vn 
20ufes , c» altitudine parallelepipedorum [51 veciproca y e$» bajes pri[- P ui. 
1990napeadem fint, velcorta tvinngnlaed!uns dimidia hesndem ba- hi. 
-bentin proportionum ; Krunt-quoiua bes prifnatum (5 eorum aliitu- csi. 
dines tecifooeo. . 
|] | a ec THEOR. 


' 


xx1vií, 


ade BVÉLID. G3ONH 
THEOR.;o, PROPOS. f 


S1fuerint duo plani anguli equales , quorum verríci- 
bus (ublimes recte lineg inüiftanc, que cum lineisptime 
poíiis angulos centineant equales, vtrumque vtrique; 


Yn fablimibus autem lineis quzlibet fampta fuerint 


punda, & ab hisad plana, in quibus confiftunc apguli. 
primum pofiti, du& fueript perpendiculares ; $ pus- 
&is vero, que in planis d perpendicularibus unt, «d an- 
£-losprimum poficosadiunGz faetincre&te lines : He 
cam fablimibus equales angules comprehendenr, 


SIN T duo anguli plani equales BAC . EDF, quorum veni- 
eibus A. &D,inBttantextra ipforum planz,fablimes re&s lines 
AG, DH, ita vrangulus BAG , angulo EDH,& apgalus C A G, 
angueloF DH, equalis: à (ümptisaotem pun&isG.H.in reas 
AG , DH, demittanturod plana, in quibussnguli BAC , EDF, 
exituotperpendiculiresGI , HK ,incidéntes in panQta I, K,& 
adiungantur reüz 1A,KD.Dico angulos GA,HDK,effe zqua- 
les interfe.Nam 8 AG,DH.funtin quales. auferatur a maiori 
AG, ipli DH, zqualislinea AL, & ex L, in plaoo trianguli AGI, 
ducatur ip& GI,parallelaALM, Quoniam igitur parallela fun«GL, 


2$.99 LM & et Glad planum anguli BAC , reta; serit quoqueL M, 


dociani, 


sd idem planüre&s, Ducapturautem ez punQtis M.K.ad re&zs 
0 4 c D AB, AC, DE, DP, per- 
pendicularea MB, MC, 
KE. KF,& cenpettsorsr 
re&z BC, BL. LC, EF, 
EH,HF. Bitquia LM, re. 
&s cod planum angel 
, BAC , tpfa rectum 20 
lum efficiet cum re&a AM, io eodem plano dn&z per defin. ;. 
hutuslib. $ Qusrequadratum rez AL , zqualeerit quadrat 
redarum AM , ML; Eft aucem quadratum re&a AM , zqualt 
quadretisredtarum A C,CM,cum &apngulus ACM,reftus ét.ez 
cor RruGione. Quadrstum ergo rez AL , quale eft quadratis 
re&arum AC, CM, ML,:d At quadratisreüarum CM , ML, 
zqualee quadratam reciz CL, cam angulus CML, rectas i 
perdeln.s, huius lib. Igitur quadratum reQ£ AL , zquole c 





and quadratisretarum AC, CL; e Ác proindeabpgulus ACL, re- 


f 47 pr. 


s etit. f Rurfus quia quadratum re&z AL , zquale eft 


g47 pr. 4915 1eBarum AM, ML ;g Etautem quadratam re&z: A M, 


| squal 


- 
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quale uadrátis re&arum AB, BM, cum angulus ARM, pet 
onftru&ionem, Gt re&us. Igitur quadratum re&m AL, zqut- 

' ef quadratis re&atum AB, BM. ML : s At quadratis réa- à 49. 

sm BM,ML, zquale eft quadratum red BL, quod & angde promo 

13 BML, fit rectus exd-fin. 3. huiuslib, CQ adratum ergete* 

tz AL, zquale eft quadratis re&arum À B, BL; b propc reae b 4l 
ueangulus ABL, erit rectus. Nonalireroftendentdrre&i am. grim — ^ 
uli DFH, DEH. Quoniam ipitoranguli ABL , LAB, triat- 

uli ABL, zquales fuat aogulis DEH , HDE, rrianguli DRH; 

intqae latera AL, D H, zqualia; s Erunt & reliqua. later&áu ac ' | 
B, BL, reliquislateribus DB, EH, equalis. Kodem argu- feitsá 

ento zquales eruberea AC, CL, rehis DE ,FH. Quare 

am latere AB, AC, trianguli ABC , aequalia Éoclateribus DE, 
)E,tríanguli DEF; &angulicontentiBA €, ED P, dqua: 

'5» ez hypothefi; derunt & baíes BC, BP, inter fe, & atijguli d 4, god 
B C ;,À . àn is DEF, DR E » itquales. Sunt eutem & ^ 
xti anguli A BM, ACM, totis aogulis DE K, DEF, zqua- 
's:taomomnesfintre&i, Igitar& reliquiangaliMBC,MCB, 
»liquissngulis K EF, KFE, z2qualesetunt; Ác propterea cum - 

t latera BC, EF, fiotoftenfaeqaalia; e erantlateraBM,GM, 6 & 4, 
iteribus EK.FK, qualia. Quia igitur latera AC, CM, prim 
rianguli ACM,zqualia funtofteoíalateribus DF , EK , crise. 
ali DFK, &anguli ACM, DFK, funtreGisf'eraot&baks a gei — * 
iM, DK, inter fe £quales. Cuta auterh aquales ánt oltehíae 
rétz BL, EH , erunt etam earum quadrata equalis :g Quia y 4», 
ero quadratum re&z BL.zqualecft quadratis re&irum B M, grin, 

AL ; & quadratum re&a E H, quadratis re&arum EK, KH, 

wodaeguli BML ,EKH  re&i &ntex defin. 3. huiuslib. Erant 
r quadrata re&srum BM, ML, aqualia quadratis re& arum 
.K,KH. Ablatís ergo quadratis re&asrum B M, EK , quet 
'qualia funt, quod rex BM , EK, oftenfe fotaquales ; relí- 
us quadrac re&srem LM , HK , equalía eruat; sc proindà 
rétz LM, HK, zquales. Quamob remcem latera AL , AM, 
riaoguh AL M , zqualía fint lateribus D H, DK, triangili 
)HK , & bafis LM , ba HK, squalis; berent& anguli LAM, ht edd 
IDK, wquales,. . $i igitur fu&rint duo anguli plani €qeales, 
uorum verticibus (ablimes re&z ligem infftent, &c.. Qgod 
fendesdoamerst. | 


coxXortatrd B 
V kf famint duo aripsdiplani áquales , Quoridé et * 


IT 4 "i 
ac p vella Imea aqnales mféffant , qua vafe ligei]prunepós— , 
feis angmnbos coutitenm aqualosy vtrumque Vire: Bramthpurdáa- 
se & exti. 





- 


E EVCLID. CEOM. 
extremis near Jubliminme ad plana angulorum primo poffterum do 


-— geiffa perpendiculares imtey e quhles. Nampsopterea qued asgadi plani 


^7 *  BAC,EDF, pofantur aqnales b» (nblimes quales AL, D H.coufizu- 


wnt angulos aquales LAB, HDE. [tem LAC , HDF: demonfeatum 
fiit demifTae perpendscularos LM, HK, e(fa quales.) 


zmuü, THEOR;. PROPOS. 


S Itresrectze lineg proportionales fuerint: Qucdex 
his tribus fit folidum parallelepipedum, zquaie eft de- 


*" *ftripto 4 media linea folido parallelepipedo; quod z- 
- quilatemum quidem lit, zquiangulum vero predio. 


. SINT continué proportionales rez 4,5, c. Copftituaturg 
sngulus folidus x. extribusaugulis planis quibufcunque n1? 


tC. P590, 86, ita vtreQtapz, ipfi A : &se ,ipfi p, & a0, ipfi c ,ficz- 


qualis.Completisautem parallelogrammis pe.F0,0D, perficis- 
tur parallejepipedgm pn: quod (ub trjbus re&is 4, 5,c , dicitut 
A B .C JGccontioeri,autex ipfis fieri «De- 


decimi, t Á MÁÀ MÀ indead re&am 1x , eiufque pau- 


N , €um x,fiatfolidusangulus x, £- 
qualis folidoangulo x , ex tribus 
angulis plauis IKL, IK M, LKM, 


qui zquales fiat tribus D a 7,16, 





. P UIN, K E 1G,ita vrreiz 1E, EL, KE M. ae qua- 
Jes Gat mediz linez. s. Completis vero parallelogrammis it, 
LM, Mt, perficiatur parallclepipedum rN.quod contineri dicitur 
fub linea s.feenipía deícribi. Dico folidum pn, xquale efefoIe 
do*tM. Cumesis ürvt px,ad 1 £ ite xN,ad 1o (quod o, ipfi a; 
&tx, Ku ipfi sidego, ipfi c, fumpm Grzqualis, )&snguliszo, 


b14.fe- r1, zquiles : Erunt parallelogramma po,rajzquakia ,prop- 


t. 


terea quodiasera habent circawqualeeangulos reciproca:Quo* 
Biam vero asguli plani nx€&, t £14 funt zqualos quorum ver- 
ficfbos in&ftuncfablimes lines: axquales s» , x 1, quae quales 
angulostos frelienduncceum lineis primo potkis , ex conftre- 
&tione, vtvamque vtrique; Erunt perpendiculares ex r, r,ad 
pláns befieni »o , ru, demiffz , nimirem ahitudiues paraHele- 
ipppedoruin Dn , 1N , ibafesfiot po , 1M, inter (e mquáles.per co. 


c31. n toll. propof. przcedentis.e Quare parallelepipeda o1, 1i, cum 
- Merimi, habeant bafes no, 1M, zqusles & zquales quoquealcitadines, 


inter fe zz quália àfunt, Sitrenigitur eie kocw proportionales 


fuerint, &c. Quod erat demonttrandum. 


a SCHOLIVA, / 
- FICISSIM quoque , fs parallelpipodum ex tribut litmois vedfà 


weferipteumn , aipuale fiverst poralioiepivedo fobó aquianguio à sacs b 
mea de 


, 
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né ipto: evunt tres 0014 continue proportionales, Sit enirn pa , 
»allelepipedum D H , defcriptum ex re&lie A, B. C , ut diciurn eil , &« 
qnale fobi aquiangulo povallelepspedo 1 N , deferipton media B, Dico, 
ttes 4, B,C offe continue propertionales.N'om velutiprism,oflenden-- 
tyr corno alticudines ex FL. demi[ja e(Je quales. Suaracum ej» epfa - 
ponantur aqnalia ; erunt eorum bajos DG , [M , aquales yr ea, qnaad 
fínemn propof 31. butsee lib. dermom/lramimais, Quabafuscumaugulosba- — ..— 
leen: aquaitt DEG, IKM, ex confrudione: a habebunt lateraa ,, S. 
eircasllos aquales angulos reciproca: bog ef? , "ut DE ad IK, stà KM, vue. 
ad E G. epter cum DE , ifs 4; (IE, KM,ipf BYC EG, 
)»fi C, /umpta ft &qualiu ; Rritquoque Ut 4,:d B, t4 B, ad C. Quod, 
afi propofítuam. ' 
THEOR. 32. PROPOS, 37. XXEUE, 
S Iquatuorre&z linez proportionales fucrint : S&cfo- 
lida patrallelepipeda qus ab ipfis & fimilia, & (imilitet' 
defcubamur, proportionelis erunt.Et fi folida parallc- 
lepipeda, que & fimilia & fimiliter deícribuntur, fae- 
rintproportionalia : Ec ipfe re&z linez proportionales 
erunt, 


$ UN T quatuor rez pro. 
portionales A, B, C, D;vt qui- 
dem A,ad B,ita C;ad D:confti. 
tGanturq;fuper A, &s,duo pa- 
zallelepipedaa,& a.fimilia,fi- 
militerq; defcripta:item fuper 
c , &p, alia duoc, & fimilia fi- 
m iliterq pofita, fiuehzc fint 
His fimilia fiue non.Dico effe 
quoq; folida 4,5,c,p, ptopor- 
rionalia: Vt quidem folidum 
A :ad folidum 5,ita folidumc, 
2d folidüp.Inuenianturenim c — D 
per fcholium propofi r1. lib.6, H G 
SaabürteGis 4,5,aliz dux continué proportionales z, r. Item 
B abusc.p,altzo,H.Q uonlám igiturfüc quatuorlinez A,5,5,2,— 
BE quiororlipez ali c,p,o, 4, quz binzrin eadem ratioüeltu- . 
phru'ntir:eritex equo vt A ,ad »,ita c, ad &, Vtautem a, ad p,ita 
eft (olidum 4 ,adíolidum », Et Ytc; ad H, ita folidum cad foli 
dium p,ex coroll.propof.35-huluslib.Tgfturerit vtfolidum A,ad 
fiplideqn mitaíoldug cadíolidum ». Quod eft propofitum. 
- SLN'IL iamóécoatracio (elids 4,5,c,D, proportionalia,Dice. 
reus 4,5».6,p,cílbquoq; proportionales, b Tribusenim reGis b r2. fo. 
a uo . SER e P. . - A8, Cb t6. fl 
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9 s». À,B,C,inuetistur quarta proportiovalisI, efuperqueel defcri 


«Mec, baturparallelepipedum ipfiD, tel C,fimile Gailiterq: pofitus. ! 
Quoniam igitur ef), vt re&s A, ad reQam B,ita re&aC.ad rediami 
Ixwritquoque,vt iam eftofteafum, vt tolidumA ad folidamB, ira ^ 
folidum C,ad folidusnT. Vcautem folidum Á,.ad foldam B, ita .—. 
ponitut quoque olidum Cadíolidum D.Igiur erit vtfobdum . 

bs — C sdíotidum I, ita idem folidum C,sd folidum D. & Arqueid- 

, uito. circogqualiseruntíolidal,k D.Quz cum fint fimilia milite 
ue deícripta,continebuntér planis qualibus perdefin.:0.hu 

ius lib, Sed plans equalia & fimilia babentlatera homologa z* 

qualia, per lemma propol 25. lib, 6. Igftur re&x Tk D, zquales 

funt.Ac proptetea erit, vt re&a C,ad I. reGam,itaesdem C,ad ve. 

' &0 D.Pofits eftautem C, ad I, vtreda A.ad B. Quareericvt 
se&ta A, ad ream B,it) reta C, ad re&am D.1taq; 8 quatuorre- 
yz lineq proportionales fuerint,&c Quoderat demonftrandü 

BREVIVStotabac propofitio demonftrabiturcum Theo- 


a6 hoc medo; Ponatur primü 
vtre£ta 4. ad reGam a, sta reDa 

. €,ad re&tá n. Dico effe quoq; vt 

| | folidum A.ad lolidum n,ita fo- 

631. "09 lidum c.ad (olidum p. s Cum 
pv enim fit propordo folidi A, ad 
fohdum », triplicata propor- 


| V4 tignisre&s A,ad rectam a; Itó 
proportio folidi c, ad folidum 
p,triplicata proportiomis rede 
«ad D:erunt gtopor- . 
ó D tiones folidi 4,ad folidum a,& 
—- c - folidi c,ad (olidum n,aqusles; 
H G — quandoquidé triplicatse fuat 


proportieuum zqualium,nempe reQaz A. ad ream a, &reac, 
» adreQain p. Quod eft primum. Rurfos ponaturfecundo effevt 

folidum 4, ad folidum a.ita folidum e, adíolidum n. Dico 
dgs.up Qaod» vt ttOim 4,ad rectam n,ita ream c,ad redam n.d Cum 
dpciopi, 91m fit proportio lolidi A,ad folidum n,triplicata proportiopis 
* fee A;ad ream n. Item proportio falidi c.ad folidusn s.tripli- 
€ta gropertiopis rez: c,ad ream p: erüc proportiones rex 
yum 4,ad 3,& ead a .qualesjquandoquidem earam propercie. 
pesrriplicatg nimirum (olidi 4,ad folidum a:&kfolidi c,ad foli. 

dum p, &qualcs ponuntur. Q»od eft fecaadum. 
: " med; r € NOLIV M. é 

QDEM ef merimt tros rollo proportionales, orwmt q$. pearab 
— bltpipeoa etia y nip iem es eis pr ue, tóc. Sio 
gm madia ips, oiti[a, folam fjumotur bs, buntur gnatsior rolls 
o prpotsenales, Igaus ngnamor folitapropertengka, 9t demonfira- 


LIBER XL . wis 
eummafi. Cum igum folidum fecunda linea aquaule fét folo tertia loca; . 
€ Enea fecunda aqualis tertia smoa:per isumm ePH quon proponitnr. 

TOT 4 "verobac propefíitio conuemt essamn pri[matis , quorumo duo 
plana aduerfa aqualia [unt triangula "vt Campante aif. Nam additis 
primési,qua fingula fmgulis fuss «qualia exwrgont parallelopipo 
«pt bic efl demon[iratum.proportionala erum. a Cotmigrur.prifmaa, 8 1j. 
eorum dimidiapsandems babeant cum ipfés proportionemiperécnmm eH, quinti, 
quod proponitur.— 

THEOR. 5; PROPOS. 538. 
$1 planum ad planum rectum faerit; & ab aliquo 
pundo eorum, que ia v»ofont planorum, adalterum 
| planumperpendicularis dua fuerit: in cemmunem fe- 
&bionem cade: planorum du&s perpendicularis, 


PLANVMenim A»,re&um ficad pla- B 
num AC, fitq; eorü cómmbisfeGio recta E 
AD. Ecsb s, puncto plani Ap,ad planum À 
Ac,perpendicalaris demitratur: quam 


dicocadereio communem (e&tiont Ap. C 
Nam 6 fieri poteft.cadat extra ad puoctum », b &sb ».in plano b ?2- 
. 4C, ducaturad rettam Ap,perpendicularis »o; conneGaturque P? 
re&a 1 o,in plano A3. Quooiam igitur ro, perpendiculariseft ad 
communem fc&ionem Ab, etit quoq perpeodicularisad plan& 
A» ,ex defin. 4. huiuslib.atq;adeo &ad rectam op, per 3 defin. 
buiuslib. Eft surem & xr,teGaad ve, per candem j.defio.Igitue 
in triangulo 139,duo angali.zs0,zo»,re&ifuntquodeftabíur-— 
dum,c cum duobus reQis int minores. Perpendicularis ergo ex €17-9*s 
z,demiffaad planum Ao, non extracommunem fe&ionem Ap, 99^ 
cadet,ergo inipfam cadat, neceffe cft.Quamobrem,6 planum ad 
planum re&&um faerit,&c. Quod erat demonfirandum, —. 

8C HOLIV M. ' 

H JE € efi domenfiratio T boonie. Nos tamen idem demonfirabiusen 
bronimebot modo. Si ex punéio E.dato inplano 4 C'.demiffoporpendieu- 
leri ad plenuno AC .memcadit in communem [oilionom AD,jodinpun- 
dium F.extra fedlinem, d ducatnr ox E,ndreiiam .A D, yperpendicula. d 14. 
vit EG; quaex 4. defin. buien Lib. m AC. nare ex primi, 


|opontio Eextoaplonum AC.duila funt adipem plenum AC, dua por. 
perdiculeres EF, FG.Gwodferi nequit, tut is fcholio propo[-15. huisp hb, 
aemonfranimen ! - 


THEO R. $4. PROPOS, 35. 31X, 
$1 folidi parallelepipedieorum;qua exaduer(fo, pla-. . 
morum latera bifariam feta (int; per fe&iones autem 
planafintextenía: communis fc&io planorum, & foli- 
et 4 di pa- 
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di parallelepipedi diameter , bifariam fe mutuo feca- 
unt, U | , 


SIN T parallelepipedi AB. planaoppofita AC, BD, quo- 
^, rum ompialatera bifariam re&a Gntio pao&tis LK,L,M.N.O, 
P. Q.perqua extenfa fiotduo plana IN, KO, quorü te&io com 
B 1 E munis fit rea R S:D ucatur stem dia- 
 meterAB DicoreGam R $,& diame- 
ttum AB , femutbo (ecace bifariam, 
Connexisenim re&is RB, RD,SA, 
S C: conüderentur duo triangula 
' AQS,COS. Quoniam ipirar lacera 
AQ, QS. triaeguli AQS, zqualie 
funtlateribus CO, OS, trianguli COS:(Sunt enim. AQ CO, 
&34. pri dimidiaredarum zqualium AG, CH, « & QS,OS , duabus 
w. — qualibus AN, HN, z«uales,.com fiat paralielogramma AS, 
bap.pri HS, ) 6 & adgulus AQS, zqualisalternoangulo COS; c Erunt 
gi. & bales AS, CS , e quales:& anguli ASQ. C3O, zquales, 4 At 
€ 4.pri- quianguli ASQ, ASO,, aequales funt duobus reGis. Igitar & 
ww.  CSO,AÀSO, duobus fant reis squales : eAc propterea AS,CS, 
di5.p*i- vnam ream lineam conftitueat, Rodom modo oflendencas 
wi. -. ele zquales BR, DR, & vnamexeiscomponilineam rectam, 
ei4. pri Ruríus quia etraque AD, BC, parallela eft; & zqualis re&z EH, 
mi ^ obparallelogemms AP,FC, f ipfe quoque interfeparalleln 
fg. vn- erunt & zquales.« Qnare& recta AC, BD, carum extrema con- 
decimi, iungentes, parallelz (unt & zqu.les: Ac proiadeipíarum di- 
834. prt midiz AG,BR. quales func.) »ia vero AC, BD, parallele funt: 
mi ' berugrre&z AB,RS, in eodem cum ipás plano,ideoque fe ma- 
h7.'v9- tuo fecabuot,in pun&o videlicec T. íi Cum autem duo anguli 
decimi, AST, A'TS, trianguli AST, zquales nt duobusangulis BR T, 
i29, 5 BTR , trianguli BR T : &latus AS, lateri BR : k Erant reliqua 
)s. pri- latera TA;'T S,reliquis lateribus TB, TR, z qualia; Acpropcerea 
9. — AB,RS, femutuoecant bifariam in T. Si igituríolidi paralle, 
k2é.pri lepipedi corum quss ex aduer(o,&c.Quod eracofondend um, ' 
Ph COROUOLLARIVFV M. 
( HINC efficitur , in omnipatallelspipedo diaguatros asume; fe soestma. 


bifariam fecare in uno puntlo, nimirum ippuntio T.,ip.qua bifariam. 
dimidumt , vt bie demonfiratum eS rilam BS.) 


SCHOLIVM u 
JHVIC tbeoremati dddipoteGd aletd won diffmile si , adore 
pfsuprimi lib dmonfiratim vuidplicet, -— 
$1folidum paraliclepipedum plano fecetut percene 
. el EE - trum. 





L1B8BER XI] 44x 
eun :bifaiiám fecabitur folidum abipfoplano; Etfifo- 


lidumparalielepipedum plano feceturbitariam:per cen 
tum rranfib.t iplum planum. : 


SECETV B parallelopipeum A B,plono C D., per centrury, boo. 
efl. per puncisan mádium diametri A B, quod fit G.. Dicoparallelepi- 
pedum bifariam [ecaxi, Sisemmprimóplanwt B D E 
C D, ophofétis apis A E, B Y, parallelum. E. INCIN 
& Etquiapleneparalele BV, D C, E.4, [eant ^ 
fecias qua/cutique proportionaliter, fesastr am- 
zefo. B 4, fiato in G; fuabustur quoque NL S 
lnsere aduss/oram plamrum 4H, Bl, atque. . . F. C :AÀ 
guo C bnfes 4. H , BI, brfariatb. b Cumiquur ^ basvs 
Jét vt bafis K C, ad bofim C B, ita folidum 4 D , ad folidum C B» etit decimni, 

| 4B. foci biferiam plano C D.pex centrum G.dudlo. 

TRANSEAT fusndo ples, fecans 41, BH, perdiamotron 
B1, 4H. Menerum oppefitorum , quoniam (5 fic B 


Jesatur paralipleppodum. per contrum G , imo per 
sotam diametrum 4 B, c eum 4 Ry inplanofót /€ 7.'0n« 
parellolarum AH, BI. d Demsenfiratamantem eid. decimi. 


senisa., parallelopipedum [ecari plamo per diametros dass - 

eppsfaormn plansrum dudio bifariam. | À  dyimi 
. TERTIO Mesum ecans 4 K B Mnequo fit aduevfs planieparal- 

]elum , neque per diametro oppofitorum plamorum dudum , fed tan-. 

8st her angnios 4, (^ B, plevetum AH, BI. Quoniam gitur bla- 

ne peraltin AH, BI, ecantur pleno AK BM» € erunt comHu- e wy om 

uos feclones 4 M, B K. parallola. Similiter parallela erunt AK, B M, qim, 

enn fiat commupes [eliones planorum parallelorum AL , BN ,fadia 

A pleno A4 K B MiG)serepar. | B E 

ol? AKBM : f idesq tomreia AX, B M, p 

guamretia 4M, BK, iter éeruntaquals.— 

Qiwaergoleteza BK, P.L, tancgali BKL, 

MN: ehangulu K BL,anguloe M AN, -— k 

equalis, ( Produélisenam N 4, M 4,ad O,P, 

arent AO, 4 Porellu BL, BK.parallela: g ac proindeaqualesan- g ro. 

gulieruu OAP, LBK..h Cum igitur O AP , aomalie fit angulo. -Unghe, 

4d A.N: aquales quoquaeruntangul) K BL, M AN.) i. Epunt bafes his. 

ECL, MEN , inter fo, Anu BKL,BLK, ADfNÍM A4 M N., d N M, prisni, 

: Co trisngulsao sriongulo «quais, — uasa Co» fisiltaarunt i4. pw: 
riangnls-BXL, 4 MN, k curplatexa balennteinca eques angulos loue eoo 





- 


- 
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gni BKLroliquo 4d M H; Creliqum K BE, volquo M 4 F , agno» 


Vie. ( KfbemmitotaL tec N H, aqualie, ( tam anguli BKL . BKT, 
anguli 4 M N, 4 M H,duobwereclu aquales: e$» totus ampulos 
LBE,tor angulo N AF ,aqualu,ob fimiltudmemparallelogrammorim 
LB,F N.) Sunt autem (5 latera B E,E L, lgtoribiua A F, F H. aqua- 
B p — le anguli BEL Ei K angulis AF H,F- 
- H M, obparallologramma L B, F N.. Igi 
L quadrilateyum BKIE, C9 aquiletermnm, C5 - 
quiangulum eii quadrilatero 4 M H FP; 46 
pU Drepterenaqualo Co fondlo,cum fóngeia femgu- 
lis connemant, latera nimirum lateréban , 
o )/— anguli angulu. Eodem modo aqualia evumt 
| e fimibatriangula B H M, ALK: (t que- 
- grilatera AKL E, BMNE: eummterf[o fnt (5 aquileteraq$. aqai- 
Ginapropter folidum contonturo planis AKLF , FHM 4M, 4E- 
3M, MHB, BKL.LBHF, equale evit folsdo contento planie B M NE, 
" — IIKB, BM AK, KU 4, AMN, N AIB v porto. defin. itn libri, ewm bà 
pisnis ia fin: fimilia C» aquala , vt demon/fratum «fü. Paralleiepope- 
eium vrgo AB, fedéum ef] plano AKBM,per centrum G, bifariam. 
POSTREMO plam fesett C D, neque adnerfis planis poaral- 
lolum fit meque por diasetros plozorum oppefstorum,neque per los a- 
glos eersum dndfmfed-vitruma, (ecot planneppoffta A4 H, BL OfSondo- 
pots amt eto "vt prima planum fosans C D,o(fa parallelogranstmnmm («tam 
veim € K, D M.quamrediau C M, D K,effe quales, Dimantr snupa- 
rallelogrammo O D, diemetri C D,.K M: 
-*^ B D E conseGjanturgneveiéa 4A M,BK.— Quo- 
f. . — Miamisitur A F, B E, paralllasofó L 1, ob 
I peralloiogramma AL, LE, a imer fe 
fnntparalislo: b. Erunt 4 B,C D,inee- 
demo coim illia plano : ae propterea fe yostom 
b7. "Us y C A fecabumt ém centro G, De [olo amine centro 
elecimi, 6. recóa A B, per bypothefim , focat Mla- 
£29.97 auus C Din quoexiffitrslia C D, c. Etquomam augulue BD C , an« 





, gulealierno 4 C D, aqnalicefi: d EfBautem C amenies BG D,.an- 


pue. 

4 PP Colo 4GC, ad verticem aqualie: Clarus B G, lateri A G , aquals, 
JU. nod 4 B, biforiam[tceturin G.cemro: e Eritolorm D G, lateri 
€26.pni CG,aqnale. Cum ergo per oa.qua ad propof. 34.lb.1 .offendimm, dianso- 


tri C D,K M, femutuo bifariam focomt,tranfibit K. M, per psndimm G,.— 


. Sbique diametrum AB,(ocabtt. — Guiaergoletera B G, GD,sriaoguh 

f !5-P*/. BG D,aqualia funt lateribts 4 G, G C, trianguh AGC: € (5 an- 
E4?t*- gui BG D, aqualit a»gulo 4GCi g Eric e bafos BD, aqualiabafó 
] AC. Eodem Argumento aguales erunt reTa B K, A M.Guocirenenmo 
tria latera B D, D K,K B,irianguli B D;K ,aqualia font tribtn latori- 


 u 4C, CM, Mi 4 trianguli 4 C M; Erupt,pereu, qna ad prepof. 8e 
| . : ] 00 deban | 


^ 
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Vb. n. docuimen, anguli iiim angulis buius quales: RE autet tois 
D BL, 1015$ C A N , agqnalie , eb herilitudtueso paradsigratmemnorste 
B AH. Igiur (o vouquas K B L.reliquo M AW. eri aquaiie.Qiuo- 
s igitur [atta BK, BL, triaenguh BK L, aqualia mnt lasériiue 
KM, AN, trianguli 4 MN; (» angulus KBL.angulo M AN. aqualiss — 
& Erit f» bof KL. bafi MN: (b veliquiangulireliquisangula a4ua- * 4 ph 
de. Sssgutur aqualtbis angulis BKI, AMN, aqualesadaaniwrangu- — — 
E BKD, 4MC, fent totiangnli DKL. CMN, aquales. Suave quadri- 
laterum BDKL.quadri(atero 4CMMN, Qv aquiloterumefi ch» equiam- 
fuium » de propterea aquale (y fosmilo , cmm fingula conuenian: fongue 
Jie. nempe latera lateribue (Sv angnliangulis. — Rurfuc quiatota L1, toti 
NHefl aqualuymrit f relqua! Krekqua HM aquali. — Kodetmque 
vatisue reliqua DE, reliqua C F, aqualis erit: dc propterea quadrila- 
terum DEIK,aquilaterum esi quadrilatero GV H M: Sed (5 aquiongn. 
ditm ; cum anguh DEI, ELK, aqualos fmi angulis CFH, F HM, proytey 
Aelitadinem par. ammorue Bl, 4H: (t angi EDK,1KD, 
angnie FC M. HMC,aquales,quodaquales oflenf fint ovum angoli al. 
ser LK D, BDK, angulis NMC, ACM, Igitur quadrilattra DE1K, 
CFHM, aqualia on! ch. fimilia. Nonaliter oflendemoe , aqualioefó — 
e fomilia ( quadrilaters AC KI, BDMHi Ie DENM,GELK, — ^ 
&nm (S latera laseribis, 5 angnliangulis conuenian , Ut perffe 
efi, Sinamesbrem olulum contentumplanie CKLF, FHMC, CKDM, 
MHBD, DKLB, BHFL,por10.defen.butw lb. aqualo ft fcl.do com. 
gentó plana D M N E. EIKD, DMCK,KI AC,CMN. A4, AIEN: etum H 
brieo iia fot desmonfirata (» «qualia C mollia. Parallelepipsdum ige- 
ur AB foldnm off per cemirem G. plano CD b.fariam. 
S B D jecoter iam parallolepepodum A By plano C D, bifariam. Di- 
se plonmm C D, pev contrum parallolepipodi tranfire, boc oi] . punfium 
Q), i» que planom C D, fecot diametrum 4d B, aimidero diametrum 
4 B. bnfariom. $i onim diameter 4 B em 
G, non dinudinur bfeviam , diuidatr feo» B DH 
giam in E , Vt fjt E, centrum paralisispipedi. 
Bi igitur pev E , ducatur plauum F M, 
€ B, perallelelum , fecabitur parallchp:no- — 
dum A4 B, bifariatopiano F B , «xt demon- : ' 
eff. — Ponitur antem (»» bifariam CR A 
foeeri plano G D : Virur (olida C B, F Bv cum font dimidia paralile- 
predi A B, imer fo aqualim [ns , pars Go votum. — Quod of? abjur". 
bifariam; 4c proinde Q , soutrum esit parallolopipedi,  Guod demon 
freodam ernt, 


THEOR. 


qv 


" 
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THEOR;; PROPOS, 4o. 
, $1 fuerint duo prifmara equalis alticudinis , quorun 
hocquidem habest baftn;parallelogrammum; illad ve- 

ro, triangulum; dup!üm autem fuerir para:lclogzum- 
mum trianguli: A Qualia erunt ipfa prifmata, 

- SIN T duo prifmata zqualisaltitudinis ABC DEF, GHI. 

- KLM,quorum ?llud bam habea: paraliclogrammum.A B C D, 

hoc vero triapgulumG HL; &queparallelogrammumA C,trian- 

^ gusli GHI. duplum.Dico hzc pritnta effe aq valia.Perficiantne 
eoim parallelepipeda A N,G Q«: Qnod quidem fiec, (i: plana 
triangulorüextendantur,perficianturq; parollelogeammaa B N; 

AO; GP,MQ Sienim conne£tantur re&&e NO. P Q, confütera 

Q erunt duo parallelepipeda A N; 
Y, 29 .GQ, einídem altitudinis cum 
L.  prifm.tis.Nam placahorum fos 
idoram oppoáta.effe parallela, 
p facilecolligstut expropof.15.ha 
' iuslib.« Quoniam igitur paral, 
A 5 G I: lelogrammum G P., duplum eft 
viangali GHI; Poniter antem 
b31, vs & paxallelogrammum A C , eiufdem triapguli G EI, duplam s 

decimi, zqualis eruntparallelogramma AC,GP. 1 







Quare parallelepis 
peda A N,GQ.eiufdem aktitudinis,faper «quales ba(esAC,GP) 

€32«U9 inter (e[unt zqualia; Acque propterea eorum dimidia, nimirum 

, desimi, prifmata ABCDEFE,GHTKLM, (cNam parallelepipeda A N, 
& Q. perdiametros CF, D.E,HLLK, planorum aduerforum fe- 

esntur bifariam,in bina feilicetpri(mata) qualia quoque(unt 

interíe. Itaque fi fuerim duo prifmata zqualisaltitudinis, &c. 


Quoderatdemonftrandum. 
vt SCHOLIVA,. 
PERSPIC-VV M autem eif ex desvonfiratione:, gropofétionon, Srionom 
bane sntelligi de illie dunlamat pessatié , qua: dno tPiangnla baboma, 


eppofoto : cum. imporet. pbnlielepipeda compleri: quod farénon offen, 
|f prima fuper Purelelgram nm ABO. D, prem 


viuo triangulo, nempe 4A D E, GE; Efüe. 
, vnitoéum panellolipipodum» — 0* e 
completum. TR E 


FINIS ELEMENTI YNDECIML. 
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EVCLIDIS 
ELEMENTVM 
207 DVODECI. 
MYM. 
Etfolidorum fecundum. 
THEOR. 1 PROPOS: 


V in circulispolygona fimilia; inter fefünt, vc 
eds quadrata, m ' M 


INT duopokygona fimilis ABCDE;FGHIK, 

defcripta in circulis, querum diametri AL, FM, 

'DicoitaeffepolygenumvAiB C D-E,ad polygo- 

num FGHIK, vt quadratum diametri AL, ad. 

quadratum diametri FM. Subrendantur enim. 

angulis zqualiburA RC; FG H,re&tm4 C, FH, 
&tonuefiantar rez BL,G M, Quoniam igiturob milimdi- 

ionorm eR,vtA Bud BCiita FG,ad GH; a erunt a 4f] 
la ÁBC,FGH, zquiaogula, eum circa aogules quales 
ABC, FG H,babeaatlatera A " 
groportionalis:$ Et sutem. Bog; bm 
angulus ALB.angule ACB: ; tet 
& angulus FMG, anguo[ 
FHG.aqualis.Igisur &ao- 
guliALB, FM G,zquales 
erunt. Cum ergo &anguli 
ABL, FGM.,zquales L . 
* nempereüiinfemicirculisexiftentes: erant& réliquiBAL, c 3m 
GEM, aquiles. « Quare elit vtAL ad AB, ita FM, od E G : & sor, 
peranusando, vi A Lad F M, ita A B,ad F6. f/Igitureft vt qua- d 52,9 
dratum ex ALiadquedratum ex FM, ita polygonum ABB C D E, s»j, 
faperAB,ad polygonum F GHJK, fuper FG: cum tam quadra- e ^ft. 
M quam polygosaánrügure miles imiliterq; defcripta.Qug faa.fop. 
itaque xri, 
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laquein cittulis polygona fimilia, ioterícfunt, vt diametrf) 
. quadrata Quod erat demonftrandum. 
Eos THEOR. 1. PROPOS. a. 
CIR CVLL iateríefünt,quemada.odum à diame- 
tris qadrata, 
SINT duo cireuli ABCD, EFGH,quotum diametri A C, 
&G. Dico cfle, vt quadratum diametriA C,ad quadratum diame- 
tr EG , ita circulum ABCD, adcirculum EFGH. Sienim tes 
non itafe habet; Sit vt quadtatum diametri AC, ad quadratum 
diametri EG,ua circulus ABCD, ad aliqáam magnitudicem, 
nempead!, que vel minorerit vel msiot circulofPGK. Sienim 
B». —efletequalis shaberezcirculus ABCD, ad circulum EFGH, & 
quoc. ad l,eandem proportionem ; «c propterea effet circulus ABC D, 
ad circulum EFGH vtquadratum diametri AC, ad quadratum 
| diametri EG, quod noo cotceditur Sit ergo primum T, minor, 
quam circulus EFGH, magnitudine (cilicet K , ita vt circmlus 
EFGH, zqualis át magnitudinibus],&K.GmolInferibaeueia 


A circulo EFGH , quadra 

"p L tum EFGH ; quod quia 

dimidi& eft quadrati cired 
B "M eupdem circulum deleri- 

pti, vtad propof. 9. lib. 4. 

oltebdimus, maius erit, 

quam dimidium circuli 
€ EFGH. Seceptur bifa, 

| i. 71» riam peripherig EP.FG, 
| | 6H,HB,in pan&isL, 
M,N.O,adiuagantarque re 22 LV , LE . MF . MG » NG, NH* 

OH, OB. Ducator per L. rea TV, tangenscirculam io L, quas 

. patallelaeritipüEF.vt ad propof 15.lib.3.oftendinus, occurrat. 

41. qug re&is HE. GF. produGis inT,& V.bQuiaergotriangulum 
prime. — ELE, dimidium eft paraliclogrammi TEFV ; maius erittriane 
gulum ELP, quam dimidius fegmenti circuli BLF.Badem ra« 
tioneeruntréliquatriangnja maiora, quam dimidiafegmento- 

rum,iD quibus (unt Omnia igiturtriangula fimul maiora fft, 

quam dimidiem omnium fegmentoram fimul, Quod & rarfas 

( Jeriobenz EL, LF, &c.fecentur bifariam, & adiungantur rese 
inesconttituentur codem modo triaogula, quz maiora er&nt 

fimul quam dimidium omnium fegmertorum fimul,io quibus 
funt; & fic deinceps.Quoniam vero,f à circulo EFGM. iufera. 

tar plusquam dimidiü, nempe quadratum RFGH , &irehquis 
fegmentis plusquam dimidium , nempetriapgula &LP,FlMG 
at dtt. &c. atquein hu&ac modum femper fiat detrá&iq ; c 1elinquitu? 

d | tendem 
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&ndem rhinor magoitudo, quam K, exceffus inter círculü EF, 
SH, & magnitudinem IL. Sint iamcirculifegmenrareli&, EL, 
LF,FM,X&c.fimul fumpta minora,quam magoitudo K. Cum igie 
tur circulus EFGH, «qualis ponatur msgoitudinibusl,& KYG- 
ul; fi excirculo detrabantur di&afegmenta, X ex1, & K , ipfa 
anagnitudoK,qua maior cft prafatis circuli fegm éis ; erit relí- 
qoum polygonum ELFMGNHO, maiusreliqua magnitudine 
1. Infcribatur in circulo A BC D, polygonum APRQCRDS 
fimile polygooo ELFMGNHO. Quodquidem facilefier, & — . 
^ femicircal; ABC, ADC , bifariam fecenturia B, &D, &rurífao.— 
circumferendz AB, BC, CD, DA, bifariam io P, Q, R, $5; &fle 
deinceps, dengc in tot partes aquales diui(a fit circumferentia 
AB CD, in quod di(tributo eft circüferentia EFGH. Nam iune 
Gis reis AP.PB,B Q. &c.erit figurainícripra fimilis igurgEL- 
FMGNHO, vt patet. « Quoniam igitareft polygonem APB. a 1. dug 
| QCILD Sad polygonum ELPMGNHO yt quadratum diamoe- decimi, 
tti ÁC , ad quadratum diametri EH, hoc eft, perbypechefm, vt 
circulus ABC D,ad |: Eft aatem polygonnm APBQCR DS,mi- . 
nus erit circulo AB C D;éIgitur & polygonum ELEMGNHO, b 14: 
gninuserit quam I, Oftenfum autem eft & maius, Quod e(tabe quimtà 
furdum. Noo igitur miaoreft msgnitudoT, circulo EFGH. 
"' QVAMQVAM autem in figura confertur maiorcirculus 
£um 1nigovce; codem tamen modo demonftrabimos, minorem 
circulum EFGH, non poffe ad magnitudinem, qux minor fi, 
quam maiotcirculus ABCD, habere eandem proportionem, 
quam babet quadrat diametri minoris EG,ad quadratü majo- — 
113 diametri AC, lea vt generaliter & vniuerfe demonfiatum fit,- 
nunquam quadratum diametri alicuius circuliad quadrarum 
diametri alteries circuli esndem habere poffe proportionem, 
' quam habet priorcirculused magnitudint pofteriorecirculo 
zninorem:fiue priorcircalus maior fit pofteriore,Sue minor. 
SIT deinde magnitudo l,msior circulo EPGH. Cumer 
ponatur circulus ABCD, ad l,effe vcquadratüdiamewi AC,ad . 
uadratum diametri EG;erit & conuertendo l, ad circalumABa 
€; D, vt quadratum diametri EG,ad quadratum diametri AC.Po. 
ziatur vt Ladcircalum ABC D, ita cireulusBFGH,ad magnitu: 
dibemaliquam, nempead K. EtquialI,maior poaiturcirculo - 
 JSEXGH,« maior quoqueetitcirculus ABCD, magnitudine K, € 14» 
Quare etit vc quadratum diametri EG, ad quadratum diametri 4usstk, 
4A C, ira circulus EFGH, ad magoiradinem K , quz minor e 
 &irculo ABCD. Qvod cftabfüurdum, Otteofum enim eft iam in 
grrion partegencraliter, nó poffe effe vt quadratum diámetrrad— 
Q uadrarum diaietri, ita circulum magnitudinem circulo mi 
merem : fuc prior eirculus maior fit polkeriore ; iue minor, . 


Quem 
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Quamftiisutem circulus ABCD, maioreft, &EFGH, minor: 

&adcm tamen iatione pítendemus quadratum diametri circuli 
EF GH,ad quadratum diametricirculi AB C D,non poffe ha, 
bere candem proportionem , quam habetcirculus EFGH, ad 


^ anagnitudinem circulo ABCD, maiorem: quia eodem modo 


En 


q.. 


probabimus,(fiillud concedatur) quadratum diametri AC. ad 


"quadratü diametri EG,eandé habere proportioné, quam habet 


circulus ABCD, ad magnitudinem circulo EFGH , minorem. 
quod falíum effe iam in priori parte generaliter domonftratum 
of : Ita vtgeneraliter & vaiuetíe quoque demóRratum fit, nun 

A t quam quadratum diame- 

— trialicuiuscitculiad qui. 
dratum diametri alterius 
circulieatd&habere poffe 
proportionem, quam hs. 
bet prior circulus ad ma- 
gnitudiné pofteriore cir. 
culo maiorem : Gue prior 
circulus maior fit poft. 
riore(ioe minor.Noner. 
go maior eft magnitudo l,circulo EFGH: Sed neque minor ef 
oftenta;zqualisigituroft. Quare cum ponatur, rt quadratum 
diametri AC , ad quadratum diametri EG , it$circulas ABCD, 
ad V:sficatttem vrcireulus ABCD, adl, ieaidem circulus AB- 
CD, ad circhclum EFGH , qui equaliseft magnitadini Y : Erit 
queque vt quadratum diametri AC ,ad quadratum diametsi 
EG,it$ cireulusABCD,ad eiftcalemEFGH /fiae circolüs ABCD, 
circulo EFGH;maior ft (iue'm imor.Circuli igiturinter fefaat, 
quemadmod& à diametris quadra, Quoderatoftisndendum, 
0f COROZILZPFE ARIV M. 

CHINC fitta effe civenlum ad circulum vt polygennem sm illo dofri- 
pium ad polygon fimile in boc. de]eriptum.. ueniam taz circulus 
ed circulum , quam polygonum ad polygonum eid , vt quadratum dia- 
metri ad quadratum diametri,0eluii demon iratum eJ. ) . 

| THEOR. ;., , PROPOS. j. 

« OMNIS pyramisiriangularem habens baíim, diui- 
ditur in duss pyramides aquales, & Gmilesinter fe,uii- 
angulares habentesbafes, & fimilesteti; Eti duo prif- 
mara zqualis, quz duo ptifinata maiora fant dimidio 
totius pyramidis. 

SIT pyramis cuius baüstrianguluni ABC,vert&x D.$ecen^ 
tur ouunia eius latera bifariam in E,F,G,HI,K, conngétanturqe 

z:eüac 





L 
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rm&azEF,FG,GE,HLIK,KH,HE.EIL.IF. Diuifaitaqueeit 
pyramisin duas pyramides AEGH,HIKD quarum bates ceían- 
ulaA EG, HI K,& vertices H, Dr: necnoninduotolida EBF- 
GHI, CFGHIK , quz mox oítendemuseffe prifnata, quorum. - 
illius bafiseft parallelogrammum EBEG ,&tria :gdlaoppotica 
EHG,BIF: huius vero bafiseíttriangulum CF G,cuiopponi- 
tur tridngulum FIH , habeotque hzc prifmataterminum com- 
munem,parallelogrammum FGHI: & cum duabusillis pyra. 
midibus componunttotam pyramidem,vtconftat,áreQecon- — , 
cipiaturpyramidis vertex D.io fublimi , nec non ciustriangula 
circumiacentia. Dico igitur duas illas py. " 
ramides elc z quales, & fimiles interfe, & 
fimilestoti: Item duohzcpriímata effe * a 
interíe aequalia. & maiora dimidio totius 
pyramidis. Cum eaim latera AD.BD, b xr CB FE OC 
sriangoli AD B, fe&a fint'ifariam , ac 
proinde proportionaliter: s erunt HAB, parallela. Eadem 1 ^ fe- 
ratione parallel& eruntIK , BC: &HK, AC: & EG, BC: & ER, xfj. 
AC: &PG,AB: &EH, BD: &EL, AD: &IF,DC: &HG, DC. 
b Suntautem &reGz FG, Hl,cum parallelz fintipfi AB,inter fe 9. 9». 
parallele : Atque eadem ratione paiallelz funt GH, FI, cum Gnt decgri.. 
parallelzipfiDC. Quare parallelogrammatunt AEIH,HEBI, 
IDHE. EBFG, GHKC, CKIF, PGHI, | Q oniam vero rect 
HE, HG, reis D B, D C, funt parallelz : c eruntanguli EHG, c 7o. 
BDC,zquales: Aceadem rationes zquales erunt anguh HEG, decimi; 
DBC: & HGE,DCB, 4 proportionalia igitut funtlaceratrian- d 4. /e« 
guli HEG, lateribus trianguli PBC,circazqualesangulo:: ac xtj. 
proindefimile eft triangulum HEG, triangulo DBC. Suntau- 
tem &triangula HAE, HAG, AEG,triangulis DAB, DAC, 
ABC, finilia percoroll.propof. 4.. lib. 6. Pyramis ergo AEGH, 
pyramidiABCD fimilis e(t,per defia. 9 lib.ri. Rurfus quia recta 
.HLHK, redis AB,AC,funtparallelz: « erunt anguli TH K, eo. vn 
BAC, zquales. Eadem ratione zquales eront anguli HIK, decim:. 
ABC:& HKI :ACR. f Q "arelatera trianguli HIK,lateribus f. 4. «- 
trianguli A BC, circa zqualc» angulosfuntproportionalia: ac xti. 
prop«ereatriangulum HIK,triangulo ABC, fimile oft: Suntau- 
gem &triangula DHI, DIK, DKH, triangulisD A B, DBC, 
DCA, milia, peridem coroll.propof 4.]ih s.Pyramisergo HI. 
"KD.fimilseftquoquecidem pyramidi ABCD,perdefin. 9 lib. - 
11 Quo niam autem triangula AHE,H DI. fimniliafunt triangulo 
^D B. vrotteufurm ettexcoroll.propof.4.lib. o. & ipfaquoq;in- gi" 
ter fe timiliaerunt.Cum.igitur fint fuper reQas xqualesAH,up, 1, 
coofttutatipí2 eruntzqualia,per lemma propof.22.]ib.6.$1mi': 
argumonto zqualia crunt & fimilia triangulaAHG, HDE -.. 
! ' f f á l4 
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fimilia finroftenía triangulo A D C, &conftitutafoper zquales 
re&tas AH, HD. Pari ratione zqualís;& fimilia eraot triangula 
AEG, HIK,cum fimilia fint oftenía triangulo A BC, & fuper re- 
rectas pofitaA E, HI,s quz a: quales fupt,ob parallelogrammum 
AEIH. Non fecus zqualia erunt &fimili triangula EH G, 
I D K,cum fintoftenfa fimilia triangulo BDC, & hab eantrectas 
b34  HLE,DI, bquz zqualesfunt,ob parallelogrammum HE 1 D.P3- 
primo ,2gudes igiturAEGH,HIKD,zquales (unt & fimiles.per 10.de- 
fia. lib. r1. quandoquidem om n!1a triangul; vnius zqualia (uot 
EE & fimiliaom ibus triargulisalterius, vt demoulttratum eft. 
cs4. | RVRASVS,equia etz EH,HG,GE. zu funt, & paral- 
primte lelz rectis BL IF, F8, 0h parallelogrammaEH TB, FG H I, BF. 
GE; Eruntcriangula EHG,BIF,zquiang"là inter fe, & zqua- 
^ A li»percoroll. propo( 8.lib. 1. Ac propter- 
dic. «n ea& fimilia: d Sunt autem & parallela, 
deutrii, a 2G , cum EH, H,G , perquas ducitur planum 
. EHG, parallele fint re&üis BI, IF, per 
. 4 uas planum BIE, ducitur, Igiturioli- 
BE CB PC dum B IFGHÉ ,contentum dsobustri- 
angulis EH G,BIF, ex aduerío z qualibus & fimilibus, & parl- 
E leli, & tribus parallelogrammis E GF B-BBEHT,TE G H,priíma 
* . eft, exdefin. Eodem modofpriímaoítendetur folidum C F G H- 
e34. IK.eCumenimre&z FC,CG,GF, zquoles (iat, & parallelz re- 
S primis CQisIK,KH,H. ob paralielogramma CFIK,CGH K,FGHTI, 
erapnttriangula CFG,HIK,zqualia, & zquiangula interíe, ae 
f 15. propterea ümilia: f Sunt autem & parallela, quod re&z CF, 
vndt«. CG,perquasduciturplanum C F G,parallelz fint re&is KL,KH, 
pec quas planum KIH,ducitur Igitur folidum C F G H I K,cona- 
tentum duobustrianguhs CFG, KIH, exadnerfo zxqualibos & 
fimilibus, & parallelis; atquetribus parallelogrammis C FYK, 
K HG C,1F GH,pritma eit. Quoniam vero prifmata EBFGHI, 
,: CFGHIK,(unteiufdom alitudiois, nempeinter plana paralle- 
laBCG E,HIK:&parallelogrammum EBFG. bafis illius. du- 
plum eft trianguli CFGibafis huius,pet(cholium propof. a1 lib 


a234. 
primi. 


^ £49 rglpfainrertezqualiaerunt.. MEE 

oos Ue. DENIQVEQquispri(ma EBF GHI, maius eft pyramide 
MES E BPI,totun parte; E(tautem pyramis EBFI, zqualis & fimi- 
'Jispyramidi AEGH,nec nonpyramidi HIKD, vt perfpicvüch 
ex zqualitate & (imilitudinetriangulorum: Maioraerunt prif- 
mataEBFGHILCFGHIK,pyramidibasÀ E GH,HIK D. 
Acproindeilla quidem dimidium pyramidis ABCD,excedent, 

hz veroà dimidioeiufdem deficient. (QQuapdoebim totum ia 
duas partesingiquales (ecatur,maior dimidium eius fuperat,mi 


nor vo 
t 
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her tetoà dimidio dzficit.Omnisigitur pyramis triang;larem 
babensbafin,&c. Quod eratoftendendum. ^ 


THEOR. 4. PROPOS. 4, . 1e 


S I fuerint dug py:amides eiufdem altitudinis,triame 
pulares habentes bat. 5; fit autem illatum viraq; diuifa 5c 
in duas pyramides zqualesinter fe; & (imilestotis & in 
duo priímata zqualia; Ac eodem modo diuifa fu vira- 
quepyramidum , quz ex fuperiorediuifione nat funt, 
idq; femper fiat; erit vt vniuspyramidis baíisad alteriws 
pyramidis bafim,itra & omniaque in vna pyramide, prit 
mata ad omnia, quzinakerapyramide , prifinata mul- . 
tirudine zqualis. 

SIN T fuperb-festriangulàres ABC,EFG, dux pyramide» 
ABCD,EFGH, etuídem alticudinis,quarum latera bifariam di- 
uidantorin punQtis, K,L,M,N,O,P,Q,R,S,T,V,conge&tantum — , | . 
que re&z IL. IK,.KN,NO, OM,MN;LM,MI;PR,R Q.Q T, T Vy 

V S, ST.RS,S Pit: vt pyramis vtraq; (e&a fitin binas pyramides 
zquales iatér(e.& Gmilestoti,nimirum ia ATILM,MNOOD, E P 
RS,STVH; &to bin: prifnatazqualiaBKLMN, CKLMNO; 
PFQRST; GQRSTV; vt vult própofitio przcedens: Kodemo; 
modo intelligatur effe diuifz pyramides tà&z AILM, MNOD; 
EPRS.STVHA fic deinceps. Dico ita effe A E 
omniaprifmata (adain pyramideABGD, | 
ad omnia prifmata generata in pyramide t P 
E FGH, iilis multitudine z qualia, tt ef | 
bafis ABC,ad ban ERG. Cum enim fit vt. ,' 

BC,ad CK,ita EG,ad G Q,eo quod vtraq; BKCFQ C 
linea diuifa eft bif.riam;fiatautem triaogulaABC,LKC, milia 

fimiliterq; pofita ; Item criaogula EFG.RQGex coroll.propof. — . 
4. lib.6, seritquoque vt triangulum ABC, ad triangulum LKC, à *À 
ita triangulum EFG, ad triangulum R QQ.. Etpermutando,vt $5. 

ABOC,ad EFG,ita LKC,.ad RQG.V cautem LKC, ad R QG, ita eft 

prifea C KLMN O, ad prifma G Q RS TV, vtmoxotteade-. 

Bim us, atqueadeoita ptifmaIlBK LM N ,;adprifmaPF QR S T, 

«um hacillisfint zqualía: Ecvtvnum prifma,videlicec IBK- 

LMN ad vnum priíma PFQRST: b. irafuntduo priífmata IBK- b t2. 
LMN,CKLMNO,àd duo prifmatà PPORST,GQRSTV. Igi-qus — 6 
«ur erant quoque, vtbalis ABC, ad batia E FG, i2 duo prif- 
iata in pyramide A[B C D, ad duo prifmata in pyramidc E F-- 
"GH, Similiargumentoofteademus, ita effc bina prifmata in 
* ff a pyrami- : 


em 


Y 


pyramidibusAILM,MNOD .faiis in pyramideABCD ad bias 
prifimarain pyramidibus EPRS, STVH faftisin pyramide EF- 
GH,vtíunt bafesAlIL,MN O,illarum pyramidum ad bafes EPR., 
$ T V,harum pyramidum;& fic deiaceps eadem fem per fata di- 
uione. Sed vc illa bafes ad has, ira e LK, bafis qua illiseit az - 
qualis & imilis,ad bain RQG.quaz bis cit equalis, & fimilis, vt 

in precedenti eftdemopfiratum , hoc ef, A E C 


ita eltbafisA BC,ad bafin EFC.Igi türeruünt ) 
quoque, vtbafisA B C, ad batin EF G,ita L PL 
prifmata cuiuslibet pyramidis fa&z ip py- . 


ramide ABCD.ad prifmata cuiuslibet py. B KCFQ,.C 
ramidisfaQz in pyramidcEFGH-Ac pro. | 

ptereaerunt quoque vt priímata pyramidis ABCD, ad prifmata 
pyramidisEFGHiira prifmatasam pyramidisAILM.ad prifmz 
ta pytamidis EPRS, quam prifmata pyramidisMN OB, ad pri- 
finata pyramidisS T V H:& ita deinceps. Quare cum &nt,vt duo 
prifmata pyramidis ABCD, ad duo prifmata pyramidis EFGH, 
4 ita omnia prifmatain pyramidibus XBCD, AILM, MNOD, 
&c fimuladomunia prifmatain pyramidibus EFGH , EPRS, 
STVH.&c. Gmul.fihzcillismultitudinefiotzqualia: Eruct 
quoque,vtbafis ABC,ad bain ÉFG , ita omnia prifmara in py- 
ramide ABCD, ad omnia prifmatain pyramide EFGH. Q)vo- 
circa fl fuerint duz pyramides eiufdem altitudinis, tiianguia- 


. tes habentes bafes,&c. Quoderat demonftrandum. 


LBM M A. 


QV OD entem fit LKC, 6 ROG, iteprifms CKLMNO,ad 
prima GORSTV , itaoflendemm. Intelligentur ex verticibm D, 
H, «d bafis ABC, EFG.demiffeperpendiculares, que erunt aleitubs- 
nts equalis pyremidum ABCD,EFGH. — Quoniam igit plena 


52.9 paraliila ABC, MNO, b (ecant duesrecias, nempe DC, er pr- 


; Acum. 


^ 


pendiculerem ex D , demi(fem proportionaliter; fecatwv antem 
D C, biferiem in O , [ecabitur qxeque perpendicularis ex D, de- 
mifa bifariam inputiclo, cuiplanum MNO,oceurrit. Eedemra- 
tione perpendiculari ex H,dem: (fa biferiass fecabitur Aplano3TV. 
Quart cum toteperpendiculares ponantur equalis, erunt && dimi- 
die nempepri(matum altitudimnes,aquale, — Acproinde prifmatt 
CKLMNO.GQRSTV ci babeant altitudines equales , inter f 
erunt.vi bafes LK.C,R QG, per ea, qua ad propo. s 4. lib.rx. demo.- 
firaxim. aL 

i THEOR. 
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: SVB eademaltitudineexiftentes pyramides, & cri- "- 
argulares habentes bafes; inter (efunt,vt bafes. — 


SIN T pyramideseiufdem altitudinis ABCD, EFGH,qua- 
fum bafestriangula ABC,EFG. Dico effe pyramidem ad pyra- 
midem, vt eftbatisad bafin.$1 eoim non ita fit, ponatur vt bafis 
A BC,ad bsfio E F G,itapyramis ABCD , ad folidum X:quod 
vel minus erit. vel maiuspyramide EFGH. Sicprimo minus, 
magnitudine Y. Diuidaturpyramis EFGH, in duas pyramides 
zquales, & duo prifmata zqualia, iusta. A E 
propof. 5. haiuslib. Rurfus eodem modo 
fa&z pyramidesinpyramide EFGH, in I L Y 
"binas pyramides zquales, & in biná prif- 
sata zqualia, & fic deinceps. Quoniam B er 
igitur,fi à pyramide EFGH auferatur plus- (2j (Ix 
quam dimidii», nempe duo prifmata P F. 
QRST,GQR STV;^aqua maiora funtdi 33. dno 
midio pyramidis EFGH : Item à reliquis idibus EPRS, decims, 
$TVH, plusquam dimidium, earum fcilicet prifmata, & fic de- 
anceps: b relinqueturtandem minor magnitudo quam Y , ex- b1 dec. 
eeffus pyramidis EFGH (upra fohdum X. Sitergoiam relicta 
magnitudo minor. Cumautem pyramis EFGH,zqualis pona- 
tur folidis X, Y:eruntreliqua prifmatain pyramide EFGH,ma- 
iotafolido X.Diuidaturpyramis ABCD, in duas pyramides a- 
ua|es, & duo prifmata gqualia, & codem modo tactz pyrami. 
des AILM,MNOD,in binas pyramides zquales , & bina prif- 
gnata zqualia:Atque hoc toties fiat; quoties id fa&um fuit in py- 
ramide EFGH.«Quoniam igitur funt omnia priímatain pyra- c 4.4ue 
mide ABCD, adomnia prifmata numero zqualia in pyramide decirni, 
XFGH vtbafis ABC,;ad hafin EFG, hoc eft, vt pyramis ABCD, 
adíolidum X.Suntautem amnia prifmata in pyramide ABCD, 
minora, quam.tota pyramis ABCD: derunt quoqueomnia d 14. 
prifmatain pyramideEFGH,minora quam folidum X.Oftenfa quini, 
vero funt & maiora. Quod eftabfurdum, Nen ergo minus eíl fo- 
Jidum X. pytamide EFGH, o ' 
SI'T deindefolidum X,pyramideEFGH, maius. Quoniam 
i zitur ponitur pyramis ABCD , adíolidum X, vt bafis ABC, ad. — 
bata EF G: Eritconuertendofolidum X , ad pyramidem À Be 
CD, vt bafis EFG, ad bafin ABC. Ponatur,vtíolidum X, ad py- 
ramidem ABCD,ita pyramis EFGHiadfolidum . Y. Etquialo- ' 
lidgmX,maius ponitur pyramidelERGH .:eerit & pyramis AR- €14. 
CD, maioríohéo Y. Quarterit yc pats EEG, ad bafin A BC, quinti. 






1 


3 ita py- 
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ita pyramis EF GH ; adfolidum Y, quod minus eft pyramide 
' ABCD. Quod eftab(urdum, Oftenfum ebim eftiam,non poffe 

*  effe,vteítbafisad bain, itapyramidéad folidum pyramide mi- 
nus.Nonergo maius eft(olidum X,pyramideEFGH,fed neque 

- íninus eft oftenfum. Igitur zqualee(t. Quarecum ponaturvt 
$9. . batisABC.ad ba(in EF^5,itapyramis ABCD,adfolidum X; a&t 
$4. Lutem pyramis ABCD,all folidum X,vtad pyramidem EFGH, 
falido X, zqualem: Erit quoque vtbafis ABC, ad bafío KFH, 

ita pyramís ABCD, ad pyramidem EFGH. Sub eadem ergo 

altitudine exifeutes pyramides,&c.Q uod erat oftendendum. 
- SC HHOLIV M- 

U/— , CONVERSO modo fi pyramides triangulares inter fe fsnt , ot 
bafis; ipa eunt fub eadem aliitudme. Sienum vnisz nigitudo mier 
&xedaiur, ab(cindatur aben aqualis minori, C» ÀApuntioabíciffionis ad 
emnes angulos bafis ducantur rocla linea; Eritque vt bafis ad bafsm, ita 
pyramie ad pyramide; snodo con(litutam: Sed fic queqne erat ad to- 


bs. am mni ergo conflituta aqualis erit toti pyramidi, 






qu. bars toti Éuode dur. 
FCOROELARIVM 

CHINC fit;pyramides siu[dern alistudinis fuper eandem,ool ag nales. 
bafes triangulares confitutuu , effo inter e quales; propterea quod ean. 
sem proportionem babent cum ba fib, qua quales pomumtoer,'velcerte 
«vna (5 eadem. 

IT E M fequitur à conner[o , pyramides triangularos quales [uper 

* eandem el aquales bafes eanderm babere altitudinem. Es pyramádo 
sriangulares aquales eandemque babentes altitndinem , bebera 
«quales , fi nonenndem babuerfit. Qua quidem duo ax primuparte co- 
rellavijeodem ayaumento offendesmimn , quo ts conuer[o propof.3 9. & 9t. 
lbis.demonftrando «fi jumus:fó tat sn altisudine,quam $n bafs ab[cif- 
.  4econflituatur alio pyramie, c. | 
er - THEOÓR. 6 PROPOS. €. 

SVB eademaltitudine exiftentes pyramides , & poly- 
gonas habentes baíes.inter (e (ant, vt bafes. 

SINT pyramidesA BOCDEF, GHIKLM quarum bafes 
polygenz ABCDE, GHIKL, latera multitudine zqualia ha- 
bentes. Dicoeffe pyramidéad pyramidem,vt e£ bafis ad bafia, 

6 .O0M ' Refolutis enim bafibus in ttiapgula 
numero zqualia: erit quzlibet py- 
ramis in totidem pyramides triau- 


, € f. duo , gulares diuifa. e Quia vero eft, vt ba- 
| deii, B ! L fis ABC, ad bafín ACD, ita pyramis 
ON ABCE, ad pyramidem A CD F :eriz 

.C€ D I K componendo vt bas ABCD, ad 


0s l bata 
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t1fin ACD, ita pyramis ABC DF|, ad pyramidem ACDE: a Sed a 5.4mo- 
| tut(useft vt bats A C D, ad batfin A D E, itapyramis ACDE, ad decimi, 
pyramidem A B EF. Ipgiturez zqvo vrbatis ABCD, adbaün 
kD E,itapyramisA BCDEF,ad pyramidem ADEF. Compo- 
nendo ergo erit vt bafis ABC D E, ad baGo A DE, itapyramis 
ABCD E P,adpyramidem AD EF. Gjmiliargumeotoerit vt 
baGs GHIKL, ad bafim GK L, ita pyramis GHIKL ad pyrami- 
dem GKLM : &conpuertendo vt bafis CKL ,adbafin GHIKL, 
itapyramis GKLM,ad pyramidemGHAKLM. b Rurfusquo- b 5. 


niam eft, vt bafisA DE.ad ba. (0 dde 
fiünGKL,itapyramisADEF, |"'ABCDE | ABGDEF 
adpyramidemGKLM:Erunt | A pg ADEF 


quotuorbafesA BCDE,ADE, 
GKL,GHIKL,in ei(dem pro-  HIKL E ML 
portionib. cum quatuorpy-— | —————————————— 
ranidibusABCDER,ADEF, 

GKLM, GHIKLM, vtin hacformula vides, manifeftumque eft 
exdemonltratione. Quareex zquo, erit vc bafis ABCDE,ad.— 
|. baüaGHIKL,ita pyramiisABCDEF,ad pytamidem GHIKLM; 

; Ac propterea, fub eadem altrudiacexiftentes pyramides, &c. 
Qu oderat demonftrandum, | 


$CHOLIV M. 


$9 V AMVIS buius propofitionie demonffeatio de illia duntaxat 
jyramidibws ein dern altitudinis loquatr , [(ecutidumiiferbretes , qua- 
vum bafes polygona latera baberi multitudine aqualia , facile tameni- 
dem etiam demonfirabimw dé pyram.s:bus eiu[derm altitudinie , qua- 
rum "niu bafis plura continet lateraequam bafis aBerisu. Sint enim 
primum dua pyramides eiufdem altitudinis: r K 


ABCDEF,GHIK quarum ilius bofts fit po- . : 
Iygona,nempe pentagona, buit "vero triangu- 
lario: Dico effe pyramidem ad pyrarnidemm, Us. P 


eF bafis ad bafsm. Refoluto enim pentagono tn 
$n triabgula, erit (n pyramis inpyramidesmu-— C D H I 
enero aquales diuifa. c Quoniam vero eff,ut bafis ABC, prima quan- c. y. 
| fitsead bain GH L fecundam quantitatem,itapyramie, ABCF ,tertt4 duodas, 
nantitae ad pyramidemGHIK quartam quantitatem:(5» eodeso fno- 
do,vt bafis ACD, quinta quantitat, ad bafin GHV, fecundam quanti-— 
fatem,itapyramis AC D F,fextaquantims , adpyramidem G HAK, 
NAYLAID quantitatem: d Eru-ut bafis ABCD, prima quantitaecum — " 
quinta. Ad bafiuGHT, fecundam quantitatem ita pyramis A&cDrter- quin. 
tiaquantitae cum (exta, ad pyramidem GW1X quantam quantitates. 
Kwr[us quia eff, ot bofts ABCD , prima quantis, ad bafín G EE, feo 
^ ff * eundave 
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cundam quantitatem, ita pyramis ABC D F tertia quantitas ad 
1 pyramidam G H LK, quartam quantitatem, ut modo eff offenfum: 
e $- 796 à e$. uf bafis A DE, qum.aquantitas ad bafia G HI, fecmn«am 
eecimt. quantitatem, ita pyramis A DEF, [exta quantitau ad pyramsdum 
bz *À GHIK,quartam quantitatem: b Erit etiam bafis . ABC DE,prr- 
quint. v quantitas cum quinia , adbafta GHI , fecundam quamtitattm, 
(0 F itff pjranra ABCDEF, tertia quantum 
cum [exia, ad pyramide G H 1 K.nar- 
j4m quantitatem, | uod eff propofitum. 
Eodem modo (amper procedendum. ef8 , b 
plura fuerint. triangula i5. bafi polygona. 
c D HI Cum pini » "vt poe d: , fs "t 
dafís polygona 4 R C D E , adbofin.triangularetm GHI , it pysasmis 
ABCDEF , adpyramidem G HIK: Erit quoque conmertendo , vt 
bak e H1, adis] ABCDE ,itapyramu GHIK, syl pyramides 
ABCDEF. Quam obremdnapyramides quelibet , quov um -onesm 
) bafés efi polygona , alteriwe sriangularie , [uis bofsbws [unt propertiona- 
les, undecunque tncipine. Quamuis entm semonflratio incipiat à pely- 
geno, eiu/qua pyramide , "Ut ex demonffratione conflat , tamen cen- 
sertendo (icebstsmtium quoque [umere à triangulo, eiuíque pyrasmias, 
"vi di&um eif, | 
. SED iam fint dua pyramides ein[dem altitudinis ABCDEF, 
GHIKL,quarut bajes fint polygona , fintque plura latera in «uo 
bafe quam tn altera. Dico rur(/ue [je pyrarmmder ad pyramidems , v 
ef? bafis ad bafin. Refoluto enim polygono ABCDE, in triesgnia 
'A4 BC, ACA, AD EE, erit jygramis eint in totidem dis[n pyrami- 
F L des. Quia "vero , tiam ell demonffra- 
149i , ef? "ut bafis .4 BC, tria ' 
€ y frima quantitas , ad bafín GH IK, po- 
lygonatm , fecundam: quantitatem , ita 
pyramis ABCF, tertia quantitae ad 
€ D, HI pyramidem G HIKL, quartam qnan- 
| m . titatem: C vt bajes 4C D. guimta 
qsantitai , ad bafn GHIK, fecundam quantitatern , sta pyramás 
» 4C DF, fexta quantitas ad pyramidem G HI K L, quartam quan- 
C24. fitatem:c Eritetiam"Ut bafis ABCD , primaquantitae cum quanta, 
quunt 4 adbafín GHIK, fecundam quantitatem , sta pyram ABCDEF, 
u tertia quantitua eum [extaadpyramidem G H I KL, quartats quas- 
titarem. Rurfee quia eff , ut bafis .4 BC D, prima quantitae , ad ba- 
fn GHIK, fecmndam quantitatem , itapyramu A BCDLEF, tertia 
quantitas , ad pyramides) G H IKL , quartam quantitatern , "Utpro- 
xime demon[lratum eff, Et efÍ quoque , "vt bafis AD B,quintaquan- 
nia ,adla(in GHIK, fecundam quantitatem, itapyramis A DEF, 
Jexi5 guanutaey ad prramidem GHIKL, quartam quantitatem, 
2. (7 BEMMEM "Ul ABfe 
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nt ante el oflen[um;a Eritetum-vt bafis ABC DE, primaquenti- 324. 


14s cum Quinta , ad bafín GH IK, fecundam quantitatem, uta pyra. b 


mie ABCDEF , tertia quantitas cum (exta,ad pyramderi GHIKL, 
quartam quantitatem. Guod eff propofiswtr, Non aliter procedenutm 
erit , faiplera triangula fuerintin bafi 4 B C D E. 

HANC autetopropofitionern 0. (f ea , qua inboc fcholio demem- 
ffrata funis , conuertemtt boc nodo. | 


PYRAMIDES quarumlibet bafium, qua inter fe 
Í.nt, vt baíes: eandem habentalticudinem 


QV O D. nen fecmnoflenderaue , A6 aa quain [cbolio propef. y. bust - 


bib. exciso Me , offen fut. 
|. COROLLARIVM ' 
(PERSPICVYV M quoque imde efficitur pyramides ein[dern altitue 
dinis [user aquales bo/es mmlinngulaa, veleandern conflitutaa, effe votef 


fe aqnales i cum eandem babeant proportionem cumbafibus, qu&4qua- — 


des ponuniur,"velcerte-una (5 eader». 

RV RS VScontraft,tyramides multangulae aquales eh» [uper aquae 
Jes bafes,vwel Juper eandemm conflruéi ns , eandem babere aliitmdmem, E 
pyramides multangulm aquales. eandemque babentes altitudinem, &- 


qeales habere bafes . fá non babuerint enndem. Haeautem duodermon- 
JFrabuntir "vt incoroll. S.buiss lb diximut.) | 


THEOR. 7. PROPOS, 7. 


OMNE priíma tiapgularem babens ba(im, diuidi- 
tut in tres pyramides equales interfe, trlangulares bafes 
haber tes, 

. SIT prifma ABCDEF, cuiusduotriangulaoppofita zqua- 
lia ac fimilia. ABF, DGE. Dico ipfum prifma facariin tres pyrae 
mides triangularesipter fe zquales, Ducantur enim intrib. pae 
zallelogrammis tres diametri, nempeA Cin ABCD:CF,in BC- 
EF: FD,in ADEF. b Quoniam igiturtriangula ABC, ADC, 
aequaliafuntzceftquevtbatisABC,adba- — A D 


fin ADC,itapyramis ABCF,ad pyrami- 
dem ADCF,cum hzpyramideseandem — / .E 
habeant altitudiné, nempe perpendicu- 


laremex F,verticead planum ABCD,de- 5 2 

miflam ; Erunt & pyramides ABCF, ADCE, inter fezquales. 
E adem tatione zqualeserunt pyramides ADFC,EFDOC, fuper 
e quales bafes ADF, EFD, conftitutz, & fub eadem altitudine, 
"^ nempecperpendiculari àvertice C, ad plan ADEF,demiffa ER 
3utem pyramis ADCE, eadem pyramidi ADEC, cum illa com. 
tineatur quatuor planis, nempe baá ADC , & triangulis ADE, 


"vL 


b 34- 
pri. 
e$ dne 
decimi. 


Nu 


A CF, DCE:hac veroei(dem quatuor planis, nimirun bafi 





VN 
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ADF, & ttiangulis ADC, ACF, DCF. Igiturtres pyramides 
ABCF;/ADCPF, EFDC, feu CDEP., (quz eadem eft pyramidi 
EFDC, cum tam EFDC, quam CDEE , costineatur planis 
CDE, EFD, DCF, FCE,)totum priíma cemponentes, ftper- 
fpicuum eft,zquales funt interfe; Ac propterea prifma A B CD. 
EF,intres pyramides equales etdiui(um Q uocircaomne prit. 
matriangularem habeos bain, &c.Q :od erat demonftrandum, 


COROLL ARIV M. 


(H1NC colligitur, quamlibet pyramidemn offa tevtiayrs parteem prif- 
snatie,quod eandem cum illa babet C bafsm, e» altitudinem : Sime pri 
sna quodlibet triplum eff pyramide, qua eanduto cumipfo babet (5 ba- 
fn. eo nbitudinem ) 


S'LT. enim primum pyramü A BF C, triangulerem babens bafrn 
ARF; vhpriíns ABCDEF ,fubsadem altitudineeandesm babens 
Gafin triangulerü A BE.Dico pyramidem e[fe tertiam partem prifrnatis. 

E Nam fi ducatur reca D F , erit prifrna dsuif um 

D $n 1765 pyramides aquales . 4 BC F, 4 DCF, 
E C CDEF, a "vt demon(lratum efl :. Ac yrt- 
puerta pyramis ABCF hoc efl, pyramis A BFC, 

C ewm bac illi fit 4quAlis.imo eaders , quod eif- 

A c 0G  demplenusomprebendatut ABF,FC At, 4 BC, 
CBF,)tertía parserit primate 4 BCDEF. 

Cum igitur pyramis ABFC, aqualis it cuicunque alteri pyramid (mb 
eadem altitudine, Cf» f[upsronndera bafin A BF,coufliuuta,ex coro]. pro- 
pof. s-buism lib, manifeffum eid quamlibet pyramidern efe vertiam pas. 
gern prifmait , quod enndem cum illa babet bo[in triangselaresm o5 ad 


Situdinenn, ac propterea prima 2 contrario effe [pem tripimm. 


v 


b i2. 


SIT deinde pyrama ABC DE, cui bafis reéiilineum qwdcun- 
que ABCD, quothbet laterum: (grifÉms ABCDEFGH , fu 
eadero. altitudine eandem babens bafi. Dico rurfwpyramidem effe 

H  G  prímati partem tertiam. — Refoluta euim bafé.. 
AB CD, e$ planoeppofito E FG H, tn triangula : 
r humero aqualisA DBS,BCD.EHF, F GH, eif 
prima im totidem pri[msata bu[es babentia trinu- 
G £Wlaris diuum. Ductisergoreie AH, BH, BF, 
.. CF,emnit,ot demonfiratum efi pyramis A D B H, 

A B gertiaparspriimatu ABFEHD, tempyrami 

BCDE, tertíapars prifmatis C D HG F B, mare 
evit vt byramü A'D BH , adprifps ABFEHD, ita pyyremis B C. 
DE,adprifnaG D HGE8:b AMcptoptereacvt-unapyramie ad (aues 


quinti. prifina , ita omnes pyramides ad omnia prifmata, boc ef? , ad prifma 


ABCDEFGH, Ilgitwrpyramides A DBH, BC DEF,fommiter- 
. Siam 
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tiatm partem conffituent prifmata ABCDEFGH. Sunt autem pyra- 
mide: ADBH, BCDF ,squales pyramidi A BC D E: prepteren quod. 
pyremides ADBH, ADBE , [nper eandem bafin , (b [uper eadem alti- 
Tudine , mmirum inter planaparallela, |unt aquales , ex coroll. propo[. 
5. but lib. Eaderiqueratione aqualis [unt pyramidis BCDF,BCDE, 
Jupsr sandem ba im, Cb [uper eadem altitudine, Quapropter cum pyra- 
mides ADBE, BCDE,componant totam pyramidero ABCDA, erit 
mie ABCD 1, tertia parsprifmatis AnCDEFGH. Chmjigiturpyra- 

mis ABCD E aqualié fit cuiemuque alteri pyramidi [ub eager altitudina 
(e fuper eandem bafi ABCD , conflituta, percoroll. propof. S. bum. 
lib. perficuum eft, quamlibet pyramidam e[Js tortiam parte prifrma-. 
gie, quod eandem cum ille babet bafim muliilateram eandemque al- 
ditudimem. 

QVvOD fi bafis pyramid , ac prifmati plura babent latera, 
godo eflendetwer , pyramidem e[Jeprifematia partem, tertiam. Nam. 
dis polygonis in triangula , feüum erit prifra in totidem prymata bafis. 
babrntia triangulares. Vnde fingula pyramides truangulures borura 
primatum erunt tertia partes fingulorum prifmatum. Corm igiturorn- 
sus ba pyramides aquales fint pyramidibafim babentipelygenum prif 
snatie propofiti conflat propofitum. 

EODEM modo pyramie tertia pars eH prifmatia habentia b[em ba- 
££ altitudinem altitudim pyramidis aqualem. Nam eiufmodi pyra 
sná , aqualie efi pyramidiilli, quaeandem cum primate labat e ba 
Jem re altitudinem, per coroll. yropof. d. buis lb: Guam quidem tam 
effenduma tertinm e[Ja prifPmatie partem, . 


SCHOLIY M. 








EX dicis fails demonfirabimm bane propofitionem , videlicet, 

S V Beadem altitudincexiftentia prifmata, quafcuns 
que habeantbafes,inter fe fant,vt bafes. 

QV A MV :$ enim boc dernonffratum fit in lib, vi. de prifenatir, 
quorum. duo plana oppofita , parallela, C» aqualsa, funt triangula, li- 
at eorum bajes fint parallelogramrna , vertices "vero linea vitas neo 
puon de parallelepipsdie , qua nomine prifjma- — K. PS: 
3m cóntineri diximu: Nunc tamen id. 
pon demonffrabimss ^ 

sw prifmatis, quorum 
fiue bnfis , funt polygonaA quamuie plura. 
Jattra, [em anguli in "unita baje veperian- i N 
wr, quam in baje alterime. Sint igitur duo 
grimata eiui aliitudimis A BCDE F. 
GHIK, LMNOPÉIRS, quere befs . 
P. Ld 


) 
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ín figura emuljilanra. Dico vteft bafis A EC DE, adbafimL M- 
AN O, uta effe prifma ad prifena. S1 anim ex omnibus angulis "trim 
eue bafis ad'unum pundlum fuperioris plani , quod bafi opponitar , b- 
K P$ nea rila ducantur, conferens dua pyrami 

des fub eadem altitmdine cmm prifmatü lo- 

c bentes eafdem bafes: da proindo per conl 

. pradicum buisa propof. qualibet pyramiste- 
tiapars erit fui prifmatit.a. Quam ob ram erit, 


hag. a ; » 
: N vtpyramis ad pyramidem , uaprifma adpri. 
umi ^ p Sed pyramid udpyemulem Hos belucd 
B bofín "vtoftenfum eil , propof. 6. eim[que fcbo- 
lio. Igitur erit quogue "ot bafis ad bafsn , ita 
prima ad prima: Quod efl propofitum. 





CONVERSO modo, fiprifmataquarumcunque ba fur inter fü 
finta bafes ipfa erunt [ub eadem alinudine. nod quidem eodrmmo- 
doofendemm,quo [cbolum propof .demonfratum e2, 

COROLLARIVM Il. 

(V ND Eprifmataeinderm alitWdini uper sanders,vel aqmales ha- 
fes quafeunque inter fe [unt aqualia. Quia mirum eandem babent pro- 
portionem, quam bo[es, qua aquales ponuntur , el certe vna C» cadem, 

E CONTRARIO, Prifmata aqualia [uper aquales bafes "vel e- 
ander, in endern [unt altitgdine: Es prifmata aq malia exu(demn altitu- 
nir, bojut babunt equales fsnon babusrint eanderm. uod quiderm nem 
aliter oflendes, ac conuer[ur propof.st.hib.rt fuit demonffratmm. ) 

SCHOLIV M- Il. 

CE TERV M tam ea, qua in priori corollarie,quam illa quain 
ibolio proxime demonffrata [unt , inteligantur tantummodo de yri- 
fomnatia, qua invvertice babent plana bafiparallela , aqualia c femmila, 
Quod dixerim, ne bollucineris in prifmate conflante duobme triangu- 
Tie paralela  aqualibns , fymihbma , Co tribua parallelogrammis , quad 
"videlices Campanus cum aliis puiat tantummodo prima dici ab En- 
lida, vut in defen. prifmpatia dixi. Nam [iin buinfodiprifart. 4 
émeligatur quidem bos vnum rlorum triangulorum., erit nace[fario 
Byramis eiujdem altitudinis, eandemque habens bafi, tertia pars 

ipfim prifnatit , vt um corollario t. demmenffratum efl. Item ipfume pri- 

& ad quodliber aliud prifria proportionem bababit , quam bafis ad. 
bafía, «ut in fehslio oflendimwa. | At "varo fiin patate tali bafss concio 
ietur unum parallelogramrporum , tta "ut in vertice fit linearetla, 
fn erit pyramie eandem bapens ba/im , eaudemque altitudsmens , 16ro. 
dia eine pars, fed dua tertiapartes, boc aft , prifma adpyramidern pron. 
portionem babebit fefquialteram , quam videlicet babent. 5. ad 2... S. 
vim buic prifmati addatur aud aquala 5 fimile, vt parallelepép 
dum effisiatur,erit pyramia tertia pars conflits parallslepipe 51 . v. 

cerei 
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corellerio pradicto , cum parallelepipedum fit prifmaeandem C oltize- 
| sinem,C5 bafin babanscum pyramide. nare fspyramit ponatur 2.0- 
vit patnllelepipedum d. Ablato ergo dimidio erit reliquamprifa pro- 
vo pefitum 5. Mcpropteren ad pyramidar proportionem babebit, quati 7. 
&d 2. nimirum fe[quialeram. Ex quoefficitur ,pyramidem fuper dimi- 
sium parallelogramianum confitutaprs, qme eandem cum tAli prifmato 
babeat altitudinem , cum fit dizmidium priore pyramide , effe tertuaso 
gartemprifmatie. Quacumita fint, Nonbabebit taleprifmaitacon-: 
Jitururm ad aliud prifma einfdem alyitudinis , exndem proportwnesm, 
quam bafis ad bafin.nifi hoc altmd prifmma in vertit hneaso reddam ba- 
&eat quoque, C bafin parallelogratomum, 1taqueea ,quaoflendimmo 
$n [cbolio , sntelligenda (unt deprifmniie eiu[dem altitudinis , quoruns 
Vertices vel linearecta unt.(5- bafes parallelogramma velcerte, quain 
"verticibus plana babeant bafibus parallela, aqualia atque fimilis. Hac 
' enimratione,vtvertices primatum fuerint hypeareGa , evrunt pyrami- 
des in eifdem bafibus , esufdema, altitudinie J dua tertiapartes prifma- 
fum , "ut modo demon(irauimi, — Suareeandem babobuns vationens, 
quar prifmata, coc. 


THEOR. 8. PROPOS. 8. 


SIMILES pyramides, quzttriangulares habent ba- 
fes,in ttiplicata funt homolegorum laterum ratione. 


SIN T pyramides Gimiles triangulares ABCD, EFGH, ità 
vtbafés ABC , EFG , ürtfimiles, & reliquatriangula voius fi- 
milia reliquistriaogulisalterius, Dico proportionem pyrami- 
d effe triplicatá proportionis, quam babent latera homologa, 
nempe BC, FG. Extendantug enim plana triangulorum ABC, 
CB D, DAB,perficiantur- L M 


que parallelogramma BI, T? 
 BK.BL. jDeindeducaatur 
LM.IM,reGisALAL,pa. | 
ral!ela: conuenientesin M, 
B C r G 


'con nedaturque reda KM, 
E rit igitur completum pa- 
rallelepipedü BM, eiufdem cum pyramidealtitudinis;cum pla- 
na folidi BM, Snt parallela, vt facile colligitur ex propot. 15. lib 
11. R urfuseodem medo perficiatur parallelepipedumF Q.Qu? . 
niam igiturobfimilitudiuem pyramidum , anguli pláni ABC, 
E F G,luntzquales atque vt AB , ad BC, ita EF, ad FG; erunt 
p^ rallelogranma BI. FN,fimilia. Eodem modocum anguli 
ABD,.EFH, fiataquales,(itque vt AB,ad BD,ita EF, ad FH : L. 


vVIIN 
Á 


cem anguli DBC.HFG,zquales, & yt DB,ad BC,itaHF,ad FG: 
erunct& parallclogramma AL , B K, paralleJogrammis FP, FO, . 


fimilis, 


- 


i] 
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&24«— fimilis, « Sedtam tria BLBK.BL,parallelepipedi BM,reliquis. 
edet. tribusoppofitisDM,AM,CM, quam triaFN,FO,FP,parallelepi- 
b24  pediFQ.reliquisoppoliistibusHQ.EQ GQ.&luntzquilis, 
endet. & ámilia Igituríex planacircamícribeatia folidum BM,ümilef 
d M funt fe1 planisiolidumFQ, ' 
ambientibus: Ac propterea 
erdefio.o.lib.ir. fimiliafont 
parallelepipeda B M, FQ., 
Qni vero du&is re&s 
t 15. L1, PN, € prifmatapBCiL A, 
gummi. H?GNPE,habenteandem 
proportionem,quam parallelepipeda &14,r o, eorum dupla; &py- 
ramides ABCD, EFGH, candem , quam priímata dicta, earum tri- 
M 1. pla: 4 habebunt quoque pyramides eandem proportionem, 
gninti. quam parallelepipeda. e Cur igitur proportio parallelepipedi 
v 3z.'vn 3 M,ad pa:allelepipedum rQ.fit vriplicataproportionis homolo- 
alecim:, gorum laterum B c, F o; erit quoq; proportio pyramidis ABCID, 
ad pyramidem zraoH, proportionis Bc, ad ro, triplicata. Simi- 
les itaquepyramides, quaetriangulares habent bafes,&e. (Quod 
erat demoaittandum. 
COROLL ARIVM 

(E X boc quoq, efl manifeflurn. fimiles pyramides.quarum bafesplo- 
va latena.quam triacontinent , babereproportionem bomolosoraszm laie- 

gam triplicatam.) 

SUNT pyramides fImiles , quarum bafts vetlilinea fimilia plurium 
laterum ABCDE , GHIKL. Dscoproportionem pyrarnidmm e(fe trili- 
ratam proportionise.quam babent latera bornologa AB,G H. Naso fex 

Y 2v. fe- angulis EL, ducantur ad angulos oppofitosreia EB,EC,L H,LI, £ dv 
e. — míaerunt bafes fimiles in triangula minero aqualia, C fimilia: mami- 
eum triangula ABE , EBC, CDB , fimilia eruntttiangulia Gt t nt, 
IKL. S)wonlam ergoob pyramidnon frmili- 
tudinem , triangula 4 E F, GL M, femilia 
, fent angulus WE A,angulo MI G;aqua- 
lie; erit'ot F E, ad E A4, ita ML, ad LG: 
Vt autem E A, ad EB,ita LG, Ad LH, pro- 
pter fimilitudinem trianguleruse 4 E B, 
GLH, Igitur ex aquoerit, Ut F E, ad E B; 
« íta M L, d LH. Rso[s quia ef? -vt E B, ad 
BA, ya b H, sd H G,obtrinngmlo faumila 
AbBR,GHL, €ErviB 4, ad BF,itaHG, Ad H M, cumobpyra- 
idum fimilit&dinem fimilia fint triangula .A B F ,/G M» Brit qmo- 
qué ek 4quo; Vr E B, ad BF ita L H, ad H M: Aepróptereacssss fst, 
vt F E, ad E B.ita ML, ad L H, t» ut E B, ad BF,ttaL H,uel H M, 
g y ft- erit euamex aquo, Ut FE, dd FButa ML, Ad MH, g iare aque, 
" 


&*, 





- 
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Aule atque adeo C fimilia funt triangula FEB, ML H. — Suntautem 
Ge rriangula FE 4, F AB, ABE, triapgulu MLG, MGH, GHL, fimi- 
la. Igitur pyramides ABEF, GHLM, ex defin. o. lib, i. fémmlesfunt. 
Eadsrn ratione fimiles erunt pyrammdes EBCF , LHIM; ltem CDEF, 
AKLM. 2 Q)naprepter,vt demonfiratum efi pyramides ABEF,EBCF, a 8, duo « 
CDEF,adpyremides GHLM, LHIM, IKLM, fingula ad fingulas, tri- decimis 
pliatam proportionem babebunt laterum bomologerum AB, BC, QD, 
44GH, HI, IK, fingulorum ad fimgula. Cumigitur A B, BC,C D,«d 
GH, HI,IK,babeant unam (p eandem proportionetp, ob fjsmlitudinem. 
befium ABCDE,GHIKL , "habebunt quoquapyramides ABEF, EB- 
CF, CDEF , adpyramidi GHLM , LHIM , IKLM , onam enndem- 
que proportionem triplicatam feslicet illiués b. Atquaideircoerit ut b 122. 
"Vna pyram ABEF,ad-vnam yyramidem G HL Mytia omnes pyrami- quinti, 
des na mpepyramis ABCDEF, adomnes pyramides , nimiruis ad pyra- 
midem GHIKLM. Quamobrem, c cum pyramie ABEF, ad yrati- (i. 
dim GHLM , babeat triplitatam proportionem bomolegorum laterum Qu, due. 
AB. SH: babelit quequepyramu ABCDEF , adpyramidim GHI- 
KL M: nriplicatam proportionem eorundem laterusn bomologorum AB, 
G H. Qnod ef propofium. 


SCHOLIV M. 


NN 
EADEMatione prifmata fimilia habebunt triplicatam preportiom 
mem hemolezorum laterum. Sint enim dmoprifmata milis ABCDE- 
FGHIK.LMNOVQRSTV. Diso eorum proportionem efe triplicatam 
proper tiomis bomolegerum laterum, Nano fjex angulié A, C» Loduean- d 12.7 
1urreHa AC, AD: LN, LO, d. erunt, "Ut depyramidibse didum efü, xti, —— 
triangula ABC,C ADDE A,triangula LMN,NLO,OPL fonilie.Si- 
soilter. fix angulis G, (by Rducantur rela Gl, GK: RT,RV erunt trj« 
Angula GHI,IGK,KFG, (s trianguli RST,TRV, VQ)R, o triangulie 
ante dicli, fsenilim, ciomnia plana rvima- G 
ái oppofita fimilia exiflant per definitionem. 
ion tie. Quoniam vero ob fémilitudinem 
gprifematwm,parallelogrammaCH, NS, imis 2 
Jin funit:erit"ut IC, ad C Bita T Ned NM, 
Vt autem CB,adC Az itaquogyeft NM,ad B p 
ANL. ob fomilitudinem triangulorum BC A, 
MM NL. lgiturex aquo erit vt IC,ad C A,ita " 
TT. N,ad NL.Rur[wi quoniam angulse foliduu N,aqualu eR folido angulo 
C, ob fimlitudmem prifmsium: frillt bwic fuperponatu , omniaintér à 
eden nt nimivii angules M N angulo BC D, Cangulu T NM, angu- 
lo 4€ B,Ge anguli T NO Angulo IC D: Comment aute t»reBa NL,ratda 
"QA no quod anguli MNL,BC A. [mnt quales. igitwr anguls1C A,T'NL, 
quale: junt , Ac ppterea cil loteracircarpfos oflenfo font effe propo 


1 





vin 
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malia, erunt paralelogramma CG , NR, fsrnilis, Atqui C» parallels 
gramma CH, H A, paralielogrammie N 3, $ Ls. triangula 4 BC, 
GHI, triangulia LMN, RST, firntlia funt. Jgiturprifmata ABCIGH, 
LMNTRS, fimilia funt, ex defin. folidorum fimnliurn. Non elsteroffen- 
emu effi fimul prijmata CDAGIK, NOLRTV, | nec nonprijmata 
G AEDKGF.LPOVRQ) Suepropttryef- 
H mata ABCIGH , CD AGIK, AEDKGE, 
| sdprimata LMNTRS, NOLRTV, LPO- 





VR) per «n, qua demon franima ad yr- 

Pf 34. ib. tt. tripliatam babent prope- 

P tionem fingula ad fngulu, laterum borols- 

)  gerum BC, CD, DE,ad MN, NO, OP fa- 

gulorum ad fingule. — Acpropterea codem. 

modo demonffrabirmsu, prifmnata ABC DEFGRIK,LMNOPGRSTV, 

proportionem babere bomologerum laterum BC, MN, triplic at am , qm. 

paulo ante vfi faxum ad idero demonfrandum in pyramidibue msoulian- 
ndis. 


gli. . 

EX quibmemnibns colligitur, pyramides multangulas fimiles dimi. 
ism pyramides triargulares fimiles Co muimevo quales , e» bomologus 
elis. Hocenite manifeftum efi ex demonffratione yracedentia coroll 

EODE M modo infertur, prifmata maultangula fimilia dinidi in 
Frifmata fimilia trianguleres ba[ts babentia , C» numere aqmalia , 
duemolega totis. Vt apparet ex buise fcbolij demenffratmce,, , 


THEOR. s. PROPOS. 5. 


: " 

JQVALIVM pyramidum, & triangulares bafes 
habentium, reciprocanturbafes &altítudiaes. Etqua- 
rum pyramidum triangulares baíes habentium recipro- 
cantur bafes & altitudines, illz fant equales, 


SINT zquales pyramides triangularts ABCD,EFGH Di- 
cocarum vaíes ABC EEG, & altitudines effe reciprocas, hocelts 
efie vt ABC, ad EFG, iraaltitudinem pyramidis EFGH, ad alti- 
dinem pyramidis ABC D. Si enim perhciantur,vt in przccedentà 

Q, propof. di&um eft parallelepipe- 

7, dasM,rqjearundemaltitudinazm 
cum pyramidibus,conne&antu- 
quercüz L1, PN; cruntpriimata. 
DBCIL A& HFONPE, CUm (i: trie 

Kk O plapyramidom,quz zqualespo- 
. nuntur, interfezqualia: Ac proc 

c BF G  inqparallclepipcóa s, FQ, cus 
fiuc 


/ 


20 RiBiR X o0 3p 
Gat prifimatum dupla; zqualis quoque crunt. « Quare bafes co- 8 34.» 


rum & altitudines reeiprocabuntur, hoc cft, erit vt bafis BI, ad decimi. 


baíio F N, ita altitudo folidi F Q,ad altirudinem fplidi BM: & Vt b aj. 
autem bafis B I, ad bafim F N,itaeít ciaugulum AB C, ad trian- quini, 
gulum ÉFG. Igitureri; qnpque vt bafis ABC; ad balin EFG,ita 
alitudopyramidis E F G H, adaltitidinem pyramidis A B C D, 
tumaltitudines pyramidum ezidem fint, jw parallelepipedorum; 
Kc proptercá balts & alicudinei pyamidum zqualium recipro- 


epu. | | e auelu tom 
Sinc iam, bafes & altitudines téciprocz. Dico pyramides effe . 
quales, Conftructà enim figura, vt prius; c cum fit ve AB C, t 
ád EF G, ita pátdllelogrammum BI, ad paralldográmmum FN; quinti, 
fiitque cxdem aliéadinps, parallelepipcdorum, & pyramidusm; c- 
runt quoq; bafes parallelepipedorüm, & altitüdines eorundem re- 
ciprecz : 4 Ac prbpterea inter fe, zqualia etunt parallelepipeda d 47 
BM,F Q. Quatre & prifmata DBCILA, HEGNP E,corum yydos; 
dimidia, qualia erunt: Á tque propterea pyramides quoque , pri- ! 
Ímatum tertiz partes, zquales erunt: ZEqualium igitur pyrami- 
dum, & triangularedbafes habentiuin, &c;. Quod crat demóm. 
ftrandum: , 


0. $cHOLIYM. -:' -. | 

Eademrationé Zquáliumpyramidum, quarurmbu[es now fing, — 
briangnlares recibrocántur ba[es ét, altitudines, Et quarumpy- 
tamidim triangulares bA/esnom habitus reciprocantnr bajos 
Altifsidinei,illa [unt &quales: Simt enimprimsm duapyramide: a- 
éudla duarum quidem 4BCD, bafis. ——.. 
bábentbrianguléremat vere EEGHI, D 


Í N 
Món friangularem.Fiat bafi momirión- 0 oe/ Nx 
$£nliri EFGH, 4qiinle triángnium K.- S NEAN 
LM.GQ uid quidemi fei fi bafis muliila. —FEFFrFGLM 


berhrotéocetuy nd Míralloloéránsdieum, 

jr yopofi «3 Jib.1. Nay boc parállelogrmmieng facile ad ivisséu- 

llt teduceiur.éy ea qi demonfiranimsis nd propof.A1. lib.1.De- 

Fidé füper KLM. for pyramio KL MN eim]dem altithditiie.eum py- 

ralide BPGHI.Quoniam (tgo pyramides EFGMLKL MN,aqua- 

hes babens bafes, Gy edndeto nltitudineo, ipfa vun) aqualos ; por. 

t4sqnuà i» (cholio propof.o. buine lib.ofteudiase: Donituz antempy- 

yamis EFGHla$ndlibaramidi.4 BC D.Igitur n pyramu K. I.- 
MN,pyramidd ABCD, &qualisertt.'Quamobrumyeuttibabennt. 
pramides 4 B CD, KLM N,bafes trriangilaburc writ t bafis co duo- 
4BC, ad bafio KLM, bocefi hd buic aqualem bafn E KGH,itt decimi. 
Altitndo pyramid K. LM N, boc esl, nltisudo pyramid EFGH, — 
Uonitur antem ha nltitudines 4quAales) nd nititudinem pyramides 


- 2*so»-— 
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70077 MBCD. ateproindepyrubbidum ABCD,E FGHI, 4qualissm ba- 
Uoc fede airtudinesveciprocantur. . 
UÓÜo— Sidveosprocentur iayp barumpyramidum ba[es otquea'tirsdis- 
nes. Dicoip|/see[feaquales. Conjirntin enim figuracodem modos 
cum bafisKLM.4quAla fit baf EFGH; 
.. D l .N  (alimdopyramids KLM N,eadem, 
E quapyramido EFGH I,ponainras- 
terb e[[e0t 4 BC.ad EFGH ita altitu- 
L3 do pyramidu EFGH 1,ad pyramidu 
B CF GL M ] J4BOD, aliud nemo erit quoqae vt 
aa, 04/íf ABC ad bafim KL M,itanltitudopyramidu KLMN,ad ais 
eptdio: ^, d. 
decimi tudinem pyramidu ABCD a Quamobrem aqua cs [uns pyramides 
: A BCD, KL M N.Cumergopyramis KLMN,aqualo fet pyramidi 
EFG H l,per ea, qna o (Lena funt in (cholio propof €. bseitee lib. 
" T P pyrami 4BCD,pyramidi EFGHI aqui la, Quod eff pro- 
pejitonm . AE ZEE oa. 
' Sint deinde pyramides quales AbCDE,FGHIKL quarum ba- 
fes fint multangula. Fintrur(/w triangulum M NO, quale bafs 
a BC D (y pyram; MNOP,ein|dem altitudinz cumpyramide 4- 
T ! BCDE Erigq, ex (cbolio propof & ka- 


n F 
jt& lib.pyrams MNOP, aqualis by- 
(o rkmidi.A ECDE:Sed bac agualu 
ZNT (NS ponitu» pyramidi FG HIXL. Hi- 
£207 578 SV. 2 — Iur(vpyrams MNOD,aguala eid 
. pyramidi FGHIKL, Quare, ve 
nnnc demon(irauimee, erit ut por NO,boc efl.bn[is ABCD fbi 
4qualu.ad bsfim FGHIK, itaalitudo pryramis FGHIK L, Ad al- 
zitudinempyramidu M NOP, boc efl , ad altitudinem pyramid 
ABCDE; ( ponuntur ba altitudinis aquales.) Ac propterea pysa- 
midum 4qualium ABCDE, FGHlIlL,bajes t altisudim.sreci- 

procantur s 
Sed vectprocentu- iam barurspyramidum atq altétnd nas. Dico 
spfas effe a4: Ales Conflitutaemim eodemworo fgnra cum bajos M- 
NO.áqualü (it ba .4 BC D, Cv altitudo pyr&midu M N O P,oadem 
quapyramidu 4 bCDE;posatur Autem vt 4AbCD,AMFG HIK, 
stA altitudo pyramidu FGHIkL,ad altiudinem pyramidu.A BC- 
DE:Erit quoq, ug MNO,sd FGHIK ita altitudo pyraenidu FGH- 
lk L, ad eltésudinempyram:du M NOP. Quare vtanteoflendi- 
mec, aquales eryBs pyxsamides MNOP, FGHIkE. E? auem 


pyrsmis MNO P, pyramiédi 4BCDE aqualis inmpropof.G.bmine Bb... 


, Igitur rpyramis ABCDEpyramidi FGHIKL equalis erit. Quod 
9t propofitum. 2 

. Omnia bacfacéle quoa, demonfirabuniur conuenire prisyeass 

quibujcumque, Nam i priftmata fnerint aqualie erunt &» eorum 


pr^mi- 


, 


, 
] 


nass 
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jyrainides eavunden nititudinum cumipfis.c fuper edflam bafes; 


 aquaoles;cum fint eorié tertie partes,ex coroll.propo[ ^lbuius lib. Vel 
^ perte dua tertia fi nimirumprifmatum ba[es fuerint parallelsorA- 


boa, (S eoril uerticei linearécia,vt in (ebolio eiu[dempropo[.oflen- 
fum eff Quare vt mododemonfirauimmba[es brum pyramidum 
tque altitudines recrprocaeiur Curirgo ba ba[es C nltiindined 
eadem [int qua prifmatum;reciprocabuntur quoque bajesprifima- 
bum aiqueAnlitudines. ——— 4 

Rur[-m fiprifmatum ba[es, dr altitudine idum e der ba 


. 


' cabuntur quoque bajes tp altitudines pyramidum en[demn ba[eschp 


altituaines cumpri[matu babtntium. Qusre,ut demon[irati eif, 
pyramides 4quaes (unt ; M. proptereh pri[mata cunien ü fnt trie 
plá,uil certà fefquinleera ,aqualia quoa unt. G uod efl propofiiii- 


 THEOR.iv. PROPOS.ao ^" 
, Omnisconustertia pars eft cylindri eandem cunil- 
pfo bafin habentis,& altitudinem qualem. 


, Habeant conus & cy'indtus bafin eaodem circulum & B CD? 


Sc primum maior quam triplus conl, . 
magnimdiae E, ita vt cylindtus fit x- 
qualis triplo copi & magaitudini E, fi- 
mv. Infcabatur i5 cizculo quadratum 
44 B CO, & circa enndem, quadraium 

É G HL iaicllizà tarq; fuperbzc qua- 
dtaua fab altituhine coni. & cylindii:— 
ercéta duo para llepipota Quoniam —— 
4 * "nra 

igitur quadiat»mAD2 C b,d: midium elt 
Qnadrau F G, H I. «cat propof.9 i74: 


erit cylindrus coni c iplus,[ed vel maior, vel mino: tripio . oni 
, . P A * 





|t 


fis 4 B C D, diwidim parallelcpipedi bafis FE GEL; c proinde 


pa:alíclepipedum bafis A B C D, mafus crít,quam dimidium cy.- 


Jiu dri;caius bafis circulus A B C D. Secentur bifariam peripherize 


| & alntudiniem candém. Dico conum cylindii effe teram pat? 
| ten. Sienim conus non credarur cíle terga pats cylind-:, non 


oftcsdimusisicitq; vrbafis ad bafin, ira parallelepipedum adpa- 
: falleleripedum eiufdem altitudinis; Eric & parallelepipedum ba. 


44 B,BC,CD,DA,in punctisk,L,M,N ,adiunganturqirecteK A;., 


x B,L B,LC;MC MD,ND,N 4A. Ducaturguoqiper x,recta O P, 


tiogens ciréulum in x,quz parallela erit ipfi AB, vtad prop.27.lib. 
' g:oftendimus,occurratq;rectis DA, CB, productisin P,&O;&fü-. 


p AkB,ABOP.inteligaoturprifmata fubaltitudine coni & cy- 


iurdi,b Quia ergo rriangulum AxB, dimidii eft parallelogrammi | 


A B OP; critquoque prilma bafis 4 k B, dimidium prifmaris, fcu 


$88 * pal - 


^ 
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paralielepipedi bafis 4f B O P: cum fit prifma ad prifma , vt bafi. i 
ad bafim, quemadmodum ad propof. 7. huiuslib.demonftraum 
sus; fc propterea prifma bafis A k Brmaius erit; quam dim:dius 
fcgmenu cylindri, cus bafis fiputa contenta lincarecta 4B, s 
peripheria A KB. Eidem rationc erunt prifmata, quorum baíc 
reliqua triangula 8 L C, C M.D, DN 4, & altitudo cadem, qu 
cont & cylindri, maiora, quam dimidia (cp mentotum cylindri, 
quorum baíes circuli fegmenra; Omnia igitur hacc prifmata f- 
mul maiora fünt, quam dimidia ompium 
fegmentorum cylindri fimul. Quodf 
rurfus peripheriz 44 k, x B, &c. fecentur 
bifariam, & adiungaatur rectz linez,con- 
ftituencur codem modo priímzta ciof- 
dcm alditudinis cum cono, & cylindro, 
quz maiora crunt fimul, quam dimidia 
omniü fegmentorum cylindri fimul.quo- 
tum bafes circuli fepmenta; & fic dein- 
ccps.Quoniá vcro fià cylindro,cuius ba- 
fis circulus Af BIC D, anfcratur plusquam 
dimidium, nempe parallelepidedum bafis A B C D, & à reliq is 
fegmentis plus quam dimidium,nimirum pri(mata bafium A k- 





' ar, dec, B;.BL C, &c. atquein hunc modum femper fiat detraclio, 4 rc- 


b 6.duo 


49? ni & cylindri. on ' 
dscitni. c(t quadra F GETT; vtad propo(. s. lib.4.dcmonltrauimus, 4 eft- 


linquitur tandem minor magnitudo, quam E, exceflus cylindd 
fupta criplum coni;Sintiam Lomenta cylindri relidta bafiam 14 k, 
k B, BL, &c. (quz quidem bafes func circuli fegmenta, ) fimul 
fumpta,minoraquam B. Cum igitur cylindrus equalis ponatur 
giplo coni & maguitudini E, fimul; $. ex cylindro aüferantur 
fegmenta difta, & ex triplo coni, vna cum magnitudinc E. ipfa 
mapnitudo E,quz maior eft di&is cylindri fep mentis; erit reliquá 
prilma bafis multangul 4 k BL, C M DN, candcm habens d- 
tudinem cum cono, & cylindro, maius quam reliquum triplum 
coni;ideoq;conus minor etit, quam tertia pars prilmatis. Qyiaie 
cum di&i prifmatis fit tertia pars pyramis, cuius cadem cum ipfo 
bafis & altitudo, ex coroll. propof.7. huiuslit. Ext conus minor 
dicta pyramide;totum parte. Quod eftabfurdum, Non igitur ma- 
ior eft cylindrus triplo coni. 

Sit deinde cylindrus minor tripli coni, ac proinde conus maior 
quam tertia pars cylindri, Sitergo conus maior quam rerba pars 
cylindri, magnitudine E; ita vt conus zqualis fit tertiz parti cy- 
lindri; & magnitudini E, fimul, 'Infcribatur rurfus in circu 
quadratuni A B C D, & circa cundem, quadratum F G H Li in- 
tellisanturque fuper hzc quadrata, pyramides fub altitudine co- 

oniam igirur quadrátum A B CD, imidium 


quc vc 
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que vtbafis ad bafin,ita pyramis ad pyramidem eiufdem altitudi- 
nis; Erit quoque pytamis fuper À B C D, dimidium pyramídis fu- 
perbaün EF G H Lac proinde pyramis fuper bafin 4 B C D,maior 
erit dimidio coni;cuius bafjs circulus 4 BC D.Secenturperiphe- — 
riz A B,B C,C D,D A bifariamin x,L, M, N;adiunganturque re- 
GzAx,KB,BL,LC, C MjMD,DN,N A. Ducatürquoque per 
x,tecta O P, tangens curculum in x, quz parallela eritipfi 4 B, ve 
ad propol.17, lio.;. demonftrauimus, occurratq; rectis DA,CB, — 
productis in P &O,& füper AKB, ABOP jintellipantur pyramides 
fub altitadinc coni & cylindri. & Qnia ergo triangulum AK B, 
dimidium cft paraljcloprammi A B € P, crir quoque pyramis fg-4 4 T. 
pet baíin A x B, dimidium pyramidis füper báfin A BO P, b cum Df'trmr. 
pyramides habeant Propprtionem candem, quam bafesjac proin- 6.diu 
dc pyramis luper bafin À x B, maior crit dimidio fegmeng) coni, **etimr. 
cuis bafis figura contenta linca re&a A*B, & peripheria A x B. 
— Eadem ratione erunt pyramides, quarum bafes reliqua rriangula 
,BLC,CMD,DN 4A, &akitudo cadem cum cono & cylindro, 
maiores, quam dimidia fegmentorum coni, quorum bafes cir- 
culi fcgmenta. Qmnes igicur bz pyramides fimul maiores funt, 
quam dimidia emn:um legmentorum conifimul Quod firurfus 
periphetiz A K,k B,BL, LC, CM, MD,DNA, fecentur bifari- 
. am.& adinngantur rcd linez in codem circulo, conftimentur 
£Gdcm modo pyramides ejufdem altitudinis cum cono & cy- 
ligdro, qui maiores crunt (imul, quam dimidia omnium fegmen:. 
torum coni fimy] , quorum bafes circuli fcgmenta;& fic deinceps. 
Quoniam vero fj à cono, cuius bafis circulus 4 B C D;aufcratur 
plusquam dimidium, nempe pyramis fuper bafín 4 B C D,quam 
. maie:em e(Te offendimus, quam dimidium coni, cuius bafiscft 
circulus 4 B C D; & áreliquis fegmentis plus quam dimidium, 
nimirum pyramides bafium 44 k B,BL C,CMD;DN 4f; atquein 
. hunc modum (empet fat decadio;e relinquitur tandem minor c y 4c, 
magoirudo,quar B,exceffus coni fupra certiam par tem cylindri: 
Sint iam fegmenta coni relicta bafium 4 k, KB, BL,L C, CM, 
M D,DN,N 4,(quzquidem bafes (unt circuli fegmenta;)fumul 
fumpta minora , quam B. Cum igitur conus zqualis ponan- 
vür tertis parti cylindri, & magnitudini E, fimul; fiex cono de- 
. erahantur fegmenta prsdiéta , &ex tertia parte cylindA vnacum 
magnitudine B, ipfa magnitudo E, qua: maior cft pracfatisconi 
fegmentis;erit reliqua pyramis; cuius pafis polygonum «f K B L- 
CM DN,candem habens altitndinem cum cono & cylindro,ma- 
ior quam terria pars cylindri reliqua; ac proinde triplum dictse 
midi maius eric cylindro. Quocirca; cum pina eandem 
bens bafim cum dicta pyramide; tandemquealtitudioem cum 
cono & cylindro, triplum fit ip&us pyramidis , vt fupra in co- 
ot ££ 5 roWang . 
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xollario propofitionis feptima: huius libri à nobis eft demonftre- 
tum,etit huiu(cemodi prifma rnaiuscyliadro, pars toto Quodcfl 
abfurdum. Non ergócylindrus, minor eft triplo coni;:S-fneque 
"maior triplo eft oft&fu:. Igitur zqualis eft rripló coni, propres: 
€onus rettía pars eft cylíndri. Omaisigiturconus teitiapats el 
cylindri,candem cum ipfo bafim habentis, & altitudinem zqua- 
lem.Q uod erat demonftrandum. (mt nm tn 
^ —— — $CHOLIF M. | 
| Quamuispropofitio bac (olum in:eiiga:ur de comis P» eylindru 
gediss,.cum bos duntaxat Eniclides definterit lib y1.0ommibss tama 
onis (» cylindris tam vedlis, quam fcalenis conuenit, vt gerfp.euü 
fi eisu demorflrátioném diligenter intuenti. Ita; propofrtso vmt- 
iere sa y roponipoterir. on TE 
Omuis conus fiue re&us, fiuc fcalenus,tertía pars e(t 
"o. up "t . nd " ' .t n t *. 
cuiuslibet cylindri fiue recti, ftuefcaleni, candem cum 
jplo & bafim &altitudinem habentis,licet non fit idem 
axis copi & cylindri. | mE 


T HEQR. r. PROPQS. y. 
Sub eadem altitudine exiftentes coni Sccylindsi,in- 
ferfe (unr,vt bafes.- MELDEN LINT 


Sint fub eadem altitudineconi & cylipdri , quorum bafes cir- 
culi f BCD, EFGHL alutudines vero zquales] K, L. M. Dico 
etes báíis 2d baim,ixa cfl;conum ad conuip, & cyliadrum ad cy- 
liadrum. Si cnim hor pon credatur, fic vtbatis 4f B C D, adba- 
DEREN M fim EF G Hata conus 4 B C- 
c 7 €NC€X p P - DK;,ad aliquam magnuitudi- 
J^ ^N M cm, nempe ad M, quz vd 
PNMOL 7,gmajorerit; vel minor conoE- 

EVA FGHM.Sicnim effet zqualis, 
^liabcret conus À B C D x, ad 
conumE FGHM, &ad N, pio- 
portionem candemj;ac propte- 
Quo ND rea cflet conus ad conum vt 

4 2s bafis ad bafin : qued non con- 

cedituc.Sitergo primum N, mivorquam cpnus E F G H M, ma- 
mitudioc O, sta vtconus EF GH M equalis fit magnitudinibus 
,& Q, fimul. [nfcribatut ia circulo BF G H , quadratum EE- 
G H. diuidantumque peripheriz EF, F (3; G H, H E, bifasiamin 
P. Q R, S, &adiungantüurrecte E P,P. EFQ,&c. Quoniamipi 
&urírexcono E F G HM, derahatur pyratnis fupgrbatin E F G H. 


E: 






! 


/GHM, ad magnitudinem O quz minor cft cono ABCDk.Q uod 
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einídem alitndinis, & rcliquis feg mentis auferantur pyramideg 
eiuífdcm altitudinis bafium É P F, FQG, &c.atquein hunc mo- 
dumfemper fiat detratio, (emper plus dimidio fubtrahitur, vt in 
pofteriore parte przcedeniis propofitionis oftenfum eft : « relin- a t, deg, 
queturtandem minor magnicudo,quam O, exceffus coni EF G - ] 
H M, fuper N. Sint ergoiam fegmenta coni relicta batum EP, ' 

P F,FQ.&c, (quz quidem baícs fupt citculi fegmenta ) (imul 
fumpta, minora quam O. Cum igitur conus EFGHM, ponatur 
aequalis magaitudinibus N,& O, (imul ex cono detrahantur di- 

€ta coni ícgmenta, & ex N,& O,ipía magnitudo O,quz p:z-dicti 

coni (cgmentis maior eft: erit reliqua pyramis,cuius bafis polypo- 

num EPFQCRHS, eiufdem altitudiniscum cono, maior qugm 
N.rdiqua magnitudo. Infcribatur in circulo A B C D.; polygo? 

num AT BVGXD Y, ümile poljgono EP EF QGR HS, vr in 
propof. z. haiuslib, docuimus , ducanturque circulerüm dlamce-' 

tri BD, FH. Quoniamjgitur per coroll, propof. 2? liuius Tib, eft? 
vtcircnjus A B C D, ad circulus E F'G H, ita polygonum AT- 
BYCXDY,ad polygonum EPFQ) GRH S? Vtautem circulus. 

ABC D, ad Arculum EPGH, ita ponitur conus ABCOD k,ad; 
magnitudinem N;b.& vt polygonum;ad polygohuin, ita eft py: b 6o 
ramis ad pyramidem eiufdemaltitudinis cum conis: Britenoqyc decis, 
vtpyramisATBYCX YD k,adpyiamidem E P 


3 


(Dk EPEQGRHS M. 
. ytconus AB C D K, ad N, Cum igitur pyramis ÀTPVCXD, 


Y k, minor fitcono A B C D k, pars tato, c etit& pyramigE PP-x r4, 
QGRHSM, minor quam N. Oftenfa aues Eie mier, quisi, 
Quod cít abfurdum. Non igiuir mipor eft magriitüdd N.; cono ' 
EFGHM. 00. 

Sit Szcundo N,maior cono E F.G H M. Cum ipiturpondttit vt, 
circulus ABGD,ad circulum EFGH.ita conus ABGDk,ad N:E-: 


zit & eonuertendo vtcirculus BFGELAd circul BGD,ira N,, 


ad conum ABCDk Ponatur vt N,ad conum ABC Dk, ita coous - 
EFGHM, ad mágnitudinem O. Etquia N, máior potiti 20no 
EFGHHM, maior quoque crit conus ABC pk, Quim O. 


4 


Quare erit vt circulus EFGELad circulum ABC) ita coaus E É- 


cit abfardum. Often(um cnim elt ian, non pole cH conum ad 
spagnitudinem minorem aljo cono, vt eft bafis illius coniad bafin 
buiusconi.Non eg maior e(t N,magnitado cono EFGHM. Sed 
neque maior eft often: JEqualisipitureft. Quaproptercum po- 


: matur, vtbalis ABCD,ad bafin BEGH,ita co» ABCDk,ad N: 


sl Sit autein vtconus ABCDk,ad N,ita idem conus ABCDk, ad d 7. 
«onum EEGHM, erit quoque vtbafis ABCD,adbaíin EF G H, qiti. 


ita conus ABCDk,ad conum EFGHM, e 1j. 
€ Quoaiam autem, yt conus A B C D k,ad conum ERFGHM, qsinti. 
7 m £g * ia-ft 


N 


— bbs. ofiendimm. 


x. 
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Ira cft cylindius A B CD K,qui tripluseftconi AB CD G;) ad cy. 
liadrum EF GHM; qu triplus eft coni FE G HM, ) Brit quogae 
vtbafis A LCD, ad baíin E F G H, ita cylindrus A B CJDE, ad cy- 
Kindrum E F G H M, Quod tamen codem modo confirmárilpo- 
teft,quo v(i fümus in conis, fi loco conorum;& pyzamidum,cone 
cipiantur cylindri, & primata. Sub cadem erpo altitudine exi- 
ftentes coni & cylindri,in fefunt,vtbafes.. Quod demonftus- 
dmm 5707 Tn 
SCRLIP M, 

Perfbicuum quoqueeft, banc propolitionem, quam Eselidesdi 
estés, e cylimdri Jolu racfu propo[uit,ob vapionern [uperisu trad 
gam, extendietinm po[Je ad conos, Cy cylindros fcalemos, v1 eise de- 
muonfirmio manifefle indicat ita-vt propofitiounintr (e ppeponatir 
sante medum. UE 

Sub eadem altitudincexiftentes coni & cyljndij.fine 
embo re&tifint,fiue fcaleni, (iuc vnusre&tus, & alter fca- 


lenus; inter fc proportionem habent,quam bafes.— 


Commerrstur bac propofitio boy modo. 
 Siconi&cylindriinterfe fint, vt bafes;ipfi fübeadem. 


. altitudine erunt. 


guued quidim demon rabie es modos quo conuer[um prepef. i 


"| COROLLANRKIVM. 

'Hincfit,conos& cylindros ciufdé altitpdinis femper eandem, ve] sequa- 
Jes bafes conftítutos, fine ambo finr te&i vel fcaléni, fiue vnus, rc 
&caltet fcalenus, etfelínier fesquales: propterea quod eandem progor- 
tionem babent, quam beíes, qax equales ponuntur, vel.vna & es- 


' "kem fequitur, conos & cylindros zquales,faper eandem, vel equales 
baíes, in cadem effe altitudine: Ét zquales incader altitudine fuper z- 
quales bafes effz,fi non habuerint eandem. QuédoBeademus nom aliter, 


, ac Conuetíüm propo£i.lib,n.deinonftratum fuit. 


/" THEOR.n, PROPOS, r2, 
' Similes coni, &;cylindri, in triplicata ratione funt. 
diametrorum, quz in bafibus. 
A Sint coni & cylindri, quorum bafes circuli AB C D,EF, GH, , 
aves v coL E, L M; & diamemi bafium BD, F H. Dico co- 
' 250b .9,& cylindram ad cylic drum, lhabe:e preportio- 
à v0 3] merriaddiame c i 3. ov b.oucacie- 
& 4 8 ÀT CDai.: lai. LIL y y : (tM N,. 


T, 
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proportionem triplicatam diametri B D,ad diafnetrum F H. Erir- 
que N, vel minor, vel maior cono EFGH M. Sienimeffet zqua- — 
- lis, haberezconus ABCDK, ad conum EFGHM, & ad Ni;pro- 4 7, 

portionem eandem; Acproinde proportio coni AB C DX,adco- —— 
num EF GH M, effet quoque triplicara proportionis diametri 
B D, ad diamettum E H;quüd non conceditur. Sirergo primum 
N, minor quam conus EF GH M , magnitudine O;Fiatque ca* 
dem proríus conftruQio "AK (cT 
; figerz; quz in precedenti DELE 
^ propofitione, íta vr rurfus 
| pyiramisBPFQGRHSM, 
maior oftenda:ur, quam B | 
-N.Decamurdeinderedg — 
"KB,KT, M F.M P, vt ha- 
beátur duo criágu'i BKT, 
EMP.pytamidum ATB- 
VCXDYK, EPFQ GR- 
HSM;& connectauurre- -— EE 
ctz TLPL. Quoniam ipiturconi ABCDK, BFGHM,fimiles po- K 
nuntur; erit ex 24. dcfia. lib. rz. vcdiameter B D, ad diametrum 
FH, bac propterea vt fernidiameter BI, ad femidiametrum FL, b iy. 
' itaaxis I Kyadaxem L M; Aapermutando vt BI, ad 1 x, itaFL,ad qwintk 
L M. Camigitur angul; BIK, F LM, redi fint ex defia. j. lib.r. 
uodconirecti ponantur, ptoptercaque axes zecti ad corum ba- 
. feg;e Eruottriangula BIx,FLM, zquiangula; 4 Acpropterea vt fex. 
 x»adBl,itscit ME, ad FL. Vrautem BLadB T, ita FL,ad 1 .' fex. 
E P.obfimilitidinem triangulorum BI T, FLP. ( Cam enim an- ^ */^* 
pul BIT, FLD, inóftentes milibus arcubus B T, F P, fint zqua- 
es, vtin Ícholio propof.22.lib. 3. oftenfum cft: firque vt B Lad IT, * 
ita FL,adL P,ob zqualitatem tam linearum BI, I T, quam FL, 
 LPi&erunttrian rd BIT, FLP, fimilia, )Igiturex zquo,vt x5» €6. fex, 
ad B Tita MF, ad F P. Rurfus quialatera x 1, IB, uianguli| K!5 
sequalia (unt lateribus x 1, T, trianguli xr T, & anguli dictis la- 
texibus comprehenfi, rei, ex defin. ;. lib.it.cumazis 1 x, rectus -.. 
po»atur ad circulum A B C D, f erunt bafes x», x v, quales. £447. 
Bodem modo aquales erunt rc&z M F,MP: Ác propterea rectz 
 &B, X't;redis M F, MP, preportionales erunt, cum vttobiq: - 
fit proportio equalitais. g£ Quoniam vero vt x B, ad BT;itix .. .. ., 
ad candem BT : Itemvt ME,adFP,itaMP,adeandem] P^ . 7. 4 
autem vtK B adB T,itaME,adEP; Eritquoquevtr v 7 7 . 
ita MP,adFP; Etconuertendo vc B T; adr xii 7". ^. 
uasrecumfitvcrz,ad ks, itaDN a: T 7. 
 ME,adEP;EtvtB T,;adr g,itaF ^ sU 


habebuntriangula BK 1, E. 7: e. SEN." 
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quezquiangulaerunt: Acproinde fimilia, ex d-finitione. Nog 
aliter oftendenturreliquá triángula ambicntia pyrantides A T B- 
VCXDYEL,EDPF QGRHSM, inter fe fimilia effe : Quz cum 
fiat multitudine zquaha, erunt dix pyramides fimiles ex defia, 
9 lib... Quocircg in triplicata pre ottigne erum homologorum 
laterum BT, FP, ex coroll. propof.S. buius lib. Vc autem &T ad 
EPjacit Bl,ail FL malirudiem ciangulorum BI T,FULP; 
| A E- vi Bl ad EL, ita BD, 
ac FH Iírét pyramis ad 
pyramnidem habcbitquog 
proportionem triplicatam 
diamctrorum. BD, FH: 
Ponebatut autem & pro- 
portio ceni A BCDk, ad 
N, earundem diameue- 
rüm triplicata: Ioitur eri 
| vtpyramisATBVC X D- 
- | , YK,ad pyrámidem EPF- 
GRHSM, ita conus ABCDk, ad N: Quare cum pyramis 
ATBVCXDYk, mnor fitcono 48CDk, pats «oto, b erit & py- 





itj, 140i E, FQGRHSM, minorquam N. Oftenfa autem eft & ma- 


' * jor.Quodefta*furdum.Nop igitur maioreft magnitudo N,cone 
Sit deinde N , maior cono EFGH M, Cum ergo ponaur 
conus À B C D K.ad N, habere proportionem triplicatam diame- 
tri 8 D; ad dr'ametrum F H; Hábeat autem & pyrámis AT BVC- 
XDY K, ad pyramidem E ? F QG KHS M, criplicatam propor- 
tionem earundem diamcttorum, 9t prexime oftendimus: Erit € 
conus AB ^Dk, 24 N, itapyramis A T B V C XiD Y K,ad py 
midem EPFQGRHSM : & conuertendo vt N, ad conum 4B. 
CDL,ira pyramis EPFQGRHSM, ad pyramidem A T BY- 
CXDYk Quarecum ex céroll.propof.8. huiuslib.pyramis E P- 
FQGRHSM,alpyramidem À T B V C X DYk, habeat pro- 
poruonem triplicatam homolopgorum laterum P E , ad T B, hoc 
eft. diametri F H,ad diametrum B D: habcebitquoq; N,ad conum 
ABCDk. proportionem triplicatam diametri FH, ad diamerrum 
BoO.Popatur vtN;ad conum AC BD k, itaconus HFGH Mad 
magnitudiaem O; Habebitigitur & conus EFGH M, ad 'O,pro- 
mti. Pornonem uiplicatar diametri F H,ad diametrum BD. Bt quà 
' IN. maior ponitur quami conus É F G Hk: c erit quoque conus 
AB CD, maior quam O. ' Quapropter conis EF GH M;ad 
magnitudinem O, minorem cono À BC DE , proportionem ha- 
"bet triplicatam diametri F H, ád diametrum B D. Quod eft ab- 
fuürdum. Oftenfum enim cfl; non poffe conim ad magnitudinem 
TO o Nn v le 


- 


0c dione oflendemw in fimilibus 
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alio cono minorem,proporrionem habere rriplicatam eius, quam 
habenthafium diametri. Non ergo maior eft magnitudo N,cono 
EFGH Sednequeminorcít offen(a /Equalis igttur eft; ac pro- 
ande cónus À B C D x, eandem habet proportionem ad conum? ?* 
EF GH M, & ad N.Cum ergo ponatur conus A B C D K,ad N, 19! ^ 
in.triplicata proportione diametrorum B D, & F H; etir qàeque 
conus.A4 B C D Kad coáum E F GH M, in earundem diameto- 


Ed 


raümpróporonctrripiicara, — ' by. 

' éQuoniam vero, quam proportionem habent coni, candem quintá 
quoq;obiinenscylindri , corum zripli, habebitquoque cylindres — '' ' 
Ad cylindtum propottignem diametrorum in baíibus triplicatam. 
"Quod tamen codem módo demonftrabitür, quo vfi fumusin 
conis,fi modo loco conorum, & pyramidum affümantur cylindsi, 
utqi prifnata, S.milesipitnrconi , & cylindri intriplicata ragione 2d 
funt diamecrorum;duz 1n bafibus. Q uod oltendendum crai. 

SCHOLIVF M. 

Quod fi maior conss, Cr cylindrus cym minore conferatur bor- 
JBicuum eij 1n fecunda pnrte buius propof. Euclidema([amere,de- 
monjiratum e[[e prope[.3 buiss lib minorem pyramidem ad maio- 
gem baberepropor:ionem lateri homologorumtriplicatà.Id quod 
^4 defin.Yo.lib.g mestimus contra Federjcum Commandioum, fe 
&lios,quiputant referri (emper debere maiorem quantitati ad mi-. 
soremyvt bahbenin:r proportio dupliqgyn.triplicara, cc. ! 
| Hec porro propofstio, quammis etim extendatur nd fimiles conos 
€» cylindros [(calenog:131nen bic demon(Iratur in folis reifiaconie .. 
fi cylindra [sroizbs,ci ín demon[Iratione n[[usmántur pxes radii 
And ba[es Quocirca eat bacra- L oH Mox C 


&onàüs (C cylndris (calenis, $ nt 
P. iles coni, e cyl:ndri (calesi, 
"déquorum bafes circuli 4 BC,D 
EFyexetveroC H,IK.Dicetam 
gonum Ad cOBurD , quam cylin- 
firum ad cylindrum babere pro 
portionem diametri ad diae. 
tri triplicagam, Intelligàtur enim (mper en(dem bafes duo coni, 
cylindri redii carundé cá [cAtenis Aliitudtni qu:riM axes G L,IM, 
Ducanturq per reu GH,GL;lrem prrlk, J M,plana fecá.ia bafes 
lineisredu AC,DF,qua diamerri bafiii evil; QuonidigituraxaG — 
LIMretli [unt bafjbu:A BC.DEF cerütÓnplanaper G H,GL;d C18: 
per UK] Mad en(dürecla.d Acfropteréa perpendicularas linea ex "Undep, 
H.x,ad bajes demi[fa cadis in. AG, DE comunes jeBlionesCoprain. d 38. 
, desrmat anguli C G H,FIk afeuli tielinationá, qui áquáles inier vndcg, 
UH jeeruns E 





476 EYCLID, GEOM. 


| feernnt,eum coni Cycylindri [caleni fimmilespomamtur:Smnt antem 
831. — ÓranguliCG L.FI M,aqualesnmempereHi ex defin. y.lib.vt.aRehi- 
primi — quisgitur, HGL,x I M&qualesquoqueerumt. Qo «oniamo qere cogi 
| A4BCH.ABCLponsnter effe eiu|dem nltituamiserit reGBeHL. 
bag,  Beraxium-verticesducia ipi AC parallelaibideoque amgnimL re- 
primi, omn Eodemque argumento rectueevit augulum M, cum (P anguli 
| 3 CGL,FI M,redlifint, Nan aliu 
(v reliqui anguli H, K, aguas: 
y unt, cnm [int equales eornm al- 
terni anguli CGR, FIk, Trias-. 
gninigituy G H L, Ik M, aquian- 
gsi^ junt; c arque idcirco erit vt 
G H, sd G L. itaI1 x, ad 1 M; o 
L HM k permutando,ut G H,ad I k,ita G- 
Tod L.sd 1 M. Vi autemaxu G H, ad 
axemIx,itaeft 4 C, diameter ad DF, dinmetrum; quod coni 
eylindri [caleni ponantur fimiles.yeitur 6 G L, axie ad I M ,Axem 
.—— erit.ut diameter A C ad D F,.diametrum;Et proindecomict» cyltm- 
dn. 'driredli 4 BC L,DEF M, fimiles erunt ex definition". d Quare 
élnodec. proportionem babebunt diamstrorum triplicatam | Gin vere 
| sam conu p» cylindrius À B C L, cono (hv oylindro 4 BC H, (cwm 
eandem babennt ba(im,Cr nititudinem,)quam conus p cylindrmm 
DEF M,cono (» c) lindroD E Fx,(obenndeny rationem;)efl aqua- 
lis, ut confla tex coroll propi. buime lib Erit ut consu e» cylim- 
| driu 4 BC L,advonum (n cylndrumD) ET M.itacomw th» cylin- 
dre A BCH,ad conum (^v cylindrumDEFK,iaeoque proportio covi 
C cylindri 4 B C H, and conum (t cylind-um D E FK, triplicata 
qued, erit diametri AC, nd diametrum D F. Quod eil propoficum. 


 THEOR. 4 PROPOS 5" 


Sicylindtus plano fecetur aduerfis planis parallelo: 
Etk vt cylindrus ad cylindrum,ita axisad axem. 

Secetur cylindrus 4 B C D,plano G H parallelo aduerfis planis 
AB,C D,quod quidem fecetaxem E F, inI. Dico vt eft cylindrus 
ABH G,adcylindrum G H C D, itacíleaxem E I, ad axemIF. 
lotelligatur enim cylindrus A B C D, in vtramque partem, vna 
cum cius axe & re&tangulo E C , ad cáiusreuolutionem defcrip- 
tus eft cylindrus, protra&us quantum libet : Sumanturque in axe 
producto quotcunque rectz E k,k L, zquales ipfi ELItem quot- 

cunque re&z F M, MN, N Q,squales ipfi FI. Deinde per pun- 
tta T, k, L,M, N, OQ, ducaptur recta I H, k P,L QM T,NV, 
O X, parallele, & equales rc&tis B B,F C;qux quidem ad reuo- 
lutionem rectanguli E C, difcribeat circulos G H, P Qo 
I5^VZ,» 





zj. 


- 
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Y ^ VZ XY, parallelos equales circulis A B, CD, ob zqualica- 
* tem (emidia metroruni que femper interfe zquidiftantes circum. 
feruntur. 44 propterea cylindrierunz S P, P 4, AH, HD, D T* 
T 7, Z X, ex definitione, componentes totum cylindrum $- 
QXY. Quoniam vero tam cylindn SP, P A, A H, füper bafes 





zqualQ S PR BAf,&fübalutudiài- —  —— uU 
bus zquaubus k L; Ek. 12 E, zquales 5 .R A G D zy 
func quam cylind;X Z;Z T,TD.DH, - VAN Yo 
"fupei zqualesbafes X Y, V Z, T &;,C D, i (n du " i ; 
& fub aliirudinibus qualibus NO, NUAUNANUNUA M 
MN, FM IE, ex coroll, propof. 17; BHCTVT 
bwiusIb. Büttam multiplexcylindrus — 77 mE 
S H. cylindri 4 H, quam multivlex eft axis IL; ipfius àxis 2 E; 
.I..mtam multiplex cylindrus X G;cylindri C G, quam multiplex 
ell axis I O,ipfius axis IF,Quoniam autem faxis I Z, (multiplex 
1 E, primz magnitudinis) zqualis eftáxi I O, ( multiplici áxis IF, 


fecundz magnitudinis) zqualis quoque eft cylindrus S H, (mul- 


tiplex cylindri A H.ierriz magnitüdinis) cylindro X G, (mulüpli- 
. cicylindri C G, quaitz magnitüdinis) vt ex propof; rc huiuslib, 
liquet.Si vero axis rhaior. etl axe; cylindtus quoque cylindro ma- 
iof cll; Et fi minot, rhinor, id quacunque hcccontingat inulti: 
plicatione; Etit;per defin 6: lib. y itaaxis 1E, prima magnitüdoad 
axcm ] F íccuridam mopnitudincem, vtc ylindrus A H,tettia sinag- 
' nitudoad cylindrum C G, quartam tmagnitudinem. Si cylindrus 
ipitur planofecetur aduetfis planis parallelo etit vt cylindrus ad 
€ylindium,ita axis ad axem. Quod erat demonítrabduti, 
ScHOLIPAM.. E 
Etfi banc propofilioremEnclides de folécyli-dro velo demisfiras," 

tamen eius demonfirationem cylindro [caleno facile accomme- 
da wfimodo adbibeasdefcriptternem $8 RA GDa z x 
eylindri (caleni f sm in démon[lra- 

foome Eucl.du a(Jumpta fuid cylindri 

redli de[criptioitA ut quemadmodum 

in cent reilu reclangulücircaquie- Q PBHCTVxX 
cens latus circumfertur , fie qiopne | 

in conis (calenie circumferantsr femidia merri LS, k REM; vc. 
emper &quidiffantes circa centra L,k, E, hn cona cwm vella S Y, 
fem aieretr. coniungente. Hac emm vatione (empér cylindride- 
Jaribeneur.ut conflat ex iu,qua fcribit Serensa inl.b. .de fedliono 


&yli»dri. 
TIHEOR.:4. PROPOS. 


Super zqualibus ba(ibusexiftentes coni, X cylindri; 


inter fe funt, vt altitudines, 
3i» 


as EYCLID. GEOM. - 
Sint (sper baícs zquales AB, CD, duoconi 4 B E, CD E, & 
due cylíndri A B G H, C DI k , quorum axes, fcu aiticudincs 
(Namíü conis & cylindris :ectis axes ipfifurt altitudiacs) L E, 
MEF.Dicoc(fe conum A B É;ad conum C DF, & cylipdrum 4f B- 

G Had cylindrum C D Ik, vreft altitudo L E;adalritudinem M- 
É, Exteodatur enim cjlindrus 4 B G H, adpartes G H, vnacum 
eiusaxe L E, &re&angalo A G;abfcindaturque axis E N,aqualis 
13i MF, & cucacentrum N, intellipátur circulus O P, zquabs & 
parallelus circulo G H,, vt fiat cylindius. 


o GHOP,ciufdem altitudinis cum cyln- 
dro C DIk. Qgoniam igirur cylindii H- 
i 1 P;CLcum habeant &qualcs bafes & zl. 

i H Á 
$7 » .— titudincs, zquales funt, ex coroll-propof. 
rimi. A D izbuiuslib.Acylindrus AG, ad ipfoseao- 
aj dem habebit proportionem. 5 Eft autem * 


diede, cylindrus AG,ad cylindram HP, vr axis feu altutudoL E, ad axcm 
féualtitudinem E N, hócelt, ad altitudirém MP, fibi qualem. 
* Éricur & cylindrus À G, ad cylindiin Clent quoque, vt altitudo 

L Exadaltitudíaem M F* 
c Quia veroconi 4/B E,CD E; funtterriz pattes cylindro rura 
A GC dipl iabebunt candem cum cyliàdris proportionem, Ac 
doni. proindeetitquoque conus A B E, ad conum C DF, vtalitudo L- 
Padaftitudinem M F, Super zqualibus igitur bafibus exiftentes 
coni & cylindti interfe fnt, vcaltitudincs: Qupd oftendcudun 
ert. c 








$COHLIPA: 
- 7 — Hec ilem cenuinire conis [cale.is. boc modo damonftrabimiu; 
Sint fuper bafes qualel A B, C D, comi ABE.C DF C» cyhrdrl 
AE GH.ÓDIx," 
fealeni.q onim al- 
1'tadine; L M NOZ 
- , Dwoco um ABE, 
zEZI adcnwmCDF 









PA eylindrtm A EGH, 
& e B € adcylindrnm CD- 
Iyeffevot el aliiindol, M.ad altitudinem N O Super bxfin enim 





br L Mui 
veniam, 


9142. AB,confiruatur cylindrus refbo) 4 B P Q.fubeltis 
duro; fuprr afin C Dcylindrua C D RS [gh a tumisiN 












igirur alt cylindrua rectus d BP Q) adciylindiumre 1C DR S 
altitudo L. M.adalr rudinem NO Efl autem cylindre 5 P9) cy- 


lindrsi A BG Hiltém eylendro C D R5, cylindrii C D Ik, equa'u, 
t excerollpro.ni buie ll Erit qom c; body ABGH,ad eylindr 
d, CDIktaltiudo LM, adulrhuziien N O. Sé eff propofiti, | 
wedt, — Quoniam auiem coni Fcum fnt tertia pariei cylindrorzitmu, 
P 





| 
i 
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aeandens babeant proportionem, quam cylindri. Brit ques conus a 1. 
ABE, ad coaum CDF, vt altiiudo L.M,ad altitudinem NO.Gmod quim, 
tamen eodem argumento quof [uma in cylindrli confirmari po: 
teil ut por[picuum eff. fi [uper bajes ABCD fiantconiveHi ABM; 
C bO,tarundtm a til'sdinem eum cylindru ABPQ CDRS. 

Idem cóc uditur quamuis vnus conorwm ecylim irorum,nem- 
jreonm ABE o cyindrzo ADGH. fuerit [emlenusalterooero, ni 
meirum conta COO, C» cylindrus CDRS,re/Tae. Nam ci cylindrud 

""fealenme A BGH,aqual[it cylindro veHo A 0 "Qufit autem eylin. 
Aria velis AB"Q, adcjlindrum reum CDRS /vt altitudo LM, 
4i aliimdinem NO,vt Euclices demi 'vauit: Erit quod, cylitdrus 
finlenus ADGk,ad eylindram reium CDRS$,vtaltiludo L M, ad 
altitudinem KO. Qyuod eil propofitum. . 
b Quoniam vero conieandem hdbént jroportionetn quam cylin- 5 
dri.ccum ith borum fint tertia partes; Erit erum conus fcalenug duimtl.. 
ABE ad conuih rilum CDO, vt el:iliio L M,adaltitudinE NO, € €0« 
Quod nibilomintss effendetur cadcm ratios, dua [i fumusin cy. duedetz 
lindris,vtsnanifeftum eit. 1 
Eadem quog bac propofirio conuenzt prifmatis jaraliepipedis v. 
pyramidibus sper aquaies bajes con flitutis. Sint enitn (uper bafeg 
«quales ABC DE'G, prifmata 4AECH!k, DEFGLMNO, Gr y- 
vamides fub. eifdem altitud'n.b. : 
Dice effh prifms ad prifma, dry- 
vamidem ad»yramidem, vt ell al. p 
titudo ad altiudinem Sist nam, 
infifle.teslinea 1, CH, Bk pri- X M 
mata ABCHk, ad Pnan ABC, 
perpendiculares, ita vi Bk. fif nlii. 
19do prifmatis ADCHIK: l'rodn- 
disautmreBis AL CH Bj. B. CE  p- 
mansu: IQ He, k Pgusla alti 
tudiniprimatis EL; Cy dudlisredlis PQ. QR, RP, empleniuy pri- 
fena HÜEF QR, einflers arius cus oe ÉL Ereneg bri. 
fmata H ik PQ REL,eum babeang Gs bajes, e aliirudines aqua- 
lesiinter fe aqualia,ex coroll 2.9ropof. buiuslib. d Mc preperes d 7; 
grifms oBCH Ik, ad vrrumque eandem babsbit proportionem, quisi) 
Glsie vero ex feholioprepo[. 5 lib.xuprifma ABCH Ik, adprifma. Hi fei 
HIkPQRsl viplanum BLad planumkQ. c Er ot plenum Bl, 
adplauum kQuita efí res Bhad kP; eris prifm« ABCHIk,Ad 
griíma HIKPQR boc eff Adprifma E L,vt Bk,altitudo, prifmatis. 
MBCHIk adxP,aititudinemprifmatis HIkP)R boc efl prifma- 
gi EL. Qwedpropofitum: ——— - 
NU frinfiffenres lines A1, C H, Bk, non fms perpendicul, fes 
i» ABC, conflitutmdum eris fuper bafin. 4,B Cyalind p-ljima 
t (Him. 
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enim infifentes fins psrpendichlares dd bnfim raqnales alritmdioi 
prifmátu ABCHIK: Nam éymiex 2.éoroll propoj. 7 .buise lib.bae. 
Q- luo prifmalaenudem babetiani- 
- Findinem, Ó báfin, fiit aqualid; 
P & dítgy primo conflituiil adprima 
ML EL,vtilline aliimdo ad. huimal- 
titudinemrit Cr prifina ABCH- 


x E. 
JK, adprifmn E Lyvt alritudo il- 
liv, nd à ituditém buine. 
" 4 y aenid voro pyfasnidés eap 
^ 3» c5 rF proportione cum prifebazi, 
quaici. b quodi fins lorum Herria par 


bio. /— ses per(picuum eflita quog ejje pyramidem udpyramideso, ure 
anínti. altitudo ad altitudinem. . du ; di . 

^ Kadempror|/savatio babendd dejaralielepipedu tuse pávallel- 
pipedn compyébendantwr etiam somine pri(matum Ur dictum ffs 








atque ob id eddem illu démonffralio poffit accommódari: . 

Hacemnia écdem feresnodo rabuntur de conis dp cylin- 
iru nec non dé pyramidibim , y. prifnatis elndem babentóbus 
baa: 


Omnia duod bac fucile onissti jo[mé bwé medo: 
Cohbl & cylindri iato rei, quani fcaleni; lrémn pri- 
frriata;pátallelépipeda,& pyramides proportiohém ha- 
bentes esindem , quám altitüdines bafes babébunt z- 
les. 
ro^ aliojuin phrióquali ferei osi , vt in couiirfopropof, yi. 
lib.i. often(um eff, 
xij THEOK. ij. PROPOS, if. 

' iálium conotum , & cylindrorüm réciptocan- 
tut báíes & altitudines: & quorum conotüm , & cy- 
lindcótut teciptocántur baícs & altitudiries, illi fanc 
zquales, 

Sint zqualcsconi AB C D; DEE,& equales ejlindri ÁB GH, 
DRIX, quorum baícsA B, DE; axes,altitudinesveL C, MF. Di- 
cobafes& altitudines effe rcciprocas,hoc eft;cffe vt A B,ad D E, 
ita M F,ad LC, Ia cylindris quidem fic propofitum ottendetur. $i 
altitudines LC, MF fint zquales; cum cylindr ponantur quoque 
xquales,etunt &bafes qquales;ex coroll.propofr1-buius lih. Qua- 
1eerit vbafis AB, ad bafin zqualem DE, ita altitudo M F, adal- 
tudinem zqualem L C. Ac proinde baícs atqae altitudines fant 


reciproca. Quod 
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QV O DfialtitudinesL C, MF, iosqualésfuteint, fit MF, 
maior, ez quasbícindatuMN, ipáLC, xqualis : & pee N,duca- 
tur planum ON, bafiD E. parallelum,vt10 fcholio propof.iy,lib. 
31. docuimus, vt fiant duo cylindri DO, OK. Quoniam igitur 
zquales ponunturcylindri ABGH , DEIK:;aerit etcylindros a 7, 
ABGH, ad cylindrum D O, ita quini, 
l cylitdrus DEIK, ad eundemcy. 
G —'* lindtum DO.& Eft antem vtcylia- b 11. 
drusA BGH , ad cylindrum D O, dsedec. 
. ; ita bafis AB, ad ban DE , cum 
A Dn zquales fintaltitudines: cItem vt c 14, 
cylindrus D BI K, ad cylindrum duode, 
D O, itaaltitedo MF, adaltitudinern MN, cum bafes finc zqua- 
lesiimovna & eadem DE. Igiturerit quoque vtbaGs AB, ad ba- 
finD E,itaalitudoMF ad altitudinem MN,hoceli, ad huic N 
«qualem LC: Ac propterea reciprocz fant bafes & áltitudioes, 
. IN conis vero itaconcludemus propofitum, Siconi ABC, 
DEF, fint zquales:erunt & cylindri ABGH, DEIR , zquales. 
d eüconifintcylindrorum tertiz partes, Quare vtoftenlum eft, dto; 
ex zqualitate cylindrorum fequetur, bafes &altisudines effe re- duodoe, 
ciprocas: Ac propteres,ex zqualitate conorum etiam fequecur, 
bafes & altitudines reciprocasefle.C uod tamen eodem proríus 
.modo deméftrari pote(t,quo vli lumus in cylindris,(i modo fub 
altitudinibus MN,NF,conftituantur duo coni, vtin figura, 
SED iam baíes atque altitudines reeiprocentur. Dico conos 
& cyliodroseffe equales. Quod quidem in cylindris cófirma- 
bitur hac ratione. Sialtitudines LC, MF, fint equales, cum fit vt 
«bafis AB,ad baán DE, itaaltitudo MF, adaltitudinem zquslem 
L Cserunt & bafes AB,DE, quales: Ac propterea cylindrifupec 
zquales bafes AB, DE, & (ub altitudinibus zqualibus LC, MF, 
x quales erunt,ex coroll.propofit. hoius lib. 
QVOD & altitudines fuerint ín quales, fiateonftru&io, vt 
rius. Quiaigitgr ponitur, vt bafis AB,ad baGoBb E iva altitudo 
MrE,adalitudioem LC ,hoceft,. ad huic zqualem MN: eEtau. e v, 
gem vtbafís AB, ad bain DE, itacylindrusABGH ,ad cylin 4wodes, — 
4d«um DO, cum altitudines fint quales: Item vtaltitudo MF, £ i4. 
2d altitudinem MN, itacyliadrus D ELK, adcylindrum D O, dywodec. 
«um bafes Got zquales:erit vc cylindrus ABGH, ad cylindrum 
DO.Xa cylindrusDEIK,ad eundem cylindtum DO:gdeoque 
gylindrus ABGH,cyliodro DEIK,z qualis eric. 
j,OAT veroin coais haec eritdemon(tratio, $iconorum ABC, 
I«:DEF,bafes & altitudines reciprocentur, reciprocabuntur quo- 
que baíes &alitudines cylindrorum ABGH,DEIR,cumez- ' 
jdem fint bales,altimdincique couerum,& cy lindrorum,Q eam 
7 hh Oob;em — . / 


Y 


H 





89. 
quint. 


| 


reae ———- 
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.ebrem,vtoften(um fuit,cylindri,ideoq:coni,eornm tertig gar- 


tes.zquales erunt, Demonítratitamep potefteodem modo co- 
nos effe equales, quo oftendimus cylindros £qualescfle, A- 
qualium igitar cqporum & cylindrorum reciprocaatur baíes & 
altitudines, &c, Quod erat demonttrandum, 


8€ HOLIV M. 


|». NON diffcile erit idem offendere deo conis , 5 cylindris fcalenis. 


Bienim «quales fimt coni » cylbsiri faleni , erus quoq, rcs enfdi cum 
Mis bafts , (5 altusudinss babentes, aquales, ex coroll. propof- 12. bum 
hb. Quare *vt offsm|um efi boes C. nltitudmesreciprocabumtur. ud 
fitafes , Co altitudines (onorum ( cylindrorum (calenorusm reciprocen- 
£u? , reciprocabuntur quoque ba[es C» altitudines comormsm (5 cylindre 
rum redierum , fisadem font bajes, n nltitudines reorsum (5. fcalm- 
runs. Gnave,Ut demon/Irattm eil, conis cylindrireBs aquesles evum; 
Mc propterea conyes» cylimdri fcaleni , cum fint relte aqualos, exc eorell 
gropef. si. buise libasnter fe quoq, erunt quales. 

l D E M facileconcludermr licet y conorum (5 cylndrormm ft ro-. 
uis C alter [colenm ,ot perficmnem eid ex cie, quain fchbolso propof. 1o. 
bwisu bb. decirme. 


PROBL 1 — PROPOS. ré. 


DVOBV'S circulis circa idem centrum exifteni- 
bs, in maiori circulo polygonum equilaterum , & ps- 
rium laterum infcribere, quod non tangat minorem at. 
culum, | 


SIN T duocirculi A B C, D E, circa idem ceatrum E, opor 
ceitque it maiori A B C , infcriberepolygonum zquifastra an 
cuius latesa numero pari contineotur, non tangensaviborem 
DE. Éxtendatur perceotrumE, 
re&à A €, fecaas circulü DE.is 
E.pun&to, & per E.ducator GH, 
adAC perpendicularis,qug-el- 
ct circulü D B, io E, ex coroll 
propol.16.lib. 3. Quoni&igitet 
arcus AGC, maior eft arcu GC, 
fiex AGC, auferatur dimidium 
As, & exrefiduo 5c, dimidiem 
B1, & extefiduo 1c, dimidiü 1& 





e 1. de- Uy, | &ficdeinceps; s relinqueru 


tandé minorarcos quam CG Sit igitur iam arcus CK.arcu CG 
minor,& fubtendaturre&a CK. Dico ream CK. elle vnumir 
tus polygoniinfcribendi, Si enim arcus RI, diuidatut in paren 

- nume 
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batbero K.fnagnitudinequales partibusarcus Cl,& quadrans 
A B, in totidem partes equales diuidatur, in quotdiuifus eft 
quadrans BC; necnon (emicirculus AHG, in totidem partes, 
je continet emicirculus À B C; deiode omnibusarcubus re- 

z linezfabtendantur, e qua zqualesquidemeruntipü recta à 29. 
&K,eo quodarcusarcui CK, zqualesíabtendant: Defcriptum niri. 
eric polygoaum io circuloABC,& equilaterum,& parium late. 
rum. Quodquidem nontangerecirculum mioorem DE, ia 
oftendetur.E1 Kad AC, demittacur perpendicularis KL.fecans 
iptam AG, in M. Quoniam igitur aogali GEM,KME,re& funt: 

& eruntre&z GH , KL, parallele. Qugrecum reta GH,tan- b 19, 

E circulum D F, in folo pan&o E; re&a KL, erit totaextra di- terii. 
um circulum , nec vnquam ipfam concisget,quod nunquam 

cum reda GH,cotueniat, Mulroigitur minusre&a C K , quz 

longinsd circulo D É, abeft.quam K L;círculum D E,canget. Ac 

prope neq; alia latera polygoniiafcripti, cum zqualia nt — . 

teri C K, c ideoque equaliter cum CK,ácentroF,diftenecir. C)4., 
culum DE,contingent, Duobusitaque circuliscirca idem cen. 

Erw oxiftentibus, ip majori circulo, &c. duod'erat faciendum. 


COROLLa4RIV M. 

(C HINC eli manifeftum, fi abextremitateleterie polygowinjcri- 
pas, quod cum diametro conuenit, ad diarwetrutdo ducatur perpendicu:a- 
ráe , bam ttullo modo cirenlum minorem polJe contingere , fed teta extra 
ipftm cadere. Huinfmodiunim ef? linea KL,quacum ducatu abextra- 
mo pundle K Jaterts C K, caen diametro d Cyconnenientís.ad A C dis. 
Wetrum perpondicalerie of onía e/] nomtangere circulum D E.) 

PROBL. PROPOS. n. ^ 


D Y ABVSfphzriscircaidem centrum exiftentibus, 
im maiori fphars folidum polycdrum infcribere, quod 
hontanget minoris fpluere faperficiem. 

SINT duzíphzrz ABC D,R F GH,circaidemvcettrum 1, 
»porteatq; in maior ABCD,infcriberefolidum polyedrum, ieu 
multilaterum,quod nontapgat minorem fpbaram EFGH. Se- 
centuramba fphars planoaliauopercentrum.fintq;commu- — 
pes fe&ionesfa&z in fpharis plana ABCD,EPGH, quz circulf 
Frant, ex defcriptionefpherz , babentesidem centrü (pherarü 
|, Nam femieirculi, ad quorum circumuolutiooem fpharz de- 
cribantur, circumdu&i copgruentfedionibus ABCD, EFGH. - 
Quare di&z fe&iones circulierunt.Velcerte,quiaomneslin ez 
reétz càdétes exlad peripheriasfedionü fünt &quales,cun du. 
gautgr excentro fphacar& ad earü faperficiemiera ntiplz fc&io- 

(hh a nes, 
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: pes, citculi,ex definitionecirculi, Ducanturin his cirenlis día- 
metri AC,BC, fefein centrol, íccantesad angulos reZtos,vr int 
16. quadrantes AB,BC,CD,DA, &c. s Deindcin maioricirculo 
duodtt- ABCT), infcribatur polygonum non tapgens minorem circge 
lum RFGH.Q vod quidem vtfaciliusomaiademonftrentur,in 
hunc modum ctiiciatur. Ex C, ad EG.ducatur perpendicularis 
G y, sd circumterentiam víquecirculi A B C D , quz circulum 
br.  EFGH,tangitin G,excoroll propof.16.lib.3. Et re&a G y, bape 
qvatti. pliceturin circulo ABCD,re&a zqualis A «, Quia vero fi atcui 
.€/9.  C»,intelligatur fubtendi re&ta, vt fiactriangulum GC», clatus 
[t Cy, oppofitü maioriangulo, nempere&to, maius eft lasereG y, 
o quod minori an- 
gulo opponirur, 
nimirum scuto; 
. erit quoque re&à 
C», maior re£is 
As; ac proindear- 
cus C y, arcu À i, 
maiorerit,eccon«- 
. faac exíchohopro | 
pof. 2 8. lib. s. Ab- 
fcindetur ergo ar. 
cus C2, arcui A: 
equalis. Quod 6 
ex quadranre c», 
dimidiü anferarat 
DL, &exrelique 
dt. dec. CL, dimidium LK, & Gc dei nceps: d relioqueturtandem arcos 
minorarcu C À feuarcu A s, Sitergoiam arcus CK,miaor;Birit- 
quere&a CK,(aübtenía miaerquam re&aA s hoceft, quam G », 
ex Ícholio prepof.2 ».lib.3.Dico igitur,re&am CK,effov num ls- 
tus polygoni equilateriinfcribendi.Nam cum reGs (übtendens 
arcum Cé,minorem arcu C 9, noo tangat circulum zGH, vrer 
demonflratione przcedentis propof, patet: multo eminus reda 
CK, fubtendensarcum minorem arcu CU'eundem circul& tan- 
8 12,09 get. Rurfus ducta diametro KN, e erigatur excentroT, ad plava 
dtitoi. circulorum ABCD, EFGH, perpendicularis! O, occurrens fa- 
perücieifphara maiorisin O; Ectperre&as OL AC, & OI. KN, 
^f 18 «x plana ducantur, f qur ad circulum A 3cp,reQa erent,efficient- 
dccimi. que communes fediones, circulos, vt iam didum eft, quorum 
femieirculi int AOC,NOK.Quia veroanguli OIC,OIK ,reái 
gicbol. font, ex defin.g.lib.1t. g quadranteserunt OC, OK: atque adeo 
etf. cum circuli ABBCD, DOC, NOK,&quales fint, quod eorum 
diameiri fins & fphzra maioris diametri , quoque quadran- 
tes CD, 
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tet CD, OC, OK, s«quales, Siigiturarcus DL, ia tot partes x- 
quales diftfibuatur,in quot diuifus fuitarcusCL:& quadrantes 
OC,OK, inarcus numero & magnitudine zquales arcubus qua» 
drantis CD:s Etuat re&z hisomnibusarcubus zqualibusfub- à 29. 
teníz,nimirum CK, KLILM,MD: CP, LO OUEST, terti. 
T V,VO,zquales.Coniunctisautem reis P$, Q) T.RV,demit- 
tantur ex P,&S, ad planum circuliABCD ,perpendigularesPX, b 58. 
&Y b.quz ia communesfeGienes AC, NK,cadent:ceruntque viec. 
inter fe parallela. c 6vn- 
. QVONIAM igiturtriángulorumPCX,SK], an uliPXC, decimi, 
SIK , redi func, ex defin.3. lib. 1. 4. &asgeh PCX,SKY,zqua- d 27. - 
les, quod & zquales int peripberiz AOP, NOS, quibusiafi- terr$. 
ftuot: (Nam 6 ex femicirculis AO C.N OK. qualibus deman- 
tur arcusz quales CP, KS, reliquiarcusAOP, NOS, zquales 
quequcerunt. D) Eraatdeoaoguli PGX, PXC, trianguli PCX, 
zqusles duobusangulisSKY,$YK,trianguli SK Y Suntautem 
&lateraPC, SK, redisangulisoppofits,equalia.elgitar veliqua e 26, 
latera PX, XC, reliquislateribus SY, Y K,zqualiaerunt. Quaro primi. 
 «umreQzPY,SY,zqualesfint & perallelz:fi conne&atur re£a 
| KY f equales qgoqueerunt& parallelz PS, XY , interfefe, g Ac £ 33. 
quis &re&a CK , XY, parallela funt, quod latera IC, 1K , pro- frissr. 
ortionaliteríeQa fint. (Si enim exemidiametrisIC, IK, zqua- 2 fex. 
ibus demantur zquales re&e CX , KY, reliqueontur & IX, IY, h 
quales: AC preindeerit,vt1X, ad XC, itaIY,ad IK ) / Erünt 4 " 
atallelz quoque PS, CK. inrer fecum vtraque parallela fic ip& " ^ 
Y,1 ideoque easconiungentes re&z CP, KS: ineodem cum dus UM 
)pás plano exiftent.Totum igirurquadrilaterum CK, $D,in vne trim 
erit plano. Qeod iex Q. & T , Hemittantur ad planum circuli 
ABGD,perpendiculares, & conne&anturretz QC, TK,often- 
demusfimiliter CK , QT , effe parallelas : atqueadeo ipfas P$. 
QT , inter fe parallelas effe, cum eidem CK , fint parallelz: to- 
tumque quadrilaterum PST Q).in vno effe plano.Eadem ratio» 
ncinvpoerit plano quadrilarerü QTVR.kEftautem &triao- k2. os 
gulum RVO, in plano, Siigitureadem conftruGio exhibeatur decimi. 
Íuper reliqualaters KL. LM, MD, du&is fcilicet quadrantibug 
OL,OM, OD, nec penin reliquisttibusquartis,ac reliquobe-. 
mifpherio,vttota fphera maiorrepleatur quihirilereris, & trians 

I1jsquz fimilia int przdidis inter quadrantesO C, OK;fuper 

fu CK, ceuftru&is, infcriptum eritin fphsera maiori (olidum 
olyedrum circumfcriprü di&is quadrilateris atquetriaggulis. 
ho ergo dico pontangerefpharam mioorem EFGH. 

DVCATVR enim exí,ad planum GKSP , perpendicularis 
1Z,conneGauturque re&z &C,ZK. Cadereautem perpendi- 
&ularem IK, inta quadrilaterum CKSP, in fchelio fequenti 
07 hh 3 often- 
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eftendemus. Quoniam igitur,ex defin. lib.1r.a oguli 1z€,I!z&, 
re&ifunt; « ericquadratum re&a I C, quadratis redarum 12, 
ZC,&quadratum reüz IK , quadr:ts re&tarum 1Z, ZK, zqua- 
Je. Cum ergo quadrata re&arum equalium IC, K,z qualia finr, 
crunt & quadrata redarum12,Z C, quadratis rectaruml1Z, 
. o ZK, zequalia: Àc 
proinde dempto 
toruni quadratb 
IZ, reliqua quz- 
drats re&latti ZC, 
ZK,zqualia ert, 
NA ideoque &ipís re- 
ic GzZGC,zr.zqu- 
les. Similiter o. 
fendemus re&as, 
quz ex Z, ad PS, 
ducentur, equales 
effe & inter fe & 
rectis Z C » ZKX. 
Qoarecirculus ez 
Ó , Z,adinteruallom 
4C. defcriptus perquatuor pan&s C,K,S.P cranfibit. Eademq; 
rationecitca reliqua quadrilatera PST.Q. QT VR, & triangulá 
RV O,circulos de (cribi poffe: demóftrabimus, Quoniam vero, 
vt poftea ofteodemus,»ngulus CZK , obtufus cft: erit quadra- 
tum re&z CK , maius quadratisredtarü ZC , ZK:ideoquecum 
bzcquadrata zqualia fint, maius erit quadratum rez CK, da-.— 
ploquadratire&z ZC. ! 

DVCATVR ex K.ad re&am AC, perpendicolaresK,a, Cum | 
igitur AC.duplaipflus A!, & A «, maior fit, quam AI,erit AC, | 
miner duplo ipfius A «. Quam ob rem cum fit,e vt AC, ad A «, 
itarectangulum fub AC, «C, ad rectangulum fub As, «€, quod 
bafes horum re&aogulorum fiot AC, Aa, & eadem altitudo a C: 
erit quoque re&angulum fub AC, aC , minus duplo re&aungel 
fub Ae, aC. 4 Eft autem rectangulum fub À C, & C, zquale qua- 
drato re&z CK, & re&angulum fab Aa ,.«C,zquale quadrato re« 
&z Ka: quodreGa CK ,inter AC, aC, fit media proportionalis, 
&kreQa Ke,inter Ae, a C, excoroll.propof. 8.lib. €.(ienim coa» 
neGeretur rc&a AK feret cria gulam rectangulum ACK.)Igi 
tur &quadratüre&tz CK , minuserit duplo quadrati re&z 
Ac propterea cum qyadratum fe&a CK, oftenfum fit maius cffe 
duplo quadratire&te ZC. erit quadratum rez K s, maius qua- 
drato rez Z€.s Quobiam vero quadratum rez 1G, zequale 
eft quadracis rectarum IZ, ZC , & quadratum ree IK, quad ras 

Uus 
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eis redsrum Ta, o KiSugtque £qualia quadrata rectarum equa- 
lium IC,IK: Erunt & quadrata rc&arum 1 Z, Z C, zqualia qua- 
áratis redaram In, eK Siergo ex bisdematur quadratum nraius, 
nempere&z«K; &exillis minus, videlicetre&z ZC, erit reli- 
uum quadratum rez 1 Z , maiusqusdratoreliquo re&z Lag 
idcoque tc&ta 1 Z , maiot quam re&a la. Qnapropter eum pan- 
|. &um «, Bot tangat iphzram minorem EFG H,quod per coroll. 
propof. przcedentis reda K a, tota fit extra di&am fpharram; 
multo mipnuspun&tum Z,longius diftaus,eandem fpberam egn- 
tinget. Àc proindecum omniaalia pun&a plani CKSP,longius 
SbüntafphzraÉE FGH, quam punctum Z,vt gpoxoftendemus, 
non tanget planum CKSD.fpharam EFGH. 
SED &expeditius ex ipfa ferecoaftrudtione figurz oftende- 
mus,planum CKSP, nontangerefphzram minorem EF GH, 
f prias ducatur real y, hoc modo. Quoniamerzconftrutione 
ofteofum fait,retam C K, minorem effere&a Cy; « E(tautem &19. 
CK, maior quam Z G, quod asgulus C Z K.obtufus fit, et mos primi 
demonítrabiturMulto maiorerit G 9: quam ZC; Acpropterea 
quadratum reQz G y, maiusquadrato reüz Z C. b Qnia vero b 4s, 
 quadratam rez 15, zqualeeft quadratis red'arum 1G,6 y; & pem 
qnadratum rez IC, quadratisre&arum IZ, Z C. funtautem 
quadrata redarum I 4,IC,equalium zqualia; erunt& quadra- 
t$ reftarum 1G, Gy, quadrari re&arum 1Z , ZC , equalia. 
Dempto ergo illinc quadrato re&z G 54 & hinc quadrato ree 
Z C;reliaquetur, quadratum rez [| G ,ninusquadrato ce 
YZ; Acproptereareda IG, minor, quam1Z. Quamobrem, 
eum I G,fit$Sphztz minoris EFGH, femidiameter, exi(tet pun- 
Qum Z, extraeandem fpbzram; Et proinde, vt prius, planum 
GKS5b, (phzrsm EFGH,nequaquam continget. 
. DVCATVR rurfosexl,ad planum P$T Q. perpendicula- 
sis I A, eritque A, centrum circuli circa P S T Q). defcripri,vt de- 
monftratum eft; Cooneaisautem re&is8 P, IP, cum s»ogulus 
15 P,reQus t, ex 5 defio.lib. 11. c eritquadratum reüz I D, e. € 47. 
quale quadratis re&arum I 5,8 P.Q uia vero & quadratum re&z prim, 
1C, (quod zqualeeft quadrato rez P, ob zqualitatem reda. 
sum IC,IP,)zquale eft quadratis re&arü1Z,Z C; eruntquadra- 
ea rcQarum L8, 8 P,quadratis reQatum,L Z, Z C. zqualis;Eft au. ^ 
tem quadratü reüz ZC,maius quadrato re&tz 5 P, quod &lines 
Z C, maior fit, quam lines 8 P,vt poftes oftendemus. Reliquum 
igitur quadratü redz I8, reliquo quadrato re&zlZ, maiuserit; — , 
ideoq; &linea,I $,maior quam linea1Z. Acpróinde multo ma. 
gis punGum A,extra fphazram EFGH,exifiet, quam pun&tum Z; 
propreresque multo minus planum PST Q, quam CKSP, ran- 
getíphazram maiorem EFGH, Eodem modo demon(trabim us, 
, hh 4 quod .. 


s 
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quod neque reliqua plana fgharam di&ham coatingere pofliet, 
Quocirca, duabus (pharis circa idem centrum exi(tenribus 
maiori (phzra folidum polyedrum intcriptimus,quod aoa taa- . 
gat mibotrisiphzra fupericiem.Q uod erat faciendum. 


COROLZLARIVM 

C E Xiit,qua demonfrata fant, manifeftum eft, fi in quauis alia $ba- 
va deferibatwr folidum polyedrum fimile pradicto folido pofgesro , proe 
portionern polyedri s5-vna fpbara ad polyedrum in altera fBbbara effe tri- ' 
plieasaro eius, quá babent [bbararum diametri. Nam fiex centris 
sarum Ad omnes angulos bafium dictorum polyedrorum vetda [maa du. 
eantur,diffribuentufipolyedra in pyramides nutpero aquales, 5» fimilos, 
quarum betoologa latet [unt femidiametri [bbararum : «ut conflat , f 
intelligatur baruto (Bbararum minor intratuaiorera circu idem contri 


| deferipta . Qongruent enim fibi mutuo lineavela duéia À centris ad ba- 


. féutm angulos, ob firnilitudinem bafium: Meproptereapyramidesefficien-:.— 


4 15 
quint á 


tur firmes. €)rare cit fngule pyramides in na fbara ad fingulu pyra- - 
gnides illie fsmilssin altera [Dhern babennt proportorarn triblicatane la. 
eerum bomologorum hoc efl, femidiametrerum (bararum : *ut confies 
ex coroll.profof. 8.buins lib, Sint autl,'vt una pyram ad amnidé 
iraomney pyramides, boc eff, folidum polyedrum ex ipfis cernpefstums, ad 
emnespyramides sd off ad Jolidur polyedrurm ex ipfis conflitutwm: Hae 
bebit. queque polyedrum «nina [Dhbara ad. polyedrum alterism fbhera 
proportionemtvipeatam femidtamatrorum , dtque ddso drasnetrorum ' 
fBbararum , a cn femidiaeetri 19e diametri candem babitu: pre 
pernionem. ) -. 

SCHOLIV M, 

OQVONI.A M vero ne nimi longademonfivatioferet , nonnulla: 
$5 ta a[Jumpta fuerunt , vt vtra: quaJamenpondum funt demonfira- 
$8 : idcirco ea nune breuiter Ànobi erunt demon firanda. 

PRUMV M itaque offendendum efl, puntium Z , cadere intra 
quadrilaterum C KS P, ($- angulum C Z K im quadriletero C KS P, 
eff obt[um, uod ut commodis fiat, defcribatur circa diclum que- 

S drilaterum ex centro Z,circulus. — GCuoniamosgitur 

in figura [uperiori , eff t IK, adKC , sto I T, ad 

T X, (quod per coroll. propof. e. lib. 6. triamguia 

UCK, I XT, fimilia fint.) Efl autero 1 K, smaiop 

C 4uam IT: b erit KC,maier quam T X, Cum 

teitur T X,4qualie fit offenía ipfó SP , avit quoque 

KC ,twaior quam 8 B. Ac propteren in bac fura arci C K, smoior 
erít aycu S P , ex fcbolio prope(.28. lib. s. c uare cum artem C P, KS. 
arcui CK, fent aquales, quod (linea € P, KS, ipfa KC, linoa fous 
aquales dernonftrata : Ó Jubtendunt&r enim arcubms circulorum &- 
qualibus , vt ex confirudiione figura [uperiorie conflat ) erunt quoqne 
arcet C P, K5, aren PS, maiore : dta, ideireo quibbtrareum C K., 
c5ES 
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€ PI KS, quadvantam«ernli CX,S P, excedet : Atqne d fernicircul» 
Juperabitum. x ac prosade minio magis fomnum S P , nimus erit femi 
emeulo, Rxs quo fit centrum Z.non o[fe insllie fegmantis , (td extra , ni». 
mirum intro quadrilaterumCKEP. Eadern ratiuneoflendermus,perpon-. 
drculeres ex i, ad planam aliermm quadrilaserorum derni[/n qualieafd 
X B,cadoresnira qiadriloteracues ton (b perpendicularem ex L, adiri 
angulum ORV dud dsocaderosntra rpfuin, Quin igituraru CKoquas i 
dirantematir el): angulus CZK,obrujus erit ,nemperetio maior cups m 
emgulo vello in centro [(nbteundaiur quadrans circuli, ut per (picnum efl 
 ftbolio prepof. a7.lib 3. H 

SECVND OdemonfirendumeH) omnia alia punléa quadrilateri 
CKSP,louginr à cantro labefe.quampuncinm Z, Sumanr enim quod. 
una aliud punilum 8, in quadrilaters CK- $. 
SP. adipngantur rela 10620, Quoniam. . 
ergo angulus LZ 0 veCdusafi, ex defen. 3. libe 


at. & Erit late illi oppofitum18, moimle-T. api 
sere 1Z , quod minori angulo 14 Z , wimirum di 
pes itr: Me propterea pnium, K c. 

ogims à centro L,diflatquam panétum Z, Simili ergument 
mas ormwia alapontta logia iare M argumentecencludse 


TERTIO acvlimoprebandumeli, ream ZC,smeierem eos], c^ 
&aB P. Siued ot aptius fat, detonfrandum yrius erit,vetdam PS.mia- tU: 
serem efft eia £T. Deferibatur sgitur pers [wperiorufignra savio ^ 
delicet, qua contimetwr femidiammtris [C,1K, IO, es auadrantibus OC, 

OK, thc, Demittantur demde we T, O 
ad plexum circuli A BCD, in unb fütri- 


mgulnth ICK, ptrpendieuleres 9a, TÉ, b. bj i 
quain communes [olliones IC,LK; cadent, c vnden] 
erunta inter fife paralela , ot dovfli P X, cow] 
SY, dium ell. £uod fi adiuncatur veia. die, 
nul: erunt QT, ub paralisla Cv. aquales, | 
quemadmodum offen ur fuit pavallelas effe ez 


^ 
. 
k 


SEXT, d Spiavero bof CK, : 
parallela eft quod latera IC, K,proportiona- 
iter fint fea in ui, (o E, vnluti diximus ds ! 
reHoXT: e erunt qua ub, XT, paralle- ego.grbó. 
ln. Quuema erit ex coroll propof. q. lib. 6.0? IY, ad Y X, it&.15, ad ipi mi 
Efl autem Ur sar quam] d. €. Igirnr cio Y X, maisreritquamips £194 
Me proide C PS, qua Aqualie eli ipfj CT, maior erit quam $) T, qua 3 
aqualisft pfi Ens. 

HOC ergodemonfirato, deferibaninr ex eentrit Z, C, circa quadri. 
latera C KSP, PST Q, cimnli egredimnturque 2 centri rea Z C, 
ZK,ZS,ZP: CPAS.ST,AQ. — Siseitr Z C,nmoertdasur maior, 
quam B P, erit vol 4 alis vel minor, primm qualis Sint 

$ "a 
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o latera Z K., Z.C, aqnalia, poumutur loto- 
. . ribw B 5,6 P, C bafes K C. moier af hae 
AxS.pri P8; a erit anguium KZC ,matranguio 
Lad SC P: Kademrationemaior orit angulae 


SZP , angulo TG Q. As quoniamlaer 

: KX$GP, Toit Efi e quet 

bs.pri- b erunt anta K Z8, CZP , avtuln 
- 1 e S&T PC Qs equalis Igitur quatworan- 
guliad Z , maiores erunt quatuor anguli 

«dG: Suntautem C» quales, cum tam. 

hi, quam sls quatuor rectis fent aequales, 

wxcorell 2. propof. is. bb t. quodost ab- 

furdum. Non igitur quali efl reYa Z Cerea 6 P. 
1 T deinde ZC, miner quam P, Co abjcindanturG wm, Be, Bu, 80 


T. ipfa ZC,ZK, Z 5,Z P, aquala, cenmo- 

tej- anturg riam ec qunm C 
adi. porolula erunt velia PST TQ. 
to quadvelia ox ccutria [odo [unt propor- 
tronaluer j ac proinde ex coroll, propo. 
d lib. 6. eris 9t BS, ad $ Pisa Bes ad 


A 147. gu. Cumergo BS maier fit quamBe, d. erit Co S P,maior quame s. 
quinti, Eadung arimemareserunt 3T, TQ). Q P,reluqui wy 0: 4e 
propterea «um P 5 , minor fit , quam CK Co ST, P Q,aquales reif 

KS,C P: T Q miner quam P 5, ormat rela qo, o Q, orm 

z vasi CK, K5, 8P, PC. Quare cnmresla Bs, Ge So A QD, vallis 
€!5^ ZC.ZK,ZS.ZP,fint aquali; €. erum anguli ad Z, maiores amu. 
"^ Bead: Sunt auum Q» aquales. quod taem ill, quam bi eot quatum 

Uo relin aqualesex cotoll. a, propof.ts. hb. 1. Quodefüab/urdum. — Nam 

coo giturminer efl rea ZC, quam P: Sod nod aqualie sit offenja: Maior. 

* sgetur efl. Quod orat offendendyum. 

x" THEOR. i16. PROPOS. re. 
^  SPHAR E interíefantin triplicata ratione fasrom 
diametrorum. 

El SIN T duz fphzrz ABC, DEF, quarum diametri A C, D E. 
Dico (phzram A B C, ad ipharram D E F , habere proportionem 
triplicatam diametri AC , ad diametrum D F, Sienim bec noa 
coucedatur, habebit (phzra ABC, ad aliam fphzram G H l,mi- 

. morem, ve KLM, maiorem,quam DEF, triplicatam proportio 
em diametri AC, ad diametrum AC,ad diametrü DF. H abeat. 
primum [phiera ABC,ad (param GHI,minorem fpharz DEP, 
proportionem triplicatam diametri AC,ad diametrum DP; in- 

fr» J« telligaturque fphzra GHI conceatrica [phzrz DEF, f Ini 
cimi. 
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batur in fphara maiori «B 
DEF, polyedrum DNE - 
CFPQR, non tasgens 
"minorem fpheram GHI: 4 
Atque huic fimile polye- 
drum ASBTCVXY, in- 
Ícribaturínfphzra ABC. - 
Quoniam igitur ponitur 
proportio iphars ABC, E 
ad ípharam GHl,tripli- 7, BB 
€»taproportionisdiame. — WE 
tri AC,ad diametrum T: 
Eftsatem percoroil.pre- 2 
cedentis propof. & proportio polyedri ASBT CVXY, ad polye- 
drum DNEOFPQR, triplicata proportionis diametri AC, ad 
diametrum DF: Erit vtíphera ABC, adfphzram GHI, ita po- 
Jyedrum ASB'T CVXY , ad polyedrum DNEOFPOR Qua- . 
re cumfphara ABG , maiorfit polyedro ASBTCVXY,sciit *!4^. 
&íphsra GHI, maiorpolyedro DN EOFP QR , pars toto. 
Quod eftabfuürdum. Non igitur babebit fphatra ABC ,ad fphaz.. 
ram GHI , minorem fghzra DEF, proportionem triplicatam 
-diametri AC, ad diametrum DF. 7 
HABEAT' fecundo fphzra ABC ,adfphzram KL M, ma 
jorem fphbera DEF, proportionem triplicatam di:metri AC, ad 
diametrum DF. Cnm igiturex coroll.przcedétis propof.& po- 
lyeárum ASBTCY XY, adpolyedtum DNEOFPQR, ha. 
beat proportionem triplicatam diametsi AC, ad diametrü DF: 
Erit etfphera ABC ,adfphzram KLM, ita polyedrum ASBT- 
CVXY , ad polyedrum DNBOFPQR , : Et conuertendo, vt 
fphzta KLM,ad fphzram ABC, itapolyedrum DNEOFPQR, 
ad polyedrum ASBT CVXY:Eü autem ex djGocoroll. przce- 
dentis propof polyedrtum DNEOFPQR. ad polyedrum AS8. 
TCVXY in triplicataproportione diametri DF,ad diametrum 
' AC. Igitur &fphzrs KLM, adiphzram ABC, eritia triplicata 
proportione diametriDF,ad diametrum A C.Ponatur vt phzra 
KLM 1d fphzram ABC,ita fphzra DEP,adaliam fphzram Z«g. 
Habebitigitur & fphzra DEP, ad fphzrá Za, proportionétri- 
plicatam diametri DF,ad diametrum AC.Etquia fpbzra KLM, 
gnaior poaitur, quam fphzta DEF,erit quoq; fpharra ABC, ma- 
jor,quamfphzra Zag. Q uapropterfpharaDE F.ad fpbzrí Zag, 
minorem Íphzra ABC,proportionem habertriplicatá diametri 
DP, ad diametrum AC.Quod cftabfurdum. Oftenfum enim ef, 
202: 
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on poffefphzram ad fpharam alia fphera minorem, propor- 
tionem non habere triplicatam diamietroram, Non ergo habe- 
bitfphzra ABC, ad (phzram KLM, maiorem fphara DEF, pre- 

portionem triplicatam diametri AC,ad diametrumDE:$ed neq; 

&d minorem haber, vt demopítratum eft;Igitur habebic ad(phz- 

xam D EF, proportionem triplicatam diametri A C , ad diame- 

tram DF. $phzrz itaque interfefunt triplicata rationc fuarara 
Siametrorum, Quod erat oftendendum, 
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Et folidórum tertium. 
THEOR. 1 PROPOS r EA 
SI reca linca fecundum extremam & mediam ratie- 


tius , quintuplum poteft eius, quad à dimidia totius de- 


NEEPECETVR reQaAB, inC,extremá ac media 
NAM ratione.fitquemaiusfegmentrum AC. Produ&s 
v 120 | autem BA,ad D, StAD, dimidiatotiusAB. Di. 

y co quadratumrecz CD ; quipotuplumeffequa. — :: 
TO4SANPI dran rez AD. Defcribstur enim faper C D, 
" "  quadratuny C K, in quo dn&da diametro BF, du. 
catur AG, ipG DE, parallela,fecans diametrum in H,punéto,per 
«quod ducatur] K, parallela,ipfi GD. Producta deindeGA,perfiv 
€iatur quadratum AM, prottahaturque FC, E. € FE 
ad N,eruntqueex coroll. propo£4.lib.2. AI, |: 
K G;quadrata feCarum AD, AC. 4 ula ergo 
eft vc AB,ad AC,ita AC,jadGB: b ericrecan- 
gulum CM,fub AB, CB. zqualeipfi K G,qua- 
drato re&z À C. Deinde cum ponatur À B, 
du plaipfius AD, fitque AL , ip AB: xAB. 
ipfi AD,.zqualis; eritquoque AL,ipfius AH, 
du pla: s Rítautem ve AL Ied AH, ha redtan- L NM cz 

ulum AN,;ad ÁK,re&angulum. Duplum igituteft AN,ipfíus 2j, 
À K.. Quoniam autem AK , ipfi 1G, eft quale; erit AN, zquale 
duobus 4 K,IG. Addiusigiturzqualibus CM, KG;eritqua. d 45. 
draton AM, goomoni Q P Q, aquale, Quare cum quadratum priggs, 

| AM;qua- ' 
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AM,qusdruplum fit quadrati ALex fcholio propof, 4 lib.2.quod 
* Jisea AB, dupla ponaturlinez AD, etit & gnomon OP. Q eiuf- 
dem quadrati AT, qnadruplus; Ac propterea, $goomon: OP 
addatur ipfum quadratum AL quintaplum eciecar quadrat 
CE.quadraii AI. 
ALITER, Ex(cholio propof,4.lib.2.quadratum re&z AW, 
quadruplum eft quadrati re&x A D,quod linea AB, daplaline 
À ? frt A D, ponatur. a Ettautem quadratum rez. AB, zquale re&taa- 
g»li lubAB, AC, & (ub AB, BC,cóprehen: A C 
fis; Etturíus, quod fab AB, AC, zqualeeft p e e-sm D 
ei, quod fab AD, AC, bis; ( ficuteaim AB, 


bufexi* AD, c& dupla, b itaquoqueetitfe&aogulam fab AB, AC, re- | 


G&augulitub AD,AC, duplüipfus cum vtriufq; re&anguli eadé 
. fit alticudo AC. Ac propterea re&ingulum fub AD,AC,bis futn- 
6 17- f^: ptum iequale erit re&angulo (ab AB, AC.) « Quod verofub AB, 
*i. BC, zqualeeftquadrato re&z AC , cum fit vt AB, ad AC, iu 
AC, ad CB. Igitur quadratum redz AC, vnacum retaogulo 
fub AD, AC, bisquadruplum quoque erit quadtati rez AD; 
Ác proinde quadrata reQdarum AC, AD, vnacum rectsogulo 
fub AD , AC,bis, quintupla erunt quadrati eiufdem reQtae AD, 
Ma. foc. 4 Quocirca cum quadratum re&z CD , zquale fit quadratisre- 
€arum AC, AD, vnacum re&angulo fub AD, AC, bis; Erit & 
quadratum re&ie CD,quadrati rez AD, quintuplum.Si re&s 
igitur liaeafecundum extremam & mediam rationem fecetur, 
&c.Q od erat demonftrandum. 


do THEOR. z. PROPOS. x, 


$1 re8 linea fuiipfius fegmenti quintuplum poffit; 
Daple przdi&i fegmenti extrema ac media rationefe- 
&z, maius fegmencum reliqua pars eft eius, quz d prin- 
dpiotedz, —.. - | | 

DIVISA fit reta AB, ia C, pefsitq: quintuplum fegmest 
AC; famaturautemipfius AC, dupla CD, qu&,vc pof often- 


demus, maior eritreliquo (egmento BC, Dicof& CD, fecetut 
excremaac media rarione,maius fegmentum effe Cb, reliquam 


partem prioris linez.Defcribatur enim fuper AB, quadratü BF, 


in quo duca diametro AÉ , ex C, ducatur ipfi AP, parallela CO, — 


fecans diametrum in pü&oH, per quod agatur1K, parallela ip& 

AB; Produ&adeinde GC, perficiatur quadratum CM , precra- 
.harurque EB,ad N.Eruntque ex corollipropof.4.lib.s. Cl, K Gi, 

quadrata re&arum AC,CB. Quia igitur quadratum BF,qui f tu« 
| p*uin 
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^ plum ponitur quadrati etsi tollatur quadratum CI, relinque- 
turganomonOPQ eiuídem quadrati CI,quadruplIus. Eit autenz 
& quadratum CM,quadruplumquadratiCI, F G E 


ex Ícholio propof. 4.Jib. 1 qnod re&a CD, 
dupla red AC.Igitur gnomó OPQ.qua. pé 
dratoC M, zqualiserit Rurías quoniam CD, I Se | 
posituripfus AC,duplajefiqueL Cip CD: 5 
& CH,ipá AC,aqualis:erit &LC,ipfiasCH, ' 
dupla. a Cum igitur át vr LC, ad CH, ita re- 
casgulum LB,ad re&angulum CK:eritquo- L NM 
que illud baíus duplum: 0 Eftautem CK, ipfi b43.pri 
HF, zqualc. Aequale igitur eít LB, ipfis CK , HE» Ac proinde & aj, 
reliquam quadratum KG, reliquo re&apgulo B M, Quoniam 
ergo lunttres rez CD,CB, BD; e(tquereGangulum BM, fub 
CU, BD, comprehentum zquale ipfi KG, quadrato re&z CB :e c 55, f. 
Erit vc CD,sd CB,ita CB,ad BD. Quam ob rem,ex definitioné, xj, — 
ze&ta CD, íeGa eftin B, extremaac media ratione, eftque maius 
fegmentum CB. ' | 
ALITER. Qroniam quadratum rez AB, quintuplum po- 
nitur quadrati re&z AC :deíftque quadratam ree AB, zquale 4, (oj 
— quadratis re&arum GB, AC, vnacum reGangulo fub AC, CB, 
bis: Eràünt & quadrata re&arum CB,AC, vna cam rectígulo fub 
, AC: CB, bis quintuplum quadrati re&z AC. Dempto igitur 
quadraco re&a AC, relinquetur quadratü re&z CB, & re&águ- 
lum füb AC,CB,bis.quadruplum eiufdé quadratire&g AC; kt 
autem & quadratü re&e cp,cinfdem quadrati rez Ac.quadre. 
plam.ex fcholio propof. 4. lib. 13:Aequaleigitur eft quadratum 
re&tz CB, &reQangulum fub AC, C B ; 
C B, bis, quadratore&z CD. Cum A ime 
ergorecangulum fab AC,CB, bis, ' 
aequale ir redtangulofubG D,CB.(ficutenim re&aCD,dupla ef 
rede AC, sita quoque duplum erit retangulü fab CD, CB,re- e3,/gsp 
Gaoguli fubAC,CB:cum vtriufque re&&águli eadem &italtitudo 
GG B:Ácpropterea re&aogulum fub CD,CB, aquale erit re&taa- 
ulofub AC,CB,bis.)Erité& quadratum re&z CB, &rectangu- — 
um fubC D,CB,quadrato ree CD,equale:;f Ac quadratü rea É 1. fen 
CD, ttquale eft redangulis(ub CD, CB, &fub CD, BD. Igitur 
uadratum re&e CB, & re&angulü fub CD, CB, zquale ertt re- 
pgulisíub CD,CC,& (ub, CD,BD:Ac proinde dempto com- 
sp unirecágulo fubC D.CB, relinqueturquadratü re&z CB, ze 
quale re&angulo (nbcp,5n:f ideoquecrit vt cb,ad c pita cx.ad gi». fée 
n B. Quzreex defin.reGa cp, íeGiaeftin 3. extremaac media ra- «i, 
tione , cliquefegmentü maiuscs. SiigiturreQalineafuüpfius — |. 
fegmendáquiatuplum pofsit, &c. Quod erat demonftrandum. 
LEM« 
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QVO D autan reda GD, maior fit mcoferio quum CB, 
dta ofltndemus ex bypotbefi. Quia quadratum recie CD, qua- 
druplnums eft , ex: (cholio propo[ 4... lib.2. quadrati recte AC; Ad- 
dite quadrato recla AC , erunt duo quadrata veiarum CD, 
AC, quintup lecinf/dem quadrativrea A C. Ell ewtemrquadra- 
ga. f- Tum rea AD, malu quadratà rtilarum AC, CD,a cume- 
v endi, quale fis quadratis veleum AC,CD vna cumrieGangulofh 
AC,CD,bi. Igitur quadratumtele A D maim quoque eri 
quintuple quadrati veia AC ; A6 propterea mmasus quadrato 
t ree AB , quod quintuplum ponitur cin(dem quadratirt'te AC. 
—. Quart redo AD , maior erit, quemriDa AB , ideoque dempta 
commani A C maior erit rtliqua C D,quam reliqua G B, Quod 
Ó eli propofitum. 
kir THEOR. ; PROPOS ; 
ST rete linea fecundam extremam & mediam rs- 
tionem fecetur; minus fepmentum affamens dimidiam - 
maioris fegmeati , quintuplum potefteius, qued à dimi- 
dia maioris íegmenti defcribitur quadrati, — 
. SECETVR re&is AB, in C, extremaae mediaratione, cnim 
«maius fegmentum AC, bifariam diuidatur in D. Dico quadrs- 
sum re&z BD, quadrupium effe quadratiredz CD. Defcribe- 
tur enim fuper AB,quadratum AE,in quo diameterBF. Deinde 
' ex C , D, ducantar ipfis AF, BE , parallelz C G, 
FHGE . DH.,(ecantesdiametrüin lL,K,puné&is.perquz 
N agantur ipfis AB, EF, parallele LM, NO. qe 
LAE fecentre&tas CG, DH.in P. Q. Erauntqacexoo 
roll. propof. 4.lib.2.LG,P Q.,DO, quadrata re- 
ADCB. &arum AC, CD, BD.Quoniami igitur re£2A6 
dupla ef re&z CD, eritex (cholie eintdera pro- 
| pef. quadratumL 6, quadruplü quadratiP Q, Eftautem retan- 
gulum CE, zqualc quadrato LG. ( Nam cum fitvt AB, ad AC. 
p iy s3ACoad CB, eritre&angulum fab AB,CB, nempe C EC 
exti. «quale quadrato r:&z AC , nimirumipfi LG. ) Igitur &CE 
«34, quadruplum ericquadrati P Q. Quia vero zqualiaífunt quadr 
pris. taNH,PQ.ob z qualitatem recarum AD.CD :erunt earom 
d 36, litera HK,1Q, cequalia: cac proinderedtz EO, OM,ipfisopy 
uw; pofizazquales e runt. d Quare re&angula IO, QE, aequals 


Pp. eruat. e E(l autegi 1. O,ipfi] D,zquale. Ergo & QE,cidem ID. 
acq E | 


i 
i 





; LIBE ZXilt. . 49»? 
&qnaléerit; Ac proinde,addito communi re&&angulo CO;tocus 
nomon KRST,re&dangulo CE.eritzqualis.. Cum igitur CE,o- 
ftenfum fit quadruplum quadroti PQ:erit etiam gnomon R $T, 
eiufdem quadrati PQ.quadruplus;Ac propterea addito quadra- 
to PQ, erit quadratum DO, ex reta BD, quintuplum quadrati 
,ex recta CD. ' ' 
" ALITER. Cum ÁAC,diuifa (it bifariám ia D, & ei áddita CB, . 
B ericre&angulum füb AB,BC, vaa cum quadrato re&g CD,z- a € fe: 
quale quadrato re&£ BD, Atrecangulumfüb — C D eundi; 
AA, CB, quadruplum eft quadrati re&z CD; Ab B 
( Nam cum fi, ve AB, ad AC, itaAC,ad CB; be- — | 0 btA 
fitre&tap fuum fub AB, AC, zquale quadrato te&tz AC: quod fexth 
€um ex fcholio propo 4,].2.qusdruplum (it quadratiredz CD:.— 
erit&te&angulum fub AB, BC, quadtuplum eiufdem quadrawi 
re&z CD.)Acpropterea reQangulü (ub AB,BC,vnacü quadrato 
xe&a CD, quintuplum quadrati rette CD.Igitur & quadratum 
re&zBD,quiptuplum erit quadratireQ G D, Si re&aergo linea 
fecundum extremam & mediam ratiooem fecetur; minus (e- 
mentum affamens dimidiam máaioris fegmenti, quiotupluni 
poreflcius, quod a dimidia maioris fegmenti defcribitur, qua, 
drati, Quod eratoftendendum, 


$cHorirVYÁ, 
CONVERSV M beisi thsorematis demonfiralim quoa, curà 
qQampano ad bunc toodwrm, | i ) 


, $1 recta inzqualitet fecetur ; & rini fegmentam 
affümens dimidium tnaioris fegmenti quintuplum pof- 
fit vius, quod à dimidia maioris fegmenti defcribitur 
quadrati. Re&taillalinca feQaérit extrema & mediara- 
tionc. 7 
SIT rella AC, diui[ainaqualiles in Cenimbeiaime fpgiitentum AC; 
Bifarinam fidum fit in D; fit& quadratumreia BD,quintuplumqna- 
alratirella CD. Dico veclam AB, diuilam e[Joità C.estrerna ac media 
$astione.. Repetita enimfigura priori buima propof. erit quadratum LG, 
gedia AC quadruplum quadrati PO recla GD , ex febolopropof. 4.; 
Bib. 2. Eflantem c» gnomon RST,eiu[dem quadrati PG, quadruplus; 
(e sm emm quadratum DO ,eeifa BD; quintuplum ponatur quadrati 
TP Q.) exrilia CD; dempto quadrato Q. relinquetur gnemon RST,.— 
esse deyrn qundrnti P Q) , quadruplus,  Istur gnomon RST , aqnalis eris 
apsendrato LG. 4t gnomoni RST, Aqualeefi reliangulum CE ut [upra 
a/P«nfum efl. Ergo (- quadrato LG, recla AC , aqualeerm idemrctd--— 
arr guium CE, fub AB,BC,seomprebenpumi €. de eoinderit,vi AB, c 15.08 
7 . li - Ad A C xti. 
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Ad AC,ita dC,nd C B. Quocirca,ex definitione felaerit AB,in Cw» 
- trema ac vaedsav agióne. C uod eff propofitum. 
a 8. fo- ALITER Cum AC , dina fot bsfaria m in D, e$ ei addita GB,a v» 
eundi, vit vellungulum [nb AB, BO , ynacumquadratorecia CD, aquahe 
. gnadrate reda BD: epropterea eum quaaratus ex reéialbtea BD,.— 
drcriptum quintuplum ponatur qnadratt ex recla CD, deferipoi ,erd 
C rec angulum [ub rettia lime M B, BC,defcriptusa, «una cum qnadra- 
10 ftPl& C D, quintuplum ein[aem quadratitecla CD, Quareablan 
quadrato retia CD : reclzngulum [ub AB, BC. quadruplum crit qua- 
drati rela CD: Efl autem eiujderm quadratirela CD, quadruplum 
—.Qhadratum recla AC, ex fe boloprapof e.hb. 2. Igitur quadratoreiia 
b 17. fi* 4C .aqualeefi reHangulutn (ub AB, BC, b Quamobremerit,ut AB, 
X, — ad ACyita AC.ad CB: Acproindo fedda tit AB, in Cyemtrema ac mo. 
dia rationt,ex definitione. 


* . THEOR 4 PROPOS 4 


|. . . SlreQa linea fecundumextremam & mediam ratio- 
tiem (cetur; QQuoddtota, quodqued minore fegmen 
- to, fifnul vtraque quadrata,tripla funt cius,quod 4 maio- 

^ fefegmento defcribicur quadrati. 


SECETVRreQa AB;in C,extrema ac media ratione, £f 

, queíegmentum maius AC, & minus CB, Dico quadrata ret». 
rum AB, BC , fimultriplaelTe quadrati red& AC , Defcrtbstac 
E FD  enimfíupér AB, quadratum AD, in quo ducti 

N RN , diametro BE, ducatur ex C, ipá BD, parallela 
i SN ug CP.fécans diametrum in punGto G, perquod 
Bw agatur HI, parallela ipfi AB, Éruntq ae CH,IF, 

A CB quadrata re&arum BC,AC, ex coroll propef 4. 

, lib.2. Quoniam igitureft vt AB, ad AC,ita AC, 

€ ap, fo. 3d CB: e etitre&angulum füb AB, BC. nempe AH, zqualcipf 
xt — lF.quadratoreda AC, Gum ergo AH, arquale fit ipi C D :erir 

gnomon KLM, rna'cum quadrato GH, düplus quadrati ]E: Ac 

proinde, addito quadrato IP,eritquadratum AD,eQz AB,vad 

cum quadrato CH, recs BC, eiufdem quadrau [P ,re& s AC, 

triplum. ) 7 

d rp. fe P LITE KR. Quoniam eft, vt AB, ad AC,ita AC, ad C B; 4 erii 
xti. reCangulum fub AB, B€,squalequadtato reda AC; Atqut 
adéoteGaogulut fub AB, BC,bis, vnacum quadrate reca AC, 

e7.fe-. triplum quadrati rea AC. « Sünt autem quadrata re&tarura 
éundi, AD, BCitimulequalia quadvatire&z AC, vnacum redangos!o 
fub AB,BC.bis.Igitur & quadrata reatum AB, BC , tripla fu ee 
quadrati re&ss AC. Quocirca fi reda fequndum extremam & 
. mediam 


/ 


^A 
Ld 
1 


bandi 
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fnediam ratiobem fecetur; Quodárota,quodqaeà mfüorefe» —-: 
mento, fimul vtraque quadraua,tripla funteius, quod. à maiork 

a ento defcribitur, quadrati.Quod erat demonftrandum.) 


$CHOLIVA. | -. 
CONPFEREY M etiambuiss verum eH, videlicet. 0 
S L reca linea inzqualiter fécetur, fitque quadratum 
"totius ; vna cum quadrato minoris fegmenci , triplum 
quadtati ex malorefegmento defcrpti; Reótailla extre- 
naacmedis ratione fecabirur. 


| SECT A fiiveBla AB, inaqualittr in Cyitwotauadratum totu 
sf B. quadratum minoris [egrenti BGyvtraque fos tripla fint qua 
ddrabi maioris (egmenti AC. Dico rear AB, fediam effeexiremaaz 
enediaratione. Confirnila enim fgura,vt prim; cumquadrata AD, 
€ H,tripla int quadrati IF, derpto quadrato 1F, evitgnomonKL,vns 
ur» quadrato CH , duplus eiu(dern quadrati IF: Efl amtempgnomen 
X.LM,'vsacumquadrato CH ,aqualie ducbsareilangulie 4H , GD; 
Igitur Qe reclanguia AH,CD, dupla fust quadrati LR :. Mc proinde ^—— 
ws Aqualia fft AH,Q C Doerit AH,ipf 1F, aquale. Guepespteveurs — 
vediangulum AH, fub.AB,BC,agnale (it quadrato IF,reéta AC: a evita S7. 
"vt AB,d AC.ita AC, ad CB: 4e propterea A b, diuifaerit i$ C, eX- queri 
grérpaac milliaratione. 'u 
ALITER. Cum quedratareéIarum AB, BC teila fot qiadrati 
vecia ACib Sibi "vero quadrata veilérum AB,BC, aqualia quadrato p y. 
velia AC. reliangulo ub AB,BC,Lie: erit t5 C had, 
wnddraturirolia AC, vna chm'vetiabpulo [ub Ayasssicicede-cust p 
A B, BC, ie, tripben quadr&tirea AC. Dem-— 000700 
pto ergequadratoraicia AC. , véinquetur recFanguluta [ub A B, BC, bis, OM 
abiseprlum quadratiroéda AC.Er proibde reBangulutn fub A B, BC. ferrel, 
aee ienle quadrato rela AC. c. Quare vt prisetérít ot AB , ad AC Vita (1 fc 
A Cad CB: ideog, AB,in C, falda erit extrema ac modinratione. wt 
B X Freheifco Maprolyco demonfirabimsu quoque thbeoremm; quod 
fegnir.— ' 
. S1 retta linea fecundum extremam & mediam ia- 
s$onorn fecetur, tots linea affumens minus fegmentümy, 
incuplum poteft cius , quad à maiori fépmento de« 
ribitur quadrati: Ecfi re&alinea inzqualiter fecettiy 
xoraque afIumens minus fegmentum peffit quiptuplusa . 
wiss,quod à maieri fegmento deferibitut, quadrati: R cCta 
(| dia illa 


, fe6 |EVCLID 65EOM 
illa linea fecundum extremarh & mediam rationem (s 
&a cft. 


SIT primum vella AB fecta in C , extréma nc mediavatiene, ens 
addatür resta BD, minerifegmento BC,aqualie. Dico quadraum ex 
3 9. fe- A D,quintuplum effe quadratiex A Cymaiore (egmeuto. 2. usniam 
«un.s. enimquadrasmum ex AD,aqualeefi rekangulo [ub 4 B,BC,quater con, 
e brz.fe- C B £ento ,"UuACuID quadrato ex 4 C: b 
-XÍf A c————— D) Recangnium autem [nb AB, BC 
s quale eff quadrateex AC ;. (qud 
44 B, 4 C, C B, fot continu? proportionales) eritredéangulum [ub 4 B, 
B C,quater. quadruplum quadrati ex ACiatque adeoretiangmlum [sb 
«4 B, 4 C, quater vnacum quadrato ex 4 Cy quintuplum quadrati ex 
AC: Igitnr (c quadratum ex AD, (quod aqualeoffen(um efl vecdangse 
lo fub AB, BC,quater,vnacumquadratoex AC,)eiu[dem quadrat ex 
AC, quinta dum erit, £ uod ef] propofitum. 
SIT deinderecia AB.[eckasmnaqualiter in C eui addntsr rat a BD, 
" srineri fegmento BC ,aqualis (itg, qiadratum ex AD,quadrariex AC, 
maiori fegmente quimuplum. — Dico 4B,in C, felar effe extrema ac 
e 8.ft- medinratione, c. Quoniam etimquadratum ex AD, equaleeff iB- 
eundi, angulo(ub 4B, BC,quater, unacumquadrato ex AC; árilq 
rellangulum [ub 4C, BC, quater , una. euri quadrato ex AC; 
quintuplum quadratiex 4. C acpropterearelangu]ut fab 4 B, BC, 
quater, quadruplum quadratiex AC : boc efl ,retiangnlum [nb AB, 
4à17.fe- BC, aquale quairato ex AC. d. Igiturarit 9t 4 B.ad AC, uta AC, 
an — 44 CB: Acproinde 4 Bin C, fedaell extrema Qv modia tatione, ud 
eJ propofitum. : | 


« 


1f. THEOR. ;. PROPOS. y. 

SItedta linea fecundum extremam & mediam ratio- 
nem fecetur, apponaturque ei equalis maiori fegmento: 
Tota re&a linea fecundum extremam & mediam ratio- 
nem fecatur, & maius fegmentum eft, que d principe 
1edta linca, 


$SECETVRrIeAd AB,inC,extremaacmediaratione,fitqua 
tnaius fegmentü AC, adiiciatur eiin re&um AD, zqualis m2 
ietifegmedto AC. Dico re&& BD,fecari in A,extremaac media 
R.GE radone,eíleq; maiuslegmencam AB. Defcri- 
. batur enim fnper AB, quadratum BP , in que 
L I: dpfts diametro AE, ducacurex C,ipE B E, poe 
rallela&G fecans diametrum inH,pun&te,pet 
A D GB quodagaturipf BD, parallela IK,& ex, dw. 


Catu1 
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uataripfi A P, parállela pr,occurrensipfitx, produ&z inz.E- . | 
funtqueex coroll.propof.4.lib 2.€ x,10, quadrata rectarum Ac, 
ac. Quoniam igitur ell vt As,ad Ac, itaAC;ad ca; « Eritre&tan- 17, fe- 
nlum 15,contentum fübAs, 3 c,£quale quadrato c x, rez Ac, xti. 
EÉtautem cz,ipflar,zquale. lgiturir, &qualeeritipi ar: b 36. 
sdditoque communi 5 E ,erit re&angulum BL,contentum fub prim. 
8D.pA.zquale quadrato 5»,re&tz As: c Ac proindceritvtsp, cip... 
ad An,itaAR,ad DA.Quareap,lecatur in A,extremaac media ra- yj, 
stone, eftque maius fegaventum AB. D. uU 
ALITER. Quoniam ef vr Ap.ad Ac, hoc eft, 3d Ap, ita 4a, 
adc»: Eritconuettendo vt p a,ad AB, ita sc, ad DA: & compe- 
pneado vtp 5, ad AB, ita AB.ad cA, hoc A € 
eít.ad Ap.SeGaigiturefl np,in A,exire- — ppp 
mac media catione. Eaque fi reGali- 
mea fecundum extremam & mediam rationem fecetur,opponas 
turqueeizqualis maiori fegmente: tota re&a linea &c. Quod . 
erat demonítrandum. 


SCHOLIV M. 
, SIMILITER eum Campano (5 bo, demonfirabimim. 0x 


ST recta lines fecetur extrema ac tnedia ratione, de- Nn 
trahaturque ex maiori (cgmento fegmenium minus;erit 
maius fcgmentum fedtum extrema ac medíaratione, & 
. znaius fegmentum eft illa linca, qua prioris linez minus 

fagmentum erat. oot d | a 

RECT 4 enim linea BD, extremauc mediaratione foceturin 4,— 
guitu roaiw fegmentum A B,minnt antem [egmentum AD, e ex ma- 
Sori fagmento AB, detrabaturracla AC, aqnalis mimori fegento AD, 
aDBico mais [egmmentum 4B. divifum e[[o in C, extrema ac madiaratio- 
" Sae, Ch matus (egmantum effe reiiam AC.qua aqualis efi smimovi fegsymer- 
20 4D. Fadlaenim prioris figura confiIruldione, eun fit-ot BD,ad AR, 
, Ste 4 B, ad 4D, d eritraiongulum BL,contentum|nb.BD, AB, a- d 12. 
pai BF,redfa 4B: (t5 ablatocommuni BKerit dL. aqua. fexti, 

SÁIF: e Eff nutem AL, » 5 CX, quale le igitur ef! IF, 30 pri 
eom eptum fub AB,CB, quadrato CK,reida AC : £ Mc proindp orit vt wsi,— 
«4 B. 4d AC, ija 4C, ad CB. Quare MB, fella efl in C, exiro- f 1r. fos 
9x5 Ac thedia ratoene , euius feprsentumvs aime ef] AC , sminus vero (o- xti. 
genius reda CB. Quod eJiprepofitwm. — | 
,— LITER. $lueniam ef] utteta BD,adtolom AB,ita AB, 

dietradiaex BD,ad AD, hboceH, ad AC,detratIam ex AB; g erit quo-.g 19. 
aee ita AD, relquaipbus BD , boceié, AC ad CB, reliquam spffen qwnti 
ad B, t tota DD; adtoram dB, beg off vi AB, ed AC: Ac proptor- 
. 463 | e 


i 


goa EYCLID. GEOM,. 
awiáó ed diwifetrit AB, in C, extrema (5 modiasatione. — uod efi probafe- 


aum. | 
RV RSV S ($ boc demonfirabirntuiquod [eqoitur. 

S I linea fecetur extrema ac media ratione;atq; ex di- 
midio illius auferatur dimidia maioris fegmenti : Exit 
quoque dimidia totius diuifa extrema ac media ratione, 

.. maiuíque fegmentum erit dimidium znaiori$ fegmenri 
totiuslinez. 


DIVIDATVR enim AB.fxtrananc midiaratione:n C , fitque 
DE,dimidium totius, C DF dimidium maioris fegmenti AC. — Dice 
C EE DE , in E, fecar: extrezna ac smedia 
. A p  fétioneraam[a, eg mentum effe DF, 
Du—LÉ Cum enim fit ui AB , tota ad DE, 
"totam, ita A C.ablata ad DE, able- 
979.  fam,cum vtrobique fit proportiodupla: a. eris quoqueseliqua CB,ad 
quinti, reliquam FE,uttotaad totam. Ac proinde CB, dupla erit ipfim 
bis, FE. b €)wontam vero eff, ot AB.ad ACita DE , dimidia slliee ad 
quii. FE,dimidiam buius, ERR autem ox def linea fe a extremas ac moadia 
ratione, AB.ad A.C ;ut AC: ad CB: erit quoque DE , ad DF, ut DF, 
AdT K: Mcproindeax eadem defin. DE, fecta eru in F extrema aa mam. 
diarations. Suod efi propofitum, | 


eL THEOR.& | PROPOS. € 


S1 tecta linea Rationalis extrema ac media ratione 
fecetur; Vuumqune fegaentorum Itrationalislinea cft, 
quz vocatur Ápotome, ^ | 


SECETVR reQaRationalis AB, in C, extrema & media 
ratione. Diap vtrumq; fegmentom AC.CB,.effe lineam I rratio- 

, salem. quz Apotomedicitur. Addaturenim máiori fegmento 
ct: AC, rea AD» zqualis dimidiz totius AB.c Qvoniam igiar 
r3gec. | E quadratum ic&z CD, quintuplum ef quadmd 

rez AD:habebit quadratum rez C D,ad qua- | 

évatum red eAD,proportionem,quam auzaerus | 

dó.de, D ÀA C B. adoumerum, d Quarecommeníurabilia erunt 
quadrata redarum CD, AD: propsereaque ipía : 

red&z C D, AD,commenfyrabiles queque exifteat, (altem | 

. fia:Eftautem AD,Rationalis,cum fit dimidia linez Rationalis. 

Ab Igitur & C D.Rationalis erit. Quia rero quadrata reGarum 

" CD,AD,not habent porpertionem,quam nutnerus quadratus 
ad numerum quadratum,;( vt conflates ceroll. propof.2 4. Jib. 8. 

e 9 des. Habentenim proportionem quam f.ad 1, val 2 j,ad j.) ecruns 


fca 


c H 


[ 4 
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re&z CD, AD , lóngitudineincommenfurabiles: Acproiada 
Rationales porentia tantum cornenfurabiles.. Quare fiex CD, 
. Rationalidetrahacur AD | Ritionalis potentiatautácommene . . 
fürabilis: erit reliqua AC, Irrationali,, qua appellatur ApoO- a 94; 
tome. ' deeimsé, 
RVRSVS spplicataad AB,reGangulo AE, contento fub AB, 
CB;cum fitvt A B, ad AC, ita AC, ad CB, derit redangulum AE, b 17. fé" 
s quale quadrato re&as AC. Quam ob rem quadratum Apoto- Xf& 
mz AC. nimirum re&angulum AE , applicacum fecundumli — s 
peam Rationalem AB,efacit alterum latus BE, boceft reftam c 98.de, . 
CB illi zqualem,Apotomé primam.Sl re&a ergo lineaRationa. gifyr, 
Jis extrema ac media rationc fecetur, &c. Q«od erat demon- 
f'randum, 
' SCAEMOLIV M. 


5E D (& boe tbeerema cum Campano offender, 6 


* 


S1riQa lineafecundum exctemam & mediam ratio- 
nem fecetur , fitque maius feymentum linea Rationalis; : 
erit minus fcpmentum, Ápotome, 


| SIT rela AB , extrema at rnedia ratione diuifa in C, fot maius 
, fegnhontum AC , inen Rational, Dit) minus [egmentum CB, efe A4-.— 
gotomen. Diwi[a nim A€ , bifariam in D: erii CD, dimidia ipfos Ra- 
eionalis AC, Ratisnalu,cum [it ipfi AC, commen(urabilie. d Quoniam 1 y. espe 
autem quadyatum vea BD , quintuplum efl quadratirsa CD; ba- tide. 
bebsnt quadrata reiiarum BD,CD proportion, DC 
quam numerus ad numerum: c acpropterea commen. Abit Be doc 
furabila exifent. Quare C tpfaretia ED, CD, coms- N . 
exen[nvabiles erumt , [altem potemtin. Cumigitur CD , fst Rationalis, 
erit quoque BD, Rationale. €uia-vtro quadrataveciarumm BD, CD, 
non. babent proportionem , quam numerus qnadratus ad numerun 
. quadratum; (vt conflat ex coroll.propof.a 4. hb.8. Habent euim propor- 
gionem,quam 5.44 1.6] 15.4d s.) eruntvelia BD, CD, longitudisie in. 
eommen(urabéles Me proinde f$ à Retioneli BD , detrabatur CD, 
Btationalié potentia tantum commenjurabhlie; f evit reliqua CB , Irra- £54 
gionalu,qna vecatur dpotorme, ^ ^ aecimq 


THEOR. 7& PROPOS. 9. YvzlL 
SIpentagoni zquilateri tres anguli,fiuc qui deinceps, 
fiue qui non deinceps fint.zquales fuerint; £quiangae 
lumeritipíam pentagonum. | 207 
SINT in pentagono zquilateroABC DE,tres anguli,qui prie 
snum deinceps fint,aquales A,B,C. Dico ipfum pentagonü elfe. 
. t ' ii 4 equi. 


— 


(^4 EVCLID. GEOM. 
equiangulum.Spbteadanturenim di&is angulis qualibus re 
! — Ge BEAC,BD: &expunGoF,vbifeinterfecantre(tzs BE, AC, 
, re&a diícatur ED.Quoniam igitur lateraAB, AE, triacgali ABE, 
, &qualiafuntlateribus CB,CD,trianguli CBD;& anguliquoque 
X 4. pri. iplis cententi equales, ex bypotheft; a erunt & bale BE,BD,& 
b «pr^ A ^,  anguNAEB,CDB,xquales; P Suntautem& 
anguli BED,BDE, zquales, cum zqualia fiot 
» E oft£a latera BE,BD; Toti igitarangulr AED, 
. * €DE,xqualeserunt. Ruríusquia latera AB,.— 
AE trianguliA BE, zqualiafunz lateribus BA, 
: BC,trianguli BAC; & anguli quoque:pfis 
$49. cC D contenti zquales , ex bypothefi: c Erit & 
| ba(is BE, bafi AC, zqualis, & anguli ABB, 
, AE Bapgulis BAC,RCA,zquales. Cum ergo gquales intapgu- 
4 4. pr. |; ABE.BAC,trianguli ABE; 4 eruntquoque latera BR,AE,z- 
qualia; Ác propterea fi ipía demantur exvectis equalibus BE, 
AG,etunt reliqua linca FE, FC, zquales.Itaque cum latera AF, 
, ED, wianguli FED, qualia (intlateribusEC, CD, trianguli 
05917. BcD: & báfiscommupis FD; e erunt &apguli di&islater bus 
" contenti GED,FCD,zquales: Suntautem &anguli AEB,BCA, 
oftenfi zquales, JE quales igitur funttottaogult AED, BCD: Ae. 
proindecum angulo AED, eftepífus it zz qualis angulus CDE,X 
angulo BCD,agquales ponanturanguli A RC. BAE:eruntomn nes 
anguli pentagoni «quales, ideoque aquiangulum erit ipíam 
entagonum. 2 U 
SINT f(ecundo tres anguli non deincepsaquales A, C, D, 
Quoniam igicurdatera AB, AE, trianguli ABR » qualia funt la- 
£4. tri teribus CB, CD, trianguli CBD; &anguli quoque ipis conten- 
4 prs ti,zquales ex bypotheti: f Erunt & baíes BE, BD,& anguli AEA, 
£P" CDB,zquiles: g Suntautech &anguli BED, BDE , equales, 
quod aqualiaoftenfa &oxlatera BE, BD. lgitur totianguli AED, 
CDE,aqueles erunt Quare cum arquales ponanturaggnli 24 1, 
€ps:erunctres anguli deiaceps zquales A. 5.0 ; Ac proinde, vt 
iam demooftratá eit, peptagonum zquiangulum erit. Si pena- 
goniigiturzq uilateri tresan guli,&c.Quo erat demonftrand& 
SL THEOR. & PROPOS. 8, 
. Slpenrsgonizquilateti,& zquianguli duos angulos, 
qui deinceps fin,fübtendantre&zlinez: hzc extrema 
'& media rationc fe mutuo fecant, & majoraipfarum fe, 
gmenta zqualia fünc pentagoni laceri, | 
SVBTENBANTVR in pentagono &quilatero & zqui- 
angulo A» €» z,duebusangulis,qui funt deinceps c,a,rc&ta Dm, 


. S x, fà 
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EE. c1, femutuofecantesin ».. Dicoipíasíe- 

cari extrema ac media ratiotie, maioraque 
? earum fegmenta Fa, rs, equaliaeffe lateri | 
cuilibet pentagoni, « Defctiptoenim cir- € 14, 
iculo circa pentagonum; 5 eruntquinque quarti. 
&tCUS AB;BO,CD. DR, E A.Squales. Quia va- baS.er 
c * ro latera ep , pa, trianguli ces, equali H. 
funtlateribuspc, «3, trianguli pcs; &anguliquoq;ipfiscon- 
genti equales,ex bypothef:e Erunt &bafesp n, cs, &angulicpa, c4. pri 
pcs, equales: ac projndecum intriangulo cpg , duoanguli e. , 
PCD,PDc, fiotzquales, d &ipíis equalis Gt externusangulus d 31.9) 
arc; eritangulusarc, duplussngulipcz:e E(tautem &an- 9». 
gulus »cx,eiuí(dem apgulipc z,duplus,quod &arcus »Az,arcus € 3$ [o 
p 1, fit duplus.Igituranguli »»c,acr,zqualesíunt: f Ideoqne €t. 
se&a n»,lateti pentagoni ne,xqualis.g Qooniam autem anguli f 6. ri 
pBG,EGD.arcubus equalibus infiftentes aqualesfunteruntduo 97. :, 
asguli p3c, cp a, triangulis scp, zquales duobusangulispes, g 27. 
»bc,ttiangulicsp, b Acproinde zquiangulaeruut triangula Zerts. 
$cp. cr». j Quareerit vt Bo,ad pc,hocefl, ad ar, equalemipf h 521. 
pc,ita cp, boceft,fibi equalis B»,ad 3p: Ac propterea nn , fecta preme. 
éftin 7, extremaac media ratione, eftque maius fegmentum ps, 14. féxA 
lateri pentagoni zquale,vtoftenfug eft. Simili ratione oftende» 
mus,reQam ci,fecariin r, exiremaaemedia ratione, maiuíque 
illius fegmentum xp, zqualeeffelateri pentsgoni ps, Itaque fi 
pentagoni xquilateri &gquianguli duesangulos,&c. Quode. . 
yatoficodendug, 
SCHOLIYV M. 

F 4 CILE stiomdesonfirabimm ,veldam , qua angulumpontas 
gagoniaquileteri 5 aqmiangnb(/nbteudit, poralllam effe opbpofito latae 
yi : boe eB, BD,parallelem offa lieri 4E, c CE, latori AE. Dofcripto 
enim circulo circa pentagounme. k. Quoniam taza dno anguli 4, C B: 
C E, quam duo .4BC , AEC , dnobuireli aquales unt; Sunt autem 
A, dà ABC , inter [e quales io pentagono qquiangulo, erunt chreli- 
qui anguli BCE, 4ÁEC,aquales.. Cumeerga A, (bh BCE,duobim fiptves 
dii quales erunt etiam 4, o AEC, duobm rediit Aquales; l1 ac ; 38. gol 
énde 4.B.CE, parallela eremi, Quodeflpropofitum. — 569 

ÍHEOR. 3 PROPOS.5 ix 
S1 hexagoni latus, & decagoani, in eodem circulode:. ^ 
fcripterum,componantur: Totaredja linea extrema ac 
imncdia ratione íccaruz,& maiuseius (egmenium eft bexas 
oni latus, 
IN circulo Ac, fitlatas decagoni As, cui ia re&um adda- 
ii j tur 


k 25. 
tertij. 








$ov EVCILIIB. GEO M. 
) F | tur BE, qualis femidiametro circali, ac 
| proinde lateri hexagont: eidem circulo:n- 
Ícripti. Dico EA, re&am fe&am effc ia B, 
extrema ac inedia ratione, mainíque (8- 
gmentum effe EB,latus hexagoni Dacatue 
enim ex À, percentrumID, diamextra AC. 
goniunganturq£reüz DB,DE. Qoeum 
igitur AB, arcus, eft decima pars tocius pe- 
ripheris circuli: contimebitarcus [emicircali arcum AB.quin- 
, quies: Acproindearcus BC,quadruples erit arcus AB. e Qoare 
imus d asgulas BD C,anguli ADB,quadraplus erit. Rurfus deis 
: teraBD, BE , funt zqualia, nempelacera hezagoni: ( eft enim 
BE,latus bexagonitemidiametro BD,zquale,ex coroll.propef. 
b s. priis lib.4.) berant&anguli BDE,BED  zquiles: c quibuscum 
€33-p*í g jualis ficextécaus A B D:eritangalusABD, duplusauguli 
ww. — BED:4 Ettautemaogulo ABD , zqualisangulus BAD, ob a 
d s. pri. qualitatem laterumD A,DB Igitar & angalusBAD ,duplasenit 
| angul. BED : ac proinde duoanguli DAB, DBA , &mulqua- 
€ 131,pri druplieruntaoguli BED. « Camergoaogulis DAB, DBA,z- 
Su — qualis fitesteraus BDC ,eritangulusBD C , quadruplus eif. 
den auguliBED:Atqui idem asgulusBD C,ofteníum fuit qua. 
druplns anguli ADB. Ipitur zqualesfuncangoli AED.ADB, 
^0 7,0, Quocircacum daeangali AED, DAE, riangali ADE,zqua* 
f jà ri. Jes ünt duobus angulis ADB, BAD, trianguli ABD, f erunt 
gt. triangula ADE, ABD, z quiangula. g Igiturerit vt BA, ad AD, 
hoceít. ad EB, ipfi AD.zqualem, ita AD,hoceft, EB, Gbiarqua- 
Jisad BA: Atq; idcircorecta EA,(eQa ett in B,excrema & eedia 
eatione,eítque maius (egmentuni EB,latus hexagó oi. It2quc 
hexagonilatus, &decagoni, in eodem circulo defcriptoruns, 
com ponpaatur: Toca re&ti linea egtremaac inedia racoae feca- 
tur,& maiuseiusfegmentum e(t hexoagenilatus. Quoderat des 
' monftrandum. 


A 





SGHOLIV M, 


$ V1. "vers demonfirauimms ad propof. s. buiset lib, f$ wsimem f-.— 
Qo gmintum linen dimifa extrema ac medinvationeex maiorifogmento do- | 
grabatur malu (egmentum [ecari quog, extrema t5» media vatione, 
» eiua, fegmmentum maius e[fo nis (egrmenium dsgtraium. — Hic autem 
) effen/umeft , latu bexagoni compofitumcmm latere decagori focaries 
| grema ac media vatione: Fit, filatus bexagoni fecotmr extremas P5 anam. 
diavatione, maine illut fegmenium e[fe lez4n decagomi, Nam fi boc do- 
frabatur ex latere benngori , quod of] maius fogmentum, dimifuso ovi 
| Vrextagorri latus extrema nc mediaratione , ut adpropof. s. buisse Bb. oc 
ffendimiu. Hoe tumen aliter demonfirabimus lib. 14.propof-4-— 
CONVERSV M qued, buim theorematie faci cut Campanso 
semonfirabimnus Videlicet. 4l $Y 
"uM 


— -— 


(00 2:bDIBER XHE jor 
$1 linca diuifz extrema ac media ratione majus fe« 
gmentum fuerit Ja:us hexagoni alicuius circuli, Erie ' 
minus fegraeniülauus decagonieipfdem circuli Quod á 
minus fcgmenrum fueritlatus decagoni alicuius cireuli ; 


Erit maiusfegmentum latus hexagoni eiufdem circuli. 


$IT enim AB, dim[ain C y exircma C vaediaratione, fene pri- 
gum AC, lata bexagoni circu BCD. Dico minus fegmentum CB, — ^ 
effe einjdem circulilatas decngoni.Conptetur enirn B C m circule taf 
CA, extracirculumsadat, | Esduciaex B , per centrum E, diameiza - 
B E D , connectantmr rcila A | | 
EA,EC. Shoaergoeff,vt — - 
AB, ad A C , tta A C, ^d 
CB: e$ eff AC , atu be- 
xagoni 4quale [emidiame- 
£ro EB, ex coroll. propof 15. 
lib. 4. Erit quoa, ot AB, ad 
BE.it4 EB, a4 BC. a ideo- 
quetriangula ABB,EBC, 





-aquianghla erunt, cus ha- 


"beant lateva circa communem angulumB, proportionalin ! eritque an- 


gel Aangulo BEC aquala. — Rurfue quialatera CA. CE, aqualia 


Junt , nempe latera bexagoni ; h erunt angu CAE , CEA, 4quales; bs pri; 
quibm cim aqualis fit externus BCE erit BCE , duplus anguli A:d 6355. 
Ti auttm Angulo BCE , enguiue CBE, obaqualitatem laterum EB, 
'E C'aquali Igitur» CBE, dupluaeerit angnl À; Ac proinde duo ar» ds.grá 
£ul BCE, CBE, fimul quadrupli erunt etm[dem anguli 4, c Cumergo € 59^. — 
«ngelu B CE, CBB, 4quali fit externus CED ; erit quoque angulg P199. 
-CED imfdern anguli A ej» propterea anguli BEC, qusaqualisoflen- — - 


feuafi angulo À, quadrupim. £ Suave C» arci CD, quadruplus evit 43/99. 


vircs BC; deproinde arcus fomicirculs B CT) eiufdem arcus BG qui - 
smplus oxeflet.iseoa, tota peripheria circuli decuplaerit ercns BC.Qua- '— 
gropterreGa BC latusefi decagoni. T7 
€ SIT. deinde C B,minns fegmentum , latus decagopi circuli BCD, 
Dico maus (egmentum AC; effeeiuldemuireulilatuf baxagoni. Coa 
pietur enimrur(us BC,in circulo BCD;ducatura, diameter BED: De« 
vindeinteruallo AC , defcxibatur circulus CFEI , cuins diameter C AG; 
evita ex corel propof1s bb.«. AC, latus hexagonicireuli CF. Quoniam 
épitur AB, fecha ef in C, extrema ae madiavatione , efflo, tfoains. [o- | 


 gruotem AC, letus bexagon circuli CEG : erit vt iam effenjutm off 


vninus fsagmentum CB , latns decagoni eim[dem | circuli CFG , Defeté» 
batur ergo in cireulo CFG , dscagonum aquilaterues , 5» aquiangu- 
lum CFG: ltem incirculo BCD: decogoumm aquileterum, c» quias. 
gelum BCD :erumua latera BC , CE , enter Je equal enim verb, . 
tM. 


LI 
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K& | fi connelantuy vetfa C D, 
! FG, anguli € D B, FGC, 
funt &quales , *Ut en fchollio 
propo. 2 a.b. 2.ofendrmw,, 
b. quod infflant avcubm f- 
JO mibis BC, CF, emp ós- 
eimát partibus poripberi 
rum , (5 (unt. quod, avpub 
ll. 5. | BCD, CEG, i» femscirculi 
8 st. !f* aquales, a vimirumrelii: b Bruntquoque latera BD, CG , suterfi 
. 99... — aquáalia.Guamobrem cum diaputri BD,CG,fint aquales.aqualas qui 
! Db s. jrí que erunt circuli BCD.CFG. AcproindecmmreHa AC, ft Leto bexo 
| WÁ — ginidirculiCFG , erit quoquecademreida AG, lesa boexogonseireni 
BQD. wol efl propofitum. | : 
Ke THEOR. to PROPOS 1o. 
" Slincitculopentsgortum equilateruma defcribatur; 
! Peptagoni latus poteft & latus hexagoni , & latus deca 
goniin cedem circuló defcripcorum. 
Iacirculo A»cp1, cuius centram r, defcriptum fitpentagos 
inum aquilaterum.Dice quadíatum lateris A»,zqualeeffc qua- 
Wirato lateris hexagoni,vna cum quadrato lateris decagoni ciat- 
idem circuli. Ducatarenim diameter Aro, & conneGtacur rec 
e2. Diuilodeindearcu Ap, bifariam in H, conneGantur retiz 
AH,BH,& FH, fecans re&tam AB , inl: eritquereta An ,lacusde- 
" eagoni, & a», latus hexagoni. Rurfus diuifo areu Au, bifariam 
in x; adiungsturrea » x , fecans 
ve&tam Av,10 L,& ream AB, in M, 
punéo,sd quod re&ta ducatur ria. 
Quontamigiturareus AH, 8H , at- 
quales funt; c erant &aángali ipfis 
infiftentes A ».-44, 8 * H , 28quales. 
Quuarecum lacera A», 5 1, trianguli 
A 21, ztqualis fiptlateribus 35, v1, 
trianguli 321, & anguli 13p6 «on- 
tenti aquales qnoque; 4 erunc &à 
baíes A1, B1, z2quales &angrali A12, 
^6 . AatmidesquereGi: Eademquera- 
| tiene equaleserunt rea AL , HI, 
Wasguli aze Hr», »6&i. Deindcáexfemicirculisasqualibus 
43,DG, AgD6,demantue gqualesarcus ABC, ARD; telinquen- 
[ wiráreus ce, 6, interfeíc equales, ideoque erit arcus eo , di- 
midiasm arcus c D. Et autem & arcas AM, dimidium arcus 
As». lgiturcum arcus AP», c D, 2quales Gái: eruntquoque 
eoram 








. LIBER XIIf. $89 
corum dimidiiarco/ CO, AH, zquales; Ac Moinde cám arcus 
AH,duplus fitarcus HK,erit & arcus GG, dupluseiafdem arcus. , 
HK. Eodem modo, quia arcus AB,BG, zqualesfunt, & eftarcus 
AB,duplusarcus BH,eric etiam arcus BC,eiafdem arcusBH, du- 
plus. Quare arcus CG,BC, sque multiplices fupt,nempe dupli, 


arcuum HK.BH: « Acptoptereatotusarcus BG, duplus quoq; al4ui . 


eriutotiusarcus BK , b. &idgircoapgulus quoque BFG,duplus ,;, 
apguliBPK: e Sedquinidemangulas BEG,ad centrum duplus ,, 5, $, 
eft quoqueauguli FAB; eruntidcireoanguli BEM,PAB,zqua- 4; — 
Jes; d Acproptereavriangula ABF. FBM,cüm habeantangulos , 1, rop 
FAB,MFB, zquales, &angulum ABF,termmunem , eequiapgue rj; 
laerunt. e Quecircaerit vt AB,ad BP,ita BP,ad BM; f ideoque 4j z pri 
re&angulum fub AB, BM,zquale erit quadrato re&z BF. mi. 

RV RSVSquialatera AL, LM, crianguli AEM, aqualis fant & 4. s, 
Jateribns HL, LM , triasguli HLM, &anguli quóqueipás con- £17, fix. 
tenti zquales, oempe reQi; g erant &bafes AM, HM, & an- g 44ri« 
LM LAM,LHM, zquales: b EttautemangulusLAM,angulo yx, —— 

BA,zqualis,quod & latera HA,HB,zqualia fiat, Igitur &an- b p. prid 
gulas LHM, eidemangulo HBA, squaliserit; ) Acpropterea y; ' 
triangula ABE,AHM,cum babeanta ngulos ABH,AHM, equa. i p.p 
Jes & angulum HAM,communem,zquiangula erunt.k Quam- sj, 
obrem erit vc AB,ad AH,ira AH, ad HM; /ideoquereQangulum k 4 s? 
fubAB,AM, zquale erit quadrato reta AH:Oftenfum eft autem 11. (esr 
& rcQangualum (ub AB,BM, zquale quadratore&z BI, Igitur - 
rcGangulafüb AB, BM, & füb AB, AM, Gmulzqualiafuntquae , 
datis re&arum BF,AH, s At vero redangulatub AB, BM,& fub qq s. fe« 
AB,AM,zqualia fant quadrato re&z AB.Quadratum ergore&tz (aad, - 
A B, nempc lateris pentagoni,zquale eít quadracisre&tarum BP, 
AH,lateris videlicethexagoni, & lateris decagooi. Siigitur ia 
sirculo pentagonum zquilaterum defcribatur, &c. Quod erac 
demonítrandum. 

COROLLARIYM I. 

(HINC fequitur linenmreGam.qua ex centro diuidit eveues quem4 
piem Uifariam, diuudero quod, reSamillinrcui fubten(am bifariam, ch» ! 
éael angulosrectot.Oflenfnm emimo efl raclnin F H.propterea duds arcums 
A5 Bidinidit bfariazi, diuidere quoque voMlam A B bifariatoinl, cad ' 
esngulos reclos. Kadema, in caterie efl drmonffratio.) | 

| COROLLARIVM 1I. 000 
(RERS?PICVV M quoa oil diametrum circnliex angulo quond 
agenidnilum dinidere arcum quilletem pentagoniiianewlosbe 
gofícsm [nbtendis , Q5» lasanipíumeppolfeuem bifatinowo , Ch» ud orguloa 
seljosr: Demonffratum enim elf diametrum AG, ox punflo A,duílans |. 
dhniderearcimn GD; quem latam oppe fitum CD, fsbtendis , bifariam. 
Spare eo pra(ato eorell, cumteanjent per eontrum , fosnabit qued lotet.—. 
| | 2» — CD 


fie EVCLID. GEOM. 
€ D, bifariam e» nd ergulos redles. Eadem demonfiratio evitinortul 
polygom? aquilattro in circulo deferipto , fs usenerme laterum fiie impar, 
' wetconflats.— 
SCHOLIV M. 


$V ONI AM sdfnemlib. s.praxin quandam ex Ptólesosottadie 
imu.quauna eademque operain dato cirenlo &. pontagonum , de 
«ngonum aqnilaterum dejcribitur , eiufa, demonffrationem án buiul- 
«us diflulimus ; pansie minc À nobisea dermonftrandaeff. — Stt sque 
Mlatw circulus ABC , cuius contrum D. Duliaautem diametro BC, e- 
vigatmr D A, perpendicularis ad BC. Deinde diuifa [emidiametro CD, 
A | bifafiamin E , ducaturrea E A , est aqualil 
^— abfemndatnur ÉF,admngaturque re&isn AF. Di. 
eoreDam AF , effelatus pentagoni, c&- DF, La- 
Ins decagoni. Cumenim CD fecia fit bif ari- 
am mm E.eique addita DE, a eritrectangulum. 
fub CF , DF ,v»acumquadratorecia DEA-- 
U quale quadrato rttia ET ideoque quadrato re- 
(0| ay. G4EA quaipfi EY, eff aquala. b. Eff autem quadratum velita EA. 
grin. 4qualequadratvetiarurn AD,DE. Igitur reciangulum fub CF DF, 
| "vh cum quadratorecla DE, aqualeefi quadratus eliarum AD, DE: . 
Mepromde , dempto communi quadrato secl DE relmáuetuy redias- 
200: gslum [ub CF, DF,aqunle quadratorecia AD, boc eff quadrato viia 
E'7,ft- CD. € Quamebremerit ot CF a4 € D, ita CD, ad DF, propterea, 
€. yrHACE, dinifaeritin D, extremanc mediqratione. Cur igitursaa- 
v0 $usfegmentuim CD Vfst latus bexagéná circuli ABC ex coroll, propef. 1s» 
Tib. e. erit sinus faeementum DP latus decagomi exa[desm csrenli , ot ds- 
d ve.tor. mon]franimus adpropef.o.buius hb, d. Rurfus quenia auadrate la- 
' Vijéet.— teria bexagoni AD,«vna cum quadratolateri decageBi DF ,aguaie e 
le 47, quadratum latere pesinyomi eiufdern circuli, € Eff anrem eiu/dem 
grim quadratierelüarum AD, DP, aequale quadratum vecta AF : ent quá- 
dratum lateris pentagomi aquale quadr atórecla AF: acpropterean vella? 
AX lateri pontagoni «qualis , Quod efl propofitum, — 7 


kis THEOR. n. PROPOS, st 


S1 in citculo Rationalem habente diametrum, pen« 
tagonum zquilaterum def. tibàturPentagoni latus Irra- 

v  Bonaliseft linea, quz vocatur Minor, 
IN circulo ABCDE, Habénte diametrum Ratiopalem ? dé 
Icribaturpentagonum zquilaterum ABCDE. Dico eius latus 
4 AB, efe lineam Itrationalé,quz dicitur Minor.Ducantur eniam 
peréertrü F, diametri AG,BH,fecetq: AG,latus CD, in T. con- 
nedanturq; rei ACA ll, quaru&i AC, fecet diametrum t 2 
| Abe 





2 


LÍBÉN xrtH fi 
K.Abfciodatur quoq; ex femidiametroFH,quartà eius pars FL: 
liem exre&aAC.quartaeius pareCM. Quia A C 
igitur diameter BH, ponitur Rationalis: e- B 
raot queque EL,BF.illi commeafurabiles: 
€um fioteius partes aliquorz , Rationales: 


Atque idcirco & tota BL, compo&ta , acum 
i commenfarabilis virique FL,BF, Ratio- aiti 
nàliserit. ies, 





ngula inter feerunt.z bs. 
EA Ld 


ij FK, ita GA, ad FÁ SueadFH, ip& FA,equalem.4Vtau- cg.fóxt. 
dus CA ad FL, dio. 
quartam partem ip(ius FH. Eritigitur ve CL, ad FK, ita CM ,d ginti, 





GL, ad CK, duplam ipfius CM,ita FK ad FLiAtquecomponen- 
do. n CD. CK, I nimirun . 
KL.adFL; eAc propterea erit, vt quadratum reta compo6tz e 34 a. 






quale cft latexi pentagoni, nimirum ipfi. CD ;gÉrit Ée gnteri 
qium re&z compo(ite ex CD , maiori fegmento,& CK, ! 
xotius,quibtuplam quadrati re& CK , dimidii (cilicet totius, 
Quare & quadratum redit KL, quintuplum crit quadrati recs 
EL hideoque quadratum re&e KL,commenfurabile erit qua. 
drato re&z FL: Acproindere&z KL,FL.coienfürabiles quo- , 
uectunz, faltem potentia; Ktautem FL, oftena Rationalis, 
Xgitur & KL, Rationalis erit, - 
DEINDE quiaqualium partium b, eft BF, taliunr t. eft FLj 
'ac própterea qualium j. ef BL, talium 1. ef FL : erit quadratum. 
rez BLtilium partium 25.qualium reft quadratum re&a PL, 
( vcio bis numeris pater 1.525. i babént enim quadrata proper. i sy, 9] 
xionem laterom duplicatam.]Qualium veró partium, ef qua- ggj, ^. 
dratum re&z,FL, taliam.j.oftenfm eft quadratum re&z KL. ^— ^ 
Qislium igitur25 eit quadratam re&z BL,caliurn j.eft quadra- 
sum re&z KL;ac proinde quadratum re&z BD, quintaplam e- 
rit quadrati re&zKL Qniaergo quadrata redarumBL, KL. proz 
portioné non habent, quá numerus quadrarusad numerüquas, 
dratum, 





o. Evctip. GE OM, 
| OCA dratum (vtpatetex éoroll, propof. a 4. lib.£; 
. Eftenim eorum proportio,qua 2 f.ad f. vel f. 
pine. 2d1.) aErunt rede BL, KL,longitudrae in- 
; commeofurabiles: ideoq;;cum ofteatz tint 
Rationales, erant Rationales potentiatans 
tum commenfürabiles. Quare ex Ratio- 
mali BL, dematur Rationalis KL , poteuria 
tantum commeníurabilis ; & erit reliqua 
. , BK, Irrstionalis, quie dicitur A potome, ti 
»vero congruens erit K L. . 

TAM veroreca BL, pofsit, plusquam te& KL, quadrato re 
&z N.Quoniam igitur quádratum re&tz BE, zqualectt quadrs- 
tisreBarum KL, & N: Qualium autem partium 5. fnit quadra« 
um re&z BL,raliumr. fuit quadratum re&z KL, Eritreliquum 
quadratum re&zN, talium partium 4.qualium 5.eftquadrarum 
re&z BL ; Ac propterea quadrata refarumi BL, & N, proportio - 
E'€. Mic. nem habebunt,quam numerus ad numeram,cQuart coinmene 

farabiliaerunt: proptereaque te&z ipfz BL,& N,commenfara" 
biles, faltem potentia: Eftautem BL;oftenfa Ratiopalis. Ratio- 
nalisigiturerit& N Qnia vero quadrata re&arum BL,& N pro- 
portionem non habent, quam numetus quadratusad numerune 
qQusdratum: (vt perfpicuunteftex coroll. propot24.lib.$.quàd. 
Mj, des. proportio eorum fit, que $.2d 4.) dEruntre&te BL, & N, longi- 
tudineincommenfurabiles; Ac proinde Rationales poreotia 
tantum commenfurabiles. Quaproptercum totarecta BL,Ra- 
tionalislongitudine Gt commenfarabilis R ationali BHz(Qaa- 
lium enim partium 8. ef BH, talium y. eft BL.) pofsitqueplus, 
* qupm congruens KL, quadrato rez N, fibi longitudine iocó-» 
Aienforabiis vroftenfüm ct Erit BK, Apotome quarta, exdefi- 
' — eitione, t 
POSTREMO quia re& AB eft media proportionalis in- 
ter BH,BK, ex coroll, propot8. lib. 6. (quodtriangulum ABH, 
Vsrter, 6 habeatangulum BAH,re&um, à quo duQa eft AK, ad boa 
fin fen. erpendieubria) |f erit quadratum ree AB, equale re£tanges 

" ls fub BH,BK.Qvocirca cum füperficiem contentam fab Rstvo. 
Mosde- ali BH, & Apotoma quarta BK , pofsitredalinca AB: g Exit 
eme  ABlioraminor &c. Siig.turin girculo Ratiobalem Kabente 

diametrum, &c.Quod erat deínonftrandum. 


' THEOR. i; — PROPOS. ix 


Sl1in circule triangulum squilaterum deícribatuse 3 
' Trianguli latus, petentia triplum cft eiuslinez, quae ex 
centzo circuliducitur, 





bre oN 
imi, Lamm] 






IN cie 
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. LIBER XIIL "n 
INcirculo ABC, cuiuscentrum D,trisogulum gqulliterum. 
lofcribatur ABC. Dico quadratam lateris AB,ttiplum effe, qua« 
dradiexfemidiametro, Du&aenim diametro AE, quz fecet,ez 
' eoroll.z;:propof.to huiuslib.arcum BC.bifariam inE, & retsan. 
BCbifariá quoq; &ad angulos re&osin pua- 
&oF; cum arcus BC, Grrertia pars totius peri- 
phzneeritarcu, BE,eiuídem peripherigfezta 
part ideoq; coniu n&a rea B B, latuserit he* 
za foni quslisfemidiamera circuliexco- 
roll.propof.ij.li. 4. Quod etiáita probabitur. 
Semicirculus ABE,continettresíexras partes. » 
totius circuli:arcus veroAB,cum fictertia pars E 
Totius circuli, duas fextas comprehenditeiu(dem circuli, Tgitut 
"arcus BE,fexta pars efteiufdem,ac proinderect BE, latus e he- 
xagoai, & zqualisfemidismetro DE,excorollpropo(:f.lib.e. — . 
. dReoniam igitur quadratum re&z AE, zquale e(t quadratis re- 47» 
&rum AB,BÉ, & quod angulusABE, in (emicirculo re&us fit: primi 
Eftautem quadratum re&zAE, quadruplum quadrati re&e BF, b 31. 
exfcholiopropot 4.lib.a- quod lines AE, dupla &t line BB ; e» fert 
unt quadrata re&arum AB,BE, imul, quadfupla quoquequa- 
dratieiufdem re&z BE : Ac propteres qualium partium 4.fant 
usdrata re&arum AB,BE talium partium terit quadratura re- 
iz BE? &idcircotalium partium 5. erit quadratum re&z AB. 
Quare quadratum re&z AB,triplum eft quadrati reat BE, quac 
zqualis e$ (emidiametro. $i iglturin circalotrizngulam squi- 
laterum defcribatür,&c. Quod erstoftendendum, 
COROLLARIV M. 1. 
^ (SEQVITVR ex bi, diemetrmcirenlipotentia — A 
! effe fafquoitertian lateris trianguli aqtilateriim oo eivenlo 
deferipti. Nam cmn late A B , offenfum fét putontia tri 
pisem femidiametri A D, pafsto quadrato an A B, g. exit 
ex A D,t.ate, adeo quadratum ex AE, quod. o 


"ex, * :3.90drupimm. 
aria 4 ler quodrursm ea d bequudratien due E 
* " 

ET quia ex coroll propof, 3, Lb. 0."vt ef AE, ad AB, ita [o babot A9, 
d AF erit quoq lat trianguli aqmilateri A Bperpndumlorie AY ax 
«vno engnle ad bajen demfa potentia, ertum; qued tamen alitor 
demonfiraliur ab Enclidelib.1 o. propof.12.) 

COROLLARIVM IL 

( HINC faci etiam colligipstet, emidiametrum DE, bifariam o. 
euriin F,À lateretriangu BC. Cum enun quadratum vella A Buriplit 
Kit quadrati reila BE, fs ponatur quadratumvoiia AB.pariim 12, e*i 


quadratum rii BE telum portion qs ER aucem quadratum, rail; 
. E 
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BE,aquale qnadratureciarum BF FE. Igitnr C» taliuso partit a erunt 
quadratareliarum BF,FE Efl autem talmm partium 3.quadratá re- 
6a BF(quodquadratumretia AB,quadrupluim fit quadratiredha BF, 
ex fLholto propof. e. 6.2. Efl enims AB dupla ipfous.B EF.) Igitur tala t, 
erit quadratum recta FE; dc proinde quadrati vela BE, boc eique. 
M: eirarumrecta DE, fsbi aquale , quadrsplnto erit quadrati velia FEJgi- 
tur ex fcholio propof. 4. ltb. 2, vetta DE , dupla erit spfise FE, Guudua 
| DE, bifariam ficatur iti F.) 
" SCHOLIV M. 
. HOCtaiencerollerium aliter demonfirabitur bos tbsoremata ye 
opor: mE 
- $lin cireulo ttiangalum equilaterüm defcribatu; 
Diameter exvhoangulo ducta diuidet & angulum bif 
riam , & latas oppolitum , ac infaperad angulos redtos 
Semidiametet quoque viciffim bifaiiam, Sad anguloi 
rectos fecabitur álatere oppofito. 


IN circulo ABCieniw cgntrum D, triangulum aqmilatorsm inks 
batur ABC. Dicorelam AE, per centrum D, duciam boc eff, diam- 
rum [ecare bifariam ci. angulum B ACC lato BC,moc non ad a»pw 
losrellos, Semidiametrum quoque DE. [ecari à lateve BC, bifariam, 
ad Angulósredlos. DaclieenimreCt a BD, C D, BE;cup latera 4B, AD, 
) A 4qualia fint lateribta AC, 4D, triampunb C 4D; 

bajes BD , CD , aquales quoq, : à. Erunt anguli 
BAD,C AD.aquales. Snod efi prismsmm. 

DEINDE;,cim latern 4 B, AF.triangnh BAF. 
aqualia fint lateribus AC , AF. triamguls C 4F, (9 
anguli ipfis contenti aquales offenfé:bErmms e hafes 
BF, CF , t angulo ad F , equales , ideoque rell. 
; * Qnedeli (eundum. , 

; POSTREMO, cut» angul; BAE, C.ME, demonfirati int effe 
cà f tar les; cerunt 5 avc BE,CE, aquales. Quare cutn BEC, Arcon fet rersia 
5j pers circum ferentia,erit BE yexta pars esudeno, Ac propterea veia BK, 
latu bexagoni atque jemidiamatro proinde BD, aquali.ex corel. pro- 

d j. pri- pof. 15. lib. a. d Igssur anguli BDE, BED.aquales erunt. Sueniam erp 
. S — angu BDF.BFD.trianguli DBF.aquales [umt angmiis BEF,BFE.tm- 
616. "ang EBF,C latos BF,commme;o runt (letra DF; EF, aqune 
primi. — lia Qued efi tertium, 
XY11, PROBL. 13. PROPOS. n. 


| PYRAMYDEM con (tituere; & data fphzta comple- 
&i; & demonftrare,quod fphzia diamcterpotentia fir 
- fefquialteralatetis ipfius pyramidis. 





SIT 
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* Sif date fpherz diameter AB, circa quám femteiteülas de 
fctibatur ABC; &ex AB, auferatur tertia pars BD, vt.dic À Dy 
ipáusDB, dapla;at vero AB, éiufdem DB,tripla; &ipfias AD, 

' feíquialtera;Deindedu&ta DG, perpendiculari adAB,cofiectanw 
tar re&z AC,BC.Ad interuallom re£tz HE, que zqualis fiip 
DC, defícribaturcirculos EFG , cuiuscentrum H,ín quotrians 
gulut zquilaterum infcribatur EFG adiunganturqiredz HF, 
HG;quz fingule zqualeseruatip& DC , cum equales fct ip& 
HE , adcuiusinteruallum defcri- Y oc 
peus eft ciréulus. Erlgatur deiode 

 éxH,adplinumcirculi perpen. C 


diéalaris HI , quz equalis pooa- 
varreQarAD, & ex T, demittancat « 
red 1E, IP, IG. Dicofolidum | 


contentum quatuortriangulis P^ — ; 
EG , IEF,IFG, LEG, efie Pyramidem, fue T'etraedrum. Qno« 

' biam enim latera DA,DC, trianguli ADC, aqualia func lateri- 
bus HI, HE;triáoguli IHE , &anguli ipfiscontenti,re&i ex hy- 
pothefi,& 5. dofio.1t, e erit bafis AC;bafitB , aequalis. Nonali-& 4, prt 
ver oftendemuseandem ream AC, xzqualem effe re&is IF,IG, 
Rutíisquiatreslinez AD, DC, DB, ptpportionalesfuuter co. 

- Yoll.propof $.lib, e.erit ex coroll. prop.20.lib.e.vtA D,adDC,ira 

qiadratum te&tz AD,ad quadrati re&z DC; & componéndo,vt 
AB.ad DB,its quadrata re&ar&A D,DC ; fimul ad euadtatü re- 
Üz DC:b Sunt auté quadrata rectarü A D,D C,zqualia quadrato 49] 
rectz AC Igituretitquoqjvt AB,ad DB,ita quadratü recti AC, risp, 
2d quadratüre&z DC:Ac proinde cum AB.icipfius DB,tripla, 
€ritquoq;quadratü re&z AC, ttiplum quadrari rede inei dd 

' HE, zqualis fitipf DC:c Atqui dg quadratam rese EF ,vriplóm c $32 

"quoque eft eiufdém quadrati reta H E. Qyadratum ergo rex georg 

C,quadrato re&zEF ,zqualeerit: & propterea retaA C, recte 
£F. Quarecum re&à AC, oftenfa quoq; fit 2qualis re&isTE,IF, 
$G: erunt quatuortriangula EFG, EPI, FGI , GEIL. izquilaterá- 
& zqualiainteríe,Conitituta igituriameft pyrasis,feu, T etra. 
edrum, cuius bafis EFG, vertex vero I. Dico EY midem hsné 
comprehendi fphzra data, cuius diameter AB: &diamesrucy 
fphzrz AB,potentiafefquialteram effelaterís EF, vel AC. ; 
EXTENDATVR perpendicularis IH, vfq; 4d Ky velic HK, 
$pG DB: &totalK , toti4B, zqualís. Quíaetgotres re&x AD; 
D C, DB,proportionales funt, qnibus zquales exiftunctreg 
IH,HE,HK: erunt quoqueIH , H E, H K , propottiova!es, 
Q iare cum HÉ, ütadIK, perendicularis & media proportio» 
nalis incer IH, HK , (emicireulis citcal K , defcriptesin plano: 
teBarumIK,HB, tranfibit per E,yt mox oftendetur:Eoderoqee— 
kk à argue c 





" 
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argumento tam femicirculus circa eandem re&iarn TE,, defcii- 
prusin plano re&arum IK, HF, tranBbit per F,.quam femicurca. 
]uscirca eandem IK, deícriptusia planoreGarum I K, HG, per 
G, lgitur quilibet borum femicirculorum circumdatus, ma- 
nente fixa diametro,(phz ram deícribet, quz confiturü Tetno 
drum compleGitur, cum peromnes illius angulos E, F, G,lia- 


. «edat. Cum ergohzcípharade(cripta qualis át fpharz daz, 


quod diameter IK, qualis ponatur diametro AB, comprehes- 
detur idem T etraedtum fphara data. 
^ QVONIAMvetótresre&z AB, AC, A D, proportionales 
fant,ex coroll. propot8. lib. e. erit vc AB, ad AD,itaquadratam 
rete ABadivsdrstum reQdz AC,ex coroll, propot.2 o.lib. e.Eft 
autem reQaAB,fe(quialtera re&z AD,quod qualiuin partium s. 
eft AB,talium 2.üt AD. Igitur & quadratum re&z AB, feíquial- 
terum erit quadrati retz AC: Ac propreres cum AB, átdiame- 
set (phare & AC, reCta lateri pyramidisEF,zqualisperfpicuam 
e(t , diamerrum fphars potentia fefquialteram efle Jatesis Te- 
traedri, feu pyramidis. Pyramidem ergoconftituimus , &dara 
Íphztacomplexifamus,&c. Qnod erat faciendum. 


L E.M. M A. 
V O D eutem femicirculm circa 1 K , implanoreCterum! F., 
ri E, defeviptus.tran[aat per B, facile demonfrabitur boc propouo 
ertmete 0 | 


S Lad lineam ream perpendicularis ducatur, quz fit 


media preportienalisinter (egmeta linez; femicircu- 


Jus circa illam lineam reGam deftriptus ranfibit per ex- 
tremum pun&tum linez perpendicularis, 
$1T enimad AB, perpendicularis C D , Gr media proportio- 
sali inter 4 C, & C B, Dico[emicirculum circa A B, defcriptemm 
E  gresfire ptr D. Nam fi trenftatcirca D, va vira, 
^onnmirum per puniiam E; erit queque C E,molsa 
propertionalá inter AC, C GByex coroll propofig, 
B C "A lib 6. Quee tem quadratum reda CD , quem 
quadratum reda CE, 2. aqualemit redtenpgulo (uk 
AG, CB; A proinde quadrata retlarum C D,CE, imer fé a- 
qualia, ipfartila C D,C E, equaleserusi, par: Gr torum, Quod 
efl ab/ardum. Tranfibit ergo aemicireulm pr D.— 
BIN C manifeftum ed , fomicireulum in fagerimifgura de- 





LI1BÓE2 Xi. pio 
fériptam eirca TK in planorefierli IE, HE, tvanfre ptr E cum H E, 
fit «d IK, perpindiculeris, & mudia próportieualirinter IH, HK. 
COROLLARIFVM FR. . 
(HINC facil) colligeman, diametrem [hara afe potentia quadew-, 
plam fs rfquinlteram femidiametri circuli circn bafém pyrasnidis defcripts. 
Qui» enim diameter [hara 4 B, oflenja fst potentia fe(quialtera levi 


amidis EF, erit quadratum rela EF,talium parttum 6. m 9* 
Pr quedrotuterctia AB: Mi qualinm ! 


pertuem 6. e88 quadratum ART, EF, 

galium partium 3. efi quadratum ve. 

dia H E, a quod quadratum reiia EN 4. 

EF, triplum fot quadratirella H E. 212. fer 
Qualtumigitur partiumb p. et quadra. 1$des, . 


15wm vella 4 B, talium partium 
quadratumreiia H E: dcpr Pr propterea diameter fura 4B , potentia efl 
A uadrupls [efauinhera femidiametr HB, cum proportio qnadratorum 
fét; qua p, ad s. 
COROLLARIVM 1L 


RVRSVS ex centro 4d planum bafis pyra- 
snidis demiffa, fexta pars orit diametri yep terliapars femidiume 
sri. Sit enim L, centrum femicirculi AC Berita, Lieentrum quoo, he 

v& DicorellemL D.(quanimirumex centro hara ad bafin E F G, 
ditur perpendicularis: cum 4 D,equalis fot ipfo lH , C deo pundiurm 
D, idem quod H, quemadmodum (5 L,ideno elb , quod contrum hara) 
effe fextam perm diametri Bbara, nenspevetSa 4 B, Co tertiam partono 
femidiamotri AL. Snoniom enim AD,duplaefl ipfi DB: Gnelium 
artium 4.0fi 4 D,talium a. erit DB: oc proinde talium 0. teta AB, 
feemidiameter AL, tolinme g. Guars f ADefl a. C AL, g.orit LD, 1. 
ejr idcireo LD, fexta porsovit redla A B, D qna fuis partisan earundem é, 
Qo tertia pars vella AL qua fuit sermndem portium g. 

SIMILIT E Ralrendepyramidis HI, dua tortite ortoscontino- 
bit ipfow diametri. Bfl enim Hlendom,qna AD sentineut due 1evtinu 
diem E 

RVRSV 5,4 partünn o. ponetur quadratum diametoi , ta- 
denn 4. avit quadratum aiitndimispyramidu. Nato proportio 9. ad 4. 
a duplitata preportwnis pg. ads. «vt bic apparet 9. 6. 4.) 

r $CHOLIV M, 

Q.V OD fi ex materia aliqua conficiantur quatuor trianguloaqui- 
quilatera aqualia,diffonanterque ot bac gun in. ! 
adicat , faci ex fes vitb inter [e complicatis compo- 
seta Tetraodrum » fecundum totam felidieatem, 


kh a liqua 


CE 9r 
i 


--——am.— 


- 
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liqua snatuor folida regularia io ssateria quauie fenfobili conmficiumzap, 


d [nunpfimtet ex alberto Durero nomignobili fcriptores». 


"M PROSL. 2. PROPOS. s. 


OCTAEDRV Mcenftituere,X fphzra compledi, 
qua & pyramidem;& demonfltrate, quod fphzrg diame- 
ter porentia fit dup/a lateris iftius e&aedri. 


SIT fphzra, quzíconftituram pyramidem Comprehendit, 
diameter A B, circa quam femicirculus de(cribatur A C B, &ex 
centro D,adAB,perpendicul;ris ducatur DC,conneGanturquc 

8 4«fri. rectz AC, BC, 5 quzzqualesinterfeerunt. Sumpta iam reGa 
E F,quz zqualisfitipü A C, vel BC, defcribatur fupet eam qna- 
dratum EFGH,in quo ducantur diametri EG,F H,(e aurao fe- 
cantesin1: eruntquere&zl E, FE,IG,IH, equales; cum finr (e- 
midiametricirculicirca quadratum defcripri, vt. in 4. lib. de- 

. moaftratum eft. Deinde ex I, in vtramque partem ad planum 
quadrati erigarur perpendicularis KL; ponanturque IK,IL, z- 
uales ip& TE; Ecdeniq; ex K.& L.deducantur ad angulos qua- 
dra redz KE,KFE,KG.KH,LE,LE,LH,;LG.Dico folidum con- 
teutum o&totriangulsKEF,KFG,.KGH,KEBILFE,LEH,KHG, 
, LFG,effeodaedrum, quodquzritur. Quoniam enim latera 
EL ITK,rriapguli ELK, zqualiafuntliteribus PI, IH triapgoh 
EIH; &anguli ipfis contenti,re&i;( ipfequidem EIK,ex defo.;. 
b 8. pri, lib. 11. At vero E1G, b co quod ficzqualisaogulo GIH, fibi de- 
, incops,ob zqualitatem laterum BI, UH, GI, TH, & batum EH. 
€ 4jri, G H,) c Erit &bafisEK.baá BH, qualis; Eodemque modoci- 
dem EH, 2qnalis ericK H;ideoque triangulum zquilaterum e- 
rit K E H.Similiargumento concludemus, reliqua triangulset 
fe zquilatera ; atqueadeo zqualia críap gp loKEH,cumilloram 
:Jatera aqualia fiatlateribus quadrat E F G H ,ingulaogulis. 
Conftitutum igitur iam efto&sedrum ex o&o triangulis zqui- 
lateris & zqualibus; Quod oGaedrum dico comprehendi fphe- 
fadiimetriAB.qua nimirum &pyramisconftru&a comprehen- 
ditur; & diametrum fpbzraz AB,potentia duplam effe latcris EF, 

vel AC. ^ 

QVONIAM eenimIE,perpendicularis eRad K L , ex 5,de- 

* finlib.11.& media proportionalis iaterfegmenta K LIL: (quod 
tresre&z KI LE,IL , zqualesfinc, ideoque eandem habeant 


groportionem.) Semicirculus circaKL, in plano re&arum KL, 


: JE. defcriptus tranfibit per pun Qum E,ex lemmate praecedeotia 
ropofltionis.Eadem ratione femicirculus deícriptas circa ean- 
dem KL ,inplanoredatum K L, I F, incedet per pun&umE. 
Idemque dicendum eft de punQis G,H, Igitur quilibet bora 
' Cini. 


LT BER XIII 51. 
femicirculoram if amas Gus, manentefixadiametro KL, de- 
fcribet fphzram , quz compleGitur o&aedrum conftitutum, 
cum peromnesilliusaogulosincedat.Cum ergo hec(pharaz- 
qualis ftdatz (phzrz;cuius diameter AB; (Nam eum reQz AC, 
EF,zquales fiot. ideoque ipfarum quadrata qualia; Sitàucem 
tam quadratum rez A C, duplum quadrati rez A D ,quam — 
quadratum re&z EF, quadrati reüz EI; Erunt &rectz AD,EI, 
hoceft,K Lfemidiametri quales. Quare & cotz diametri. A B, 
. KL,zqualeserunt;ae proinde fphzra ip(arum zqualesexiftent) 
. comprehendetur idem o&Caedrum data fphara. 

' QVIA vero quadratum rex AB, « zqualeeftquadratis? 47: 
re&arum A C,B C. quz zqualia funt: erit quadratura re&tz AB, P'HPf«— , 
duplum quadrati re&z A C. Quamobrem cum AB,fit diameter 
fphara, & AC,re&a equalis laceri oCtaedri EF ; manifeftur cft, 

. diametrum fphara potentia duplam efle lateris o&aedri. [taq; 
octaedrum conftituimus,&fphara complexi funius;qua &pyta- 
midem,&c.Q uod erat faciendum. | | 


COROLLARIVM L1 


^ (EX dili mamfeflum a5 in eBaedro tres diametros [fe mutmo ad 

- attgnlosreilos fecarein centro bara: quales funt KL, EG, FH, fecantes 
fefe in I. Omnes enim anguli ad 1, oflenfs funtredti, — Mta, proinde,cwm 

A Kerala fot adlinsems EG, H F: b recia K b 4. v» 
quoque erit ad planum EFGH , perip[/ae | decitni, 
dutinm: c ideoq, ad plana KEL H, 


lm 
ELGK, per Kl, ducla,reclaernnt ad 
planum E F G H. Imoeadem ratione,ut 
paucse vem complelar , érittrin plana 
| BEY 


E F GH,KELH,ELGK, [e mutuo ad ] 
angelos rectos fecabunt : Gua quidem. ' L 
plana (unt quadrata,cum omnia eorum latera font ipfiue oC aedrilatera 
«t proindeaqualia exiftant inter (e. comprebendantg, angulos rectos , eo 
qud ( eum quadratum diametri [bara duplum fit quadrati lateris o- 
as dri,ut oflesdimwa) quadratum diamerri H F , aquale exiflit qua- 
dratit laterumoGiaedri FK,KH, d ltaentm efficitur,vt angulse FKH, q 41. 
veli us fot. Eadeszuq, efi ratio decaterie angulis, eo prim, 
COROLLARIVM 1I. | 
OCT AE D'RV M diuiditurin dum pyramides firniles 5 aquales, 
— quarum báfit coremunie , edd quadratum E F Q B vertices vero K, t 
— L altitudines drnia, » femidinmetri IK , ILicuin|modi funt pyramide 
AFGHK,EFGH L.Namplanacunim fimt fémilia & aqualiaplunie 
alterim , vt conffat, emm fint triaugula aquilasera , e aqnalin, pratev 
bafin eegptninerm , qua ef quadrasum [nbdnplum quadrati dsarnetei ^ 
dibarayut efl demonfiratum, 


-— 





kk 4 CORQL- 
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COROLLARIV M, IIKk 


CSIteheaodrum, co» ofiaedrum in eadem /pbara dofcrsbamtum erit foo — 


raedrs ato, potentia [e[quitertitesn latovisoclaed7ri, Ponatsor enim quta 
& 13. fer dratum diamotri[pbara duifum in fex partes.a Cmomdligitser diumete? 
pijdec. — fpbaraefi potewtia (ofquinltera lacere tetvaodri, erit quadratum laris 
petrae dri tanto partiuma.qualimm 6.e[l quadratum dinrretrifplurt. 
br4.tó b. Rorfas qtia diameter [bara cit potentia dupla lateris oéPnedri , writ 
fjéss. quadratum lateri ocaedritolinm parium 3. qualium G. quadratum 
diametri fpbara. Tgstur eum talsum partium 4. fi qmadvazusm lateri 
9etratdri , qualium 3. efl quadratum [ateris old aedri, perfpicumm ef, 
(ati tettaoedeipotentia fe[quitertinms e[Je latera odlaodri. ) 
CORQZXLARIVM. IF 


( DENIQPE, quia juquadrato EFGH,rela EH, parallela eBiroHia 

& ay, up JG: P in quadrato ELGK, eda EK;reila GL:c Erit doumm EHK. 
doctis, po? 8H, EK, duciumplano FGL, per FG , GL, dudloparallelusms. Comm 
igitur endem [it ratio de caterie bafibue oClaedzi , officitur , boofes odlat- 





dri eppoftqe incer fe pacolleloee[fo 
,SCHQGLIVAM- 
^ $VOD fex materisalqua confici 
s | ÁN antur o&lo triangula aq:mlatera isoser 
4gqu4lia difbonantura, , vt bac figura in- 
V NNAN dicat , facile ex ipfis rite intor fefe compli- 
' catié compenetur. oclaedrigm fecundum 
V/ ' teid foliduatl ,'ot ait Alberti Dureras, 
xiv. PROBL;& — PROPOS. q. 


; CVRVM conftitueze : & fphzra comple&i , qua & 
priores figuras ; & demonfirate, quod fphera diamevex 
potencia fic criple lateris ipfius cubi. 


SIT (pherz, qua predictas figurascom prehendit, diame«c 
M ter AB,circa quam femicircalus de- 


" furtertia parsBD, vct AB, ipfiug — 
BD ,tripla. Deiade duda DC, per- 
K pendiculari ad A B, cempectaotur 
PB " redüz AC, BC. Super ream EF, 


; B. R quz res BC , fic equalis, quadra- 
tücoaftitustur EFGEH, fuper quod eriganturperpendiculareg 
ESFK,GL.HM,gqualesquoqiipS BC, quarü extrema comiane 


d €on. £s30tur re&ig IK, KL,LM.MI. Quoniá ergo re&z ELFK,sd pla- 


decim, 9«mEF.GH,raQz (unt;derüc ree BLEK, parallela. Sant sutd 


&zqua 


-— L] 
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& equales,quod vttaq: zqualis pofita (it ipfi BC, hoc eft.ipf EF, 
' elpitur & EP, IK , parallelae funt & zquales; &idco parallelo- 333. pe. 
rammum eft EFKI; Ip quo,cum linez EI, IK, KF, equales 
AM ipí RF,omnes quatuor lincz zqualcs exiftunt: b Santauté b5 4. pn, 
&omnesquatuorargohi rei, c EIK, FKI , quales fiut oppo- 
fitis angulis re&is K EE, JEF. Igitur EFK], quadratum ett. Ea- 
dem ratione quadr;taerapt FKLG, GLMH,HMIE; Atque id- 
circo k& IKLM,quadratü erit,e cum &mile dt & zqualc quadras c 3,4, 
to oppofiro EFGH. Eftenim EL, folidum parallelepipedum, wer, 
d quod eius plana oppofita Sot parallela, nimirü per ]l1neas pa- d 14, — 
rallelas fe mutuo tangentes du&a. Qrarecubuserit EL, Quem yyudec, 
dico comprehepdiíphzra diametri AB. Sintenim planorüop- 
po&torum EFK!, GHML, diametri EK; FG, GM, Hl,perquas—— 
ducantur plana EKLH , FIMG, e Quia sgitor tam planum E- e 5$. 
XLH, quam FIMG , cubum bifariam íecat ; etra mque per cen- «auoe, . 
trum cubi tranfbit,eg ícholio propof.39.libai.pes punctum vi- 
delicet P,in quo ex coroll.eivfdé propof.fe mutuo quoque bifa- 
Siam diuidentom nes diametri cubi; Ac propterea communis pla» 
norum fe&io, re&a!cilicec INO , peridem pun&um P , incedet. 
Quia vero plana EKLH , FIMG, re&tangula funt, ( Cum enim 
HF. perpendicularis (it dvabus re&is El, RF, oh quadrata EM, 
E Kf perpendicularis quoqueeritad planum EK;ideoque & ad f 4g. 
saam EK, ex defio.3.lib.i1i Re&us ergoangulus et HEK. Ea- decipi, — 
dem rationereGi erunt reliquianguli in plaaoEKLH,nec non 
 &angauliin plano FIMG, Rc&angulaergofuntplana EXLH, 
FIMG, ) & zqualis, quod latera vnius zqualia intlateribus al- 
terins ; erunt quoqueeorum diametri EL, HK, EM, GL,zqua- 
les,vtconfüatex fcholio propof.24.lib.t. Ac proiude&femidia- 
metri PB, PL, PH. PK; PF, PM,PG,PI, zqualeserunt. Quare 
femicisculus circa EL,ex centro P,defcriptus, & circumduétus, 
fixa snanenate diametro EL, fphzram delcribet peromnes cubi 
angulos tranfeuntem; quam quidem zqualem effc fpharz dia- 
metri AB,ita demonftrabigur. 

CVM quadratum re(iu EK,g quale fit quadratis eqoalibus g 47. 
seékarom eqoalium EF, FK,ac proinde duplum quadrati reüx prit 
KEF.bhoceft quadrati re&g KL;Erunt quadrataretarumEK. KE, 
tripla quadtatire&z KL. b Eft autem quadratis re&arum E K, bh 47* 
KL,zquilequedratum re&z EL. quod angulus EKL, fit reus primo. 
$n re&tsngulo EKLH. Igitur & quadratum recte EL , triplum 
eric quadítsti ree KL , Boc et quadrat re&z BC:At vero eiufe 
dem quadrati reüg BC, triplum eft quadrat rez AB. (Nam 
tres rez AB, BC, BD, proportionales funtexceoroll.propof.$, 
lib.6.Acproindeex «oroll, prepof.z6.li.6 vt eft AB, ad BD, ita 
erit quadrazam rez AB, ad quadratum reüz BC. Cumergo 

kk ; AB, 


|] L hd 
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AB, ipfius BD, fit tripla. erit quoque quadratum reda AB, qua" 
drati re&z BC,triplum,Igitur quadrata re&atum EL, AB, zq ua- 
lia funt:ac proptereaiptz re zEL,AB,diametri nimirum fphar- 
zarum,ideoque &ipíarum fphzrz zqualesexiftunt. ] 
Q.V IA vero often(um eft quadratum diametri EL triplum 
effe qaadrati lateriscubi KL,manifeítum e(t,diametrum fphzre 
petentia criplam effe lateris cubi, Quocirca cubum coafütsi- 
muy,& [phzra complexi fumus, &c. Quoderat faciendum. 


COROLLARIV M, L 
C EX demonfiratione buius problematis manifeflil efl onmes diam. 
tros cubi inter [a effs aquales , fefeg, mutno bifariam sm centro (barafo-.— 
ears. Atq eadernrationovellme , quacentra quadratorum oppo 
€oniungunt, bifariam diuidi ineodem centro. Desmonffratum emis ofi, 
diametros cubi B L,H K, F M, Gl,aqualet efe fefe muto bifariam fo- 
gare in centro P. £uod-vero i»redia N O , coniungensceentra N| , 059 O, 
quadratorum oppofitorum GHML : EFKI,st eodem contro P,bifariam 
dimdutur,bacratione offendetur. Duo anguli OF P,OPF.trianguliOEP 
Río. aquales funt duob. aneulie NMP,NPMtriangnli NMP:(a Namangu- 
primi. ImOFP.aqualieefl alierno NMP, intor inse FL,GM, b quaparaliia 
bte.vs (unt.eum [5st comimnnei feGlionesplamorli paralleleruss EFK I, & H ML, 
dtcinsi. c t» angulus OPF.aqualis ofloppofito ad-verticem NP M.) Sufut amtom 
p1y.pri. (o latera PF, PM.quibiut adiacent,aqnaliacoum fint [enmidiameotri.igi- 
tur (P latera PO, PN qualia erunt; acproindérea NO , bifariam [oe 
cabitur in P.Endeina, efl vatio decaterie linee coniungentibus centraa- 
liorum quadratorut oppofitorum. . 
COROLLARIV M Il. 
; RVRSV S potentia diametri fbbara, feu cubi , qnalis e$? potoutiis 
413-190. Loyer tetraedri ci cubi fimul |umpti, d. Nam qualium partinm s. 
$jdtc.— e auadratum diametri, telum 6. efi quadratum lateris tetrasdvi: e 
€ 1. fe" Oualium-veropartium 9. eff idem quadratum diametri , tamm s. efl 
Qjdtt.— quadratum lateri cubi, (gitur quadratum latoris tetraedri, quadra. 

— um lateris cubi fimul (unt partium 9, quemadmodum (5 quadratum 
diametri, Ac proindequadratum diametri quale ef] quadratu dier 
lateri. Hoc otiam manifefHumn eJÀ ox femicirculo circa diametrum f)ba- 

(£57. radeferipto,in quo lari tetraedriefl AG,cubicvero BC , 6 Perfécsinm 
primi. antem efl diametrum Dbara A B, po(fe e» ream A C, C rectam BC, 
eum angulus AC B, fit reicd ws. t s 
$CHOLIV M. U^ 
9 V OD ffex aliqnamateria conficiantue 
fex quadrasa inter fe qualia, difbomantura,, 
vt bacfiguraindicat , facile compemetur cm- 
bwo ecupdmm totam feliditatem,f6 diótaqua 
drata rite complicontue inter fo. Effcsetus o-. 
| nim ex illie fgnra qnadum folidaocte 
los folides comtineme inflev te ara cminjpiam.vt conflat. ICO 
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PROBL 4 PROPOS. 16, - 


ICOSAEDR V Mcónflituere: & (pharacomple- 
&i, qua &ante di&tas figuras; & demonflrare, quod 1co- 
faedrilatusIrrationaliseftlinez que vocatur Minor, — , 


SIT fphzrz,quz predictas figurascomprehendit, diameter 
A B,citca quam femicirculus defcribatur AGB: Ec ex AB,abícin- 
datur quinta pars B D, vt A B, ipfius B D, fitquintupla; &ipíius 
AD,fe(quiquarta:At veroAD.ipáus BD,quadrupla.Deinde du- 
. &aCD;perpédiculariad AB,conne&aatur redz AC,BC.Ad in 
teruallum rez EF, quz :p& BC, fite qualis, circulus defcribae ^ 
turexcentroE: ain quo pentagonum zquilaterum infcribatur? 77, 
FGHIK.PoftbzcdiuifisarcubusF G, GH,H LI K KF, bifa. 4490/8 
riam in punGis LL.M.N,O,P,conne&tanturre&z FL, LG, GM, 
MH,&c.nempe latera decagoni. Deinde excentto E,& punGis 
L.M,N,O.P, ad planum circuli EGHIK , perpendiculares eri? 
ganurEQ,LR. MS, NT, OV, PX, quz equales ponantur fe- 
midiametro, E F,feu redz BC, Erantque omnes interíezqua- 
les: b fed & parallelz fui. IgitrurreGa, qua illas coniungunt, bó.va 
. nempe EL,QR.EM.QS: EN, QT: EO, QV: EP, QX. (quasta, decimi, 
zmenomnes,vt vitaremuscontu&onem,non duximus) e binz c 3j, pri 
incerfe zquojes eruor: Acproinde cum zquales Soc EL, EM, ss, 
&c. femidiametro E F; zqualesquoqueerunt Q R, QS. Q T, 
Q.V, QX, & intet fe, & lemidiametroEF, feu je&z BC, 4 Quia dry. «n 
vero planum perredas QR , Q S, du&nm parailelum eft plano decissá, 
FGHIK, perredias EL, EM, du&to, eademqueratione planum 
perredas QS, QT, du&um parallelum ett plano eidem EGH- 
| IK.perreGis B M,EN,duQo,conuenirautem planum per recs 
Q R.QS,cum plano per QS, QT,in recti QS. Igitur efficient 
hssc duo planavnum planum per ea, quz ad propof.16. lib. t1, 
oftendimus. Nón aliter oftendemus planum per QT,QV.cum 
hoc plano efficerevnum planum:nec non planum perQV,QX, 
& planum per Q X. QR.Suntergo quinquelines QR,QS.QT, 
Q. V, QX, ineodem plano: Ac proinde (ex Q.adinteruallum 
QR. ineo plano circulus deícribatur,is per reliqua pundta S, T, 
X/;X.ranábir,eritquezqualiscirculoFGHIK. Coniungaotur , 
puncaR S T,V,X,re&isAS; ST, TV, VX, XR. e Quia igitur e 6. y» 
X. R, PX,zquales, & parallela : áiconcipiatur ducirectaLD ;. f decimi, 
erantquoqueL P,R X, equales & parallclz:. g Acproindeip £55.prá, 
eirculis zqualibus a quales arcusauferent: Aufer autem LP, g28. 
quintam partem citculi FG H IK, nempe duas decimas partes zertsj, 
KFL.FP. Igitur& R X, quintam partem auferetcirculi R S T- 
iV A. Simili prorfus argumento concludeimus, reliq "n M Rs 
) , *" 


—- 
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RS,$T,TV,VX ,quiotas partesanferre. Quamobrem penta- 
onum &quilaterum eft RS T V X omnia latcca zqualia babens 
ateribus pentagoni PGHIK.Demittanrurexangalis pes, 

ni RSTV X, ad àn, XERT. Baigrregendedenittz 







SH,TH,TLVLVÉ,XK,XF. Quia igitur perpendiculatitLR, 
qualis poaitur (emidiametroEF, boc eft lateri haxsgonicitca- 
s10.te li FGHIK,, & && LF latus di ni ; serit quadrarum lateris 
fy^e pentagoni eufdem circuli quale quadratis re&arum LR, LT 





47 &Eft autem eifdem quadrati z- 
pnm. quale quadratü te&z: FK. ; quod 
d angulus FLR, re&as fitez3.de- 
fin. lib. rr, Igitur quadratum re« 

^ & FR, zqualc et quadrato la 


teris pentagoni, ideoque reda 
FR , isteri peotsgoni LP , feu 
FG, hoc eft K X, squalis 
erit Esdemqueratiooc eruatre- 
liq: lioez RG, SG, SH ,&c. 
reliquislateribus vtriufque pea- 
tgoni zquiles; Ac propteres 
V decem trian; xri. RFG, 
RGS,SGH,SHT,TH!, T- 
IV, VIK, VEX ,XKF, quilue, 
serunt, &intetfe qualia; cum. 








T eor& omnia laters zqualia ot 
lateribus gentagoni zquilteri, 
^ — pofthzc, perpendicularis EQ,in vtrsmque partem extendaear, 





fiotquere&e QY, EZ , zquales ángulz lateri decagoni circuli 
YGHIK vel RSTVX ; & conne&iintur re&ze VQ. VY. XQ. 
XY,GE.GZ.HF HZ. Quoniam ergo QX , femidiameter e& 
. circuliR S T VX,hoc eft,latus hex: ;lstus eftdi 
€I8vf9f ni eiufdem circuliwerit quadratfi lateris pentagon:X V,sqwale 
fj4e.— quadratisre&irum ox: QY; 4B autem eifdem quedraris ze 
4 47. qualequadratüre&&z XY, quod angulus X QY, re&us icez de- 
Primi fios lib. rt, (Nam cum planacircolorum FGHIK , RSTVX, 
parallels ántoftenis, fitque EQ adillius planum re&a, excon- 
ftruione, erit quoque EQ, ad huius planum re&: ex fcholio 
* prepofr4.lib.rr.ideoque perpendiculatisad re&sm QX.ineo- | 
dem plsno. )Tgiturquadratum re&z XY, zqualeeft quadrato. — 
se&u XV, propteresquere&s XY.re&z XV, zqualis.Eodemq; | 
nodo eidem XV, qualis oftendetur VY, Ac proindetriangoNE 
VYX,zquilaterum eft. Nonaliterdemoottrabimus.G ducastue | 
re&z RY, SY , TY, (quas tamen, vt vitaveinus confu&ooerb li. d 
nearum,non disimus ) quatuor triangula RYX, RYS, IS 
; 


v. 
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TYV,2quilatcra effe,& zqualiatriangulo VY X,hoc eft priori- 
busdecem;cum omnium latera zquaha fioc lateribus pentage-. ' 
. ni Simili argumento zquilaterum eritcriangulum GZH,(cum 
EG,&t latus hexagoni,nempe femidiameter, & EZ latus decago- 
ni,angulufqueG E Z,reQus,en 3.defin.lib.t.) necnon qua- 
tuor rriangula HZI. IZK,KZF, FZG, (quorum tamen lineas, 
ne pareremus confufionem,non duzimus,)quz omnis priorib, 
quindecim zqualiaerunt,candéobeaufam, Cur igituromnis 
bacuiangula viginti zquilatera fint, & squalia, copulenture; 
fingula fingulis per lineas rectas;nempe per eorülatera; confi. 
totum ericex i pis Icofaedrum,Quod dico comprehendi fphara 
diametri AB. 

DIVISAenim relt3 EQ.bifariam in e,dacamtur rez u,F, 
eX aV.Quoniam igitur lateraeQ,QV, trianguli «QV, zqua- 
lia fuot lateribus X,triangulisQX ,cum QV AX. finc 
femidiametri circuli V X: Suptautem &aogulie Q V, «- 

QX,zquales, nempe reGi,ex defin. 5.lib.u. « Erunt & bafesa V, a 4. p 
,zquales. Eademque ratione, ducantur re&z ex «, Q, ad R, . 
. S, T ,oftendentarreüz &R , e S, « T , zquales &inreríe, & ipfis. 
e V,a X. Ruríusquialatera « Q.QA trianguli « Q X, zqualia 
funt lateribuss E,E Ftriangulis E F,cum QX,EF.fintfemidia- 
metri circulorum zqualium,&ÉQ .dinifa fit bifariam in e:Sunt 
autem &anoguli « QX,« E F, 2qualcs nimirum reGi, ex defin.g. 
lib.1z, é Erunt quoque bafes « X,» F, equales; eodemque modo b 4.jei, 
fiex a, Ead G,H,L.K, re&mducantur,oftendenturs G, 4H, T, 
e K,z quales ipis X; Acproindedecem linez duQzad decem 
angulos F,G,H,I,K; R.S,T,V,X,equales funt. Quoniam vero 
QE, femidiamexer eft,boc eftlatus hexagonicirculi F GHI1K:& 
ETT, latus decagoni eiufdé circuli: cerit C) Z.diuifain E,extrema € 9.fer- 
ac media ratione, maiufq.fogmentum erit QB.C) nare minus (e- tjdec. 
entumZE,ffumensEs, dimidium maioris (egmenti,hoc eft, . 
recta « Z,d quintuplum poteft eius,quod ex Ea,delcribitur.qua- d; «Sero 
drati:Poceftautem & re&a sF,quintuplum eiufdent quadrati rc- "7 
&x Ee, (Namcum quadratum re&e EF,quadruplum étqua. 
drati recte aE,ex fcholio propof. 4.l;b.2.quod reQs EF,dupls ác ' 
ipüus Ea: Erunt quadrata re&tsrum EF, Ko, mul Quintupla » 
quadrati re&z E «. e Cum ergo quadratisredarum BF, E a, ze. € 47. 
Quale fit quadratum reQz AF;erit quoque quadratum re&z «PF, fne 
quintuplum quadratire&z E e, ) Igitur equalis (ant quadrata 
fe&rum,aZ.s F,ac proinderedgipfz «e Z,s F, equaleserunt, 
€um igitur ZY. bifariam fecetur 1n e, (propterea quod fi zqua- 
libus«E,« Q.zquales re&z addantur EZ,QY, totz Za, Yu, z- 
quales fiunt.) Eruntomnes re&zdu&s ex a, domnesan gulos 
lcolaedri equales. Qvocircafphbara defcripta circa diametrum 
| |. ZY,x 
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VY, excentro e peromnesapgulos Icofaedri conftituti trán&- 
. bii Hanc ergo fphzrá dicoequalem effe (phzrz diamerri AB. 
iy — 4CVMenimftrtaZ, ad &E, itaY Z, duplaipfuseZ ad 

erri, QE-duplam ipfius E; Ac propterea vt quadratum rez eZ, 

Ou adquadratum re&z «E. ita quadratü re&tz Y Z,ad quadraüre- 


feni Am QE;fitautem quadratum re&z aZ, olteo(am quintuplum. 


quádrati re&z «E; erit quoque 

quadratum re&z Y Z , quiote- 

plum quadrati rez Q E , hoe 

et, quadrati re&z B C; quod 

tes Q E , qualis ác pofitafe- 

A - midiametro E F, hoceft, rez 

BC; Etautem & eiufdem qua- 

drati re&z BC , quintuplum 

quadratum re&z AB; (. Nam. 

cum , ezcoroll. propof. 8. lib.e. 

ft vt AB, ad BC, it4 BC , ad BD, 

erit vc A B, ad BD, ita quadra- 

tum re&z AB, 4d quadratum 

7 re&z BC , ex coroll. propof. 1o. 

lib.6. Acproindeexiftente AB, 

quintupla ipfius BD, eritetiam 

quadratum re&z AB, quintu- 

T plum quadrati re&z BC, ) Qus- 

drataigiturre&arum YZ,AB.z- 

*qualía fant, ideoque & re&z Y, AB; Ac propterea & fphzra 
«ircaipías,zqaaleserunt. - . 

'VONIAM denique diámeter fpberz AB, Rationalis po^ 
si Nam comparationeipáus oftendendum eftlamusIcofse- 
drieffe line&Irtationalem,que Minor vocatur ) pote&q; quine. 
xuplum quadrati re&£ BC, hoceft, re&z illi equalis BF; erit 
quoqueíemiliameter BF, circuli FGHIK, Rationalis. ( Nam 
quadrata re&darum AB,EF,cum babeant proportionem , quam 


E. de. numerus ad numerum,nempe quam $.ad 1, vel 16. ad 1. c erant. 


commenfurabilia ; Ac propterea & re&z AB.EF,commeafara- 
bileserunt altem potentis, Cum ergo AB,üt Rationalis, erit & 
YF, Rationalis) Qrare&tota diametercirculi FGHIK, Ra 
xionalis erit; Ac proptereaFG , latus pentsgoni, hoc eft, latat. 


Wut fe Icofaedrid IErrationalis erit linea qua vocatar Minor.Icofsedrá 
tjét, igitorconfituimus, &(phzra fumus Complezi, qua & antedi- 


s liguras ; demonftrauimus , quod Icofaedri latus Irrationae 
lis ef linea quz vocatur Minor. Qpod erat faciendum. 





Cono: 
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COROLLARIVM. P 
(EX dili infertur bara diametrum e[Je potentia quintuplam fermi- — 
Biametri ctculi quinque latera [cofaedri ambientis , ex quo fcilicet Ico» 
faedrum conflitutum efl , (5 qui par quinqua (cofaadri: angnlos in cedis. 
O/fenfum enim efl quadraium diametri AB, quatuplum e(jo quadrati 
teca BC.boceiff.femmidiametri EF.) 


COROEL.ARIVM 1L 
( ITEM manifefium efl , [hara diametrum ejfe compofitdlex latere 
bexagont,hoc afl ex femidiametro , Qj» duobus lateribus decagots einf- 
dem circuli: Nam Y Z diameter fbaracomponitur ex E Qlatére bexa- 
oni o ex QT, EZ lateribus decagónicireuli FGHIK.) 
COROLLARLV M. Itf. | 
(CONST AT dehique latera [cofaedrtoppofsta,qualus [unt RX,HI, 
— effe parallela. Namrecia RX,o[len[a efl parallelaveéia, qua ex L,in P, 
duceretur. Cumigitur esdarn retta LP, fi quoque parallelarecta Hl,'vt 
án fcholio propof. z7. hb. 3. demon[Irauitum ; ( eo quod aquales [unt ar- 
£86 HL, IP: continet epim-Uterque 16s decitoae partes totime circus fo- 
venia, )perfDicuum efi,redlas RX, HI , effo paralleine: Eademque eil yan. 
850 da caterié lateribus oppo[jtis.) 
$C HOLIVM- » 
$VOD fiex aliqua materia 
cenficiantur "oigimti trjangula &- 
quadatera inter (e aquala , difbo- 
saniurque , t bas fgura indicat, 
-eomponetur Icofaedri, fecundi to- 
24 fo lidaté fiviteinter fefe aprentur. 


^ PROÓBL;. PROPOS. i; iv 

DODECAÉDRVM conflituere;&fphzracomple- — 
&i,qua &przdi&as figuras;& demonftrare,quod Dode- 
cae dri latus Irrationalis eft linca,quz vocaturApotome. 


8$ SIT €pabafis cubi datafphsra comprehenfi, quadratum A« 
BCD, cui infitat aliud zqualead re&osangulos ADBF, vt fis 
«o snunishorum fecioreda AD , (Iufftuntenimomnegs.baíes 
€&ubi fibimutuoadangulos reQos. Nam in przcedétibus, vt cu. 
bns conftitueretar,ereQa funt exapgulis bafis EFGH, quatuor 
JlincaELFK,GL,HM,ipfiba&, EFGH,perpendiculares.Id quod 
facilc apparere poteítex figura propofitienis 15. huius lib.sQ ua a 18» 
fe & balescubi peripías du&z, re&z erunt ad eandem batin sou] 
EFGH.) Dinifis itaque cunis lateribus bifariam in pun&is 
G,H,;LK,L,M,N, quz re&is cobnbGantur fecantibus fefein 
Q,P,.centris quadratorum , vt conflat ex demonftratione oGavi 
- proble- 


LN NINLNAN 
/ NEN NEN. M 
VV VN 





bd 
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Problematislib. 4. Secentur OK,PL,PN, excrema ac media ra» 

nonein pun&is Q.R, $, ex quibusad plana qu'dratorum edu- 

cantur extra cubum perpendiculares Q T,V R,S X. zqaales fo» 
mentis maioribus OQ. PR,PS. Coniun&is deindereis AT, 
,DT,DV,VX: DicoA TD VX,cüevaum ex duodecim 
pentagonis zquilateris,&zquian gore Dodecaedr confouen- 
FMEE J Quodenim pentsgonit 

TDVX, ütin vno plano 

oftendetur,Cum RV,SX, fut 


adquédritum A D EF , rez 

A6. ipícerunt parallelz:Ac pro- 
dietimni, inde,cum fint zquales. (quis 
enta maiora PR,PS,qei- 


bus zquales funt pofitz , a- 
qualiafunt,cum &linez fex 





ber. ] 


ales fiac. b) erasc 

q ntingentes re&z RS, 

832. B M C VX, equales & parallelz:c ER 
autem &AD eidem RS, fe LN parallcls,eo quod AM,DL. pa- 





Ji 9. vn rallelz fant & zquales, d lgitur& AD, VX parallelz fant: e Ac 
decimi, propterea re&z coniungentes AX.DV,in eodécum ipáis erunt 
€7. vn- plano, ideoque trapezium A D V X,in vnoezifter plano: Eftau- 
decimi, tem triangulum A T D , in vno plano. Dico qqod & ia codem 
planocum crapezio ADVX.Ex P,namque ducatur P Y, paralle- 
Y 8. on- laip& RV, f quz eritre&taad quadratum ADEF, quod adidem 
decimi, re&a GL RV:Ecconne&actur re&z KT,KY. Quoniam igitureft 
vtOK,ad OQ. ita OQ.:d QK , ob fe&ionem tcdz OK : ES au- 
tem KP,ipfiOK, zqualis; (fantenim dimidialatera cubi) &PY. 
ipi OQ; ( cum zqualis ft ipS RV, qua pofita fait zqualis ipá 
OQ maiori (egmeato;) Ent quoque vt KP,ad PY, ita OQ, hoc. 
ett, QT illis zqualis,ad QK. Quarecum triangula PK Y, QTK, 
duo latera habeát duobus lateribus proportionalis , iatquead 
£6/vn- vnum angulá K, compofita, g ita vt homologa latera fiat paral- 
iecimi, lela, nempc PK, & QT, intere, quod vtrumquerecum frsd. 
. quadratum ABGD; à PY, QK, inter fe, quod vtramque re&um. 
Pss fitsdquadratum ADEF: b Ecaatreliqualstera KY ,K T, inre-. 
&am lineam collocata, ; Ac propterea vecta T Y,ia vao erit pla. | 
4 uud, no. ideoqueplanum ATD, & planum ADVX, vnum plan 
cobftitnent per reds TY, A D,du&um. Quocircapentagen, 
ATDVX,in vno exiftit plano, - 
. 'VOB vero fit zquilaterem,ita docebitur. Cam latera 
NS trianguli ANS , zqualia ántlateribusAK , KQ. rias 
AKQ (Soatenim AN, AK, dimidia latera cubi, & NS, K. 
fegmopa minora re&sram zqualiam fectsram) &anguli AIN 
E AK 


e 
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AK Q,recti;fi ducatur re&ta A Q, acruntbafes A S.A Q), equa. a 4.primi. 
Jes Rinfus'fcum lateraA S, S X, trianguli A 5 X,ánc2quulia Jate- 
ribus A Q.2) T,trianguli A) T. (Nam re&tz AS,A€ ,oftenie 
funt zquales,& $ X; C) T,funrlegmenra maiora rectarum aqaa- ' 
lium fe&aeum)& engeli A S X, À QT, rc&i, ex defin 5.lib. rr.6 barprimi, 
Eruntquoq; bafes A.X, A T,equales.Quod fi ducatur re&a D 
oftcndemuscodem asgumekbto,te&lam D T , secte A T ;fi vero 
ducatur recta D R,rectam D V,retz D T, effe zqualem, $unti- 
gitur pentapgoni quatuorlateta X A,A T, T D, D V, aqualio-qui- 
bus eciam e quale oftendemas reiquam V X,hacratiang. c Qua- c4.tertii 
'diataretarumP N,N'5, imul tripla fuat qnadragi re&z P S,hoc dee. 
'elt, quadrati réctz $ X.: Et autem quadrato recta P N , equale (o 
quadracumrectz A N.Ipitur & quadrataredarum A N, N $,fi- 
mul tripla font quadrati rc&z $ X. 4 Cum ergo quadratisrecta- d 47.pfí gs; 
ram AN,NS$, zqualefitquadratum rectz A $; erit quog; qün- 
dratum secta/A $ , uriplum quadrati rectz SX , Acproindc qua- 
drataicCtátum A S,$X fimul, quadrupla ciufdem quadrati re&ie 
S X.e &ft autcm quadrarisrettarum A S $ X, zqvalequadratum c 47. prigyí, 
rectz A X. Quadiatumergorectz A X , quadruplum quoq; erit 
quadrarirectz $ X, hocelt ; quadrarire&z PS, hoceft, quadrati 
icctz X Y ;fSuntenimreda PS. X'Y,amquales.. Cum igirur & f34.primi. 
quadiatum refte V X , quadruplum fit eiufdem quadrati recte 
X Y ex icholio propof.4.lib. 3.s3uod V X.dupla fiv ipfius X Y; E« 
runt quadrata rc&arum A X,V X,zqualie; Ac proinde rez ipfe 
equali. Qygarecum& KA, AT, TD, DV, oftenfefinteffe z- 
quales; zquilaterum eftpentaponum A T D V X. e^ 
"QV ODaurem & equiaagulum fit, ita perfpicuum fier. Du- 
Gis red'sA R, A V;icumP N, fe&a ficin S, exirma ac media ia- 
tione «eique addita P Riequalis maiori fegmento P $;g ert quo- f. terti 
que N R;feQainP, exremaac media ratione, maiuífq; ícgmen* 2, 
tum erit N P.b Quadrataigimurrectarum N R, R P ; (imul tripla jj, tru 
fantquadrati N P,boceft, quadsacirete AN : E(L autem qua* 4, 
dratum recta R V, zqualequadrato rocte R P. Ergo & quadrata 
red'aramN R, R V,vipla funcquadrati rc&e A N ; Acproinde 
quadrata re&atum N R;R V, 4 N, quadrupla fant ciu(dem qua- 
rati reda: A'N. j Sunt autem quadrata rectarum NR , AN,z- i 47.prípoi, 
qualia quadrato rectz À R.-gitur & quadrata rectarü R V , AR, . 
nadru, li funtquadiatirectz AN. & Cum ergo quadratis re: k 47.primi. 
Arum A &,R V,equale fit quadratum rectz A V ; Brit quoque 
juad:arumtecte A V,ciufdem quadrati re&z A N,quadroplum.. — ,- 
At verociuídem quadrati rccte A N,quadruplum eft quadratum 
ectz A D exfcholiopropof.«4.lib.2. quod A D, dupla fit ipfiug 
& N.ZEqualia igitur funt quadrata rectarum A V , A D, ideoque 
k rete A V, A D,aquolts. Sia Wargugnentos eu&tis (&isD » 
. l » 


L 
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^ "DX;oftendemusDX, D A, aqua]eseffe: ac propterea ttes reftae 
AD, AV, DX, inter teeiic equales. Quobiam [pitur lacera TA 
TD,uiaoguli T A D, zqualia fant lateribus D V , VX, tuanguli 
ssp. — DXV:& baies AD,DX,zquales quoqia Brunc& angeli T D, 
DVX,2quales.Non fecus oftendetur angulus D V X qualis an» 
gulo AXV.Acproinde,cum in pentagopo £quilatero ATUVX, 
b7.Hi — treshabeanturanguh zquales ATD, D V X, AX V, bipfomeit 
do. £Quiangalum. . J 
Q vo»f (umantur alia duo cubi quadrata Ca D, Bylh 
reftaadquadrarum ABCD, incommunibus (c&ionmibus C D, 
H ^ FM E AB,quorum fiogula latera 
—- fariam (ecenturin s6, a, lp 
&, G, punüis, qus rc&tis iu 
ganturfe mutuo fecantibusia 
quadratorum centris p , e. $e 
centurdeindcO H , OK,)k 
v G , extrema acmcdia ratiow 
inpwaGis $, Q » 3, 4,ez qui 
bul ad plana pride [i 
daucanturad partes cubi cxte- 
BH C riotes , perpendiculares $ 
QT 31,45,zquales fegacs- 
tis rlaioribus $ O,Q O,j ,46,óeniunganturque recs T 1,2 C, 
€7,7 D,D T, T A,A8, 8 B,Bs,demoni cabimus. adem ratiosc. 
Dti T2 C2 D, T1 B8 A, zquilacera effc & aquia: 
sce qualia prioiA TDVX, ob communia latera Tb. Ti 
- Conftrü&aigitur iam funt tria pentagona angentia cubi tria h- 
tera AD,DC, A B,& fibi ruruo cohztrencia laccribus commausi-- 
bus T D , TA. Siigiturcadem methodo fabriccatur alia noucsi 
fimilia pentagona tangentia rcliqua nouem cubi lateta:coadfirn. 
tum crit Dodecaedrum.Quod quidem fphera. comprcbendiqu 
. & cubus, & precedentes figurat comprehendunzur , hac arte 
E oon(trabimus. . 
ÍnvariroANMTYR plans cübi oppofita fecari planis.qu£ 
per rectas planorum-arcra bifariam fecattes ducuntur , aempe 
atium A D BF,& cinsoppo(ium, planis ductis per re&tas K M, 
N. hem planum AB CD, & eiusoppofitum, planis per rc&as 
GI,HK.du&is,&c. Quoniam igiturplana fecantia recta fast" 
. ad di&a plana cubi , quod parallela fint baüibus cubi, qua reta 
c19edleo, fabtad plana A D E F,A B C Djc Biunt& cominuncs Coraes fe- 
&Bionesad cadcm cubipline rez. Quarc cum Y P. rc£ta 6c ad 
planum AD EF, ipfa Rodas verfus Z , erit communisícdtiq 
planorum per «ctas KM;LN, duorum. .Bodem pa&to fcx O, 
sdphn&m Ajj GJ2, trigamur perpendicularis 9 O Z5 cririptas 
7 tortaw 
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oth mudis [e&io planorum, qua per rectas Gl, HK, ducunt. ——— 
Quia vcro dictz communes fcctiones & diametri cabi fe mu- 139. Vitdie. 
10 oifariam fecant:fecent fe mutuo bifariam in.Z:Secanr autein 
'fe diametri cubi bifariam in ceno fpbar éeubuin comple. 
tentis,ex coroll.i.propof.rg. huíüslib. Punctum igitur Z ,ceh 
rum erit fphgrs circa cublim deífcripre: Ac proinde omaes ré- 
Lx ex Z , adomnes angulos cübi du&t& intet fe &qualcs efunt: 
Auibus omnibus zqüales quoq; elle omaes rectas e Z , ad orn- 
ies angulos.Dodecaedri ductas , fié fiet perfpicuum , ducta recta ^ 
! X.b Quoniam párallel& (ant K P, O Z; quod vttaq; reta fitad bé, oydesh 
lanum A B C D: Item paralleli funt O K, Z P,quod vtraquerc- 
ta fitad planum A D E F:eticPK O Z , ( debencenim duo pun- 
ta Z iarelligi efle coniuncta ) paralleloprámtnum, ac proptereà 
' Z , qualis erit ipli K O, hoc eft , ipfi N P, dimidiolateti cubi: 
ift autem & PY ipfi PR equalis. Tocaergo Z Y,toti N R,zqua- 
5 erit. € Quarecum quadrai£ re&tarum N R,PR Gimultriplà e, peyiidut,— 
int quadrat reta N P, quod N R, in P, fecta fit extrema & me: | 
ha rationt: erubt quoquequadrara rectárum Z Y , P Y , hoc eft, 
juadrara rectarum Z Y, YX , fimul vripla qoa dran rez P Z: 
Eft cnim X Y , zqnalis ip PS, hoceft ,ipll PZ: ) 4 Eftauttín 4 
juadratis rec&tarum Z Y, Y X, quale quadratum rez Z X. Igi- 47 trim, 
ur & quadraium re&z Z X triplum erit quadrati re&se Z. P, hóc 
ft quadrati dimidii lateris cubi. At quia eiufdem quadtati dimt. 
ti Jateris cubi vriplum eft quoq; quadraturn femidiametrifphi- : 
£ cubum comprehendentis : ( eNamvtdiatneteradlatus cu- ei qii 
i ,ita elt femidiameter ad dimidium lateris : f Ac proinde vt fa; eati. 
uadiatum diametri ad quadratum láteris, ita quadratum ferii- 
iameuiad quadratum dimidii lateris. g Cum ergo quadtatürh g rj eeypi 
iarnefti vriplum fit quadrati lateris , erirquoque quadratum fé- ees, 
sidiametri ttiplum quadrati dimidil lateris. )' quale igitur eft 
ünàdramm recte Z X , quadrato femidiametri fphara , fcu ca- 
d: Acpropterea Z X, equalis femidiametro. Bademratiome . 
rit du&arec&aZ V, f[emidiametro zqualis. Velcerte quiacum 
atera ZY,YX , triaopuli Z Y X, equallafintlateribus Z Y, Y V, 
riangüli Z Y V, & anguli contenti rc&i. ( Cut enim PY fit per- 
'endicularis adL'N , eric quoque eadom ad fibi pajaliclam VX, 
'erpeadicularis. ) b. Eruntbafes Z X, Z V, 2quales : Suntad- 4 gj, 
emm & ZA, ZD ,adangulos cubi, femidiametro fpherz z-. 
uales, vtdi&urm cft. Sunt ctgo iam quatuor recte dict ex- 
; ,Centrofpharz ad quatuor angulospentagoni A, D, V, X, 
uales (cmidiameuo fphatrz.Vt autem oftendátur & rect: du- 
:a Z T, ádquintum angulum T , femidiametro equalis; defcri- 
atur circa penraponum, cemficatquilateram & equiapgulum; 
wcalus AT DYX,&inplapum ipfius ex Z , cenuoíphare 
| li à ' p.rpen« 
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perpendicularis demittatut Z », conneCtanturq; ret e A, e T 

Ad: primi. «D , » V, «X. «s Quoniamigitur quadratum re&z Z A , zqual 

elt quadratisrectarum Ze, 2A; & quadrarumre&tz Z X , qua. 

drausrectatum Z «e, eX : Sunt autem quadrata rectarum Z A, 

-, Z X ,zqualia,quod redz Z A,Z X,oftenfz fint equales;lgitur & 

.quadiata re&arum Z e,« À quadratis rcétarum Z; e, e X , zqua- 

. Jta; Acproindedempto communi quadrato re&tz Z », zqualia 

Tcl nquentur quadrata rectarum «A, » X ,idcoq; Tc tz ipíz A, 

,aX,zquales erunt. Non aliterofteadenturre&tz & V, e D, & in 

 terfe,& ipfis» A, o X,zquales,quod & rez Z V, Z D , zquale 

fintoften(z rectisZ A,Z X  Quarecum 

ex e,cadantin circüferentiam plures red 

lincz zquales, quam duz , b punctum» 

centrum cerit circulisÁ cproinde e T , reli- 

quis ex ceatro duis zqualis;ideoq; qua- 

rata rcctarum Z &, eÁ , zqualia erunt 

quadratisrectarum Z e,s T. c Cum 

| illis duobus quale fit quadratum redz 

T Z A; his veto quadratüib rez Z T; E- 

. runt aqualià quadrata re&arum Z A , Z T ; proptereaq; & rez 

Z AZ T;azquales. Quare fphzra complectens cubum ex ceniro 

,Zidelcripta comprchendet pentagonum quoque ArTDvYx; lo 

demquemodo & reliqua pentagona Dódecaedri : Ac proptera 
cadeimfphara cotnprchendetur Dodecaedtum , qua cubus. 





L 


dig.quimt, PosrRzMO cum fivc NP,adP S, itaP$,ad SN den 
UOU " quodüe vc N L, duplaipfius N P , ad R$, duplamipfius P $jin 
' " RS,duplaipfiusP S,adrectam compofitam ex SN, R L , nime 

|. . rum ad dupláipfius S N.Siipitur cubilatus N L,(ecetur exrremi 
' | * acmediaratione,maius(cgmenrum erit $R ; SedNL, conait 
fca; Rationalis eft. ( Nam eiusquadratum commenfurabilcdt 


quadrato diametri fphzrz,qua Rationalis penitur; cum fu 
e&t "- tertia pars huius] e Igitur maius fegmentum SR , hoceft, d 
dec. 9" caedrilatusX V,illi zquale,Irrationalis eft linea,quae vocatsrÁ- 
"^ 'potome. Dodecaedrum ergo conílituimus , & fpbaera compl: 
ums .qua & prz dictas figuras; & demonftrauimus , quodDq 
decaedri latus Irrationalis cft linca , qua vócatur Apotom 
"Quod crat faciendum. 










COÓROLLARIVM f 


Cum ergo demonftratum fit;re&ta L N, extrema ac media ratione 
snaius fegmentum elfe re&am R 5. Sitantem L N, islateti cu 
K. $, lateri Dodecaedri ; Pesípicuum eft. filatus cubi ur extr 
media ratione , mains (cgmentum effe latus Dodecaedri in eadem fp 


de(cripu, 
4 GORO 
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" COROLLARIVM II 
. SI C quoque latus cubi zquale ef linez rez foübtendenti angulum 
pentagoni Dedecaedricadem fphara comprebenfi. Nam A D, latuscubi 
fabtendit angulum T,pentagoni.cfiqueoftenfum zquale re&is.4 V, D X, 
(nbtendentibus angulos X. & V, eiufdem pentagoni. 

Q.V O NL A M vero reQaa fubrendens di&um angalur pentágoni fe- 
(ka extrema ac media ratione, « facit maius fegmcutum latus penusgopi: 
8€ prapterca rea compofita ex di&a retta fubrendente aügulum peqgta- 
Boni, hoceft, ex latere cubi, & ex maior fegmehto,id eft, ex latere Dgde. 
£aedri fimiliter diuiditur, facitque minus fegmeatum latus dodecaedri, & 
rhaius fegmentum latuscub: : Efficitur, f ze&a linea fecetur extrema ac 
inedia ratione,cuins minus fegumeotum fit latus Dodecaedri;maius fegme- 
rum eife laws cubj eiutdem fphara. 


COROLLARIVM IIL 


CONSTA T etiamez di&is, in Dodecaedto effe fex latera, qnorum 
»ina oppofita tunt parallela, bifariamque fecanrur , & ad angulos rc&tosà 
tibuslineis reQis zqualibns fefe tn cebtro Dodecaedr b:fariam quoque, 
X ad angulos re&os fecantibus. NÀ duo ex diis lateribus funt V X , T Z, 
(uae videlicet patallela funt lateribus cubi E F,A B:aliaqne quatuor repe- 


a 8. tertii 
Acc. 
b j.tertió 
dec. 


i untur fuper reliquas quatuor bafes cubi, quorum , quz fuper bafescubi | 


ppofitas exiftunt, parallela funt, cum paraltela fint enbi lateribus paral- 
:1is & oppofius , fccanturq; ex dethonftratis, bifariam & ad re&tos aisga- 


5s à I neis re&isqug centra bafium cubi oppofiracum coniungunt; quie . 


t» fuat re&üz Y Z,o Z,&c.quaz vt demonftratum e(t, (y mutuo interfccante 


1 centro Z. Dicofc mutuo fecere bifariam & ad angulos re&os: bifariam 
uidem,quoniam cum re&z P Z , O Z, quales fint dimidio lateyi cubi, & 
P.9 O, zquales maioribus fegmenriszqualibus P$, OQ ; Etunttetz 
7,9Z,zquales. Eademq; ratione reliquz linez ez Z,, ad íc&tiones oppo-. 
torum laterum duGz zquales erunt.Quare trotz treslmeg gquafes (unt, 
q bifariam iu centro Zi mutuofecant: Ad angujosreGos vero, quia in 
yallelegtamwo KO Z P, angulus O Z P, reGuseft , cum opponatur re- 
Oo O K P Non aliteroflendentur reliqua lineg rez entraba 

agentes efficere angulos re&os. Omnes enim parallele fsnt lateribus 
ibi parallelis re&os angulos conftituentibus , vg perfpicuum ef. 


COROLLARIVM IV, 


DENIQ V E confit, fi e£ diuidengs oppofita latera Dodecaedii bi- 
riam , & ad angulos re&tos, vt didum eft, fecetur extrema ac media ra- 
»ne,maius fegmentum effe latus cubi, minus vero,latus Dhodecaedri ea- 
m Íphzra comprehenfi. Cum enim quadrata re&arum Z Y , Y P, tripla 
Léfa fint quadrati re&e P Z:erit Z T, fe&ta'in P, extrema ac media ratio- 
»13naiufq, fegmentum erit P Z,ex (cholio propof 4.buius lib. Ac ptoinde 
it vt Z Y adZ Pita Z Pad P Y:c ideoque vt dupla ipfius Z Y , nempe re- 
! diuidens latera oppefita Dodecaedti bifariam, ad duplam ipfius Z P, 
mirum ad latus cubi itaeadem duplam ipfius Z, Pad duplam ipfius P Y, 
€ cít, ad latus Dodecaedri. Quare reca diuidens latera oppofita Dode- 


fium con- : 


C 15.4 uini i. 


F dribifariam , (e&a extrema ac media ratione , facit maiusíegmentum, . 


&s cubi,minus vero,latus Dodeeaedti eiufdem fphara. 
l ;3 $CHO- 


xviij 
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QV QD [(Leealignoma. 
^ geria conficsamtur duodecim 
pentagona Aquilatera, 5 a. 
quiangitla , intéór fe aquala, 
difponanturgme , "vt bac fi- 
gnra imdicat y campenenes 
Dedecaadrnm fecundum i- 
samfoliditatem , ferita intes 
fe complicentun. 


^ 


RROBL.;4, | PROPOS, 18. 


. LA T1 A quinque figurarum exponere, & interfe 
comparare, | 20 
Sar fpharra diameter A B, quz in C, fecetur bifariam;In D, ve. 
to ta vts p.t ipfius pars tercia:In z,deniqueita, vc» s, (it quinta 
T7 ^. ars eiufdem. Defcripto deinde circa A B, 
emicircalo ducantur ad cius cirzcumfe- 
' rentiam ex C, D, E ipfa A s, perpendicula- 
res CF,D G, E H: coaoectanturque red 
AF,BEAG,BG,AH,BH. Poft hecez 
H A,;abfcipdatur H I, zqualis lateri Deca- 
oni in cocirculo defcripri cuius femidia- 
meter,feu latus Hexagoni eft B H, connc- 





:&aturque recti BL Poftremo B C, fecetur extrema ac media ra- 


tionc in K,fitque maius ícgmentum BK. 
Q vo p igitur attinet ad expofitionem laterum predictarum 


. figuraram.dico A o, effe latus Dyramitlis,(cu T etraedri: A p,latus 


a 1ytetá 
acil, 


brra.testéó 
dieit, 


- 


Q&acdri : B G.latus cubi:B Llatus Icofaedri: BK, denique aras 
Dodecaedri. Quoniam enim 4 e , media proportionalis eft ince 
34:4 p,excoroajl.propof.$.lib. 6. Erit ex coroll propof :e.eiuf- 
dem lib.vt »A, ad 4 D,itaquadratum recta » 4, ad quadratum re- 
Qx ^ c: Bít autem » A ipfius 4 p, feíquialtera : cum caliumpas- 
tium 3, fit à n, qualium 5.eft » A Igitur & quadratum re&z » 4. 
fefíquialterum eft quadrati re&a A 0: «A eproiode cum diameter. 
fphere fit potentia fefqüialtera lateris T etraedri : erit 4 6 ; latus 
Tetraedr, | ) 
Rvasvsquoniam-/A T, eft media proportionalis iptes B A, 
4 c,ex codem coroll propof.s.lib.6. Ac proide vt & A, ad A c,ira 
quadratum rectz 3 A,ad quadratum re&&z ^ r,cx addu &o coroll. 
P epa Eft qucem 2 A,ipflus A c, dupla:Britquadrauum 
pez 4 p, duplum qiadrad te&g AF. b Quaré eum diameter 
. (7 o] fphz:s 


* 
CL 
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; fpherm potentia fit duplalateris OGtacdri ; erit A »,latusOQtaes—— 
1.Bodem modo erit s r,latus QGaedri, 
. DaiRDa cum nc.fit media proportionalis inter A5 ; 5D, ideos 
quevt A3, ad a», itaquadratum recie AB, ad quadratum xe — 
36,ex prefatis duobuscprollariis lib. 6. Sitautem A», ipfius a p, 
tripla,ex conftructtone:Erit quadratum reQtz.A 2, triplum qua- a 
drati rez 236.« Quocirca cum fphatta diameter potentia fictri- 3 B-festil 
: plalateris cubi; Kric 8 e; latus qubi. dec. 
- PRATSRXA quia,ex cifdem corollariis, » H; eft media prepor- 

" tiohnalis inter A 2, 9 3, atqueidcirco vr A B&,ad a B, itaquadrasum 
re&tz AS,adquadragum redz s H à. Efl auiem ex conftractione 
A3,ipfius 8 3,Quintupla; Bric quadrasom re&z As,quintuplum 
quadrati rectz 341. Cum igitur diameter fphzra porri fitquin- 

. gupla femidiamcetri circuli quinquelatera Icofacdri ambientis ex 
curoll.1 propof. 16 huius lib. Brit 8H,fernidiameter; hoc cfl, latus 

| hexagoni dii eirculi; Bít autcm n r,latusdecagoniciufdem cir-.— . 
euli,ex conftru&ionc. 5 Igiturlatus pentagoni peterit & aH, & b19.sertj— 
Wr, fimubAc proinde c cumquadratum reta n 1 , equalc fic qua-. dsc. 

| drarisrcG&arum p a, Hv; erit B 1,latus pentagoai circuli eifdem. c 7. gr. 

4 Quám obrem p 1,latuseftIcofaedri. —— d 16. tert 
D&N1iQvs cum» G,;latus cubi fe&um fiin K , extrema & me- de, 

diaitatione,erit BK , maius fegmentum latus Dodecaedii in ea- 

dem fphara defcripti,ex coroll.z. propof. 17. huiuslib. Bxpofita 

eg fuaclarera quinque figuratum regularium in eadem fphara 

criptarum. E 
Qvopn veto ad comparationem laterum iam inucntorum 
| fpcetat; cum demonftrarum fit diametrum fphars c(fe potentia - 
c(quialteram lateris pyramidis; potentia vero duplam lateris Q4 

étaedri, & potentia triplam lateris cubi , perfpi- 

cuum cít,qualium partium €.fueritquadratum — Dieme. —. 6. 

.diametri,talium 4. efequadratülatetisTetrae-  Tetraed — 4 

dii talium vero j. quadratum lateris Qkaedri. Oesd.— 3. 

& denique quadratum lageris cubi calium 3. Ac — Cub. 3. 

propserea latus pyramidis;(eu T etracdri,cffe po- | 

tentia fefquitertum lateris OGaediri , potentia vero duplumla- 

teris cubi. Item latus Q)&aedri potentia effe fefquialterum late- 

, Yiscubi. Quapropter quadrata exlateribus harum trium figura- 
rum; T euacdri nimirum, Odlaedri, & cubi; necnon ex (phares 
diametzodcícripta, proportionem inter fc habent; quam nume- L 
j0$ad numerum.« Ác propterea diameterfphzrz,& latera dicta. € «dee. 
rum figurarum linez func cómmen(urabiles: atque adco cü dia- | 

. meterípharz ponatutcífc Rationalis, erunt quoq; predicta late- 
rà Rationalia. Quia vero dicta quadrata non habent proportio- 

, Bem , quam numcrus quadratus ad numerum quadratum , vt 

| 4 conftat 


— 


a 9.dec. 


/ 
v 


b ro4.4é- 
£191. 

€ 1 o6. dt. 
gemi. 

d 16.ter- 
15 dec. 


$e BVCLTID. CB O M. 
cenfbac ex coroll propof. 14. lib. 8. « Erynt huiufmodilinez;ni.. 
mirum diamcteríphartz,latus T'etraedti,lavos O'ftaedri, & Earus; 


'. cubi; loopgvadincincommenfíarabilos , ac proinde Ranonalcs 
, potentia tantumcomrhenfurabi!es. 


A T vero latera [cofaedri,& Dodecaedti, qnoniam (ontlincz; 


. rationales,illud quidem, Minor;hoc veio Apotome, vt den:ó- 


ftratum eft nullo modo , hoc eft , oeclon- 
gitudine, nec potentia commenfurabihia 
funt lateribus przdict:s. Si enim com-.— 
meuní(urabilia c(lent latera harusn pofle. 
NN riorum figurarum laterib priorum , cum 
X latera priorum funt diametro fpharrz có- 
A C D E B men(urabilia; effent quoquelat.rapoftc. 
riorum cidem diametro commeníura- 
bilia; Ac proinde exiftente diametro Rationali, forent quoqne 
ipía latera-Rationalia. Quod eft abíutdum , oftenfum cpim cft, 
)pízefle Irracionalia. | 
: Sx nequo interfe vllo pato commenfurabilia. funt dicta: 






latera Ilcofaedri ; & Dodecaedri. Sinamque credantur effc com- 


menfürabilia longitudine inter fe,cum latus Dodecacdr: fit Apo- 
tUrtic , Pericquoque lacus Icefaedri , Apotome, ltem cum lacus 
Icofaedti fit linea. Minor, cerit & latus Dodecaedrilipea Minor, 
Quod fi dicantur commenfurabilia effe potentia tantum, fequc- 
wur codem modo,latus Dodecaedti e(lelineam Minorem, ex eo, 
d quod latus Icofaedri Minoreft, Quod e(t abíurdam.. Nam 
ex (cholio propof. r12.lib. 10. Apotome, & MianorfuprlineaIr. 
setionales prorfus inter fc diffetentes , ita vt neuua fit eadem al- 
tctt. 

lrAQv quamuis er lateribus expofitis quinque figura- 
rémregularium , itiaquidem priora fint commenfüurabilia & in- 
ter (c, diameriolpharg, ideoque Rationalia cxiftant,duo vexo 
poftcriora incommenfurabilia & inter fe , & diametro , reliquif- 
quelateribws.; ac ptoinde Itrationalia fint : Cernitur camen ia- 
ter omnia litera pezdi&a hic ordo, vclatus Tetracedri manusfic 
latere Octaedii s O&aedri latus maius lacere cubi ; Lacus cuba 
njaius latete-lcofaedri ; Latus deniq; Icofaedri maius lateze Do- 
decaedri;hec eft, eo ordinefe mntnoezceduntdictalatera, quo 
prifatas,liguras confiroximus. Quse forte caufa foit, cur Eucli- 
des non codem ordine hniu(modi figuras fqerit fabnicatus , quo 
cas d efiniuit. 6,7 

NaAnlatus Tetraedri maius effe latere OGaedri,perfpicuum 
eít.Cum enim AG ,latus Tetraedri (ubtendat maiorem arcum, 
quam A F, latus OGaedri ; maior erit recta AG, quam AF, ce 
[choliopropofa8.lib.y. — ^ :* . 
00. mE Bopzu 


L.DI'BVE RR XIII 00$ 
.E.o n 1 M modo non oftendemus, latus O&aedrt maius cilc 
itere cubi. Nam BF,latus Octaedri maiorem aicum fubrcendit, 
juam BG, cubilatus. 
 LaArvsaurcem cubi BG, maias.effc latere Icofaedri BI, hac 
rte demonftiabimus. Quoniam AB, tripla poaitur ipfius BD, 
| & quadrata habent proportionem laterum duplicatam ; etit 2 26, fouej, 
juad.atum rectz AB,noncupluin qnadiac rectz BD,cum non- 
:upla proportio fic duglicata proportionis triple , vt hicapparet 
3.9 Acproptercaqualium partium 9.poneturquadracum icta 
MB, raliumi.eiit quadratum re&z BD. Qualium autem partium 
,, e(E qua ir. tuu 1etz AB, talium 5. eft quadratum recta BG; 
'quodillud haias t.iplum fit; Ac proinde talium quoque 3.fünt ,, tertii 
juadrata rcctorum GD. BD, cum azqualia (int quacrato recte , J Hr 
3G. lgitur fi auferatur quadracum recte BD;talium parcium 1. 
€ »nquetur talium partium z-quadratum iecte GD.Quopiam 
'&io quadratum rccte AB, quintuplum cft quadiati recte BH, 
rit quadiatum ret BH, minusquam talium parrium 1. Nam 
;um 9. ad 3. minorem habeant proportionem quintupla, quod. 
O.ad 2. quintuplam proporüonem habeant; e eiit numcrus, ad c 10.quin- 
quem 9 habent proportioaem quintuplam, minor quam 1 Qua- 5;, 
;& quadratum rez GD, maius cft quadrato rez BE, ideoque 
cta GD, maiorquam rccta BH. Rurfus quia diameter fpharra, 
AB, componitur ex BH, femidiainetro circuli, ex quo 1cotac- : 
]rum conflituitur,& ex linea dupla ] teris decagoni HLeiufdem. 
:irculi; per corol].2. propof.1e. huius lib. conftat latus decagoni 
H1, matus cffe tertia parte ie&tz' AB, hoc cít, minus recta BD. 
Namfi HI, rca equalis credatur te:tiz paiti rectz AB; erit du. 
»Ja illius, zqualis duabus tertiis partibus,nempeipfi A D;Acpro- 
»terca DH,reliqua tetiüiz paiti erit equalis, nimirum ipfi BD; 
Arque adeojcum quadraium recta AB, noncuplum fivottenfum: 
quadrati rez BD. cricidem quadratum recte AB, noncuplum 
uadrati rc&z BH. Quod cít ablurdum. quintuplum enim eft 
Jemonftratum. Non crgo HI, tertia pars eft ipfius AB: Sed nc- 
guc maior tertia parte. 3i enim recta HI. dicatur maiortertia 
parre recte AB, & proinde dupla ipfius HI, maior quamr dua 
tetiz hoc eft; quam AD, erit BH, minor quam tertia pars BD« 
uatequadratum rc&tz AB, maius crit. quam noncupluin qua - 
Jia rectz BH. Quod magis abfurdum. Non igicur maior cft 
iiL tertia parto ipfius AB: Sed ncqueaqualis certiz parti,vt o- 
tendimus, . Minor ergo eft quam texria pars, hoc cft, quam BD. - 
taque cum recta GD,DB, maiores fint redis BH, HL, vt dc-. 
ponftratum e(t, erunt quoque quadrata illarum quadratis ha-' | 
um maiora: d Eft autem quadratum rc&tz BG, zquale quadsa- d 47.qwis- 
is rcctarum GD,DB; & quádratum 1ectz BJ; qu.draus re&a- 5; 
; ló 5$ rum — 
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rum BH,HTI. Quadratum ergo re&sz BG; maius quoq; erit 
dtatorcz na. proinde reta BG. nempe larus rubi maior e- 
rit quam rca Bl, latos feilicetIcofaedri. | ; 

M A1vs denique effe latus Icefaedri BI, latere Dodecaedii 
BK, hacrationepatefiot. Cum rectz BG,;diuifz extremae me. 
diajrationc, maius fegmentum fit BK, & minus GK; erit redan- 
gulum fub BG, BK, maius rectangulo fub BG, GK; atqueadee 
fu reQangula fub BG, BK, & fub BG, GK, (imul maiora üplor 

9 V7* . &apgulifub BG,GK:s Eltautem rectangolis fub BG;BK, & fo 

BG,GK,zquale quadratum rez BG;Ec duobus tectangulis fab 

b rrfexti BG, GK, zqualia funt duo quadrata rectz BK ( Nam has, vt 

yf '- BG,ad BK, ita BK, ad GK; P etirquadratumrectz BK .zquale re- 

&angulo, fub BG, GK, ideoque dnoqvadratare&z BK, zqua- 

lia duobus rectangulis fub BG, GK.) Maiusipitur quoque eft 

uadratum rectz DG, duobus quadradis rectz BK; Atqueidcirco 

aiora erunt tria quadrata re&z BG, fex quadratis rc BK: 

Atqui tribus quadratis re&z BG,zqualia funt quinque quadra- 

ta rcétz BH. (Cun enim quadratum réctz AD, triplum fic qoa- 

drati re&z BG, & quintuplum quadrati re&& BH ; erunt tam 

tria quadrata rez BG, quam quibque quadrata reda DH, z- 

qualia cidem quadrato re&z AD, ideoque ttia illa bis quinque 

! &qualia. )Igitar & quinque quadrata te& BEE, maiorajerust 

fexquadraris re&z BK;Ac proinde vuum quadratum coz BH, 

maius crit vno quadrato recte BK. ( Sinamque xquale cictqua- 

dratum te&tz BH, quadrato rec SK, vel minus:forent quinqua 

' quadrata rez BH, minora fex quadratisrectz BK. quedcftab- 

jurdum, cwm illa quinque hifce iex maiora &nt demonftrara.) 

Quam ob rem & iccla BH, maior erit quam reta BK : Ac pro. 

terea cum BÍ, maiorfit quam BH, multo maior cric BI, lstus vi. 

deliceclcofaedri,quam BK,lacusDodecaedsi, Latera igitar quin» 

que figurarum expofuimus, & inter f* comparauimus. Quode- 

gàt faciendum. 

SCHOLIPVP M. 

INTERPBRETES bec loco demonfzaut, praher didéao quin- 

que fgqurae, non poffe aliam conflitwi figuram faldam, qua planis c 

equilateris € equiangulis consinentur inter feaqnalibon, bec foraza- 

itone 


EX duobsm triangulit, vol ex duabus fqurió alil folidun axu 
gonflitui mon potesl, cum (altem ts6 anguli planirequmantur adíshdi 


anguli conflitutionem. 

^ EX mibes autem trianguli oquilaterie , couffot. pyramidis am- 
teles. | | d 

: BX quatner, OGasdri angulwr. 


EX 


Y 
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E X quinque,engulu Ice(aedrs: 

E X jex autem buiu[mods iriangulie ad idern punclum goeuntibua 
mi nen poteft anguli (olus. Cum enim trianguli aqulgters angu 
w continaat duae tertite partes Unius voii , ox coroll.y, propof-31. leb.t.. 
runt ein(medi anguli fex, duodecim tertia partesuniwa recli boc efl, 
wnt quatuer veldie qquales.G)nare ex ipis tellus angulwe felisus con- . 
ituetur. à Nam felidu omnu «ngulwm minoribue quam quatuor vo. 2 3O. Unde: 
'is amgmlis continetur, Multoergominen ez pluribus,quam ex planis €8ffH. 
w/smodi engulie.[olidue augulus conffabiu. 

EX tribus deinde quadratis cubi apguls conficitur.Ex quatuor at« 
tw quadrationullus angulum [olidu conflituei poteft. Rom[ne enim vecti . 
watner erunt. Multo ergormimu expluribeu quam quatuor ein(modi 
gulis folidws angulum confabit. 
. EX tribus denique pentagonis aquileteri, p aquiangu[is , Dode-.. 





aedrs angulqu componitur, Cum enim quinque angulipentagoni A- CU | 
males [int fem rechte, vt offendmmim ad propo| 31, hb.t. de proindeu- . 1 
iie angnlue continent unumrvetium; acpraterea quintam partem U- N | 


uisee recti contuuebumns tres eiu(modi anguli tres reclos, C in[mper tres 
juintas partes mus redis. Snare minores erunt quatuor re(d , ideo-. | 
pee ex ip fos angmlm (olidus conjlituetur. Sad ox quatuor buiu[rodi an- / 
rselie unllona folidue angulue confctpotefi. Cum enim uus, vt didum 
ME, maier fit reto, eo quod contine num reddi, C» sm[uper reli quin- 
'ampartem: erunt quatuor maiores qNAINOT ve18.. Cunrenullim an- 
peoles |oldons ex "f con[htuetur ; Ac propterea multo minut ex pluris, , 
pae, quam quatuor eiu[modi anguli, (olds angulus conflalit. Neo 
ns «x ali Átwuri aquilateris, (e aquiangulu conflitwi poterit ang 
Inf jolidus. Nam cum [ox anguls bexagoniaquale; fint oo relie ,vt 
ssl propof.3n. lib.a, eff demonfiratum: nc proinde vnus ar gula conti- 
yéat "Unum reum, ac praterea duae partes [extus 'Unims veldi : contin 
vebunt tres anguli eiulsnodi tres veldos, e fex fextae partesrecli , boq 
rJ), quatuor vo(tos. S)uare ex ipfis sulle modo componatur angulus [o.- 
Isdus : Atque sdesirco multo minus ex pluribus eiumod: angulie , quam 
pribus, angulus Jolidus conficietur ; néque propterea ex aliigpolygonóst. 
Quilibet enit tres maiores [unt quatuorreclu. guam obremper[pi- 
rius eff, prater dieu quinque figurae nliamfiguram [elidaso nmompo[fe 
sonffitni, qu planie aquslaterie, (t aquiangulie inter [o qqualibus cote 
ginastur, 

"NAMfitriatriangula aquilatera 6 aquala cosant ip snm pun- 
Rum. ad conflitutionens anguli folidi, conflituetuz Pyrasme contenta 

£ntoyv huis [moditriangulu. ; . 

* SÍ vero quatnor Giu edi trianenla conuqniant ad A9gplum feli- ' 
fase conspouendum,efficietur OB aedirum odo triangnlie es[modi com- ' 
am. ' 


c$l denique affutantur.quinque talig trienenla ad efermondum 
* sngu- 


3 


D 
^4 
e » 


puc 
" 
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angulum [olidum;, confcietur Icofaedrum viginti trianguli etujtidi 
contentam. 

VOD fi tria quadrata aqualia coeant sn mum pasub ot 
enam: angulum folidum , fabricabuwr cubua ex fex bunfsedi 
quadratis. 

. POSTREMO,fitriapentagonaaquilatera C aquianpua mer 
fe «qualia, conueniant ad conflitutionem anguls jolidi, cewpnette 
Dodecaedrum duodecim eiu[mod!pentagona continens. 
H OC etiam loco apponera libet modum quendam ex Hypfclo, Ab- 
; &andtine, quo expaduenumarus laterum, ($» angulorum cunulibif- 
Qo qguraregularü babeatur, 

Sl enum quis interrogauerit, quetnam latera quodnis Regslerism 
Solidorum babeat; Multiplicanda [nns omnes bafes in vmimba]ola- — 
74,vt babeantur omnium bafium latera: C usa-vero bina (impr ate- 
ra baftum in vnum conmeniunt, ad conflitutionem niu latii Reps- 
laris (oldi, furmendum efl durndum omaium laterum vt numerm l- 
ferum Begularo folds appareat. 

EXEM PLV M. $i quatwor triangula Pyramida, [ne Tato 
dri, multiplicentur in. numerum laterum nen trianguli vtin j.- 
unt 11. quorum dimidium efi 6. numersot [célicet laterum Pyrami 
du. Adeundem modwn (p relique. Sionim ex quadrata cuum 
eomponentia multiplicentwr 55 "umpu quadrati latera, sempe im "m 
uH 14.quorufo dimidium ef] 1z.mumersae vidolicet laterum cubi. Si 
Autem) odio triangula Ociaedri eyultsplcentr im 3. numerum itr 
rum vnisa trianguli, funt 24. quorum dimidium efl rw[m ism 
suere laterum Oclaedri. Sivur wr 20.triengula Icofasdri multiple 
aur in y. numerum laterum «unis trianguli, fiunt 60.quorum dm 
dium «ff 50.numerius laterum [cofaedri. Si denique 1.pentagesa De 
decacdrium con[iitwentia euliiplicentur in 5. numerum laterum uus 
pentegoni, funt 60.quorum dunidiem eil rur[tu 30. numera ler 
Dose: aedri. | 

$VOD fi qui rurus interrogauerit , quoram angulo fiin 
quodui Regularium Solidorum babent; Multipliamda [unt emt 
ba[es in omit bass angulos, ut babeantur omninm bafuun aspsk 
SQwia "vero t»es, quatuor, vel quimque [emper anguis bafium in emt 
connehiunt , ad conflitutionem -Unive anguli (olidi, dimidend: fut ^^. 
tenes anguli is numerum angulorum, qui imml coeunt ad anguium 
ltdum confuuendum, ut numerma angulorum foliderum Reglarife 
lidi appareat. 

E XEM PLV M. Si quatuor. triangula Pyramid soultipleet- 
Iur 15 y numerum angulorusp unius trsangnli, fnmtis. anguli quif 
- dinidantur in 3. ( Tot enim anguli conflitunnt mum folidumoogt- 
lum Pyramidi) faciunt 4.angulos (lidos Pyramedu.  Sivtro 6. jno- 
data cobi. Iplccniar iB 4 MMIIT RO) AREMÍET MID "UAIIM Quas Ath 


LIBER XUL - jt 
Jánt 24. anguli, qui dimi in 5. (Tot enim anguliconficiunt ynemau- 
gnum folidum cubi) f^cimnt 8.angulos foldos cubi. $i queque e&o tri- 
angula Oclaedrs multiplientur in 1numerum angulorum tmu tri- 
anguli. finnt 14.angnli, qui dinifi in 4. (Tot enim anguli componunt fo- 
ldum angulum Ockeedri) conficiuns 6.angulos folides OG aedri. Si rur- 
feet 10 triangula lco[aedrs multipli eatur im 3. murerum angplorum 
qi trianguli Éunt Go.angnuli qui dinifi ip s, (Totenim ansgulicen- 
ffitunmi angulum [alidum Lcofaedri)prodncunt va..angulas [olides Léo- 
ferri. Si dlemiqug 12. pentagona Dodecaedri muliiplicentur im j.numa- 
rur anyul»rum €nitu pentegoni,Éunt 60.anguli, aui diuifiim y.(Tot e- 
»im anguli conuebiunt ad confituendum engulusm folidtyn Dadecac. 
dri )cfficiunt x0.angnlos folidos Dodecnaedri, 

DVENISV E confuderatione etiam dignumeff; cubum c Odlae- 
drum recsproca effe, quod ad bafes astinet Cb. ad angulos foliaos. Nam 
quot ba[es en 'vno continentwr, tot anguli folidisn alteroreperiuntur, 5 
conira. Vt cubus babet [ex bafes.(hn oo angulos (olidos:ocdaedrum o- 
fo oclo continet bafes , Cb fex angulos folidos. Sic etiamrecipreca [unt 
lIcofaedrum; t» Dodecaedrum.Nam Ico[aedrdm babet vigimti bafes,e» 
duodecim folidos angulos, at Dodecaedruss duodecim ba[es po[fidet, c 

«yiginti angulos (obdes.Solidos Tetraedrmm (boc eff Pyramis; uto 
mnulloreciprocatur nif$ um [eip[o. Habet enim qua- 

tuor ba[es,totidemoque [olidos 
. '.— angulos. 
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Etfolidorum quattum, 


Vit quidem atligpantur: t alii vero, Hypficlis Alexas- 

t driuidequinquecorporibu, — 
LisrsR Pnuixvs 

PROOEMIYM'HYPSICLIS 
Alcxandtiniad Protarchum. 


As1LIDES Tyrim, Preterche , Alexesm- 
driemprfew, patriquemfro ob ifii 
facittatem commendatus longifcmo peregri 
nationis tempere cusmes ver(atme2d.. Cum- 
que differerent aliquando de fcripta ab Apol- 
Ql Ionio comparatione Dodecaedri cr Leojatiri 
eidem [bera iniripterum, quam. bec inier. 

fi babtant vatunem , cenjuerunt ea son ree tradidiffe 
miutr; qua à fe emendata, vt peter mita dicebat literis prodiderett. 
Ego autem poftea incidi in alterum rem 4b Aprl-mie edi, 
qui demonffretwnem accurate complecbatir dere propofita,ex 
eiu[qué problematis indagatione magnam equidem ctp volupta 
sem. Illud certe ab omnibus pctfpici poteft quod fcripfit Apellemam, 
um fit ifcmwium manibw. Quod autem diligenti, quantum vos- 
licere ict, adio nospoflea feripifevidemur id monimentir conf- 
gnatum tibi dedicendum duximus, vt qui feliciter cum inemnibus 
Mifciplinum vel maximt inGeemetria verf «tm [cite ac protdes- 
! . fe ind. 


LIBER XIY. » 
ger indices ea, que dicturi fum : Ob sam vero, que tibi cum patre 
fiit , vita. confuctudinzm , quaque mos conpleiteris benenoleu- 
tiam , ttalaiionem ipfam libenter audiae. Sed iam sempm eil, 
yt proamie finem imponentes id , qued pripofitum eíl , aggre- 
diamur. . 

TREDECIM hbri baldenu expofiti ab omnibut Euclidi ad- 
feribuntur : Duo *yero (nb/equentus à plore/quo Hy;fisli Alexandrino 
Qf recle, meo indicio , tribui olent:im quorum quidem prioré intev fa 
comparantur lcofaedrntmo , C Dodocaedrum , tam ecumdnsm [nporf- 
ties, quam foliditates. In pofleriori vero exponuntur de[criptienes ali 
quot fgnrarum regularium "Unis intra aliam: €t biduo bbrifint ir- 


Jer appendicis cmiuídasn elementorum Euclidis. Veviumaquiaplurima 


emittuntur ab Hypficle (citu nom witicunda,qua (petéant ad compa- 
patienes diclorum quinque corporum vogylarium , eorumque man- 
fuus. injcriptiones Unis im alio: quatuor enim propoyitionibus dun- 
sexat liber bic quartiudecimus , quinque vero problematibus deci- 
mosquintus abjoluitur ;. Vifum «f? , ut aliquam lutem bni trafia- 


| grom afferremus , ponlo "ybarins de dictio fgwrie voguleribus im -uni-. 


verum. di(Jerere proponendo «varia tbeoremata ; atque problemata, 
qoibus (5 pradicla corpora vegnlarin inter fe comparantur , e fobi 


wputno imfcribuntur. Cuain re maxiteo mobi adiumentafui[fs Cam 


o penum. (o. Francicum Flu[/atem Candallem , qui diligensero opé- 
emm. fadulem ts boc nogotro collocauit, nonnogarmem. Hic enim non 


fol mfequentss dnos libros quamplurimis tboovematibus problema... 
tédn(que locupletanit : yerum etiam inteyrum librum; quiordino do-— 


Essen jextmt ei] ,adinnxit, in quo proprietates illuflres de dilie covpo- 
£bwe proponit. Caterum pracipuum fw[[s Hypficlie inffttutmm, in bea 
hb.v4 d'fputaro de comparatiomemuiua [co[aedri ( Dodecandri faei- 


! 


de inteligs potefl ex ciem proeemio ad Prosarchumy, quod [uperisn fl po» 


£& V O N LAM vero in Pifco duobm librie Hypficles, b» Campn- 
SRM 16980 68 MNyero propofitionum; quam in earundttm ordine, (fo im» 
ter fé, b» À Franci(co Fluffa:e, ideoque (5 À nobts difcrepant: auno- 
bassmms io snargine ordinem "virivjaue nobis numerie; quorum fum» 
gerior ordimeso Hypficlie , inferior uero. Campani feriem indicat, 
$)rande nttem in margéne vnut tantum numerus reperitur , nul- 
dnm offe tunc differonziam) inter Campanum QS Hypficlem; figufica- 
Bier : Quod [i aliquatdo loco [mperiorie numurs apponatur bac nota Q, 
Vntell.gendum ef?, in Hyrficle diiam propofitiomem defiderari. Idem- 


e iD Campano inisdge, fi forte loco numeri inferwris eadem not. - 


pofita fuerit. Qi eando denique nibilus margine deprebenditur indicio 
sn epud Hypficlem, quam apnd Compennm; ilem propeftsonem 


e. 


'TYHEOR. 


, BN , 
- 
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' ^" THEOR. tr. PRODOS. :. 
. — Qva ex centro circuli cuiufpiam in pentgonieis | 
/ dem circulo infcripti latus perpendicularis duaur, di- ; 


midia eft-vrriu(que linez.fimul, & lateris hexagon, € 
lateris decagonicidem circulo inícripri. E 


E x centro A,circuli BCD, ducatur AE, perpendiculiris:d 
:BC,latvs pentagoniin dictocirculo def: ripri. Dico A8,d má 
effe linez compofitz ex larere hexagoni & decagori ciufátti 
. circuli. Exten!a enim AE,in vtramque pa:tem, vrperficiaturto:: 
.. tà diameter DF, fumpraque EG,zquali ipfi EF; conuedanttt 
a 3Hftriii-. xecteAC,CG,CF BF.a Quoniam ipitur perpendicularis AE.fe- 
eat rectam BC, bifariam; erunt latera BE, KF iriarguli BEP, z- 
T qualia lateribus CE , EF , trianguli CEE 
B-cPmeRC — Cumigitur &angulicontentifint zqualss 
nemperecti;b erunt bafes CF,BE,aquiles 
£1dcoque & arcus CF,BF, zqoalesAcpro 
inde extítepte arcu BC, qsinta partetons 
circumferenriz, erit CF, eiufdem pasé 
cim;'atque adeo re&ta€ F,l. tusentára 
goni. Rurfusquialatera CB, EF, rrizopeli 
CBF, equalia funt lateribus CB, EG, ut 
j anguli CEG, fenrq; an Gli contenti rcd 
d 4.primi. d erunt & bafes CF, CG, & acguli CF,C F, zquales. Qvi 
veto atcus CF, quinta pars eft femicircumferentiz L CF,cup 
totius circumferentiz decima pars; Britraliam partium rar 
CF,qualium 4.cft arcas DC, hoc eft;arcus DC,quacrupluser 
e 35/ftx. - arcus CF. e Quare & angulus DAC, quadruplus erit apgoli 
f 10.tertii. CAE : f Bft aucem angulus CFD, dimidium anguli DAC,cam 
illius ad circumferentiam, & huius ad centrum cadem fitbi 
DC.Igitarangulas CFD, atque adeoilli zqualis oftenfus C6h 
g 72. primi. dupluseriranguli CAF:g Atqui angulus CGF, excernus.2qt* 
lis eft internis GAC, GCAÀ, in tiiangulo GAC.. Cum iit 
GAC, fitdim:dium apguli CGF, vt cft-nfum eft,enic GCÀC 
liquum dimidiam erutdem anguli CGFE, ideoque zqualesern 
h 6.:rimi. angoli GAC, GCA; 5 ac proinde & latera AG, CG, zquit 
Bítautem CG, rc&la oftenfa zqvalis red z CF. Igirur & AG; 
&a zqualis eriteidem CF. Quarcaddieiszquliou: GE. EE S4 
AE, zqualis duabus EF, FG,timul : Acproindetres fimul 4b 
EF,FC.hoc ft, duz fimul AE, EC, duplz erunt ipfius AB, atq 
idcitco é contrario er t AE, ducta vidclicet perpendicülaris? 
pentsgoni lacus, dimidia duarum fimul AF, FC, nempe lat 
exapgoni, & decagoni, — Quz ergo ex centrocir uli cuiefpin 
inpe 





b a4qrimi. 
€ 18er. 


í 


^ 
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in pentagoni eidem circulo infcripti larus, &c. Quod erat deo 
monítrandum. | 
. COROLLARIVML' "^ ! 
E X bis fequitur, lineam perpendicularem ductam ex centro circuli ad 
Tipcam rectam in eodem circuló aptatam, fecarearcum, quem di&a hec 
linea re&a fubtendit, bifarigm. Demonfttatum enim efl re&tam AE, quis 
ez centro perpendicularis eft ad BC , dinideze atcum BC, bifariam 
in F. ] 


COROLLARIVMHM IL 


HINC quoque fit, perpendicularem ex centro ad latus pentsgoni 
du&am zqualem effe vtrique linez fimul, &ei, qux ex centro ad latus 
trianguli zquilateri cidem circuje inferipti ducitur,perpendiculari, & di- ' 
midiz lateris decagoni. Quoniam enim, vt in hac propof. oftenfum eft, 
perpendicularis ad Jatus pentagoni squalis oft dimidio lateris hexagoni, 
& dimidio lateris decagoni fimul: ER autem perpendicularis ad latus tri» 
anguli zquilateri, ex coroll. ptopof 12.1ib.13. zqualis dimidio femidiame- 
tzi, íeu laterishexagoni: perípicuum eft, candem perpendicularem ad 1a- 
tu$ pentagoni effe zqualem perpendiculari ad latus trianguli, & dimidio 
lateris decagoni imul. 


THEOR. :. PROPOS. 1. ' dw. 
SIbinz re&z lines extremaacmediarationefecen- — ij. 
tur, ipfz fimiliter fecabuntur, in eafdem fcilicet propor- 
tioncs$. 
SsctNTYRbinz ted&z AB, CD, extrema ac media ratio- 4. 2, (esti; 
pc in B, & F. Dico ipíasin caí(dem proporriones fecari, boc eft, E 
e(fc vcAB. ad CD, itaAB,; ad CF, & EB, ad FED;Irem vt AE, ad 
EB,ita CF,ad FD, &c, Cumenimfit, vt AB, ad AB, ita AB, ad 
EB, & vt CD,ad CF,ita CF, ad FD; s erit ER B. 
rectangulum fab AB , EB, 2quale quadra- A'—————7——7 
to rc&tz AE; &red'angulumfab CD, FD, C 
s&quale quadrato tectz CF. Quam ob rem D 
eric vc rectangulum fub AB, EB, ad qua». . 
dracum rectz AB,ita re&angulum fub CD, FD, ad quadratum 
£célz CF (eftenim vtrobique zqualitatisproportio) Ac propter- 
t2, pcr ca que dcmonfirauimus in fcholio propof.12.lib.s et qua- 
druplum rcectanguli fub AB, BB, ad quadratum re&e AE, ita 
uadruplum rcctanguli füb CD, FD, ad quadratum rede CF: 
4 componendo, vt quadruplum rectangulifub AB, EB, &qua-.— 
drarum rez AE, ad quadratum rectz AB, ita quadrüplum re- 
Sanguliíub CD, FD, & quadratum re&z CF, ad quadratum re- 
Sac CF) Scd quod quater contineturfub AB, EB, vnacum qua- b £ ie, 
ÍIraro:c&z AE, zquale cft quadratolinez compofitz ex AB,EB; 
2r quodquarcr cogtinecurfüb CD,FD, voa cum quadrato reca 
Z E, zqualc cft quadrato linéz compofita ex CD, FD. Igicurerit 
jw oque vt quadratum lines comppoftz cx AB, EB, ad quadra«- 
t. thm o tul 
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B .B tumre&zAE,ira quadratumlinezcot. 

Aro pofitz ex CD, FD, ad quadrauinieüz 

& 2er. C t ml .. CF, a Acproinde, vtrecta compofu e 
. Dp AB, EB, ad re&am ABi,ita redicompo- 
fira ex CD; FD, ad re&am CE:Etcoüpo- 

hendo vt compofita re&a ex AB, EB, & re&a AB; hoceldupla 

ipfius AB, ad re&tam AF, ita te&a compofita ex CD, FD,& rds 

CF,id cft, dupla ipfius CD, ad ream CF; Et permutando,àn- 
b 15. quis- plaipfias AB.ad duplam ipfiüs CD,ita AE,ad CE; Vt autem 4 
$c plà ipfius AB, ad duplam ipfius CD, ita eft AB, ad CD. Eritepo 
vt AB, ad CD, ita AB,ad CF, Ac propterea, cumfit vt tots ABl 
€ 15.quin- totàm CD, ita AE, ablata ad CE, ablatam;c erit quoque rdiqui 
) sj. EB,ad reliquam FD, vttota adtotam. Quare vc AEadChinc 
zit EB, ad FD, cum vtraque proportio eadem fit proportioni AB, 
ad CD:Etpermurando; erit vt AE, ad EB, fic CF,ad FD,& ácde 
Biqueiuxta omnes modos arpuendi ex preportionales interes 
binz itaque rectz lipeg exttemaac media ratienefccentunko 

Quod cratoftendendum. 


SCHOLINPF M. 
EF ACILE bec loto demonflrabimw bec fequens tboerrma. 
LA T v s hexagoni ad latus decagoni in codem? 
culo defcriptorum eandem proportionem habet,qua 
recta fabtendens angulum pentagoni ssquilateri &£- 
quianguli ad latus iplius pentagoni, 
d o.tertii. Qv ONIA M enim d lstu bexagoni éusp latere dicagsi 


dec. cit lineam media C exitremaratione (ectomic C» reca (ubtientmi)to 
€ 8. feriti. tagoni angnlum [ecda extrema ac suediaratione facit malti 
dec. fum, lazo ip[um pentagent: f fit 0t eadem fit proportiolaterü 


f a. j- BÀ 4d latis decngoni, maioris feogmenti ad mate qua shaicrh 
decimi, — si reda angulum pentoyeri fubtendenti ad ruins. Cum epo?! 
'o— oaue fegmentum adaninut ita tota ad mais (og montumimt qui? 
latus bexagomi ad latus decagoni , vt recta (ubtendeni angulum po 
gom: aqnilateri. Qv aquianguli ad latus pentogoni. quod «fi 

j 


un. 
E X. bac quoque propofrtione & pracodentiinferemm boc al 
| beorema. E 
$1 linea perpendicularis ex centto citculi ad lt 
 penragoni in eodem circulo defcripri dua feceruret 
trema ac media ratione, maius fegmentum equalec 
perpendieulariex eodem gentroxd datus riangulizt 


m—À t 
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lateriduz,minus vero zquale e(t dimidio latetis deca- 
Bonieidemcirculoinfcriptorum. — ^ — .- 

EX «centro enim 4, circuli BC,dudia perpendienlaris AD, adle- 
ts. BC, pontagoni eidem circulo inferipti, (ecetur iÀ E, exthenia ac — 
media ratione. Dico mais (egmentum AE, effe aqualepirpensdicm- 
lari ex 4, ad latsu itjanguliaquilateri esu[ders cerli ducta: upinen 

"Urb. fegmentum ED, aquale effe dimidio lateris decagoni eiudem 
circuli. Exten(a namque recla AD, ad F, (ov connexarecia EC, erit 
VC, lets decagoni, curn ex coroll. 1. propof.1.buitet 
lib. ers. BC. nempe quinta pars totiws cireumfe- p 

Fentia , bifariam [ecetur 5n. F, à Mc proinde velia 
compofita ex AF, latere bexagoni, (» FC, latere 
decagoni, [echa ertt extrema ac mediaratione, cuius 
eain [egmenturn AF, latus bexagoni sninus *ve- 
vo [egrentum FC, latus decagoni. Quarevtinbao - 
propof. efenjum eif, evit t tota AD, diua Jecundum. extremamrge 
enediam rationem, ad totam compofitam ex AF,FC, fimiliter disii- J | 

jam; ita AE, mius fegmentum ad AF , mais Jegsnentua :. eb j 
ED, minw fegmentum ad FC , minws [eg mentum: b Ej? autem b quarti. 

tois AD , dimidimm totus compofita ex AF , FC. Igitur ej» ME, decimll 

dpfius AF, femidimetri & ED, ipfim .FC, lateris decngoni di 

lsum erit. Cum argo per corollarium probofitioniss lib. 1s. perporaft- 

eslari ex centro ad lati trinnguliaquilateri du&ie, aqualie ft dimi. — -— 
efto femidiametri:per[Diduum eil ronimi fagrmentum AE,a quale effe di- ) 

dla perpendiculari miu oero E Dydimidio (aterüg decogoni. Quod eH. — | 

preptimm. 000 sn 2M 





Li 
Li 


THEOR. ; PROPOS ;s -— jj ! 
$1 in circulo pentagonum equilaterum deferibatur, — 1iij- 
quod'exlatere pentagoni, & quod ex ea, qug binis láte- . 
tibus pentagoni fubtrendicur, recta linea, vtraque fimul | 
guaadratag quintupla funt eius, quod ex femidiametro 
Aeícribitür,quadtati. ^q 
DzschRIBATVA in circulo ABCDE, À 
"Uius centrum E, pentagonum ABCDE,fub- 
endatquerecta AC, bibalatera AB, BC. Dico 
s12drata rectarum CD, AG, ómul quintu- 
A cíle quadrati ex (emidiametro circuli de- 
-Eipti. Ducta cnim ex A; per centrum rectá.— 
EG, quz pcr Coroll.s. propof. 10.lib.;. diui- G h 
&t & arcum CD, & latus CD, bifariam in G, & H, ent arcus : 


; G, decima pars totius circumfcrenriz,ideoq; reta fübiéfaCG, 
mm a laus 
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A  . latusdecagoni.Queniam igiturre&ta AG,de: 
pla eft re&z FG: erit ex Ícholio propof£ 4.Irb 1 
& quadratum reQz AG, quadruplum quadrari 
" tc FG: « Sunt autem quadrato re&z AG, 
gqualia quadratarectarum AC, CG. Igitur & 
quadrata rectarum AC, CG , quadrupla font 
quadrati rectz FG; Atqtte adeo cria quadrara 
rectarum AG,CG, FG, uittüpla quadiauc- 
b 10.feriij. iufdem re&z FG:b Cum etéoQuadratis rectarum FG,CG. nem- 
. de. pclaterishezagoni, & lateris decagoni, equalc fit quadratum rc- 
& CD, lareris videlicet pehtagoni; BSruncquoque quadraca re 
- darum AC, CD, quiBtupla quadrati re&z FG, nimirum femi 
amcui. $i in circule igicur pentàágonum zquiláacerum defci- 
bur; quod et laterepentágoni, & quod exea, quz binis lateri 
bus pyenttgoni fubtenditur, recta linca, vtraque quadrata, quia- 
tupla funt eius; juod e£ femidiametro deícribitur qua 
juod erat demónitrandum. — 





| GoRkorlLlas&k&rivHM. 
INVERTVR exzhis theorema huiufntodi. 

S1 in fphers eadein cubus, & dodecaedrum iníci- 
bentur , quadratum lateris cubi & quadratum lateris 
Dodecaedti, vtraque fimul, quintupla funt quadrati fe 

: "midiametri circuli pentagonum Dodecaedri circum- 
fcribentis. 


CIR CYMSCRIBAT enim circulus ABCDE, pentagenüm € 

ntim Dodecaedti in quapiam fphara deícr]pti: eritque ex coro 
: 33. lb;ns. tefta AC, fübrendeas pencageni angulum B, latus cubi in eadem 
€ s.quartis fphara deícripti. c Perípicnum eft autem, quadrau rectarum AC,CD,fe- 
desi,  — terio fciliont eubi, Gt lateris Dodetaedri, quintupla effe quadrati (omidie» 

metti FG. Oc, 

€; ^ THEOR. 4. PROPOS. 4. 
üj ''SIlatus hexagoni alicuius circuli feceturqxtremeoc. 
media rationes aius illius fegmentüm eric licus decae 
goniciufdem circoli, | 


' $icar vn enim AB, latus hexsponi alicaids circuli 
tnà ac media ratiotte in C, fitque mainsfegmentum AC.Di 









A C AC, eífe l4cus decagoni ciufdemcirculi. 
/ 00. Died B enim ap,latus decagoniciuídem circuli 
d g.tertii- iupgaturque in rectum ipfi 42,4 eritque 
dete. ta compofita BD,exlarere hexaponi,& latere decagopi,diuifa 


4, eXttcma ac mcdia rationc, cuius majus fcgaaentum a4 ; P 
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rur antem & A5, ÍcCtain C, fimiliter. Igitur erit vt BD, totaad a 24xerti- 
maius fui (cgmentum A», ita AB, tota ad maius fai fepmenrum desi. 
AC: Sed eft quoque vt BD, tota ad maius fui fepymentum As, | 

ita A», maius (cegmentum ad 4», fcg mentum minus, per dcfini- 

rionem linez (cQ extrema ac media rationc. Igitur erit vc Aa, 
ad 4c, ita cadem A», ad AD; 4fc propterea AC, AD, equales e- 
runt. Cum ergo Ap, ponatur latus decagoni illins circuli; cu- 
ius latas hexagoni cít Ap; erit & Ac, ciuidem circulilarus deca- 

ont. 

- At1TxR. Adiungatur ipfi ap, in rectum recta Ap , zqua- 
lis maiori fegmento Acib critquetora recta BD, diuifaià A,ox- b. s, tertái- 
trema ac mediaratione, Cum igitur Ap,maius fep mentum ipfius, dec. 
ponatur latus hexagoni alicuius circuli, etit per ea,que demon-... 
ftrauimus ad propof. p.lib 13.Ap.minusfepmentumeiofdem cir- 
culi latus decagoni; 4c propterea & Ac,zqaualis ipfi Ap,latus erit, 

dccagoni in eodem circulo defcripti, cuius A», latus hexagoni 

ponitur. Sierpolacus hexagoni alicuius circuli; &&c. Quod erat 
oftendendum. 


THEOR. ». PROPOS. ;.' c 
Ips3 circulus comprehendit & Dodecaedri pen- Y - 
tagonum,& Icofaedti triangulum,eidem fphzre infcri- 
prorum. , | ! 


. Yu fphera, cuiusdiameter A, intelligatur defcriptum & Do« 
decacdrum, cuius vnum pentagonum BCDEBF, & Icofaedrum, 
cuias vpuni triangulum GHI. Dicoeundem circulum circam- 
(cribere & Pert Ronum BCDEF,& B 4 - 
irjiangulum GHI, hoc eft, circulos BC-- 
DEF. GHI, ipía circumíctibentes e(- C ABE 
fe aequales. Circumfcribat enim circulus 
KLMNO, pentagonum KLMN OQ, 
e ex quo Icoíaedrum íphzrz infcribi- : 
"ur, ita vt quinque larera huius penta-. 
oni fint lateralcofaedri, ideoq;quod- 
hbetipforum aequale cuiuis lateti trian- 
uli GHI, Deinde ex centris P,Q.R, 
ducantur rectz PE, QH, AM; Secerür- 
uc RM,exremaac mediarationein S;4 eritque mains fegmen- 
"m RS,latus Decagoni in circulo KLMNO, in quo RM, eft 
acus hexagoni Subténdat quoquerecta CF, angulum B.penta- 
roni Dodccaedri , quz erit per coroll.a. propat 17. ib. 13. latus 
cubi in cadem fphatra defcripti. Quoniam igiturex coroll.r.eiuf- 
dcm propof. BF,latus Dodecaedri eft maius fegmentum lateris 
mm j cubi 





d 4. - 
diii 
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| B G' cubi CF, fecti extrema ac mediaratio- 
né, € crit vt tota CF; ad toram R M, iu 
BF, maiusícementum ad R$, maius (c- 
gmeptum; Ác propterca vt quadrarum 
tet CF, ad quadratum redz Mia 
uadratütnrectz BF, ad quaduretre- 
z RS; Atqueadco per ea;quz demo 
- ftrata fantinfcholio propo it. ljb.;.*t 
- triplum quadrati rectz CF, ad quam 
plum quadrati rez RM , ira vriplan 
quadrati re&tz BF,ad quintuplom qui- 


drati re&z R$: Eft au-em triplum quadrati ree CF,equk 


c 1O.ferti- 
Mec. 


— 


d j.quarti- 
decimi. 


.' [E 
€ I2.10»f11- 
ses. 


ij. 
vj: 


quintuplo quadrati ze&tz R M (quia tam triplum quadrati latens 
cubi CF,ex propof.1;. lib.15. quam quintuplum quadrati fem 
diametri RM. er coroll.t.propof.16.lib.15.gquale cft quadratoer 
A;diametro fpzsa. )Dgicur & triplum quadrarire&z BF,zquil 
erit quintuplo quadiau re&z R$: e Quia vero quadiatumidz 
MN, latetis pentagoni,zquale eft quadrato lateris RM,herzgo- 
ni; & quadrato rc&z R$, lateris decagoni; eiu ny quoqneque 
que quadrata zectz MN, zqualia quinque quadratisretz RM 
& quinaue quadratis rectz KS. Igitur & quinque quadrataice 
MN, zqualia fünt tribus quadratis rcctz CF, (cum hzc ofleoli 
fint zquzlia quinquz qua ratis rectz RM,) & tribus quadrati 
rcétz BF, quz a 221lia fuerunt quinque quadransrectz R5. 5d 
quoniam, 7 (curn quadrar: rectarum CF, HF, quinque quadris 
emidiametri PE, fint z qnalia;) cria quadrata re&tz CE, & tà 
quadraca re&a BF, zqualia funt quindecim quadratis re&z Pk 
& quinque quadrata re& MN,zqualia (unt quindecim quid 
tis femidiameti QH;( Nam cum MN, zqrlis fic oftenfii 
GH, lateri Icofaedri, fcu trianguli zquilateti;e fit autem quac 
tüm ipfius GH, zquale tribu« quadratis femidiametri QiE 
runt quinque quadrata re&z GH, hoc eft; re&z MN, zquii 
quindecim quadratrisrectie QH.) erunt quoque quindecimq* 
drata teQz E, zqualia quindecim quadratis rectz QH; «f 

terea vnum quad:atum rectz PE, voi quadrato re&z Qf 
idcirco femidiameter BE femidiamcrro QH,zqualis erit. 
recircali BCDEF, GHI, zqualesfunt. Idem ergo circulusc 
prehendit, &c.Quod crat demonftrandum. 


THEOR. € PROPOS. e. 


S1 ex centro circuli pentagonum Dodecasedii 
. .. . . | l 
cum(cribentis, perpendicularis ducatur ad vnum 


pentagoni; Erit, quod fub dido latere, & perpendic 







ric 
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ti comprehenditur, rectangulum trigefies fumptum, 
Dodecaedrifuperficici zquale. 

E x centro P, circuli circumfcribentis pentagonum Dodecao- 
dti ABCDE, ducatur ad latus CD, perpendicularis EG. Dico 
re&ang ulum fab FG, & CD, trigefies fümprum, effc zquale coti 
füperficici Dodecaedri.DuGis enim reGhis exP, À 
ad omnes anpulos pentagoni, refoluecur pen- 
togonum in quinque rangula zqualia,exco- p 
toll.própof.8.lib.t, cum bifía latera vnius zqua- 
lia finc binis latcribus aliorum, & bafis quoque : 
vnias bafibus aliorum zqualis. Ducaturquo- 
quc per F, reca HI, parallela ip CD, occur-  . 
rens duabus perpendicularibus CH, DI, ductiser C, D,ad CD, 
in punctis H;& I. Britquere&angulum Cl,contentum fub H6, 
hoc eft, fab FG, & CD. e Quooiam vero rectangulum CI,du- 





plum cft trianguli FCD, atqueadeocuiusliberreliquorem qua. 2. 41-Pfiami. 


tuor triangulorum ipfi FCD, zqualium; erit rectangulum CI, 
quinquies fumprum, zquale decem huisímodi triangulis, hec. 
eít, duobus pentagonis odccaedri, cum quinquetriangula z- 
qualis ünt vni pentagono; Argue adcoícxtuplam reQtanguli CI, 
quinquiesfampti, nimirum rectangulum CI, (umptum crigefies, 
&Qqualc quoque erit fextaplo duorum pentagonum, id eft, duo- 
decim pentaponis, hoc cft, toti fuperficiei Dodecaodri. Siipitur 
ex ccAtte circuli pencagonum Dodecaednu,&c.. Quoderatde- 
£mnonitlrandum. ! | 


A X1X 1 & Facta eadem figura conftruGione, b cpm rectan- b 


ulum CI, duplum fic trianguli FCD, hoceft;zqualetriangulo 
Écp. bis fümpto; Erit rectangulum CI, trigefies fümprum z- 
quale triangulo FCD.bisfümpto trigefies hoc eft, fumpro fcxa- 
gcficsiac proi..de toti fuperficici Docecaedri. Cum enim vnum 

entagonum Dodecaedii conftet quinque huiufmoditriangu- 
is conftibunt duo 4ccim penragona, nempcetota fuferficies Do; 
decacdri, fexaginta huiufmodi triangulis. Atqueidcircotrian- 
gulum FCD, inmptum fcxagics aequale crit fuperficici Dode- 
cacdii. EE 


THEOR. 7.  PROPOS.;7. 

S : ex centro circuli triangulum Icofaedri circum- 
fcribentis, perpendicularis ducatur ad vnum latustrian- 
guli; Erir,quod fub di&o latere, & perpendiculari com- 
prehenditur, re&angulum uigefies fumprum Icofaedri 


fuperficiei zquale. 
' mm 4 Ex 


4Lprispi. 


iij. 
vij. 






f "BEBV,CLIPB.. GEOM. 
Ex centro D, circuli circumfcribentis triangulum Icofac. 
dri ABC, ducatur ad latusperpendicularis DE. Dicorectangu- 
lum contentum fub DE, & BC, trigefies fumptum, equale cfTc | 
«oti füperficiei Icofacdri. Ductisnamquerectisex D,adomnes 
trianguli angulos , reíoluttur triangulum in - 
«.. tiiatriangula zqualia, ex coroll. propo $. lib.. 
Suntenim binalarera vnius binis lateribus 3lio- 
rum qualia, & bafis vnius bafibus aliorumz-- 
qualis. Ducarur quoque per D,recta FG, paial- 
C ]ela ipfi BC , occurrens in F, & G, duabus per- 
. à; yendicularibns BF, CG,ex B, C, duGtis ad BC; 
eritque rectaogulum BG, contentum fabEB, hocceft, fab DE, & 
8 47, 9rimj. BC. « Quoniam vero rectangulum BG , duplum eft trianguli 
BDC. atqueadco cuiuslibet reliquorum duorum triangulorum 
| ipfi DBC,zqualium:Erit re&angulum BG,ter(umptum zquale 
(x huiufmodi triangulis. hoc cit, duobus triapgulis Icofacdri, 
cum tria talia triangula zqualiafint vni triangulo Icofaedri; Àt- 
que adeo idem rectangulum trigefies fumprum , pcmpe dece- 
plum re&anguli BG , ter (umpyi, quale crit viginti tnangwulis 
cofacdii, hac eít, toti fuperficici Ico(aedri, nimirum decuplo 
| duoruni triangulorum Icofaedri. Si ergoex cencro circuli urian- 
Oo. gulumIcofaeitri &c. Quod eratoften endum. 
b qvpripi. ^ Arirsn. Fa&aeadem conftrudionefigurz, b «um rc&aa- 
. gulum BG, duplum fit trianguli DBC, id eft;zquale di&o trian- 
gulobis füumpto; Eritre&aogulum BG , trigefies (umptum, z- 
quale triangulo DBC,fampto fexagefies: Acquifexaginta buinf- 
modi triangula conficiunt viginti triangula Icofacdri, co quod 
gria conficiunt vnum.lgitur rectangulum BG.uigefies fumpcum 
gqualceft toti (uperficiei Icofaedri, | 


€COROLLARI VM. 


IT AQ E fuperfcies, (repetita figura proxime antecedenti) cuimli- 
bet Dodecsedri ad füperfciem cniufcanqué Lcofaedri, etiamfi nom deíci- 
bantur amba figara in eadem fphars, eft icut re&angulum gonteamum 
(ab latere Dédecaedzi, & perpendiculari du&s ex centzo pentagoni Dode- 

, esedri in latus ditum, ad re&angulum contentum fab latere Icofaedri.& 
€ 6.quarti- perpendiculari du&a ex entro trianguli Icofsedti in diftum latus. « Cum 
decimi. enim fuperficies Dodecaedri aequalis fit illi re&angulotrigefies fum 
d 7.euaic. 5 L6 uperficies Icofaedti aqualis huit re&sngulo trigefies quoq; fom 

f pto: Erit tam illud re&angulum ttigeima pats faperficiei Dodecads. 
decimi, ! uam hoc reQdangulum,füperficiei Icofaedri. e Qua:ze erit faperficies De- 
€ 15-.4umfi. decaedri ad tuperficiem Icofaedri, vt re&angulum illud, trige(ima vide 
cet pats Dodecaedri, ad re&angulum hoc, ttigefimam (cilicet partem Iee- 

fae dii Quod ef propofitum. ' | 
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NON dWdifmili e»gumento indegabimma [(npevficies veliquorsem 
frium corporum regularium , Tetracaedri uidelicet, obaedri, (5. cubi. 
Nam fi ex centro circuli triangulum Tetraedri,vvel OGaedri, fiue qua- 
dratum cubi , circum[cribenris perpendicularis ducatur ad «num ali- 
qued eorum lato ; Erit ,quod [nb datio latere (5 perpendiculari conti- 
setwr retdanguaum , in Totraedro quideso [(umsptum [exies , [upevficiei 
Tetráedri  tnoGGasdro vero C» cubo duodecios [urnptum, [uperficies O- 
iecdri, C» cubi aquale. Sit enim primo triangulum Tetraedri ABC, 
etreusmosferiptum À cirsulo ,. cumin cen- 


A 
s$rum D ,À quo perpendicularis duca- UCM OE 
150? D E, ad lette BC. , (S rehquafi £3 TO) 
&ni ,"Ut de triangulo lcofaedvi dium 
eff. Diso relangulum BG , fixus 
fseinptum. |, aquaie effe [uperficies Te- 


iv aedri, a. Quoniam enim veliangelum BG , duplum efl trianguli 
D BC; hocefl , aquals duobus eim[imodi trianguliserit rp[ur [exies 
fsermptum aquale duodecim talibus trianguli. Cum igitur duodecim 
gala triangula conflituant totam [uperficiem Tetraedri , nempegnua- 
s wortriengnla aquilatera 9i A BC ,aqualia , eo quod tria confciunt 
"Bum; Eri vell angulum B G,[extes [umptum; [uperficiei Tetraedri few 
Pyramide aequale. ) 

SIT demdeidemtriangulum A B C, Oaedri , (oe. DicoreBan- 
gelum BG , duedecies [ummpium , aquale effe fuperficiei Oclnedri. 
b Cum enim reClengulum BG , duplum [it triangulh D BC, boceff, 

 aqunale duobus siujmodiiriangulis , erit dem reclangulurm duodecies 
furmptum aquals vigintiquatmor bniu(moditriangula : Sed vviginti- 
quatuor talia triangula con(Hituunt odo triangula Oclaedri , 1dei, 
Notam [uperficiem Odlaedri ,. propterea quod tria conficiunt «Unum. 
IHgiturrelangulum B G, duodecios [urmpiwm aquale efi [uperficioi O- 
(dl aedri. - 

$1T tertio quadratumicubi HIKL ,civeaquod circulus ex cen^ 
£ro M; de[eribatur, tb» deduiia M N ,perpsndicnlari ad 1 K ducantur 
ex M , ad omues angulos quadrati vecla linea ,ut quadratum re[olua- 

esr in quatuor tyiangula &qualia ; Atqueper M , agatur OP, ipfi LK, 
poralilh.Dicorofbangulum1P , contentum [ub Ol, bocoff , [ub M N, 


€f LK, fepptum dusdecies , aqnale efe fupsrficioi mbi. c uomam c41.peiomi, . 


enito rellangulum 1 P , duplum efi trianguli MK, bocefl , aquala 
etuobis talibus triangulis ; Erit idem duodecios [umptum aquals vigsu- 
giquatuor eiufmoditrianguli.Quare cum vigintiquatuer talia trian- 
gula conflituant [ex quadrata, d eff totam [upirficum cubi, quod qia- 
' zwor talia trinngula nut quadratum confiant ; Ertreiiangulum 

4 Paluodecios femptum 4quale [upevficus cubi. Quod efl propofitum. 
ALI- 


mm j 


a 41. primi. 


b 41. prissi. 


.*- 


xiij 
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ALUPYERCumduo redangulal Pconficiont quadratum H Is L 
(Junt enim LP, P H, aqualin,cumretin OL, fit dissidium lateris H [, 
nempeaqualie ips M N ) conflituent duodectm talia reciangula fex 
quadrata eiu[modi, boc efl totam [uperficsum cubi. 28 

THEOR. 3. PROPOS. &8. 


RrcTANGVLVM contentum füb tribus quar- 


. tis partibus diamerri alicuius circuli, & quinque fextis 


a 16 festi. 
b 41.prátni. 


€ Lfex. 


partibus lineg (ubtendentís angulum pentagoni zqui. 
ateriin eodem circulo defcripti; equalecft di&to penta. 
gono. 


In circulo,cuius centrumE , defcribaturpentagonum zquila. 
terum ABCDE, & ducta diameter À G , diuidatur in quatuor z- 
quales pattes,quarum tres finc À H. : Angulum vero A, fuübten- 

ens recta BB (eceturin fex parteszqualcs,quarum quinquefint 
BL& vnalE,ita vt Bl, fint quintupla ipfius] E.Dicó rectangu. 

| AÀ lum comprehenfum fub A H, B1, zqualecte 
pentagonoAB CDE  Ductaenim recta BE; 

quontam A H , continet tres quara partes 

aiametri, & A F, duas, cumífit femidiamceter; 

erit A H , ipfius AF, fefquialtera. Quia vete 

re&a FA , diuidens arcum BAE , bifariam, 

diuidit quoque rectam B E, bifariam , per co- 

ü toll. 1. propof. 10 lib. 1j. inpuntto K;contine- 

bittam K B,quam K E, tres fexras rectz B E ;atqueadco cum BI, 

coniüneat quinque,contincbit KI, duas:Ác proindc & K B,ipfus 
KI eritfefquialtera. Quamobrem erit vt AH,ad A F, ica K B , ad 
Kl; satqueidcircore&tangulum fub excremis A H,K I, zaquale 
erit re&angulo fub mediis AF, K B.» Eft aucem rectangulum fob 

A F, K Biduplum uiapnguli A BF, cumrectangulum, & tria 

Jum eandem babeantbafin A P, & eandem alurudinem BK , hoc 
cít,inter ea(dem finc pasallelas conftituta, Igitur & rectangulam 
fub AH, KLduplumveriteiufdem trianguli ABF: eEftautem& 


" rectangulum fub AH, KI duplum rectanguli (ub A H, I E; pro- 


d 1. fix. 


pterea quod & bafis K I, dupla cft bas IE, ( continetenim Kl, 
duas fextas partes ipfius BE,& IE, vnam ) cademque femperalti- 
tudo À H Igitur zqualia funttriangulum A BF, & rectangular 
fub AH,IB;ideoque & eorüm quintupla zqualiaerunt. Atven 
pentagonum ABCDB,quintuplum eft crianguli A BF,quod pea- 
tagonum in quinque huiufmodi triangula refoluatur, du &is re- 
Crise centro F,vt propof é.huiuslic.docuimus. 4 Rectangulum 
verofub A H , BI, quintuplum cfl rectanguli (üb A H,I E;gaod 
& bafis BI,quintupla (i: bafis IE, eademqucfemperaltitudo À H- 
Igicus 


/ 
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Igitur pentagonum ABCDE,& rectangulum (ab AH "BI, equa. 
lia füpc.Re&tangulum ergo contentum fub tribus,&c. Quoderat |, 
demonítrandum. ] 


co PorrLARI v M. 


QYV ONIAM vero,fi pentagonum ABCDE , ftatuatur bafis Dodecae- 
dri in aliqua fphzra deícripti,B E,eft latuscubiin eadem fphzts defcripti, 
ex cotoll.z.propof. t7: libr.r3.& vnum latus trianguli Icolaedri in eadem . 
fphara conftituti,( « comprehenfi videlicet eodem circulo, quo & penta- 4 f qATÉ$- 
gonum Dodecacdrzi, fecat diamettum A G ,in H, (cum ex coroll propof. decimi. 
12.]:b.13.fecet fcrnidiametrum FG,bifatiam, quemadmodum & punctum 
H;eandem femidiametrum F G.bifariam diuidit) Manifefium c, rectan- 
gulum comprehenfum fub perpendiculari ab angulo trianguli Icofaedri 
&d vaum eius latus dua , nempe fub A H , & fub quinque fextis partibus 
lateris cubi eidem fphzrz,in qua (cofaedrum , iofczipti , nimirum fub BI, 
quale cffc pentagono Dodecaedri in eadem fphara conftituii, 


THEOR. s. PROPOS. 9. m 
Sven Ficigs Dodecaedii ad fuperficiem Icofaedri — 7 
in eadem fphzra deí(cripti , eádem proportionem habet, 
quam latus cubi ad latus Icofaed:i. 


INcirculo A B C D, &circumíctibente & pentagonum Dodc- b y. quarti- 


cacdri,& triangulum icofaedri;fir latus pentagon: BD, & trian- decimi, 
uli AD:& ex centro E;ducátur ad AD,BD, perpendiculares EF . M 
G ; Sitdeniq; H ,latuscubi ineadem fphzra cum Dodecaedto; —— ' 


& Icofacdro defcripti. Dicoeffe, vc H lat? cubi,ad AD,latusIco- 
faedii:ita fuperficrem Dodecacdri ad fuperfici& Icofaedri. Quo- 
niam cbim lateris cubi H , fecti extrema ac ' 
yncdia rarionc , maius fegmentum eft BD, 
latus Dodecaedii.ex corol!.z. propof 17.lib. 
13. Recte autem E G , feciz quoque extrema A 
 acsnediasatione maius fcgmentum cft EF, 
ex fchplio propof. 2. buiuslib. c Erit vc H, 
totaad B D , maiusíui [cg mentum, ita B G; c 
tota ad EF,maius fui fepmentum; dAcpro- * —7*—— 
inde rectangulum fub cxeremis H, E F; zquale erit rectangulo 
fub mediis BD,EG.« Quia vero eft , vt H , ad A D, itarectangu- 
um (fab H,E F,adrectangulum fub A D ;EF , cum bafesfint H, 
A D , altitudo vcro femper cadem EF ; Erit quoque vi H , ad 
A D, itarectangulumfübBD , EG (quodeítzqualere&an- 
guloíub H, EF, ) adidemrectangulumfub AD, B F, Quare 
cum ex coroll.propof.?. huiuslib.fit, vt rcctangulü fub BD,EG, 
sid rcctangulum fub AD,BE,ita fuperficics Dodccaedri ad fupet- 
ficiem Icofacdri; Erit quoq; vt H,latus cubi,ad AD,latusIcofae- 
dai, itá fuperficics Dodecaedriad füperficiéIcofaedii Superficies 


itaque . 


E 


ca. quarti- 
decirni- 
dió.fexti. ! 


e 1.fexts- 


N 
bd L4 
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itaque Dodecaedri ad füperficiem Icofaedri, &c. Quodoftea- 


dendum erat. 

af.quarti-  ArtiTuwn. aCircumfícribat pentaponum Dodccaedri A B C- 
decimi. — D E,& criangulum Icofaedi AFG,circullis idem; cuius centrum 
| H.Ducatur deinde ex A, per centrum H , tecta 

ALquz percoroll. 1. propof. 10. lib.15. diuidet 
latus F G,bifariam, & adangulos rectos. Con- 
nectatur denique rccta B E, quae latus erit cu- 
bi,ex coroll. propof. 17. hb.15.cuius quinque 
fextz partes fint Bk. Dicorurfuseffe,vtB E, 
latus cubi ad F G latus lccfaedti, ira fuperfi- 
ciem Dodecaedri ad (uperficiem Icofaedri, Quoniam enim pedi, 
angulum fub AI, B k,zquale eft pentagono A B C D E, ex co- 
roll.propof 8. huiuslib.]Jtem re&angulum fub A L1F,zqualceft 
triangulo A F G;ex (cholio propof. 41.lib.t. cum EF G; bafis triao- 
A guli dupla fit ipfius IF ; bais re&tapg uli: eric 

vr rectangulum fub A I, Bk, ad re&angulum 
fub AI, LF ,itapentazonum ABC D E, ad 
triangulum AF G: & Bít autem vt rcCtango. 
lum fub A L,B k;ad redtangulum (ubA 1, [r. 
it2Bk,ad 1 F.. cumbafes finc B k; IF, & ala- 
tudo eadem femper AL. Brit igicur quoque 
" vt peüragonum ABCDE , ad criangulam 
AT G,itaBk,adl1F; Ácproinde ,fiprimum,& teruum,nimirum 
peatagonum A B C D E,& recta Bk,zquemultuplicentur per nu- 

merum 12. Irem (ccuadum & quartum , népe triangulum A F G, 

c fel. 23. & reta PE, z que multiplicentur pet numerum a6. cerit quoqoe 
quMS. — vtpentaponum A BCD E,duodecies (umptum,hoc eft,luperí- 
'cies Dodecacdri,ad triangulum A F G,vigefies fumptum, nem- 
pead(uperficiem Icofacdri,ita recta Bk,duodccies fumpta ad re- 
G&am11, vigcfiesíumpram : Atqui rectaB kc; duodecies fumpta 
a quiualet lareri cubi B E, decies fumpto; ( Namcum Bk, coarm- 
neat quinque fextasparres ipfius B B,cont:nebit eadem B k,dao 
decies fumpta fexaginta partes fexraseiufdem B E,quae efficiat 
'decem integras rectas B E. Recta vero IE, vigefics (umpta equae 
liseft lateri lcofaedti F G, decies fumpto;(coquod F G, eft ipfas 
I F,dupla.) Britigitur faperficies Dodecoedriad füperficiegm Ico» 
faedri, vtlatus cuoi B B, decies (aumprum adlarus Icofaedri F G 
decies (amptum;Ac proprerea,d cum eandem proportionem bs 
beant decem latera cubi ad decem latera Icofaedri , quam voum 
latuscubiad vnum latusIcofaedri;perfpicuum eft;ica effe faper- 
ficiem Dodecaedri ad foperficiem Icofaedri, vtlatus cubi ad lazes 


Icofacdri.Qu5d eft propofitum. 
U THEOR. 





b 1 fex. 





' du. quini. 
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THEOR. ro. PROPOS. 1o. 


$1 re&a linea feceturextremaac media ratione ; Erit 

vt recta porensid , quod à tota, & id quod à maiori fc- 

gnentoad redam porentemid,quodà tota, & id quod 

minorifegaento, ita latus cubi ad latus Icofacdii ei- 
dem fphatzcum cubo infcripri. . ] 


SxacnaT vs reda AB, in C, exttemaac media ratione, ft- 
que maius fegmeatum A C. Sitquoque D, latoscubi, & E,larus 
Icofacdii in fpbzra cadem cum cubo defzripti. Ex A ,centro.ad 
internallum A B,circulusde(cribatur in quo conftituatur & pé- 
tagonom equiliterum BFG HI, & triaegulum zquilaterum. 
B kl.Siigitur BF, ponatur latus Dodecacéii alicuius phagz,crit 
du&a rcáa BG ,latus cubiin cadem fphara defcripti , ex coroll. 
a.propof.i7 lib.1 Quoniam vero A C, maius (egmentum femi- 
diametri A B, fc&z extremaac mediara- R 
tione , « cft latus Decagoni in cjrculo B- 

EF GHI ,in quo pimirum A B , latuseft | 

Hex:goni; bpoterit BF, latuspeptago- 

:mi&toram. A B, latus videlicer her: 
ni, & maius fcgmentum AC , latus fcili- 
cet Decagoni in eodem circulo. — Poffit 
jam & re&la M, totam AB, & minusfc- 
mentum B C,perca, qui ad propof. 47. lib. t. demonftrauin: us. 
Ec ficeffe D , latus ptopofitum cubi ad B, latuspropofitü l. o- 
facdri,vt eft B F,potens«otam A B.& maius fegmebtum A C, ad 
M, potentem totàm A B,& mipusfegmentum BC e Quoniam 
enim quadrarum lateristrianguli zquilateri B k,triplum cit qua- 
dratiícmidiametri A B:4Item quadrata retarum A B.B C,rripla. 
funtquadratiredz AC ; Erit vc quadratum rez B k,ad qua- 
dratum re&z A B,itaquadratarectatum A B,B C , boc efl, qua- 
dratumicüz M ipfis quale, ad quadratum rez A C. Vcrobi- 
quecnim proportio eft rripla. Permurandocrgo erit,vt quadra- 
tum reda Bk,adquadratum rcdtz M,ira quadratum rectz A B, 
2d quadrarum rectz A C:RBftautem vr quadratum red z AB ,ad 
quadrtum re&zA C ;itaquadratum rez B G, adquaératum 
re&zBPF.(Nam cum re&zB G,fe&z extrema ac mediaratione, 
maiusfegmentum GrBE,ex coroll.1 prop.17.lib.1.coquod BG, 
efk latuscubi,& B F,latus Dodecaedti eiafdem fphara; e Bric vt. 
tota A B, ad maius(egmentum A C , ita tota BG , ad tnaius fc- 
genentum B E;f Ac proinde vt quadrarum rc&tz A B, ad quadra- 
1m recs A C,ira quadratum re&z B G.ad quadtatü re&z BF;) 
Tgiturerit quoque, vt quadracum rc&tz B ,ad quadratum mE 
jita 


1v. 
1x. 


24. quarti. 
decimi. 
bro.ter- 
Iidscimi. 


Cr tertie 


decimi. 


61. quarti- 
dec 
fai fexti. 
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BF ,itaquadratum rc&tz B Kad quadratum rect z M Er perma? 
tando,vtquadratum re&z BG,ad quadratum recte B x ira qua^ 

Sarfexti dratum rcctz BF, adquadratum red z M ; a Ac proptercaerit vt 
rt&ta BGoad re&am B x,itare&a BF,porenstoram A B, & niaiu$ 
fegmentum A C , ad reétam M , potentem totam A B; & minas 

t | - fegmentum B C. Cum igitur propofta 

lateraD, E.cubi & Icofacdri,eandemha- 

| beant proportionem , quam rcctz BG, 
i B x,vtmor oftendemusjperfpicuum eft, 
i vtfe habet retta BF potenstoram A B,& 
i maius ícgmentum A G,ad rc&am M.po- 
tentem toram À B, & minus fegmentum 
DEM—— BC, itafc haberc propofitum cubi latus 
D.adigofacdri propofitumlatus E. Sireétaitaque linca feccrur 

excrema ac media ratione, &c. Quod erat oftendendum. 


SCHOLIV M. 
Q.V O D vero propofíta latera cubi Co lcofaedri D , ed. E , eiufdem 
JBhara eandtm babeant proportionem, quam recla BG,B x demonftre- 
humi bos propofito theeremate. . . 


QvAn proportionem habent latera cubi, & Ico 
diri eiufdem (pharz, eandem habent latera cubi & Ico- 
faedriin quauisalia fphzra defcriptorum. 


81T enim A , letus cmbi , Cp BC 5 latim Icofaedrieinfdem fBhare- 
Ium Dytatts cibis to E F , lara lcofaedri inquanis alia fpbara. Din 
e[feot A» ad BC, ta D , ad EF, Berfettienamque trianguli icojt 
drorum B C G, E P Ho circa ipfa de'cripti circuli , dejcribunturin 
bie eireulie pentagona aquilatera BIXL M, ENOP &) conmolian- 
B twrauereis BK , CK , BO, FO. 

b Quoniam ergo. demo creuit 

cemprabendit (» Dodecaodripo- 

tagonin ,. b Icofeedri triango- 

lum ein/dem [hara 5— Cn ponitur 

e BCG , triangulum. lcofaedri in 
n Dellhas cadem iara deferiptiim qua cus 
: bmi leri 4: Erit BIKLM 
pentegenum Do lecaedri m eadem cum npfis (Fara diferiprs s ade pon 

propof iz. lib. Vs. rea B X., Latont erit cubi oiu[dn 

ipf 4, aqualie. Simili argumento aqualis eris vol 
£ O ylaterieubi D, Rur|m quia arcm BI X , ENO, foiles on 
(Nam terque contimer duas quantas partes [ua circumferemzsa. ) itam 
arcus BG C, EHPP s ( "vierque euim duae tertiae partes totism. ci- 
sumferint,a copiprehendis. ) Erunt tamasguli BC K EF O,exde- 
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Jinitiom fegmantorum fsenilium, Aquales iuter fe, quara anguli BKC,..— 
BOF,inter fe,cum tamilli.quem bs,in [egmentis circulorum  fsmmilibus 
exiffam: Ac prainde,ex coroll.1.propof.31 libi. reluguma angulus C B K, 
Iriamgnli BCK,reliquo angulo F E O, trianguli E F O,aqualis erii eo 
porum trianguli BCK,tote triangulo EF G,aquiangulum. a Quare eyit 8 4: fet 
"vt BK,bec eff, recla A,illi aqualienempe latsu cubi ,ad BC latos [coo 
Jaedri ita EO, boc efl rela D illi quali lat [cilicet alterius cubi ad 
E F,latus lcofaedri.Gnod esl propofeturn. — M 
PERSPICVV Mefligituridid;quodindemonfiratione nffume- 
batur nimirum eandem babere proprrtsosem D , C E , lateracubi cj» 
 Jeo[asdei m una Jbbara,qnam babent BG,BK,latera cubi c9 Ico[nedri 
"$5 alia fbbara. . 

E X hoc quoque elicitur , Superficie Doglecaedri ad [uperficiem L- 
 cofaedri non folush babere eandim proportionem qnai latos cubi nd 
dts lco[aedrismm eadem (bbara curn ipfis , vot uult propo[. ». huis lib. 

Ged etiam, quam obtines leti cubi ad laum Lco[naevi inqua. snq, ali 
Dare. 2 


LÉMMA L 

S1 [phztà plano quopiam fececur , cotmunis fedtio 
circulus erit. ? 

SECETVR fbbara ABC, cul centrum D, plano alique. 
facienteconimuneim fectionem planum BEFGC.DicoB E F C G,effé 
circulum. — Tranjtet enim - prio. platum fecans. per cega 
irum (bero ,ita vt cintrumi A A 
D, fit tm plano , (tu communi 
fecbione BEF CG ; ducan- ' 
true ex D , centro fbbera. BE 
sd extremitatem. communis 
cEieni , linea recla , quot- 


[4 





/ TRANSEAT ftcundo plámm fecans non. per centrum 
bbere : Ducatut autemex D ,centro bera ad plenum [eans.. 
erpendicularis DH ; emittanturque ex H , recla vtcunque HE, 
TF, ed exirimitatem. v(que eommuni [edlen ;. cr cone 

2 EE | weian- 
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.— wtilanturretia D E,DF. Quoniemigitur «ngul DHE, DHF, 

847. ri). ex defin, 5. lib. yi. rei funt ;, a erittamquadratumreia D E, 
quadratis retarum D H, H E , quam quadratum ra DF, 

quadrati reClarti; DH, HF, equale : Suntautemqualdrata 

| A A rtllarum DE, DF , aque- 

E, — Lam ex centro [bara ae-.—- 
ies fuperficiem: cadentium, 
] «qualia. Igitwr e qua- 
C dratarelarumDH , HE, 
quadratis raderum. D H, 
HF, equali erust ; & proinde, dempto cemimuni quadratore- 
Ga DH reliquum quadratum re(1a H E, reliquo quadrato vella 
H F,equaleerit. Quare & rta HE, H F ,equaltserumt. Fodosa 
argumento oflendemm , emnes linese ex H , ad extremitazem 
communis (eioni cadentes effe equales e inter fe , c didis 
dusbis HE , H F. Figuraisitur plana BEFCG, vnica lans 
contenta ,ex defin. circuli, circulm erit , eiu(quecentrums , pam- 
Gum H ,in qued perpendicular DH , cadit. Quod ejl propof- 
tum. s 
COROLLARIV M. 


ITAQY Efiplanum fecans tranfierit por centrum fphzraz, efficievu 
citculus idem centrum habens , quod fphzta. Si vero planum fecans pet 
fphzrz centrum non traafíerit, efficietur circulus habens alind centrum, 
quam fphzra : iud videlicet pun&um , in quod cadit perpendiculagis ez 
cehtro fpbzrz ad planum (ecans du&a. Nam femper demonftrabasemt 
linez re&z cadentes ex hoc pan&o in circumferentiam circuli effe eqae 
les,vt perfpicunm eft. 


LEMMA Il. 
CinRcvLrin fphzra equales, equaliter diftanrd 
1 centro fphare : & circuli equaliter díftantes à ceatxo 
fpherz, equales funt. | | 

IN (hera ABCD, cuim centrum E, funt circuli aquas 

7. 4B, DC. Dice ipfos aqualiter Aceutro E, diflare. Ducamsu 

— enim ex E, adeorumplana perpendiculeros EF, EG, quapev o 

- — roller.precedentis lemmatis in ip[orum centra cadent, ex queiia 
dacanturrelcla F B, GC, «d cireumferentios circulorum vecan- 

que, conseanturque reca EB, EC. Quoniam igitur asppel 
bz gri EF B, EGC, rtllifunt , ex definit. Ten Erit t«tm qua diva- 
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MW rela-E D , quadrati recarum EF, FB, quem quedratum 
etia b C, quadrati recdarum EG, G C,oquale : 3Suntqutem 
wadratartdarum EB, EC,aqualum ,cumiadant ex entro 
bhere «d cime [uperficiem aequalia. Igittr Gr quadrat velia- 
sm EF, F B, quadrati tellaram EG,G C, 
qualia erunt, Et proinde detmptü quadrat& 4 
qualibu redarum aqualium F B, GU,tum 
wt femidiemttri circulorum aqualidrh , orit 
eliquum qnadratum reca E F , feliquoqua- 
Iratorela EG, equale :. Atque adeo aequale; 
runt retaperpendiculareyEF BG. Quam ob remm éciriuli AB,DC, 
qualiter difant àcentro E. | 
S EDiem aqualiter difent circuli AB,D C,&centro fbbata E. 
Pico ipfose(fe &quales,. ConffruGiaenim fiosra , vtprius , oflende- 
inus codem medo,qnádrata re&lerum EF ,FB,equalia effe quadra- 
de rtldlarum E G.G C; Acproinde, demptis quadratis equalibus re 
Serum equalium EF, E G , cum citculi equaliter ponantus difla- 
€ à centro reliquum quadratum etd a V B reliquo quadratorcdla 
3 C,egualeerit:atque adeo equaleserumt recle F B, G C , femidia- 
netri fcilicet circulorum A B,D C.Circuli igitur AB,D C,equalss 


inf. Quod efi propofitsun, 
THEOR. tt. PROPOS. i. 





DopzcArzpRYAad Ícofaedrumin eadem cum ipfo : 


phatadefcriptum eft vt cuilatusad latus Icofaedri: in 
"fu cademque fphara, ] 


Ju fphzra A B C D,cuins cetittum Binferipttim fit Dodecae 
raum, euius vnum pentagonum EGHIK: Item Icofaedrum, cu 
asvnum triangulum LM N. Dico effe À | 
Jodecaedrum adIcofaedrum, vt latus 
ubi adlatus Icofaedri, in vna cadem - 
ucfphazra , fiue hzc eadem fit, quz 
"hzraABCD ,fiuenon. Quoniam 
mncsanguli tam pentaggai , quam — [ 
iang ali aperficicm Íphzrz tamgát: , 
per pentapgonü , & triangulum plana 
acádarefhicieacur, perlemtma r. prz- 
Mens, dro cinreuti infphsra F GHUIK, 





. $05 |». &EYGLID G ROM. 












A LMN, copretendewe pnto 
8 f. quarti" DMWONN. num , & triangulum. « Quis vcro 
disi. S :dem circulos comprehendi & Do: 


decacdri pentagohum 5 & lcofsedii 
triangulum « zqualcs crant idcirco 
circuü? GH3 k; LM N: Acpregaet 
per lemma a. pracedens, zquiiut 
ab à, cehero phare diftabunt ikt- 
que perpendicularis ex E, in pau 
citculorum dedu se, & in toram «e 
tra , per coroll. lemmatisi. cadente, 
quaes fant 10; 8P, equales erunc.Non aliter oltendentür perpe 
dicularesex z,ad omnia pentagona Dodccaedtí: & ad omnia ui 
' angula Icofaedri dedu&z zquales. Quare fi ex omnibus 2gvls 
Dodecaedriad z,ducantur tecta linez:refoluetur Dodecaedien 
.in duodccim pyramides zqualium altitadinum:Ac proindecum 
& bafes ipfarum zquales fint, ncmpe pentagona Dodecacdri: 
uales erunt interfe,ex coroll.propof.6.lib. t3 Hodemq; modo, 
exomnibus angülisIcofaedri ad 1,linez re&a ducantur,id- 
.  'teturlcolaedrü ip 2o.pyramides intet fe equales; quaramalus- 
bé. duode. dines zquales erunt altitudinibus pyramidum Dodecatdr.) 
eimi. Quoniam autem eft, vt bafis p c H1 x, ad baán £ 1« Nin pyrams 
FGHIXS,ad pyramidem L M N B,eum vtriufque eadem ft ahirt- 
do:brantquoqüc;per cea, quz in (eholio propof 24 lib.;. demoi: 
Rrauinus, vt duodecim bafes Dodecaedri tota videlicecíape: 
ficics Dodecaedri,ad bain L M N,ita duodecim pyramides De- 
decacdri,hoccít. to: um folidumDodecaedti;ad pyramidem ne 
Ns. Rurfus quia cft (icut modo diximus) vttotafoperficies De 
- . decacdti;ad Icofaedri bafinLMN, ita Dodecaedrum ad pyriti 
. dem iwNz;ent, peridem fcholiuii , v£ tota luperficics Dodeatr 
dg ad 10 baíeslco aedri,id eft , ad totam fuperficiem Ico(sedà 
ita Dodecaedrum ad 20. pyramides Icofaedri , nempe ad toma 
€ 9. quarti- folidum Íco(aedri: c Acqui ita cft Dodecaedri füperficies adke 
decimi. — lacdrifuperficiem , vtcubilatusad Icofaedrilatus ciufdeman 
-  ipfisfphatz: atqueadeoexíéholio propof 16. huius lib. vili 
cubiadlatusIcofaedri eutüfcunquealteriusfphzrz vnius.lgi 
erit quoque Décecaedium ad Icofaedrum , vtlatus cubi ad 
cofaedi cuiufcunque (phzrz. Quapropter Dodécaedrumail 
e Cofaedrum , &c. Quod erat demonítrandum; 


COROLLARIY M. 


d ». quarti- 

dui — QYONIAM veroofenfem dh juogue,f t efi fapér&cien P 

ecaedri ad (üperficiem Icofaedri eiuldem fphzrz, vt latus cabi ad Ist 

€ 1o- qWATÍA jo edriineadec cum ipfis fphaze. e Itemic effe cubi latus ad iui 

derit — icofedri vnius eiufdctiqvé fpbasa , Yt 68 linta potens toram i 
. 4 
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Bamcunque extreme ec mà liaratione, & maius fegmentar D1ius, ád li- 

RA( potentem totami diniilam eandem, & minusillius fegmentum :« It 8 Ir. qRarti- 
a effe Dodecaedrum aj Icofaedtuni ciufdem (phare, vt latus cubi ad la- decimi, 

is Icofaedri in vna tademque fphsra: Pexfpicuum ef, has quatuor pro- 
rtiones.nimirum lateriscubi ad latus Icofàedri:& fuperficiei Dodecae- 
iad füperfieiem Icoíaedri ; & lines potentis totam quamcunque fc&d 
tttemo ac media ratione, & eiasfegmentum maius ,.ad potentem toram 
indem, & minus (egmentum illius; & Dodecaedri ad Icofaedrum eiuídé 
bua. efle intet fe zqueles, UX 


| THEOR. 1. PROPOS. 1. 
LA T V s triangulizquilateri potentia (efquitertium 


k linee perpendicularis ab vnoangulo ed latusoppo- 
tumdedude, . . | 


A? 


Í w triangulo zquilatero A B C , ducatur biz angulo À , adla- 
is oppofit. m B C , perpendicularis A D.Dico quadratum late- 
s A B.(cfquitertium efle quadrati perpendienlaris A D. Quo- 
iam ebim obsqualitatem laterum AB , AC, A M" 
anguli B, & C; squales funtt & anguliad D, bj. primi. 
Gi: Bruntdao anguli B, & D, triangui ' 
DB, 2duales duobus angulis C, & D,trian- 
uli ADC:habéntautem &latusAD;,commau- 
e. vel AB, AC, aequalia. e Igitur & reliqua la- c26 rimi, 
ra B D,C D aequalia fanttacpropterealatus — b 
C;hocefl,latus AB,duplumrect e BD; & id- í € 
irco quadrarum lateris A Bquadruplum quadrati recte B D,ex 
holio propof 4.lib.1.4 Cum igicur quadrato re&z AB, zqualia EN 
at quadrata rectarum À D, Bl D;erunt quoque quadrara redacii 047. P! imi. 
D, D.quadrupla quadrati re&z BD:Ac proinde, qualium par- 
um 4.eftquadratum re&z AB,vel quadrata rectarum AD,BD, 
lim t. erit quadratum re&z s p, ideoque ralium 7. quadratum 
Jiquum re&z AD.Quare quadratum recta A 5, pactium 4.fef-- 
nitettium cft quadrau rectz A D , partium 5. Latus ipitur tri- 
xguli zquilatcri potentia fefquitertium eft, &c. Quod cftend£- 
&m crat. 


COROLLARIVM. . ' 








INC manifeftum eftliaegm perpendicularem ex vno angulo trían- 
zquilten ad latus oppofitum demiffam , fecare & angulum & latus 
im.D onftratum enin) eft BD. & C D, redas zquales effe , hoc oft, 
C.fecari bifariam à perpendiculari AD.Qsfyre cnm latera A B, AD, 
nguli A $ D,gqualia fint latetibus A C,A D, ttianguli A C D; & bafis 
befi CD,zqualis, eErune & anguli B.4 D; C 4 D,zqualesjid cft ángu- eS prim 
vt C,bifariam fecabitur ab eadem perpendiculari 4 D. " 


nB A THEOR. 
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e . 'THEOR. x. PROPOS. 15. 


| xiij. Sifphzrz diameter fuerit Rationalis; Erit ram fnper. 
ficies Tetraedri, quam Octaedriin ca fphzra , Media, 


S 11 fpharra diameter Rationalis ÀÁ. Dico tam fuperfciem 
*Fecraedzi,quam O &acdri in dicia [phara,cffe Mediam.Sit cnim 
Bcp,vnumttiangulum Tetracdri, & 1 ro , O&scdri illius(phe 

B £2 , ducqnturque ex angulis s., & & , adla- 

20 tera oppofita C D, FG, perpendicularei 

2a1;.tetill.— (BH, BI. « Quoniám igitur quadratum 

decimi. diametri A , [cquislterom eft quadran la, 

bie seri cH D» 1i Gteis Tetraedri BC, & & duplum quadras 

decimi. | lateris Octaedri E F;babebunt quadrata re- 

€ 6. desimi. G'arum A,B C,E F,proportionem,quam numeri 6.4.1.« idcoque 

commenfurabilia erunc:Qnarelinez ipfz,A,B C,E F,commen- 

fürabiles exiftctit faltem potentia) Atque adeo, eum A , ponarur 

| Raeionalis,crunt quoque Ratiopales 2 c , 1 7, & idcizco & carum 

(uoc c4 dimidiz Rarionaleserunc C H, FI: 

1.4uav. Rvhóvs,dquiatam quádratuni rectz 3c, quadrati rez 

édecimi,  BHoquam quadrati re&tz E F , quadráti rectz EI, fefíquitert.uat 

eft :Habebungttam quadrata redárum 5c , BH, quam quadrau 

4 ae» recrarani s p, propottiótiem interfe,quam numeri 4. 3. eidco- 

| qnc cam illa, quam hec inter (e commenfurabilia erunt. Quare & 

(am lincspipía B c,5H,quamlinez 1 r,5 1, commenífurabiles exi- 

. , ftenr. Eftautem & cam C H,ip6 B CquamF I, ipfi E F ; dimidia 

f 11. decimi. idelicectotiicommetíurabilis.f Igitur & ram BH , C H , quam 

(0 0. ÉbFLcommenfürabiles intet fe eruat; Ac proinde cum C H, & 

, V FLofteníz fint Rationales, etuàsquoque B H, E I, Rationales 

E 9. decimi. g Quoniam verotam C H, BH,quam FT, ELlongitudinc foa 

Incommenfurabiles, quod carum quadiata non habeant propos- 

Cioném,quarh iumerus quadratus ad numcrum quadracum:(vt. 

Conftat ex coroll. prop.24.lib.8.Habent enim proportionem,qui, 

| hes quarti 12d j.2 camoftenfum fic talium parti 1.c(f: tam quadrata C 
fecimi. uam quadrat FI,qualium ;.eft tam quadratum BH , quam 

. dratum E L)Erunttam CH,BH,quam FLE I, Rationales p 
tia tantum commepfurabiles:i Acpreindctam te&tangulum 
CH,BH, Rationalibus potentia tantum commenfurabi]i 
quam redtangnlum fub FI, EI, Rationalibus potenza 
commenífurabilibus contérum, Mcdium erit: $unt autem uri 
g&la 5cp,1 r co, zqualia rectanpulisfub c4, 8H, & fub sr,» 
ex (cho!io ptopol.41.Ifb.t.cum bafestiiangnlorum C D, F G, da 
plz iat batum rcétangulorum CH f Lleitur & ttiangulaBC 


EBFG, Mediacrunt, Quocirca cum tota fuperficics X'etzacs 
tria 


* 












112.decimi. 


' . 
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'riangulos c p,fit commen(íurabilis: (eftenim triangulum » c p; 
'otius fuperficici quarta pars.) Item totafaperficies OG acdti vri- 
ingulo 1*6, commenf(urabiliss( Eft enim triangtilum a r o;cotios. : 
uperficiei octaua pars.) Brunt neque ex cotoll.propof 14. lib. 
r o.fuperficies Terraedri, & Ode ri; Mediz. Siigitur fphaerse 
liameter fuerit Rauonalis:Erittam füperficies Tcetraedri, quam 
2 Gaedii in cafphara, Media. Quod eracofegéendum. 

COROLLABRIY M. 

SEQVITVR ex demonftratione buius propofitionis,omne triapgulug 
'quilatemm,;cuius latus fuerit Rationale.effe füperficjem Mediam.Nam 
x eo,quod latere BC,EF,&c ob id dorum dimidià C H,F IjKationaliafunt 
ften(a,demonftretum eft.cam redas C H,B H, quam F LE Ieffe R.atione- 
es potentia tantum commeníurabiles: Ac propterea re&angula fub C H, 
IH,& fub FLE Lhoceft,triangula B C D, EF G, ipfis zqualia, effe Media. 
zum igitur eadem fit ratio de omni triangulo zquilatero , cuius vnum la- 
us fit Rationale;perfpicunm eft,quod infertur. 


THEOR. 14. PROPOS. 14. o. . 
S1 Tetraedrum , atque OCaedrum eidem fpherein- X!v. 
cribantur;erit bafis Tetraedri fefquitertia baslis Octac- 
lri: Superficicsautem QGtacdni (e(quialtera fuperficici 
l'etraedri, ' l 


S 1T fphzrz diameter A, in qua defcripti Tetraedri bas fit 
tiangolum B CD; Octaedri vero bafis triangulum B F G. Dico 
riangalüm B C D,fefquiterrium efle trianguli EF GjAt verofu- 
erficiem O&aedri effc fcfquialtera fuperficieiT etraedrL.a Quo- 


iar enim quadratum diamet:i À , fefqui- 5 : 5. terti 
Iterum eft quadradi lateris Tetra edti C D; At—BmMÁA SMS. 

duplum vero quadrati lateris Octaedri eL 
! i ; b 14.tertii 
!'G ; fit, vt qualium partium 6. fuerit qua- detimi. 


Iratum diametri A,raliutn 4, firquadratum C DF 
ateris CD , & talium;. quadratum laceris 
'G.Quate quadratum re&z CD , fefquisertium eft quadrati r&- 
tz FG:Vtautemquadtatum rectz CD;,ad quadratum re&z ro, . 
ta eft triangulum scp;ad triangulum x c (e quia cam quadra- X, es. 
a,quam triangula proportioneth inter fc habét laterum cp,» c; fex. 
luplicatam, eum fint fimilia.) Igitur & triangulam 5 cp, fefqui- 
:ertium eft rcanguli x » c. | 

Rv&5vs;, quoniam oftenfum efttriangulum sc» ,fefqui- 
ertium effetriangulig r6 : Ác propterea qualium parcium 4... 
tuerit eriangulum c n, talium 5. effe triangulum 17 c : Effici- 
ür,vruangulum E r oy oCtiesfumprum,hooeft, tota fuperficies 
O Gacdri,fit caxundem partium 2 4; Ac triangulum s c p,qüater 
fumptum,id eft;tota fuperficics T etraedri, earundem partium r6. 


»nn 3 Quam - 


XY. 
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Quamobrem fuperficies QGtaedii (e(quialtera eft fuperfciei Te- 
 traedri eiu(dem fpharra.. Si igitur Tetracdrum , atq; OCaedram 
,eidem fpharaz infcribantur, &c. Quod eratoftendendum. 
THEOR. 1... " PROPOS. 1f. 


RzctA linca ex angulo quouis Tetraedri in(phe- 
fa deícripti pet cenerum fphere duda , | cadit in ceo- 


trum bafisoppofitc, eftque perpendicularis ad di&am 


bafin. 


Sir Tetraedrum A B C D;contentum quatuor triangulis z- 
quilateris & zqualibusa 8c, D A2, DB C, DCA,iníphzra,cuiti 
éentrum x : ducatirque ex angulo D, per 5 , cencrum fpharzz re- 
Ca pr r,incidens inbafin ABc, circuloinfcriptam ad pua tumE. 
Dico F,c(fe centrum bafis 4 5 c, & D F, perpendicularem effead 
. D  eandembafin.Ductisenim ex E, & F,ad angulos 
di&z bafis teCtis 8 4,8 B,E C!F A,F B F C:quoniam 
. tfectz E A, 3 B,8 C, ducta ex centro Íphaerz adems 
fuperficiem zquaes enc; erunt duo lateras a 
D,triani ili x 4 p, z qualia duobus lateribus x c 
ED,trianguli czp: $uncautem & fafcs A D, CD, 
zquales; cum fint latera criangulorum arquilare- 
rorum zqualium. «Igitur anppli 4 2D, c2 D, zquales erunt: Ac 





b 1. primi. Proinde & reliqui A a y, c s r,zquales erunt , beo quod tam A 5D, 


adem rariont 
"equales erunt aoguli 2 s ,c 3 r , fi conüderenrur triangula s15, 
C3D. Qgoniam igicurlateraz A, x F,triapguli s F , equali 
funtlatecibus x c, a7, trianguli. sc r , &anguli ipfis contend 
oftenfi equales: c BruntbatcsF A,F C,zquales. Sic quoquez- 
quales cfuatF B F C,fi confiderentur triangula x r,z c r. Quare 


AXP,quám C E p,C 5 r; duobus re&tis eqniualent. 


. cumtresret&z FA, FB, F C, ex F; incircumferendam circuli c- 


dentes fint zqualcs: d erit F , cenuum bafis A» c,feu circuli catt 
circamícribenris. 
Q v 14A vero ez coroll. lemmaris 1. propof. ro. huius lib.lines 
perpendicularis ex E , centro fphztz ad planum circuli A s c, de- 
sniff in centrum circuli cadit: efficitur , ve recta p &, percen- 
trum. ducta, & inceprrum circuli F , cadeos . perpeadiculaust 
ad planum circuli , feu bafis Tetraedri A8 c. Nam fi aliaduc- 
retur perpendicularis, caderet eain centrum circuli , per di&tvs 
cotol. Quarecum F, quoque fit demoaftratum centrum eis- 
dem circuli,haberet vnus idemque circulus duo centra, quod ck 
abfurdum. Rectaigitur linca ex angulo quouis, &c. Quod de 
monítrandum erat. , 


TR s |. ^ THEOR 
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OcrAszpRvYA.in fphazta defcriptum; diuiditur in xyj. ! 
luas pyramides equales , & (imiles zqualium altitudi- 
iur;bafis vero vtriufque eft quadratüm fubduplü qua- 
lraidiametrifphzrg. — — 07 

$1v Octaedrum A BC D EF, contentum octo triangulis as 
juilateris & zqualibus E ÁA D,EAB,EBC,ECI) FBC,FBA, 
'AD,FDC,& in fphera defcripturmi,euius centrü G.Dicoipfum 
liuidi in duas pyramides zquales & fimiles equali ajtitudinum 
juarum bafis com unis eft quadratum fubddp|jf quadrati dia- 
actrilphzra.Ductus enim ex G,ceotrefphzrz ad omnesangu: 
osrectislincisaA, GB, GC, GD, GB, GE, que zquales (unt, 
um fint (cmidiamerri fphzre ductz vidclicet é centro ad faper- 
iciem fphzrz : « quoniam quadratum diametri E — a1.tfenti 
»hxras duplum eft quadrati lateris Octaedii A B; A D decitni. 
£quadrgplum quadrati feraidiametri A G;ex fcho- 
io*eropol. 4. lib. à. Qualium partium 4. ponetur C 
juadratum diametri pharrz , talium partium a. erit 
juadrarum re&z A B , & taliam partium 1. quadra- 
um rc&z A G; Acproinde quadratum rete AB, 
laplum erit quadrati te&z AG.Cum ergo quadratum rectz AG, 
»quale fit quadrato rectat B G;erit quadratum rc&z A B, equale | 
luobus quadratis rectará AG,BG:b Ac propterca angulus A c B, b 48. pes. 
eétuserit. Non aliter oftendentur reliqui anguli AG D,9866, 0. 
'ep,tedi, « Quam obremA c; CG, & BG, p c,inrectume-, 14.prinmi. 
unt coniun&z: 4 atqueadeo re&tz A C, » p. fcíefecantesin G, d a. unds- 
n vnoexiftent plano;e Ac propterearectz earum extrema gon- (o; — 
ie&entes AB, BC, c5, n4, incodem planoeruntcum ipfis, &. ,, «20. 
Quare quadrilaterum A c p, in vno plano eft fitum. Diuifum eft ,;— - 
rgo Octacdium in duaspyramides AB o D 3, AB CD r, qugrum 
a fis communis ABCD, vertices vero E, & F :quz pyramides z- 
[males fünt & fimiles ex defin.10.lib. rz. cam quzlibet conftetex 
juatuor rriágulis zquilaterisioctaedri, quz £qualia funt & fimi- 
i9, & baficommuni ABCD. Dico iam carmm altitudines effc z- 
juales , & baíin A B.C D , effe quadratum fubduplum quadra. 
1diametrifgharz. Quoniam enim oftenfum elt , quadratum 
aceris OGaedri A B , zquale effe duobus-quadratis femidiame- 
rorumA G, BG:erit quoque quadratum lateris A E , quale 
iuobui quadratis (emidiametrorum A G , E G : f Ác propterea gs grimi 
egulus A G E, re&us'erit. Eademrarione rectus eritangulus ^ " — 
6 E. Quopiam igitur recta R G , duabus rectis AG, DG, 
e rnutuo Íccantibusin G, ad rectos angulos infiftit , g-ipfa te- g 4.vndec 
Racritad planum A B C D,per te&tas AG; D G,ductum,nempe £st. 

nn- 4 adba- .—— 


B 


ANEE 





- 
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ad bafin pyraroidti. Quare K G, altitudo eft pyrarnidie ABCDE, 
Similiter oftemd emus F G , altitudinem effe pyramidis ABCDF. 
Cum ergo F G.FG,(int femidiametri fphzrs equales, perfpicuá 
eft, dictas pyramides effe aqualium alitudinurza. Rurfosquia 
argo — B AC , elt diamerer (pharz :acsic aágsquadrarom 
dicimi, — À D duplum quadratilateris AD : Ac propterea zquale 
b 4s. priani. duobus quadratis laterum AD,DC. 5 Q uareanga 
B e lus ADC,rectus eft; Eodem módo re&ti erunr aa- 
guli DAB, ABC, BCD.Quarequadrilaterum AB- 
. . CD,rectangulum eft: Sed & zqvilacerum, cume- 
! 1us latera fintlatera Oaedri. Igitur quadratum cít: quod cum 
en. terti ficdefcriptum ex latere Q&aedri AB: c conftat ipfum effe fubda- 
demi, — Plumquadratidiamerri fphare Octaedrum ergo in fphacra de- 
! fcriptum, &c. Quod crat oftendendum. | 
$SCHOLIVM. 
MVLYT OQ beonim banc propofstionem demonfirausmess m eercl. 
2, propof. 1 4.lib. t y.ex spja 9idelicet cónflructiene Odlaedri. Varamu- 
seen quia bic demonfirmtur à Campana , mm babita rak;ame confrn- 
iens Qiaedri , vifum efl itt demon[iratiqnem boc etian locown- 


[eribere. 
o .. THEOR.xg. PROPOS.ri;. 
irij. TrrRAzpAvAMÁphete impofirtum ad OGsedrzamin 


eadem fphara defcriptum fe habet , vt re&angulum fub 
linea potente vigintifeptem fexagefimasquartas partes 
quadrati latesis T etraedri , & fub linea continente odo 
nonas partos eiufdem lateris , comprchepíum ,ad qus- 
dratum diametri phare, 
V E L,vt Campanum loquitur.— 

. TyrR AuzpR v Míphersimpofitum adOGtaedrüia 
eadem fphara dejcriptám fe habet , vc redangulum (ab 
. linea, quz potentia eft fubíefquitertia trium quartarum 
partium lateris tetraedri , & (ub linea fuperquintupari- 
ente vige(imas (eptimas partes earündem trium quarta 
rum partium lateris tetraedti contentum ,ad quadruri 

diametri fphera. | m 
S1z Tetracdrum AB CD, & OGaedrum E F GHI K,in vai 
*tademq; fphara,cuius contrmm L.Ducatur exangulo D, per ces- 
d 35. quarti crum L, diameterfphzrz D M, incidens in bafin A BC , ad pun- 
deti; — Cum Nd irit igi tur N,cengrum bafis ABC,& D N;perpen dice 
7 [i$ 
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31is ad esndem bafin. Quia vero pars diametri LN,inter cen^ 
xum fpliziz, & balin retraedri, eft fexta pars diametri, & tertia 
omidiametri. per coroll. 2.propof. 15 lib.i. Erit DL.femidiame- 
'er talium partium ;. qualium 1. e& LN; Ac propterea DN,ta- 
ium 4. Ducatur deinde ex fcho'io propof.16. lib.i. per centrum 
L; planum OPQ, parallelum plano 
ABC : 4 Eruptque rectz QO, OP, 


D . I 
5 ML a 16.v»de- 
PQ. Parallelz rccis AB, BC, CA: cimi. 
Ac propterea triangulum. QOP, 
aequiangulum erit tiaogulo zqui-- 
latero ABC, b cum anguli illius b 10.vade- 
zcquales fint angulis huius, finguli M R mi. 


í 
cimi 
fiaguiis: At ABC, elt zquiansu. 
lum ex coroll. propof j.lib.j. Igitur 
& QOP, equangulam erit: Ác 
propccrea & "nu arerum, ex co- X YS V T 
xoll propof.. lib. 1. idcoque fimilc 
ipfi ABC : Sunt autem & triangula DOO,DOP, DQP, trian- 
lis DAB, DBC, DAC, zquilateris fimilia, éx coroll, propaf4. 
ib.6. Igitur pyramides ABCD, QOPD. fimiles funt ex defin.9. 
lib.i. c Rurfus quia plana parallcia ABC, CJOP, fecant rectas c 17. vade- 
DN,DC, proportionaliter: eritvce DN, ad DL. ita DC,ad DP: cisi. 
Brat autem DN;ad DL, vt 4.ad 3. (cum oftenfum Git DN, effe 
talium parium 4. qualium ;. eft DL.) Igitur & IC, ad DP. eric 
vt 4:ad 3. Ac proinde, d cum pyramides fimileshabeantpropor- d 8.4wode- 
1iouem laterum triplicatam,etit pyramis ABCD, ad pyramidem eimi. 
QOFPD,vt 64.ad 17. hzc enim proportio triplicata eft propor. 
tionis 4.ad 4. vt conílarin his numeris 64 48.36.27. Nam hi nu- 
meti funt minimi in proportione 4 ad .vt «onftat expropof.:. 
lib.8. Rur(us equia quadrata babent lacerurh propottionem du. € ao. 
plicatam: erit quadratum rcctz DC, ad quadratumre&tz DP, vt. - 
6 4.ad36.vcin iifdem numeris conftar. 
. SIT iam triangulum zquilatetum RST , zqualetrianpalo 
DQP : demittaturque ex R,ad ST perpendicularis RV.f Erit- f n quar- 
que lass R T, hoc eft, DP, illi zquale; potentia fefqpitertiuns gdseigpd, — 
perpendicularis RV. Ac proinde qualium partium 56.fuit qua- 
dratüm rciil DP,talium 27.erit quadratum recta RV. Etatau- 
tem carundem partium 64. quadratum rc&z DC. Igitur linea 
RV cft potens vigintifeptem fexagefimasquartas partes quadra- 
- tilateris tetraedri, 
RvRsvs extenía T$,fiat TX, ad. T S,vt 64, ad 17. ex coroll. 
ropof.6. lib 10. diuidaturque TX, bifariam in Y, vt fit TY,;ta- 
[e partium 32.qualium 27.eft TS, fcu illi £qualis DP. Quo- 
piam vero proportio DC, ad DP;erat, vt 4.ad .ncmpefeíquiter- — 
nn j ti, 


fexti. 


-— 


n 
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ti2, erig DC, talium partium 56. qualium DP, eft 17. proporre 
enim 6, ad 17. cft iquicerda) d equali y gn 
Quarelinca TY, contineto&to nonas partes lateris tetraedn DC. 
Dico igitur ita c(fc tettaedrum ABCD, ad octaedrum BEGH- 
IK, vtre&tangylum coptentum fübrecta RV, (quz poteft igin- 
tileptem fexagefimasquartas partes quadrari lateris DC) s is 
xecta TY, (quz contact oce nonas pattes ciufdem latens) ad 
quadratum diametri phare. À 
a text. Cv enim dudis redis RX, RY. etriangulum R TX, du. 
plom fit trianguli AY quod & bafis TX, duplá (t bafis TY: 
b 414rimi, b Eft autem & rectangulum füb R V, TY, duplum eiufdem trian- 
guli RTY; Eric triangulum RTX, zquale re&angulo fab RV, 
.€ 749imti. TY. e Ac propterea erit vt triangulum. RTX,a triangulum, 
n DI R$T, ita redangulum fab RV, 
X TY, ad idem triangulum. RST: 
d rfexr. 4 Bit autem triangulum R T X, ad 
triangulum RT, vt bafis TX, ad 
bafin ST, nimirum vt 64. ad :. 
: t Mgirtcidangulm fae R V.TY, 
n ad uiangulum RST, boc eft, ad 
Viangulam DQP, fuc QOP, fix 
quale, erit vta ad 37.Fuit autem. 
& pytamis ABCD, ad pyramidem 
X YS VT Ado RE RY TY addas 
re£tangulor ful TY, ü 
gnlam QOP, ita pyramis ABCDesd Pramids QOPD ?At 
Yero wc triaogelum QOP, ad quadratum diametri (here DM, 
ita eft pyramis QOPD, ad olacdrum ÉFGHIK (Nam cum 
DN,reGa tad planum ABC, reda quoq; critad planum QOP, 
. €x fcholio propof.t«. lib.rr. ideoque fphzrz femidiameter DL. 
€ 16.guar- slritudo erit pyramidis feu terraedri QOPD:« OGaedrom zu- 
tidtetiói. — tcm EFGHIK, diuiditur in duas pytamides zquales EFGHI, 
EFGHK, quarum bafis communis quadratá EFGH, dimidium 
Suidrai diameni fpberz)& atirodines equales femidiameri 
phztz LLLK. Pyramides ergo QOPD, if GHI quales he- 
bent altitudines, Quare ex fcholio propef ;.lib.; n it vt bafis 
O P, ad bafin BFGH, ita pyramis QOPD, Moysis 
EFFGHI, Ac propterea per ea, quz in ícholio pro, fi lib. 
eftendimus, vt baós QOP, ad duplam bafis EEGH, hoc eftal 
qpadistam diametri fphzrz DM, ita pyramis QOPD, ad da- 
plum prramidis gEGHL hoc ct, ad O&nedium EFGHIE) 
Es squo igizur eit; vc rectangulum (ub R V, poteate vigintife- 
pee: fexagefimasquarras partes quadran lateris vetracdii DC, 
& fub TY, o&o nonis cinfdem lateris DC, contentum adqua- 
drstum. 





LIBE.R XIV. - $7 
dratum diametri fpberz DM, ita pyramis,feu tetraedtom AB-— 
GD,adoctacdrum EFGHIK. Tetraedium ergo fphzrz impofi- S 
tum ad Octacdium;&c. Quod erat demonftrandum. ) 


$CHOLIP M. 


QVONIAM vere DC,talium partium 4 fuit,qualium .DP: 
continebit DP, [eu 1lli aqualis RT, tres quartme partes lateru tetraedri 
DC: 4c prosode,a cum recla RT jt potentia [e[quitertia recla RV: eril q. 1. guapo. 
RV potentia fub[o[quitertia spfjue RT nempe trim quartayumbpAt- esidociss, 
gium lateris tetraedri. Rur[/us quia TT, fuittaliumparitem 321. qua- 
hum 17.ST , feu D P: (sres videlicet quarta partas laterie etraedri)erit 
TT, fuparquintupattuns sigefsmmaptimm partes ibfjus 5T, mimi- 
FNID iriuro quartarum partium laterie tetraedri. Guare conflat, effe 
queque tetraedrum ABCD;ad ociasdrum EFGHIK. ut reckangulum 
Jub RV. qua potemia (ubfe[qustertin efi trium quartarum partium la- . 
geri tetraedri, (9 |ub TT ,qua [uperquintupartins efi vtgefimaa[oepto- 
mns partes earundera triue quartarum partium latere tetraedri, ut 
"Velebat Carpanw. - . 


THEOR. 18. - PROPOS. 18. ' e 
Liwz£Aperpendicularisexquolibetangulotriangu- xij. 
li zquilateri ad baíin oppo(itam demiffa; vripla eft eius 
perpendicularis, que cx centto trianguli ad eandem ba- 
fin deducitur. . . 
$11 triangulum zquilaterum ABC, cuius centtum D. Du- " 
catur ex À, per D,recta AE, quz perpendicularis erit ad BC, t 
camque bifariam diuidet, ex coroll.1. propof.10.lib.13.Dico AB, . 
triplam effe re&z DB, quz fcilicet perpendicu- 
Jaus eft ecentto adbafin ducta. Du&is enim re- 
€Xis BD, CD, cum latera DA, DB, triangli 
ADB, zqualia fint lateribus DB, DC, trianguli 
BDO; (écentroenim ducuntur) fitautem & ba- . 
fis AB, bai BC, aqualis: Erunt triangula ABD, B. B. C 
BDOC,zqualia ex coroll.propof.8.lib.i. Atque ca- 
elcm ratione zqualia erunt triangula ADB ADC.; Quarcob z- 
Qcaii:atem trium triangulorum ADB, BDC, CDA, triangu- 
lum ABC, triplum eft trianguli BDC. (Quoniam vero rectan- 
gulum (ub AE, BB, triangulo ABC, zqualc cft, ex Ícholio pro- 
pot 41.lib.r. cum bafis trianguli BD C, dupla fit bafis BB, vtriufq; - 
x ccanguli; Erit quoque re&tangulum fub AE, EB, triplum re. 
étanguli fab DE, EB: & Eft autem vt rectangulum fab AE, EB, b Lex, 
md rectangulum fub DE, BB, eiufdem altitudinis BB, ita bafis . 
A B,ad baíin DB: Igitur & AE, tripla eftipfius DE. Linca ergo 
perpendicularis ex quelibctangulo, &c. Quod etat RD n 


M 
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COKOLLANIY M. 

ITAQ VE eadem perpendicularis AE, fefquialtere eft relique reta 
AD,interangulum & centrum comprekeníz. Cumeüim AE, tnpla fic i- 
pius DE: qualium partium 3. ponetur AE, talium 1.etit DE: Reliqua igi- 
tur AD,earundem partium a.conrinebit:Ac propterea AE, feíquialtera e- 


L 


zitipus AD. 
EX quibus ruríus fit,re&tam AD,re&z DE.duplam effc. 
e THEOR. rs. PROPOS. rs. 
znj. S 1 octaedrum fphara inícribatur : erit femidiame- 


ter fpharz potentia tripla eius perpendicularis, quz 
ex centro fphatz in bain quamcunque odtaedti du- 
citur. 


$11 bafis aliqua octaedri in fphzra, cuius centrum D, de. 

fcripti, triangulum zquilaterum ABC, in quod écentro fpharz 

D, perpendicularis d'mirtatur DE; ducaturque femidiamceter 

fphzraz DB. Dicofemidiametrum DB potentia 

P triplam effe perpendicularis DB. Cum enim ex 

coroll. lemmatis r.propof.10. huius lib. perpea- 

E dicularis DE, in centrum circuli fphacras, qui tri- 

angulum ABC, circumícribit; cadat, crit E,cea- 

a t14.tertió- B C tuumttrianguli.Ductaigiturrc&taBE;s quoniam 

. . quadratum diametri phat duplum eft quadra- 
ti. lateris O&acdri AB; & quadruplum quadrati femidiamesi 

fphzrz DB, cx (cholio propof.4. lib.z. Si ponatur. quadracum 


"HN diametri partium ia, crit quadravum lateris AB, 6.& quadratum 
b rm.tertii- (emidiamcetri (phzrz DB, ;. 6 Quia vero quadratum lateris AB, 
dec. zriplum eft qoadrati femidiametri circuli triangulum ambienus, 


secta fcilicet BB; Brit quadraeum rectz-BE, callum partiufn s. 
qualium 6. fuit quadratum lateris AB. Quatce cum quadratum 
e 47.4ri- 1c DD, xqualefit quadratis retarum BE, DE; fit autem qua- 
sui, deacum rez DB, oítenfum partium 5. Erit reliquum quadrs- 
tum perpendicularis DR,talium parcium r. Ac proindequadzu- 

tum re&z DB, triplum eft quadratire&z DE. Siipitur O&se- 
dtum fphara ipfcribatur, &c.Quod erat oftendendum. | 

e THEOR.2o. PROPOS. 1o. 

zv — DvervM quadrati ex diametro cuiuslibet (phe 
, tss deícripti , &quale cft faperficiei cubi in illa fphaa 
. collocati: Perpendicularis autem à centro (pharaeinss- 
liquam bafin cubi demiffa, zqualis cft dimidio lateri 
cubi. | " 
$1T cubns ABCD.EFGH, in fplusta-deferipeus , cuiug 
' ctntrusi 
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egrrumEI, ex quo IK, perpendicularis ducatur ad vpam bafin 
ubi, nempcad ADEF. Dicoduplum quadrati diametri fphzre 
*quale cflc fuperficiei cubi; & perpendicularem IK, zqualem ef 


c dimidio lateris cubi.« Cum caim quadratum F a fertidee. 


liametri fpharz triplnm fitquadratilateris cu- — 4 E 
ài, hoc eft; zquale tribus quadratis cubi : Bric 
luplum eiufdem quadrati cx diametro fphaerae H 
lcícripti zquale fex quadiatis cubi, id cfl, toti , 
uperficici cubi. B C 

PRopvcrTA autem KI, ad baín oppofi- . 
am BCHG, víque in punctum L; cum KL, recta fitad planüm 
AB, recta quoque erit ad planum BE illi parallelum, per fcho. 
ium propof. 


lanis 'oppofitis parallelis AE, BH, communcsícctiones, lineas: 


c&as AK BL;e qua parallele quoque ersncinterfe; Ac propter- c. 16.Usde- 
a parallclogramm üm crit ABLK; atque adeo recta KL, zqualis cies. 


ateri cubi AB. Quoniam vero perpendicularis KL , é centro 
phaetra Lcadit in ba(cs AE. BH; ad punta x, & L, erunt x, & L, 
:entra circulorum dictas bafes ambientium in fphara, perco- 
'ell.lemmatis t.propof.10. huiuslib, Quare xr, incentrol, bifa- 
iamfecabitur à dita diametro CF, vtin coroll.t. propof. 15. lib, 
3. oftendimus; Ac ptoprerea cum xx, oftenía fit zqualislateri 


ubieritix dimidium ciufdem lateris cubi. Duplumigiturqua- : 


Irati ex diametro cuiuslibetfphasrat defcripti, &c.. Quod offen- 
lendum erat. 
COROLLARIVM6!t1 


E X di&is celligitur, folidum, quod fit ex dimidio lateriscubi in duas 
Erti&s partes quadrati diametri fpharz didum cubum comprehenden- 


is, aquale effe cubo. d Cum enim quadratum diametri fphzra triplum d ; f. tertis- 


it quadtati lateris cubi, erunt duo quadrata AE, BH, duz tertiz partes 
juadreti diametri fphare: ePetfpicuum autem eít,folidum, quod fit ex 


artem quadrati diametri fpharz, eo quod dida folida babeant & bafes, 
k altitudines zquales. Itaque cum diéta duo folida compleant totum eu« 
Pur, manifeftum eft, id, quod fit ex dimidio lateriscubi, in duas tertiag 
pertes quadrati diametri Íphzrz, zquale effc toti cubo. Qnod eft prope, 
at 


um. 

ALITER proponi poteft boc corollarium, vt dicamus, folidum, 
juod fit ex latere cubi in tertiam partem quagiati diemerri fphera, e- 
uale effe cnbo. Nam cubus BE, produciturex BA, latere cubi in quae 
ratum AE, quod cfi tertia pars quadrati diamotasi íphazar; Vt perfpicuum 
&. 27 . 


SCHOLILPV M. | 


Y NIV ERE antem. jalidum , quad f ex. perptudiemlori ox 


€enre 


14 lib.iz. Rurfus, bquia AB,KL,parallciz fupt,quod b, [6.vude- 
c&z fnt ad planum AE, ducatur per ipfas planum faciens in citm 


dec. 


idio Jatetis cubi in AE, tertiam partem quadpati diametrifpharg, C 3! 
-quale effe folido , quod fit ex 1L, dimidio lateris cubi in BH, tertiam cif. 


/ 


| 


a 15 .fertii- 
dee. 


- 


b 42.primi. 
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centro cüin[cungmue corpori regularis ad aliquam eisit ban ou 

Vertiam parten [uperficiai ipfoua corporie, aquale af propeftoceiper 

regnlari. Sit enim corpus regulare quodcunque ABCD, ciatntmb 

plana ABC, ABD, ACD, BCD, folidum autem EFGH,ua- 

tum [ub EI, tertio pers [unperficii corpore 4 BCD, co [nb akité 
| npe FG, qua aqualii ini 


..H ! Jt perprsdindari 
: ' KL, duda ex centro K, ed bafa AK 
Dico foliditn EFGH , aquae eft t 

C corpori regulari 4BCD.. Nam d«duu 

A"— centro K, vetiis K.4, KB, KC, KD, ad e- 


Jy  mues angulos corporie , vefol,etur corpos 
^ fesnlóre in pyramides agualsi. utmagua- 
fes babeant ba[es 5» altitudines. Cum emm circuli dicha ba[es ombi- 
etes, aqualss (mt, ipfi aqualiter Acentro diflabsnt, per emat p 
pofitiomtà buie lib. Ac proptereaperpendiculares ex K, centro ad fo 
vum plana duila, nempe altitudines pgrasmidum,aqmales runt. Qo 
niam "vero prifma contentum [ub bafi ABC, e altitudint KL, tri 
plum eft pyramidu. ABCK, pev coroll.i. propof. 6. Lib.1s. Atqueesd 
fAHone pri[mata contenta (ub reliquie bafsbus, €^ endem aliti 
KL, tripla (nnt [narum pyramidum c Erit prifma tontemtum[abtut 
fupetficia cobporis vogularie, (5v altitudine KL, (minserurm compfumt 
ex omnibus illis prifematie) eriplusth corporia regularis ABCD. Quen 
vb rem cum idem prima triplum fit prifmath EFGH, qud * 
bim bafis tripla ponatur bafis buit , per ea qua ad propo 7. l.i. de- 
fiie mart folida BFGH, 4BCD;aqualia.. Guodeiijrem- 
NM». | 


THEOR. »r. PROPOS... 
Ipzxcirculuscomprehendit & cubi quadratum, 


 oGaedritriangulum,eiufdem phar, 


IN Íphara, cuius diameter A, intelligatur defcrípruscubus 
cuius vnum quadratum BCDE. & oGacdrum, cuius vnumti 
angulum FGH. Dico cundem Circulum circum(cribere & 
diatum BCDE, & triangulum FGH, hoc eft, circulos BGDf 
FGH, ipfa circumícribences, effe xquales. Sint cnisyrets d 

j F — centrisIB, KF. & Quiaigiturquadraa 

v diametri A, triplum cft quadrati lite 

cubi BC, & quadratum iateris BC,d* 

plam quadrati rez BI; ( Nam dut 

A reda Ic » fiet angulus BIC, etus 
ubtendat quadratum ; à Ac proi 

c—9náà quadratum lcdz BC, zquale di qui- 

'- dratis zcctarüum.BIL, IC. "Q gare cum re. 

cim 


LIBER XIV. E. 
darum zqualiur BLIC,zqualia fint quadrata: duplum erit qua- 
lJratum rectz BC, buadrau rectz BI)qualium paitipm (ponetur — 
juadrarum diamerri A, talium a.eriquadratumlaterisBC, & — ^ 
alium 1.Q2adratum recta BI. Rurfusa quia quadratum diame- a r4 ferri. 
ti A, duplum cft quagratiláteris oCtaedri FGzé & quadracum la- 4er. 
eris FG, triplum quadrati rc&e e NS du&z: qualium b I1.fgrt iin 







"artium é. poneturquadratum diame EA, calium ;. erit quádra- deo. 

'àm lateris BG, & taliumz1.quadcatum re FK. Cum igitur & 

alum partium r.oftenfum fit dpadratumre&z Blizqualia erünc 

juadrata rectarum BI, FK : Ac propterea & reca ipíz, & circuli 
x ipfis defcripri BCDB, FGH,, equales erunt. Idem ergo circü- 

us comprchendit,&c Qgod erat oftendendum. 


COROLLARIVYMH. 


MINC fi.lineas perpendiculares coniungentes centra circulorum 
jui bafes oppofitas tam cubi, quam odtaedri circumfcribunt, equales ef- 
E. Sienimex centro (pherz ad bafes cubi & octaedri perpendiculares du- 
antur, cadent hz in centra eircdlorum ipfascircumícribentium, exco- 
oll. lemmatis t propofiio. huius lib. c qui cum fintequalesoftenf,z- ^ . ,, 
aliter diftabunt à centro fphzta, ex lemmate a. eiufdem propof. Ac C ?T-4*4rv 
oiude quales erünt dié&z perpendiculares. Que cum fint dimidlate ?idecámi, 
attes re&arum, quz centra oppofitarum bafium conneGunt. ( Nat fi 
roducantur,perpendiculeres quoque etunt ad oppofitas bafes, ez fcho- 
io propof rs. lib. ti. propterea quod parallele funt oppofite bafes in o- 
laedze, ex coroll. 4. propot 14. lib. 5a quemsdmodum & óppofite bafes 
ubi perallele funwaquales etunt perpendiculates centra oppofitarum 
sfium ceniungentes tam in cübo, quam ia oGaedre. quod cft projo- 
Ium. ' 


THEOR. an PROPOS, sx 


S 1 o&aedrum, atque tetraedrum eidem fphare in- 
zibantar; Erito&taedrumad triplum tetraedti, vt latus, 
Gaedriad latus retraedri, 

IN eadem fphzra infcriprum fit & o^ 
aedrum ABCDBE, & tetraedrum GHI- 
. Dicoita effeocaedram ad triplum te- 
aedri; vtlatus BF, adlatus HI. Duda e- 
im in octaedro diametro AD, diwiderur 
&aedraüm in quatuor pyramides, quarü 
tus communis cft ipía diameter AD, & 
:rtex cómanis À,nempein BCD A,cuius 
iis BCD:io BDFA: cuius bafis BDF: in 
DEA,cuimsbafis CDB:& in DEFA:cu- 
s bafis DEF: qua quidem omnes baíes 
fra quadratum BCEF, cziftuntcoatinchtes cam ipfo dimicla. 
m partem octacdri. Qgoniam veroqualiber hasum pyremi- 

Um 





. 
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dum conftat duobus rriangulis zqtnleteris octaedri, & duobul 
aliis griangulis, que quoniam latus ipfornm communecft AD, 
a S4rimi, diameter, & reliqualaters, ipfius oCtaedri latera exiftunt ainter 
fe zqual.a funt; efficitur has quatuor pyramides zqualescftin- 
tcr fe; cum contincantur planis & multitudine, & magoindue 
mqualibus. Conftirufllhr (uper GHI, bafin tetraedri, prt 
L IkLM, ciufdem cum tetracdrotlae- 
dini;; quad ipfius tetraedii triplum ent 
pet corolf.1. propof.7. lib r2. Rurías fupt 
ba(in octaedri NOP, & TVX, báf retrae- 
dri zqualem, conftituantur duopnfman 
NOPQRS, TVXYZsx, eiufdem cum e 
Ctacdro, feu pyramide ACDE altitudinis. 
b Quoniam ipitut GHI, hoc eft, TYX, 
bafis tetraedri (efquitertia eft ipfissNOP, 
bafis octaedti: Brirquoque prifma TVI- 
Y Za, prifmans NOP QRS,fefquiterium 
cum priímata eiufdem aic tudinis fioc vt 
bafes;exiis, quz ad propof.7.lib 12. demonfbrauimus. Eftauta 
& o&tacdrum ABCDEE, ciufmodi prifmatis NOPQRS,fqei 
terrium; (Nam pr'fma zquale eft vibus pyramidibus cxcorolt 
Propol-7uib. i1.qualium quatuor contiacre diximus odacárss. 
pitur quale cft octaedrum prifmati T VXY Za. Quia verope 
fma TVXYZa,ad prifma GHIKLM,proportionem habetquiat 
alritudo tlliusad altitudinem huius, ex fcholio propof.r4 libit 
Eft autem aliiiudo prifmatis T VXY Za, quod octaedro 
eft; cadem qua o&tacdii, ex con(tructione: Erit quoque 
drum ad prifma GHIKLM, hoceft, ad triplum rerracdri G 
vt altitudo octaedti ad altigudinem tetraedri: E ft autern akicaó 
octacdri,nempe perpendicularis centra bafium oppofitarum ce 
jungens, equalis lateri cubi, nimirum perpendiculari cep 
. fium oppofitarum conpe&enti, per coroll. propof.1r. buisiié 
Atque vt latus cubi ad altitudinem reraedii, ita eft larusodte 
dii ad latus tetraedii. ( Nam tam quadracumlateris cubi ad qt 
dratum altitudiais tetraedri, quam quadratum lateris 
ad qium lateris tetraedri,eft, vt j.ad 4.Pofito coim qua& 
to diametrifphara o. eritquadrarum literis cubi 3. ex propo 
. lib.1.& quadratum altitudinis tetraedti 4 ex coroll.z. propos 
lib.1:. ideoque quadratum lateris cubi ad quadratum alit 
tetraedri, eft vt 3.ad 4. Ruríus pofito quadrato diametri fpbrst 
6.crit quadratum laterisoCtaedti .& quadratum lateris céva 
«-&c. ) Eft igitaroctaedrum ad triplum tetraedri, velatasodie 
ti ad latus tetraedri.Si itaque odtacdrum,atque Tetracdrum & 
dem (phar in(cribantur, &c.quod dembonflrandum aO L 
C 


| 
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EX di&tis infertur, its cüfalritndigem o&aedriad altitudiaem tetrse, 
ri. vt latus oGtaedri,ad latus tetraedri. Oftenfum enim eft, ita effe latus 
abi, quod quidem zquale eftaltitudini otagiri, ad altitudinem tetrae- 
r), vt latus octaedri ad latus tetraedti. ltem colligitur, it effe diame- 


'um fphere ad latus tetraedri, vt latuso&taedriadlatuscubi. « Nam & à. 18.tePtil» 
uadratum diemetii ad quadratum lateris Tetraedri, & quadratum la-.deg,— - 


is a o&aedri ad quadratum lecegis cubi, proportionem habet íe(quial« 
E . . . 
THEOR. 33. . PROPOS. 1s. 


$ 1 reda linea propofita potuerit totam aliquam lj» 
)cam (eCtam extrema ac media ratione ,& maius eius 
egmentum; Item toram aliam (inyllived fe&tatn, & rhj« 
ius eius fegmentum: Ecit tnaius [egmeévánsprictis He 
üs Icofaedrimitusautem fegtnentu 
4tus Dodecaedti ciusfphara, cuius recta linea propofi- 
à diameter cxiftit, | 
P ossi recta AB, re&am CD, & eius fepthentum maius 


;E; ltem rectam FG; & ciusfepmhenrum minus HG. Dico CB, 
(le latus Icofaedri,& HG,larusDo- C EDF Hd 


ccaedri, ciusfphara , caius AB, dia- 
yecer exíftit. lotelligacur enim in 
'haera,cuius diametcerAB,deícriprum ; 
:ofaedrum AIBK, & Dodecaedtum í 
N BO, Latera dcinde Icofaedri op- 

K B Oo 


ofita Al, BK, conneGlantur recta 1B, ^ BM 

o2 fübtendet vnum angulum penta- t. 
oni ex Icofaedti latenbüs cotnpofiri, vt conftat ex propof.i6. 
b 25. (Nam irtea figura, ducta recta ZF, erit RSHZF, penca 
atn , ob quinque latera Icofaedri zqualia GR, GS, GH, GZ, 
F , cadentia in faperficiem fphsrz, in quo re&ta RH , latera 
ppofira AX, HI, coniungens angulum RSEL, fubtendit (clae 
ufque patebit cx cenftructionelcofacdri, quam ad finem lib.16. 
t Pappoafferemus. quod eriam videre licet in aliquoIcofaedro 


iareriali. Quia vero AI, BK, latera oppofita parallela funt, 


polteriósisieeat 


* 
- 

! ' . 
- ^ 


3roll.. propof. t6 lib. 15. b erudit anguli AIB, IBK, equales b as.prithí, 


205us rectis; Ac proinde, cum fintintecfe zquales.(Ducta enim 
ia dismetro IK;cum latera AL IB, trianguli AlB,zqualia 6nt 


teribus KB, Bl; & bafes qüoquc AB,IK,zquales; c Erutiran- € Srimi. 
ili. AIB,IBK, equalcs) reti crunt; d idcoquequadratum rectae d 47.griti. 


opofita AB,zquale erit quadratis rectarum AL, IB;Brat autem: 
em quadratum iectz AB, z quale, ex hypothefi, quadratis te- 
arum CD; CE. Igitur quadiama rectarum IB, 1A; zqualia fang 

90 quadra 


p* . Everin GBoM. . 
quadratis re&aruth CD; CE; Acpto cum CE, fit mais [et 
- pitentüm ipfis CD, dluifz extrema dijinedia rationc Itenr1A; 
maius fegmentum ipfius IB;Girhiliter diuifz; (Nam IB,fübrendit 
angulurá pentagoni, cus latus eft LA; litus Icofaedri. Conftat 
' auteni, recta fübtendentis angulum pentagoni, fi [eceruteree- 
. a Rtert- inaac mediaratione,emaiuslegmentum eflc quale later esf- 
dec. dem pentagoni) equaleexit CE, maius fcgmentum ipfi IA, laua 
b x.49r-. Icofasedii, ó Cum ehim fit ve CD, ad CE italB,ad IA;« eritquo- 
tidscimi. — que «t quadratum re&z CD, ad quadratum re&£ CE, ica qu- 





c-iifekti. ^ C DF H G duratum rcctziB,ad quadratum e 

: mnes udi *» |-&z2lA;Accomponendo,vt quadr 

ta retarum CD,CE,ad quadraruni 

| rectz CB , ita quadraza redarun 

IB,1A ad quadratum rca 1A: G: 

: ftenifa funt Surem quadrans rcs. 

rum CD,CB, equalia quadrata re 

d n.quis- K 5 " BMO Garum IB, 1A; 1 Igitui & quadr 

" tore&z CE,zqualc eft quadratum rez IAjidcoque rectae CE, 
^ JA.«qualesfunt: Quod cft propofitum. 


. , Rvnsvslatera Dodecaedri oppofita AN; BO, fecentcurbi- 
fariam in L, & M, pun&is,que reta L M, & ipfa Jatera recta NB, 
6 33 primi. coniangantur.Quoniam igitur NL,BM,zquales paraliciz fuat, 
t pet ceroll.j.propof.:7.lib.r;. eerunt quoque LM, NB.zqualesa 
parallels: Eft autem reGa LM, fecanslatera oppofita bifariam, 
perpendicularis ad ipfa latera oppofiza per idem coroll. Igic 
EM primi. & NB, ad eadem perpendicularis cric, f Acproinde quadrare 
M re&a propofitz AB, zquale erit quadratis reciarum NB , NA 
z Quare cum idem quadratum re&z AB, zqualc it politum qu 
dratis rectarum FG, HG; aeqealia crunt quadrata reCtarum NB, 
N A,quadratissectarum FG, HG. Ác propterea.cum HG,fitm- 
nusfegmentum ipfius FG, fe&tz extrema ac thedia ratione: Ires 
— NA minusfegmentum ipfius NB,hoc cít;ipfius LM, fimiliter dr 
uifie, per coroll. 4. propof.t7. lib. 1. quale eric HG, minus fe- 
gmentumipfi NA, lateri Dodecaedri. Qnod quidem non aliter 
oltendemus,«c fupra demonitrauimus, CE, maius fcg menus 
. mqualecffeipilA, late; Icofaedri. Sirecta ergolineá propoft 
potuerit rotam abquam lineam fectam extrema ac mcdia rage 

nc, & maius cius fcgmentum; ltem totam aliam limiliter feas 

& minus eiusfegmentum : Erit maius (cgmentum prioris lios 

Jatus Icofaedri; minusautemíegmentum poflerioris lineae les 
D odecaedii cius (phzrg,cuius recta linea propolita diameszes a 

ifi. Qgod ecicolbendendum,.— 


Lv. THEkOR 


L1BER XIV. E, 
THEOR. 24. PROPOS. »4: 

Si latus octacdri potuerit maius & minus (egmens 
um redz linezextremaac media ratione feta: Bonedt 
acus Icofacdri in cadem fphara deícripti duplum rmí^ 
ioris ícgmenti. ! ) 

o ss1T latus AB, odtacdri ABC, & ináius fegmehtum 
JV. & minüs EF, rccte DF, [c&z extrema ac media ratiónt 
Hit quoque eidem fphzrz infcriptum Icofaedrum GHT, cuius 


atus GH, & fabtendens angulum peàtagoni exlateribus Ico» 
aedri compofiti Gl, & diameter A 


D RF 
3l. Dicoquadratum lateris GH, 77st 
laplum eflc quadráti miforisfc- / | tc 
"menti EF. Cumenim GH,fitla- — B 
us pentapgoni, cuius vnum "P. 
um fuübtenditre&a Gl;« erit GHI, C Y à 9. rfrtil 
dec 


naius (egmentum ipfius GI, diui- 


z extrema ác media rátioncj & Ác proinde compofitare&taex b j.tertü- . 


» 


31, GH, fccabitür fimiliter ia G, puncto eXtreina ac media ra- dec. 
ione. « Quia veroquadratum diametri HI, &qualc eltquadra- c. 479r 
is rectarum Gl, GH, quod asgulus IGH, reQus fit, vtinptk-má — — 
d enii propof. oftcnfum cft; & quadratum lateris AB, &quile 
|uadratis re&arum DE, EF, ponitur; Érunt; vt quàdratüm dià- 

netri HI, ad quadratüm lateris AB, ita quadraaa recarum GI, 


» EH, ad quadrara rectarum DB, EF: 4 Bft autem quadratuin d 14 4errióc 


ig metri HI, duplum quadrati lateris octaedri AB Igitur & qua- dor. 
rata re&aram G1, GH, dupla funt quadraterum re£tarum DE, 
IF. Atqui vt quadratare&arum GI, GH,ad quadráta re&arum 
)E, EF, ita eft quadrátum recte GH, ad quadratum reti EF. 
Nam « cum fic vt GI, ad GH, ita DE, ad BF. f Erit quoqie vt &. à. 9a 
uadratum red Gl, ad quadratum rcct& GH, ita quadtatuih ridecisni. 
ectz DB, ad quadratum re&z EF; & componendo; tt qua- £ 23. feotà 
rata rectatum Gl, GH, ad quadratum rez GH,ita quadratá 
t&arum DE, BF, ad quadratum toc& EF: Btpermutando, vt 
madrara redterum GI, GH, ad quadrata rectarum DE, £F, itá 
uadratum rectz GE, ad quadratum re&z EF.) Quàdratum ipi- 
urrez GH, duplum quoque eft quadtati rese B S. Q gare fi 1a- 
às O&taedri porucrir maius, Kk mibusfegrüentum,&c. Quode«  . 
it'oftendendum. 
. THEOR. iy PROPOS 3i —— 
- S1 re&tallinea diuifa extrema gc media ratione cá mis 
fare fegmelitoangulumredum cóftituat; cnírecta luba — . 
| ^ we a tenda ^. 


^ 
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tendatut: Erit recta linea, que potentia fit fübdupla i- 
pns rese fübteníz, latus octaedrieius (phare, in qu 
. di&um minusfegmentum latusexiftit Dodecaedri. 
LrNs4A tecta AB,íeCtain C, extrema ác media ratiooccom- 
fituatcum rea AD, quz zqualis fit minori fcgmento AC,an- 
ulum re&um A, cui reda fubrendatur BD, fitq; re&a E, poca 
] E fubdupla ipfius BD. Dico B,latuseffe oGtaedri illias (phzxz, 
AD inqua AD,vel AC,latus eft Dodcecacdri. Cume. 
nim per coroll.i. propof.7. lib.13.maius fegmentum 
c 1. /T p BCiiatusfircubiilliusfpbzre,cuius minus fegmcn- 
| tum AC, vel AD, latus cft Dodecaedii erit diame- 
ter illius (pharz potentia tripla maioris fegmenri 
|a 4 nr B , BC, nempe lateris cubi:a $unt autem & quadrar 
dec. j rectarum AB, AD, nampe totius linez;, & minoris 
| .fegmenti, tripla einfdem quadrati maioris fegmenti BC. yua- 
. dratum igitur diametri fphzrz aquale erit quadratis recarum 
| AB, AD, boc eft; quadrato rectz BD; Ae preindere&a BD, da- 
b tagertió- metercít fpherz. b Quare cum diameterfphzrz potentia fit do- 
des, .—  plalaterisOGaedrijPoífitautemtecta BD, duplum rectae E,quod 
» 1ccta E,ponatur potentia fübdupla ipfius BD; Brit E;lacusOctae- 
dii eiufdem fphzrz, cuius AD,latus Dodecaedri ponatur. $i igi- 
tur tectalinea diuifa,&c. Quoderat demonftrandum. 
tos COR OÓLLARI V M. 
€ 3R, teta c QVONIAM verolatus OQaedii E, potentia fefquialterum ef tate- 
dee, ris €ubi BC,cuius maiusfegmentum eft AD, latus Dodecaedri, vt conflat 
ex lis, quz oftendimusad propof.4. lib.13. cum BC, fit malusfegmentum, 
& AD, miaus rez AB,exirema ac media ratione dinifz:fer(picuum ef & 
linea qutuis reft4 (nimirum BC)feeetur exttema ac media ratione, Scala 
linea (vecbi gratia E) potentia huins fefquialtera it latns O&tacdri, mains 
fegmenrum (nimirum AD) effelatus Dodecaedriciufdem fphzez , in qua 
Ottiedrum defcríptur fuerit. 


THEOR. 2e. PROPOS. as. 

. S1 latus Tetraedri poffit maius & minns ícgmentum 
litre recie extrema ac media ratione fe&z,latusIEco(ae- 
dti eidem fpharz infcripti potentia fefquialterum ef 
rginoris fcgmenti. mE 

A H I  Possir Tetraedri AB- 
CD, latus BC, maius fegmea 
turh EF, & minus FG , reciz 
EG, diüifíe cxtrema ac medias 
ratiane: Sit quoque HI, jaeus 
Icofaedri HIK, ciufdem fpha- 


: G 7*. Dice HI, rcdam potenria 
0 cfc 
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Kc (c(quialteram minoris fegmentj FG. Subtendatenim re&a 

IK,voum angulum pentaponi cx Icofaedtri latégibus c6mpofiti, 
onnectatnrque recta IK, diameter. « Quia igícur HI, eftmaius a. 8.tertii- 
igmentum re&z HK, diuifz excremagc maediaratione; & Brit des. ^—' 
juoque compofita KHI,diuifa codem modo ip H, maiufque (o. b ;.tertis- 
£ncntum HK,& minus Hl.c Fiat ex redis BC, EF, FG;trlangu- der. 

1m BCK,ita vc BL,re&aipfi RF,& CL ipfi FG,fit zquafis, d Bric- c 12. primi. 
[ue angulus L, reus, quod re&a BC, ponatur poffe rcQ'as BL, d 48.primi. 
2L, hoc et, rectas BF,FG: Kftanrem & angulusIHK iectus;vt - 
'Kopof 23. huiuslib. oftendimus: e Eftque vc BL;ad LC,itaK H, e 2.qmar- 
id HIf igitur criangula BLC, KHl,zquiaagula funt. Ac pro- fidecimi. 
»terea, vt KI, ad ]-H,;1ta BC,ad CL: & permutando, vt KLad BC, f 6.fexz. 

ta HI,2d CL.6 Atqui IK,diametereft potentia fc(quialtera late- g 4.fexs. 

is T ctracdri BC, Ergo & HI lacus Icof2edri erit potentia fefqui. j D-Jerté- 
lterua ipfius CL, hoc eft, minorisfegmenti FH. Silatusitaque des. 
l'etraedri poffit maius, & minusfegmentum, &c. Quod often» 

lendum erat. 


 THEOR. ig. . PROPOS. :7. 
Cv » v s ad O&aedrum in eadem cum ipío fphzra 
lefcriprum, eft, vc füperficies tubi ad Octaedri füperfie 
jem.Item vtlatus cubi ad femidiametrum fphatz. 


Sinr in eadem fphzra cobus ABCDEFGH, & Octae- 
rum IKLMNO, quorum centra P, & Q. Dico cam effe pro- 
oxtieaém cabi ad O&acdrum, quam babet fuperficies cubi ad 
1perficiem O&aedri: ncc non, quam haber cubilatus ad (emi . 
iametrum fphzrz. Dudctis enim ex centris P,& Q;adomnes 
nggulos tam cubi, quam Octaedri, re- É I 
tis lineis, refoluctur cubus in fex py- | 
imides zquales, quod habeant & ba- F li, /Dp 
*s aquales, & altitudines (Cum enim | GANE 
irculi defczipti circa pyramidum, feu G V3 | 
ubibafeszquales,fintzqualesacpro- B C  L 
terca equaliter à centro fphera diftent; ecunt linez perpen- 
liculanes ex centre P,ad plana circulorum, feu bafium dictarum 
lactz, nempe altitudines pyramidum,zquales pez lemmg a. pro- 

'of.1o. lib.4.:) Atque O&aedrum in octo pyramides equales, 

andcem ob caufam. i Quoniam autem idem circulus complecti- i 21 quarti. 
ur & cubi quadratum, & o&aedri triangulum: zqualiter difta. decimi. 
unt bafes pyramidum cubi, & ectaedri à cérofphare,perlcm- 

aa prafstum: Ac propterea equales erunt altitudines pyrami- 

um ctbi,& O Gaedri.Quam ob rem erit,vt vns pyramis cubi ad 

'ham pyram.dem Octacdri;ita bafis pyramidis cubi ad bafin p y- 

o0 j rami- 













- 
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ramidis O&aedrt, ex fcholijo propof. 
6libiz, Ac proinde ex iis, qnae in 
fcholio propef.s:. lib. s. demonftra- 
uimus, fextuplum pyramidis cobi, 
nempe cubus ipfe;ad p yrasmidemO- 
- Qaedri, ita fextuplum bafis pyram: 
dis cubi, füperficies videlicet vo 
. «ubi;ad bafin pyramidis O&aedii; Idcoqi rurfus ex cedem (cho- 
lio.vtcubus adoCtuplum pyramidisO&acdii, nimirum ad ipfum 
OGaedrum,ira fuperficies cubi ad octuplum bafis pyramidis O- 
Qacdti ad ipfam fcilicet foperficiein O&tacdii. Quod. primoloce 
eftendendum proponebatur. 
SrN T rurfus in cadem fphsra cubus ABCD, & o&aedrum 
EFGHIK, fitque diameter D hrce.fen OGacdri EG, & centrum 
L. Auferatur antem ex AD, latere cnbi tertià pars AM; Isemex 
femidiametro BL, tertia pars EN. Quoniam vcro quadramm 
IFKH, lateris Octaedri, bafis exiftens duarum pyramidum, ia 
& 19.4ertij- quas OGaedrum fecari diximusprop^/.:6. huius lib. e fefqoial- 
dec. terum cft quadrati BD, lascris cubi BC : Eft autem & recta AB, 
Icctz BM, fefquiskera, ex oonftru&ione; zeciprocabunrur baícs 
vsde- 3FKH; BD, & alticudines AB, BM: & Acpropterca paralicicgi- 
(imi. pedum fupex báfa 1FKH, &ffub altituiinc BM, zquale e- 
rit parallelepipedo ^:?«: batin BD, & fub altitudine AB, nimi- 
rum cabo ABCD. Ka.'vsquiarecta EL. re&z EN.tsipla eft;cra 
- & parallelegipedum fuper bain 1FKH , & fnb altitudine BL,ui- 
plum parallelepipcdi fupegs candem bafin, & (ub alicudine EN, 
vt iti [cholio propof.14. lib.z;. oftenaimus : Sed & idem paral- 
Iclepipedpm foper bafin IPEH, & fob altitudinc EL, triplum eit 
pyramidis IFKHB, ex coroli.z. propof.5. lib.» Igitur pyramas 
JFKHE, zqualis erit paraliclepipedo fuper bafin IFK Hl, & fub 
altirudipe BN:Atqui huius parallelepipedi duplum eft parailele- 
pipedum fapot candem ban, & fub ain- 


| . 4 tudine LN, ex (chohopropof z 4. hb.rs, 
^ ji 1"94 & altitudo LN, dupla fit alitodi- 

e 16. 6u49- , ni$ EN. € Item O&aedsum EKFGHIE, 
deci ^ . duplum eftpyrarhidisIFK HE. Equal 
- pira 


tidecim. ie 

igitur eiit parallclepipcdum faper 

- n K H, & fob alricedise LN,Octaciv 

BFGHIK. Citerum] quia. parallelelepipedum fuper bafin 

.KH,& fub altitudine BM.eft ad parall.lepipedum foper eaaésm 
bafin, & fuübaltitudinc LN, vtalcitudo BM,ad altitudinem EN, 
ex fcholiopropof. i4. Iib.11. Vraatem BM, ad LN, ita eft AB, ad 
BL.(Cumenim fit ve AM,2d MB,itaEN,ad NL: & componca- 
do, Yt Bad BM,ita EL,ad LN;erit qaequepermanado,viaB, 

- a 


LÀ 
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d BL, itaBM, ad LN.) Btparallelepipedam fuper bafin lIFKH, 
t (ab altitádine BM.zquale eft oftenfum cubo ABCD:Bt paral- 
elepipedum fuper eandem baíin, & fub altitudineL N squale cft 
9 &aedro RFGHIK. Igiturerit quoque vt cubus ABCD, ad O- 
taedrum BFGHIK ita AB, latus cubi ad EL, femidiametrum 
»herz. Quod fecundo loco demoníftrandum proponebatur. 
Juocirca cubus ad Oétaedrum in cadem cum ipfafphzrade-— 
eriptum,&c. Quod erat oftendendum. j | 
- ' SCHOLIUY M. 
QVO 2D denenffratum eft ,2 diametrum fbbara ,in qua omuia &. 0).tertis 
winque corperareguluria defcribuntmr, eff fe/quialteram potentia la-. dec. 
oris Tetraedri, ita t fiquadratum diametri ponatus 3.partiym,óa- 
undem 3. fit quadratum laterig Tetraedri; porfpicuum ef], f ex qua- 
vato diametri data auferatur quadeatusm duas sentias sime parte 
pntinens, vt in [cbolio propof.33. lib.6:ofkendimen, latsu buin[ce qua- 
vati e(e Tetraedrilatms. Veletiam fé quadrato diametriconfituan- 
wr duo quadrata aqualia: qua proportionem babeant duplam, ex eo- 
em [cbelio; maioris quadrati latus effe asma Totraedri. Namfoex 
wadrato diametri y. partium deivabatur quadratum later Tetrao- 
ri 2 partium relipquatut neceffa ef? quadra- Dc 
us 1.partio,nd quod duplam babet proportio- 
em, quadratum lateris Tetraodri. Vt fi dia- 
veter (bhara ponatur AB, ex cuiu quadra- 
p detrabatnr quadratumrecia AC,contmens - 
iau. tgrtine partes , quadrati diametri AB: À B 
'el f$ eouffünantur duo quadrataveliarum AC, BG quadrato da- 
setri AB, aqualia, ita «vt quadratymriQo AC, dnpisss ft quadrati 
Ma BCierit vella 4C,latue Totraodri. 
RY RSVS b cumoflenfum fit, diamatrum fbarapotentia duplam b. 34.0518. 
Je lateru Otaedri; Fit, [iex quadrato diametri AB , dematur qua- des. 
ratum reifa AD; quod dimidium [t quadrati diometri AC: Vel fs -' 
vnfituantur duo quadrata reCarum 4D, BD; quadrato diametri 
[B, aqualis, (5. inter (s proportionem babentziaaqualitatis focundaym 
sédrinam fc boli propo[.33.lib.G.redam AD, laton effe Oclaodri. 
DEINDE, c quoniam docuimmu, diametrum [hara potentia b14. tertài- 
fe triplam laterie cubi: Efficitur , (i ex quadrato diametri AB, au- dec. 
retur quadratum rella BC, quod terión pars fit quadrati diamurri , 
tb: Vel i quadrato diametrs AB, confruantur duo quadrata a- , | 
uAlia vedaruto AC, BC, ita «t quadratum vella AC, duplum fs 
suadrati recla BC, iuxta dolirinam einfdem febeliá propof. 53. lib.6. 
ineam veiiam BC, cmbi latus exiflere. Velcorto cum diameter AB, 
Jfit Ch latuns Tetraedri, qoo latus cubi ex covoll s. propo[ A5. lib. 1). mo- 
feffum «5, fi ex quadrato diametri AB, nu(eratur quad: atum late- 
V Tetratdri AC, relisquiquadratum laserie cubi BC : imi | 
. 00 4 
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dmn 2 contrario, fex quadrato diametri AB, toleturquadbatumle 
! terio cubi BC remanet quadratum lateri Totraedri AC.—— 

|: PRETERE 4,quia fi relin aliqua potuerit totamqumjum 

vellam extrema ac anediaratione (eam, cb» maius rfi opacum: 

8 11-4547 à Mais [egmantum ofi latus Ico[aodri illu (bara, mim lumen 
tidecimi. — pfl rola prios linea: Conflat féquadratodiametri AB, exbuste, 

ésxte en, quain [cbelioprepo].33. lib.6. demonfirata (um à nhu, i 

quadratsaqualia reclarum AE, BE; proportionem habentium, quin 

ve/la quauis extrema ac media rattne diia ad maim Jumeaux. 

ov Reélam minorem BE, (Ja 1eofaedrilaws. 

POSTREMO, queniam fi rela quapiam potuerit ttam al 

| (0 quam reldiam diníam axtrema ac mudia ratione , C mam ilu 
b 3.gur- fetrmentump ; b ddjnue fegmaytugto loma ofü Dodocaedri cian [urs 
pidecimá. — «uus diaqmetar prior linea: Liquet , fs quadrato diamairi AB, 
j flitsantur duo quadrata aqualia ve(larump AF , BF, Lo vem 
| habentium, quazo quàcunque veida [mea extrema ac sbediarutum 
2 dinis ad puni (egmuentióm ; Minorom linsam BF, leti efeDuo 

r$. 

 . HACTENVS ergo Hybicles, Campanus, o FrancfmCoo 

dalla de goxpparationa folidorpos regulorimp eidea (hora impher 

tum [cripferqt. Sequente AuLIID quinque propef- ad sdesm neget 

pertipontes cellegi ex Cardano lib, .do péiis bsp, ad buxo quje 





quitur modum. Adfiniw deinds libyG Va «lia adiziemuAtt 
ed eerundem quinque cerperum Regularium infbera do[criptuutm 
qerundemque orn parationotm ffectant. 


0. THEOR. ae PROP oO S. 48. 

S1 fint quatuor lines te&e continue propórtiott 
les, nec non & aliz quatuor, ita vt fit eadem sntee 
. dens omnium, Erit proportio tertigad tertiam propt 
sionis (ocunds ad .(ecundam duplicata ; & propon? 

quartz ad quartam eiufdem proporsienis fecunde 

(fecundamtfiplicata, — 

$1N7 qnatuor zecta: À, B, C, D, continue propordonti 
pec non quatuor À, E, P; G, ita vt, A, roQa antecedens nt? 

mnium, Dico propottionem C, ad F, tertig ad «eriam 
duplicatam proportionis B, ad E. fecunda ad fecundam! 
proportionem D, ad G; quartz ad, quartam cffe triplicast 
eiuídem proportionis B; ad E, fecunda ad (ccundam, s 

enim recta C,ad rectam A,ex defin. 10. lib.g. proporuoncm 
, € te riti. bear duplicatam proportionis rcéta B. ad rectam A ; e habt 
| entem & quedsatum scQ& B, ad quadra sete A, duri 


Lj 


LIBER KIV. 


. 4 
Jam Proportiónem ciu(dem proportionisrectz B , ad tectam Ai, 
Brit vtrecta C ,adrectam A , ita quadiatüm rete B , ad qua, , 
dratum rectz A. Eadem ratione erit , vt recta ^ 
F,ad redam À , ita quadratum rez E, ad B UA ] 
quadratum rectz À ; Etconuertendo, vtre- C, , 
&a A , ad rectam F , itaquadracum rectz A, D ——25 € 
ad quadratum rectz E. Quoniam igitur eft quadratum re&z B, 
gd quadratum redz A,vcrcta Cad rectam A;& quadrarum re- 
&z A,adquadratum re&tz B,vrrecta | | 
A,adreGam F; Britex zquo quadta- quadr. B. Refia C. 
tum rectz B,adquadratürectz E» vt. quadr. 4. Resta A. 
recta Cad rectam F:s BíLautem pro-— quadr, E. Ree F. 3:20 exti. 
pertio quadrati rectz B, ad quadra- ' 
um recte B,duplicata proportionisretz B,ad rectam E. Ipitur 
k proportio rectz C,ad rcctam F, duplicata eft proportionis re- 
zc B,ad re&tam E. Quod eít primum. 

Rv25vs cumrectaD ad rectam À , ex defin. 10, lib. ;. pro- 
yortionem babeat triplicatam proportionis re&tz B, ad re&am 
Mié habcat autem & cabusrectz B, ad cubum rectg 4, triplica- 
iam proportionem ciufdem proportionis re&z B , ad rectam A; 
Brit vtrecta D, ad ream A , ita cubusre&z B, ad cubá recta A. 
Sadem ratione erit vt icta G,adre- y 
damA,itacubusreéctz E;adcubum | Cubeu B. Rede D. 
ectzA; Etcconuertendo vtrectaA, | Cubes — 4. Rella - t, 
id redamG,ita cubusrectz A,adcu. Cabe — E. Reda G. 
'um rc&tz E. Quia ergo eft cubus re- 
tz B,ad cubus iectze A, vt zecta D, ad re&arm À , & cubugree 
Lad cubum rc&z E, vcie&ta A , ad etam G ; Eritex zqua,cu- | 
Us recte Sad cubum re&z s,vtreGta D, ad rediam G : « Eítau- € j3.'vades. 
em proportio cubi rez s,ad cubum re&tz E,triplicaga propor- 
ionis rcéctz sad rectam s.Igisur & proportiorectz p,ad rectam f 
»,triplicata eft proportionis recss 2 , ad reétam s. Quod eft fc. 
:undum.]1taque fi dent quaruorlinez recte, & c. Quod demon- 
lrandum erar. | 


b 3j. yuder. 


&SCHOLIV M. ^ 


HOC idum demonfiranimen ad propof.10, lib, 8. de quotenuque BNu- 
werie continue proportionalibue duorum ordinum ab vno aliquo , ee- 
lera, numero incipiesntinm. 


THEOR. 25. PROPOS. 39. 
QvApRATVM lateris trianguji zquilasesi ad i- ———. 
(fam triangulum habet proportionem duplicatam pro. 
'ertionis lateris trianguli ad lineam medio loco pro- 


O00 $5 portio. 
| | 


- 


S6 ^ — RVYVCLID. GEOM. 
. sortionálem inter perpendicularem ab vno apguload 
Jatusoppofitum ductam, & dimidium ipfius lareris. 


Iu triangulo zquilatero À B C,ducatur ex angulo A, adlatus 

oppolitum B C, reda perpendicularis A D, quz bifariam (eabit 

| latus B C, vtin corollar, propof.1:. huiuslib.demonftrarum di 
&I) fe Ac ptopterca BD, d midium eft lateris A B. « Inuenistur erga 
A  reCa B, media proportionalis inter AD, & B D, Dico 

Pi ^ quadratum lateris A B , ad triangulum AB C, babere 
propartienem duplicatam lateris A B, ad. rectam E. 
. BDC Cum cnim re&aogulo fub AD, BD, zquale fit ti- 
' , ADguli ABC, vtperípicuum eftex f(cholio ptopof. 4t. 
b r.fexti- lib.s, bSitaüteidem te&tangulo fab AB, BD,zquale quadrarum 
rcctz E ; /Equalia eruattriangulum A B C, & quadratum rcd 
€ 20. fexti, B. «Quoniam vero quadratum lateris À B,ad quadrará recta B, 
- proportionem habet duplicatam lateris A Bad rectas & ; Coa- 
ftat; quadratum lateris À B,ad triangulum A B C, proportioacm 
baberequoq; duplicatálateris A B, ad rectam E. Quam ob rem, 

D quium lateris trianguli zquilateri,&c. Quod ctat demos 

andum. 
COROLLARIVM. 


ITAQVE, fi in triangulo zquilatero perpendicolaris ducsturex vae 
H ad eros Aube: in asdmtum dL pma medio loco proportie- 
iscft inter ditam pespendicularem, & dimidiü lateris: xquale ef ip& 
tsngulo. Oftepfum enim eft, quadratum rez E, quu media properte- 
.. maliseft inter AD, D B, zquale cffe triangulo A B C. . 
THEOR. ;o. |. PROPOS o. 
SIcubus, & Tetraedrum in eadem fphara deíci. 
bantur; crit quadratrum cubiad triangulum T'etraedri, 
vtlatus Tetracdri ad lineam perpendtculárem , qua ez 
vno angulo uianguli Tetraedriad latus oppofitum de- 
E $ cv quadratum cubi caiufuis A B C D,& 
A T ettaedri in cadem (phara deícripri cria 
lum E F G, inquo perpendicularis E H., ex ae 
. B CF HG guloB,adlatusoppofirum F G, dedacta diu 
dens F G,latus biliriam, ex coroll.propof.12.huiuslib. Dico,cf 
quadratum A C, ad triangulum E F G, vtlatus triaoguli E Fal 
perpédicalarem B H. Pofita eniminter E H,F H,media p 
d 18.t0918- vionali IK; d cum quadratum laieris Tetraedri EP, duplum 
dec. quadrau lateris cobi AB;efit autem & duplum rectapguli fob 
e t. [exti — latere EF, & dimidio cius F H, coquod di&um quadratum, & 
rc&angulum eandem babeant alicudinem, nempc EF: Bricre- 
Gaagu- 


- x 
c 
) 
i 


LIBER XIV. f$ c 
bangulam fub BF, FH, aquale quadrato lateris A B; sAcpro- a17 


terea A B, media proportionalis erit iater E F, F H, boc cft, cres 
ecta: FH. A B, E E;continué erunt proportionales: Sunt autem 
& tresrectac E H, TK, EH, continué proportionales, ex conitru- 


 fexti. 


tione. Igitur cum omoium antecedens fic F H, P erit proportio b 28.qaerz 
dde 


ectz E Y, edrectam RE H, tertie ad certiam, pro- 
»o£tionisredz A B, ad re&am IK, fecundz ad — FH. 
tcundam duplicata. Quarecum & quadrarum AB. IK. 
AC, re&g AB, adquadratam rez IK,hoceft, EF. BH. 
id criangulum E F G (eft enim ex coroll. propof. 


9. huiaslib. quadratü recta IK, zqualetnangulo BF G) c pro- c 29. fextí; 


»ortionem habcat duplicatam proportionis re&z A B,ad rectam 
'K; Brit quadratum cubi AC,ad triangulum Tetraedri E F G,ve 
atus EF,ad perpendiculaccm EH. Quocirca fi cubus & T'etrae- 
lrum in eadem fpharra defcribantur, &c. Quod erar demon- 
Hhrandum. ) 


THEOR.3, PROPOS. jr. 


L At v s Tetraedri potentia fefquialteruns eft axis, - 


fualtitudinis ipfius: Axis vero,fiue altitudo Tetraedri 
»otentia feíquitettia eft lateris cubi in càádem fphara de- 
cipti. | 

31r Tetraedri triangulum A B C. & altitudg, fen axis Te- 


racdri D E, latusq; cubi eiufdem fpharz F. Dicoldtus Tetrae- — 


Ixi A B,cíle potentia fefquialterum axis DE:Axcm vero D E;po- 
entia fcíquiterrium lateris cubi F. Nam circa A 


riangulum 4 deícripto circulo AB Ciad centü— ^ /NS LE 
2,in quod videlicet cadit axis D E,vt conftatex. B | d ;.gaasti, 


iropof.1j. buius lib. ducstur A D, femidiameter, 
k A B, latüs Tetracdri. la igitur quadratum 
ateris À E, hoc eft, lateris À B, e zquale cft quadratis redarum 


| D, D E, f & triplum quadrati (emidiametri A D; Fit, vt pofito f n. 


[uradrato lateris AB, feu A E, paitium 6. quadratum rectz A D, 
It caründem partium x. Ac proinde reliquum quadratum axis 
pB. talium partium 4. Qpapropter quadratum lateris T etraedri 
cíquialterum eft quadrau axis Tetraedri. 

Q v 0 N14 vero latus Tetraedri A B, g. potentiaduplum 
ftlaceris cubi F ; Erit quadratü lateris F, calium partium j.qua- 

m &. pofitum cft quadratum lateris A Bi Oftenfurn cft aucem 
aru ndem 4.eflc quadratü axis D E. Ipiturquadratum axis DE, 
'Íquitertium eft quadrari lateris cubi F .Latusitaq; Tetracdri po- 
'Rtis Ícíquialterum cít,&c. Quod eratoftendendum. - 


-- 


À COROL. 


e 47-brioi. 
Brlü- 
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y^ 


-- 


P 


5$ EVCLIE GBOM LIEXN.' 


COROLLARIVM Ek 
.Q.VIA vete,pofito quadrato lateris A B,partium 6. quadraten dame 
anum Ui fphazrz talium partium eft o. « quod diameter potentia firequalter 
docisni. lateris Tetraedri ; Earundem vero partium 4. oftenfüm eft quaitnem à- 
b , XiDE:perfpicuum eft, diametrum fpbere potentia effe dupla tíul- 
09./exti. quartam axis Teuaedri: Ac proinde, é cum quadrata habeantgroponte 
nem laterum duplicatanr, manifeftum cft, diametrum effe fefqualtnm 
axjs Tetratdri. Sefquialtere enim proportionis duplicau eit propose 
dupla feíquiquarta,vt in his numeris 4.6.9 apparet. Id quodetiamdocie 
mus in coroll.z.prepot i. lib. rg. 
., COROLLARIV M IL 
, CONSTAT quog;ita effe axem, fenaltimdinem Tetraedriad btw 
cübi eiderfi (phzra infctipti, vt latus Tetsaedri ad perpendicolarem ct* 
cti , moangulo bafisad [atus oppofitum duQsm. Quia videlicet « um htw- 
T2 gue trianguli zquilateri, hoc eít, latus Tetraedri ,. potentia feíquitertium el 
tidecumi. perpendicularis ex vno angulo ad latusoppofitum deduci , quamez hat 
propof.ipfe axis Tetraedri lateris cubi. 


THEOR. ix. PROPOS. . 
Cv v striplusc& Tetraedricidem fpbere infcipi 


DsscRisANTvR in cadem fpheracubusAsc , &Te 
tracdrum p &»c.. Dicocubum Tetraedii effe ctiplum. Couli- 
tuatur fuper p 1 ? , bam Tetraedii prifma n esami, candet 

d yo. quar- habenscum T etraedroaltitudinem. 4 Quoniam igiar eitbit 
sdecimí. H prifmatis, feu cubi a Bc, ad bafim pría* 
tis , (eu Tetraedri p x r , vclagus Teuacdpst 
rpendicularem ductam ex angulo quo05 
)J b G bafis px» , ad latusoppofiram. Vr suci 
/ | latus Tetraedri ad perpendicularem didi& 
ita eft, per coroll. 2. propof. 51. huiuslibr.al 
^D .B (udo Tetracdri , ac proinde prifmacis p1* 
ex,ad latus cubi, ideoque ad altitadiné cubi feu prilrnacis 13a 
ritbafis prifmatis Asc;ad bafim prifmatis p s * c H 1, vtholvs 
titudo ad illius altitudinem. Quare, pet ea, quz ad propoí 9l 
11.demonftrauimus,zqualia erunt prifimata ABC, & r c H 5,8 
ipforum bafes & altitudines reciproc &ur. Atqui pri(ma prf 
Mm triplum eft pyramidis,fen Tetraedri nto ,ex coroll.t propo 7. 
Ch lilir.12. Cnbusergo 4 8 c;triplus quoque erit eiufdem T cuacit 
ot psrc.Quaptoptét cubus triplus eft Teraedi eidem fphzize 
.. fcriprti.Qpod oftendendum erar, 
C6 n COROLLAR IV M. 
VNDE prifins eandem habens & bafim, &altitudinem cum Tetraeh 
equale eft cubo in eadem fphara, in qua Tetraedaim , defcripto.OM* 
- fumenim eft,eubum ABC,squalcm efie prifmati DEFGHI, &c. 


FINIS RLEMENTI DECIMIQVARTIL 
EvCLE 


^ gf9^ 


EVCLIJDIS 
ELEMENT VM. 


QVINTVMDECIMYM, 


ET SOLIDORVM QVINTVM,VT 
' nonnulli patanr. Vt vero alii , Hypficlis 
Alexandrini de quinque cor- 
poribus, ! 


LIBER SECFNDVF S. 
PROBL. r. PROPOS. i. 
In datocubopyramidem deftibere. 


N cubo dato A B C D E F GH,oportest de- 
fcribere pyramidem , feu Tetraedrum.. Ab vno. 
eiusangulo , nempe ab E , ducantur in bafibus 
tribusipfum conftiwentibus tres diametri EA, 
EG, EC,;ex quarumextremiratibus A, G, C,fi- 
militer diametri ducantur A G, G C, C A, in re- 
Quis tribus bafibus , quz extrema priorum rrium diametrorum. 
»nnc&anr. Quoniam igitur diametri quadratorum qualium. 
quales funt , quod pounda duplz ntlare- E 

im zqaalitim quadracórum , vt id fcholio 
topof.47 lib.z.demonftrauimus, perfpicunm 
Roquatmor wiangula.A CE,GAC,GAE, 

)C E , ex diclis diametris compofita , zquila- 

ira efie, K intor fo zqualia ; Ac propterea py- 
midem , ieu Tetracdrum conflit ex ipfis. 
uia vero omnes anguli Tetracdi in angulis B 
ibi colloaamrur;mtanifeffure eft ipsum in cube effe infcriprum, 
1defin.t.lib. 11. Quarein dato cubo pyramide defcnpfimas. 


Hum . PROBL, 


iC 


| 890 —Velip G&oHM 
PROBL.:  — PROPOS. 2o 


Inu data pyramide octaedrum defcribere. — 


S1Tinpyragiide, feu retraedro ABCD, defcribendum oie: 
drym.Diuifrs omnibus lateribus bifariaminB,F, G,E1, I, K,&h: 
Gis duodecim rc&is EF, FG, GE, HL, IK, KH, RI,ÍE, FK, KG, 
GH, HE, conftitauentur b&o triangula, quorum quidem que 
' fior EHL,IHK,KHG, GHE, fupra plasum BIKG;qeatuoras- 
A tem1FB , EFG, GFK, KFI, infra idcm planen 
confiftunt. Quoniam verolaterà AR, AH, crizs. 
guli AEH, equalis funtlateribus AG, A H,triae- 
gli AGH quod fiut dimidia retarumaztqualian 
. AB, AD; AC; Item & anguli contenti EAH, 
à 59. duodo- GAH , zquales, quod fint anguli trigugulórud 
eti. B | F Caequilaterorum ABD, ACD:« zqoales eruatbs- 
- KsEH, GH. Éademque ratióne zquales érsot 
rectz EH, HT, & relique codcm modo. Quare dicta octo rm: 
ula zquilaterafunt. & zqualia intet fe; idcoq; octacdrum coms 
ponunt EIKGHF; quod quidem cx defin. 51-lib.ir. intra cexrat- 
drum defcriptum eft; cütmromnes eius anguli cangant omnials- 
tera tetrácdri, ex copnftruGione. Indata:gitur pyrámide odtsc- 
drum defcripfimus. Quod érat faciendum. . 
. | GORÓLLARIVYÀ. 
QYONIAÀM vero tiia plana EIKG, GHIF, FÉHE, quadam 
fiit lia, fefe smutno ad angulos reGos fecantia, vt in corofis pe- 
f.14. lib. 13. demonftrauimus : quorum quodlibet pyr&midem ABCU; 
fecat bifariam. ( Nam quadratum (ETÉG, ipfain diuidit in pyzamudem 
b bd» HIKD, & prifina HIKG.4E: nec non in. prrimidem!EBFi, & ptis 
- EFCGKI) Conflat eutem pyramidem pyrámidi effe equalem, 8t prima 
cim, primati: $ Eodemque modo relique quadrata GHIF, FKHE, aividust 
. bifariern eandem pyramidem ABCD. ) Manifeftum ef, fi in sertaedso 
o&aédtüm infcribatut , tetraedrum bifariam fecari tribus Quadrasia »- 
gnalibes quz o&taedrurh bifariam quoque, & fefe ad angulos re&qs inter- 


| PROBL. j. - PROPOS. j. 
hj. Iu dato cübo octaedrtim defcribere, 
DascnatibaNDvA fit oGacdrum in cubo dato ÁH Di. 
uidantur latetga bafis ABCD, bifariam in pun&is I,K,L, M.qu 
cqanc&antür rectis IL, KM, fecantibus fcfein N, pun&o; 
quidem centrum eft quadrati ABCD, vtconftacex dem 
tiód& propof.8. lib» 4. Deinde cadcm ratiónc inneniancur mb- 
Quarum bafiurà centra O; PeQ). KR, $: Ernntigitur omnes rectae 
ex dictis centtis cu&tz ad media pugcta baftum, cuiufimodi (eme 
NLRLINI, $K, &c; aqualcs dimdiisláreribus onbi, fcu quadra - 
| í beri 


A 


Lis5zR XivV. p 
Drum; tt perfpicuum eft ex gradita demonftratioie propofzs 
1bx a. Poftremo fi przfata centra coniungantur duodecim re« 
kis NO, OP, PQ; QR, R5,$N, NP, PR,RN,$0,0Q, QS» 


| 


PRORP 
i font. Quoniam verolarra IN, . K 





abus KN, ES, trianguli KNS, qnodo- sl 


nt redis BA, AF; c 


H 
» angulus NIR,aqualis cit recto angu. a 10.042 


jyulo re&o ÍAF, in quádrato A 
les. Nonaliter oftendemus, reliquaslincas omaes & inter fe, 

X his duabus qualcsellc: (nimirum à centris ducanturre&e 

1d ditnidia Jarcrém, hac lege, vt quzlibet due ducantur ad di- 

midium illius lateris, quod commune cft duobuscubi quadra- 

3s, quorum duo illa pu&cla, € quibus videlicetre&iz egrediun- 

"ur,centra exiftunt.Ità enim vides duas re&tas NUR, du&as e(fe 

id L, dimidium lateris AD, quod comrunc cft quadratis AC, 

ÀE, quorum ceatra fant puscta N,& R : Its quoque duz re&z, 

Nk, 5k, du&t funt ad k, dimidium lateris AB, quodcommung 

sit quadracis AC, AG, quórum centra exiftunt pun&a N, & S, 

kc. Quai obrem conitituta ó&o triangula & zquilatera funr, 

k zquolia interfe; ideoque Octacdrum conftiruunt NOQRSP: 

Quod quidem ex defio.11.libuLimra cubum eftdefcriptum,cum 

»mnes vius fet anguli tangant cobi omnes fcx bafes in edrüm. 

:entüis. Quam ob rem in dato cubo octacdrum infcrnpfimus. 

Qyod faciendum erat. 

LA L1TAR. c In cubo daro ioféribatur pytamis: 4 In'hacdé-c i, 

ndé pyramide Octacdrum figuretur, factumqne crit, quod pro- dp. 


jonirur. Cum cnim ez demonftratione própof.. huiuslib.an. d. à. 4g. 
juli G&taedii tanganr látera prasidie Latera vero pyramidis sídye. 
uiuslib. exiftantinplanisbaGum — ^ ^ 


3x demonftrarionc propo[ 1. 

ubi, cam fint barum bafium diametri: peifpicuum eft, angulos 

J&acdri vabgere quoque balcs cubi,atque adco O&tacdkum cu- 

vele infcriptum: . 

En OCOROLLARIVM. n 
E, 1A vtto diametri O&edrl in cubo defczipii M Q.R Ó (fiduct^ 

Ee muto fecant ad angulos ze&tos, ex tetoll.i.propof, 14. ir 

^ 


T 


jj & Erunr bafes NR, NS. e: b primh 





RR NER 
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qux quideth eoniangunt centra baflum cobi oppofitarü t Manifefhem efl, 
zeQas lineas centta baium cubi oppofitarum ceuneGtentes non folum fe- 
fe mutno bifariam,vt docuimus coroll.1.propof.15. libr. 13. fedetiá ad ait 
gulos zc&os,vt hic oftendimus,diuidere. 


"o 0m PROBL 4 -— PROPOS. 4 
Yu dato O&aedro cubum infcribere. 


DArTvXx Otctaedrüm fit ABCDEF , inquo oporteatde- 
feribere cabum. Quoniam in Octaedro fex pyramides quad:as- 
ulz concinentur ; quarum videlicet vertices funtíex aoguli Ó. 
acdri, & quzliberduz Octaedrum conftituunt; fit vna carum 

E pyramis AB CD E, cnius bafis ABC D , quadra- 
! tum, triangula vero zquilateraÁA BE, EB C , C. 







(0 .-FD,DE »fintqie horum trianguloram contra 

A VEM G,H,LK, perquzducanturrez L M. MN, 

. UN NO,OL.parallclz lateribusA B,BC, C D , DA 
B 


QC Eruntigitur & criangula L ME, EM N , N EO, 
O&L, zquilatera, cum fimilia fint criangalit 
zquilaterisA BE,EB C;CED,DEA,cx cotolk 

ropof. 4. libr. €. atqueadeointer fe zqualia, pro- 
fterea quodlatera habent communia. Eft enim E M , latus come 
munetriabgulis LME, BMN ; EcEN, commune triaagoli 
EMN,N E'O; & denique E O,commune triangulis N BO, 

'" OBL Hincenimft,triangulun L M E, triangulo E M N ;hoe 

vero ipfi NEO;& hocipfi Ó EL,zquale e(le, Conueatant enim 

tete? LM;MN,NO,OL,in puncis L,M,N,O,vt mox oftende- 

, mus. Quocirca & quatuor rete LM, MN, NO, OL , interís 

218. qu4*/4 Lo valcs (ünt.« Quia vero du&darecta EK P, cripla eft reCkze K P. 

decimi. b Eftautem vt EP,ad K P,ita E A, ad L A;Erit quoque B A,tripl 

bU.  wAzL &.Eademquorationc E B, E C , ED, triplz etunt redt- 

rum MB,NC,OD.Qgocircarecte L M MN, NO, OL,cor 

uenientin punctis L,M,N,O,in quibus latera ea proportione fe- 

cagtur,quadriliterumq; conftituentL M N O Rurfus quia LO, 

L M, parallelz funtrectis AD, A B, non in codem cum ipfis exi 
c10.V8dél. ftentibasplano;c zqualisericrangulus ML O, anguloB A D qui. 

Uo . ré&useft,cum ABC quadratum fit, vroftendimus in coroll :. 

. peopo[14 ibas. in propof. 16. libr. 14. Ac propterea & angule 
L O,rc&userit.. Nonfecusdemonftrabimus & tcliquosas 
gulosL MN, MNO,NOL,re&osceílc. Quoniam vero 

' dij unde, pliünum perLO,L M,quam per N M,N O,du&um, 4paralicist : 

€ 1, Vitdec. Cit plaho AB CD, eipía, cum conucpiantinpunctis M . & 0 

vnum planum efficient,ex (cholio propof. :&.lib. ri. Qocircat- 
MNO,quadrarum erir,cum habeat & latera equalia,& an 
1tctos.Deinde, cum lacera BL, EK,uriüguli ELK, equalia t9 
ter 






A 
NV. 


F 
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tribus EO,EK.triangali EOK, & anguliquoqueip(s contenti, 
rqualesquodrecta e eraogelo Eqs cepere K.trianpuli z«. 
qétlaseri B A D, dudtabifariam feceraogulum A E D percoroll. 


»opof. 14 lib.ry.« Erant & bafes KL, KO,zquales, boc eft,reda à 4-frisi^ 


» O, bifariam fecabiturin K.Eadem raioneL M,M N, N O, bis , 


ariam fecabuatur in G;H,L Ac propterea rez GL, 6M, HM, 
3N,IN,IO,KO KL,cum fint laterum quadrati LN, dimidia, z- 
qualesiater fe eruni:Ideoque , cum & angulos contineantzqua- 


es,nimirum petosb equales erunt &rcüz GH. HL 1K,K Geb 4. primi, 


zentra G,H,L É,connccntes. Quia veto hz rcctz in plano exi- 


tuntqvadraiL NasgaloRque comprehendunt re&os : (ecu e 14.primi. 


:nim anguli LKG, GKL, IK O; duobus intro&is zquales; Sint 
wirem LKG,IKO,percorollarium ».propof. 32. lib. t, femiredtis 
ctus critangulus G KT': Badetnque rátione recti erunt aóguli 
tGH,GHLHIK) quadratum erit G H IK,cum babeat & latera 
tqualia,& angulos re&os. Quod fi eadem artcin reliquis quings. 
»yramidibus Octaedti cetitra triasgulortüm redis coniungah- 
ur, defcribeotur fimiliter quadrata: quz cut latera babeant có- 
nunia, zqualia interfe erunt, Quare fex buiufmodi quadtara 
:xubum component: qui quidem cx defin. jt. lib. 1 «intra OGtac- 
Iram defcriptusetit,cum o&o eius anguli radgarit oto OQae- 
ki bafesin earum centris.Quate in daro O&scdro cubü defctie 
'fimus.Quod faciendum erat. 


PROBL. 5 PROPOS. ;. 
Tx datolIcofaedro , Dodecaedrum infcribere, 


S 1 resduodecim pytamidibus pen« A 

sgonis; quz in Icofaedro continentur, 

juarum videlicet bafes funtpentagona 

x quinquelcofaedri lateribus compos B x 
ita, vertices veto; duodecim anguliIco^ 
1edii, voapyramis ABC D EF, cuius 
as pentegonum A BCD B, triangula 
tero zqulara ABE,BCE,CDE — C 6 p 
D BE, EAÉ, fintque horm triágulorum 

ena 6 H.LK IL, quz rectis conne&tancurlintis GH, HI,IK, 
TL;L G Rurfasex verticc F , percentratriangulorum re&tz de- 


nitantur FM, FN,FO, E P.F Q ; que-ezfcholio propoftilibr. 


iam fecabuntlarera AB,B C,C D,D B, E A, in MeN, Q,. 
, Qrita vr decem rez M A,M B, N EN C,Ó C,O D,P D,P E, 
QE.QA, equzlesáar, quz com acgulos comprekiendaotar^ 


j.bifar 






féalcs , gempe angulos péitagoai , d xqualcs quoquc crontre* dA.fritoi, 
: PP &zMN, t 


-MN,N 
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&z MN,NO,OP PQ,QM, puncta; M,N.O,P, Q, connectes- 


"tesi 2 Ac proinde & anguli MEN, MFO,OFP, PFQ, QFM, z- 


qualeserunt, quod & lacra FM, EN, FO, FR, FQ, zqutla fior, 
nempeperpendiculares ex aojulis traogulorum a quitarroum 
zqualium ad bafcs oppofitas aemiffz. Dum enim latera F8,5M; 
trianguli FBM, lateribus FB, BM, trianguli F B M, zqua»s fiat, 
contincantq; angulos zquales , nempe triangulorutm zqualuc- 
moram; berunt bas FMoFN, equales ie dereliquis, Que 
A biam vero & rez FG,FH,FLEK, PL ni- 

mirum (emidiametri cuculorü zqualium 

.ttiongulà zquilatera zqualia circomfcri- 

1 , 8 "bentium, zquales funt, & angulos c.m- 

p:eheodunt 2qnales, vt demonftraiü eft; 

c Eront&re&tz GH, HL IK,KL,LG, z- 





3 quales. 4 Rur(usquiaramanguli AMQ, 


MN,NMB ,quam anguli BNM, 
CoD, MN 6,0N C, zqialesfork doobesre- 
^.— €ts. eSuntanrem anguli AMQ. NMB. 
ángulis BN M, ON C, zquales; Erant reliqui anguli 
AN O, zqualesi Bademqi ratione reliquianguli NOP. OrQ. 
QM, & ihter fe, & hifce zquales erunt. Quare penragopüen 
zquilarerum & zquiangolum M N O P Q.in plano vcatagos 
ABCDE, exiftens. Deniq; cum rcétz FM, FN FO,EP. FQ 2- 
quales preportionalirer fecentur ip G, H, J, K,L, quod &FG, 
FH, FL, FK, FL, ex centris, zquales fint; Vel certequia FG FH, 
FL, FK. FL, duplz funt ipatum GM, HN,IO,KP,LQ excorot 
ptopoí.. lib. r«. f parallelz eract GH, HL, 1K, K L, LG ipis 
. OP, PQ. QM; 5 Ac propterea anguli LG 
GHLHIK,IKL, Ki. Couupdlirzqualibus QMN,MN 
NOb,OPQ.PQM,idcoq;& interfezqualeserunt. b 
yero plani perc tas GH, Hl,& per HLIK, du&a parallela 
planopentagoni MN O P Q , perregas MN, NO, OP. dmi 
conutniuntqy in rccta Hlipla vaum planum efficient, cx (ci 
propofaé Lo.ri. Ecdemqy modo ofteodemus plana per IK. 
& per KL,L.G, nec non per LG, GH, du&taidem planum c. 
tuere cum jlano per GH; HL IK,dute. Quocirca GHIKL. 
tagonum eft zquilaterum &zqvisngulum,cum & latera hal 
iequalía & angulos. Quod fi ad£arte in reliquis vndecim y 
midibus Icolaedri centra triangulorum re&is conne &anrol 
ntis, defcribenturfimilrter pentagona equllatere & zcquiangs| 
quatur lacera habcant cómubia,zqualia interfe erunt, 
obrem duodecim huiufmodi pentsgona Dodecaedrum c 
tueotiquod quidéex defi .11,in lcofaedro crit defcriprut 
cum viginti anguli Dodecacdriinceatiis viginti bafium Ic 
iri, 




















d , 
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dti conliftant. Quapropter io dao Icofaedro Dodecaedrum do- 
[cripfimus. Qu.derattaciendum. . 

- COROLLARIYVM. | 

. ITAQVE gum omnes re&z écentro 1qofaedri ad centra bafiti, hoé 
eft.ad angulos Dodecaedii fibi infcripti, fint zquales ; (Cum enim ex co- 
'koll.lemmats i propof.to.lib.ra. perpédicülares fint ad planatirculotum — , 
gqualt3 bafes Icofaedri circumfcribent&, atq, adeo eorundem diftaotiz 
vexiftantà centro fphara; feu Icofatdri ; zquales etunt inter fe, ex lem.z. 
viuldem própof. lib. t4.) Tdem'erit centrum Icofaedzi, atq, fibinfcripti 
iDodecaedri. 2 


..  PROBL. e. PROPOS... e 
In dato ocaedro pyramídem defcribere; v. 


Pv RAMIS defcribendaf in octaedro ABCDEF. In py- 
tamiJe octaedr' (uperioii A B C D E,fumantur G,& H.cétrartri- 
anguletü ex aduerfo fibj re(pondcntiü A E D,B E C; Itemin py- 
Xamidcinferiori Ag Cpr,capisncur L,& K, cétratriangulorum ex 
aducrfo quoq; ibi cortcfpondentium C F D, AF Bjquz quidem 
"centra cotiungaptur fcx retis G H,GLGK,HLHK,iIK, vcfae 
pyramisHIKG. Deindeex A, demittaniui rer centra G, Krectie 
AL,AM,fccanres latera oppo(ita octa dri DE,BF,bifariam ínL, 

, & M petícholiü propof.1i.lib.s.coniungatuto; A D 
zectaLM,squzipfi BE, vel so, qualis & paral- v 


- 


icla erit; cum EL ,BM;Item DL e, rectz zqua- ic 
les fint, & parallela mimiiü dimidia laterum p 5, 
BF,cppófitorü in quadrato E F. Quoniam veio 
xe&tz ÀL.AM,fcétz funt proportionaliterincs, 
3x Ky pundtis,quod AG, AK, duplz fintipfatum 
"GL, KM,excorollpropof.18lib.4 bEruntcx; B |» C bifeut. 
X M,paralkiz;Acpropterea,percorol propeti4..—— (0 M fext. 
hib. 6.ctiangula A1M,AcX,fimilia cQuareecit vrAL dL M,ita - 
AG ad Gk; & permutando, vt AL.ad AG, 'taLM,ad GK.Eft aüt 
AL, ipfius AG.fcíquialteras 4quod GL, fit tertia pars ipfius AL, 4 18.4iuh- 
iglcoqi AG,cjufdem AL,du& terti Igitur & LM,hoc eft,ipíiz- sydecimi. 
nal;s DE, (cíquiakera erit ipfius GK.. Hac eadem artc oftende- 
gnus &rcelquarum lipearum centra G,H,L, K,coniungentiá (cf- 
«quialtera eflc latera octaediis Ac proinde rectas pyramidem fiI- 
KG, componéts intet fe cfle equales. hoc cft, viapgula zquila- 
itcrazqualia ez ipfis conficijideod; Tetraedrum copftitu.:quod, 
«€um babcatapngulos omnés id centris quatuor bzfium octaedii; 
uwlcíctiptum ent, exdcfin yi. lib 11. io actaedto. Quocitcain dato 
«o Ctaedro pyramidem detcripfimus. Quod erac faciendum. € 4. quarti. 
Aiirszn. elnodaedrodatoinfcibatur cubus, f& jn cubo decumi, 
pyramis, fadumqie ern quod proponitur. Cum enim cubi an- f 1. qwisti- 
geli cenüftent in cenuris bafium Octacdri, & in angulis cubi decimi. 
PP: colo. — -^ 
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collocenturquoqueangyli pyra: sperfpicuum eft , pyrstti« 


disangulot tangere bacs octaedti in carum centris ; Ac propret- 
capyramidemip(i o&scdro effe infcriptam. 

d COROLLARIVML 

VIA vero oftenfam eft, vtrmque G K, D F,parallelám ejfe ip& LA 

ac Propterea & GKipfi D Fatquesdro jb EJ llelam effe ; à Atqet 
eadem racione kH,ipfius F C;E A,peralleluth eife : Aue idcirco.plau 
GkH,per G k,K H, ducunt, lum effe plano D F C,pet D F,F C.se- 
mon & plano SE A,perB E , E A. |ue modo rellquá triangala prn 
idis reliquis trianguli o&atdti efle parallela , bitis nismitum finpus: 
Confhatátetraedrum o&isedro inferibarut , uatuot bafes retraedria" 





| Aobiibas ocacdripanllcls efe y ngolat videlicct biaisoppoitim. 


eitiirtj. 
da. primi. 
€9"vnd- 
emn. 
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TR ATEREAcum cdsedrüm circümf(eribar & cubum & eerrie- 
drum in cnbo defcriptum , quod tetraedri anguli in angulis cubi , &he- 
desanguliin centrisbafiam odsedri confituantut: Atque adeo recha ese- 
Aungens centm bafium oftaedri oppofita, fit diameres cubi, boc efi, pla- 
-zz circumícribentis & cobum,& tetraedrum in cubo defcriptum, vta 
fatez e. propof buius libr. Sit utem diameter [uialtem ris 
tetracdii inea fphzra deferipti per coroll.1. propof3t libr. 14. vel per cte 
foll propof tt Manifcfurs el in oBaedro reirsedrum incsiberat s 
tam ,quzcentza bafium odsedrioppofitarum coniungit, fefquialtessas 
semeteirsedri, hoc eft, perpendicularis ab angulo tetraedei ad befiaog- 
jpofitam dedu&a. 

PROBL. 7. PROPOS. 7. 
. hidatododecaedrolcofaedrum defcribere. 


A $11 dimidium Dodecaedri , in qm 
deícribendum e(t Icofacdrum , contcs- 
tum fex pentagonis ABL PK , PKI- 

€ 1 HO, OHGEN, NFEDM, MDC- 
BL,LMNO P, quoruh centra Q.R. 
S, T, V. X, queliberduo proxima redis 
iusgancuron, RS,S T, T V, v ox, 
RX.SX,T X, VX: Bcexangulis K. U, 

EF quos fübtendantre&e AP,C M, per ccn- 

trà Q; Ry rede ducsntur K Y, DY, qur 
per coroll.z. propof.to. lib. rj. bifariam dinident laus oppose 
BL;& adauguloszc&os,ideoquein puocto Y,conuenicnt:Dis 
dust autem & ré cedem YK, YD, rc&as AP,CM,bifarianz 
ad &ugalos rcctosin s d,cx i.cosoll. ciaídemrpropottionis, qad 
& arcus AxP, C D M,circulorum circa pentagona defcripcorsm 
bifariam diuidant ( econftac enim re&,s Ax, P ; Item CD. 
M D aicus fübvenderesquales.) 4I1giturs d; C 9, parallele fen 
m2 BY eatqueadco & inier fe 1Suscaneem equ. 
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[os nempe dirnidis rectarum A P, C M, e quz zqualcs funt, cum * Primi. 

latcta KA,EP,lateribuspnc,pa, qualia fint; anguloíque continc- 0. 

anc £quales. à Rcctz ergo ipfas conne&cntes A c,a 6, z quales e« b 3 primis 

runt & paraliciz. Non aliter oftcndemus, fi ex angulis B, F,quos 

fubtendantre&z cL, &N,per centra R, S,re& z ducantur BZ,FZ, 

connc&anrarquercdz CE, 9, aquales effe ipfas c 2,52: cSuot c4. premwi, 

autem À C,C B inter fc zqualcs, cum contineant angulos zqua- ' 

les zqualibus lincis cemprcheufos; (quia ram latera dodecaedii 

AB,B C,quam C D, D E,angulum penragoni zquianguli contci- 

nent, vt conftat ex aliquo Dodecacdro materiali. Higuteman- 

guli non vergunt veríus X , vcfigura mon(krare videtur , fed'ex- 

troifum,vt cx codem materiali Dodecaedro patet )Teitur & « 9, 

5 9, zqualeserunt. Qgapropter cum & redtz Y e, Y 8,2», 2, 

aequales in; (Nam Y Q,Y R,ZR,Y S, perpendiculgxes, diftapriz 

funt zqualium tcCtarum B L,D M, à ceatris Q,R, $, cirevlorum 

wqualium , qui nimirum pentagona gqualia circumfcribunt , d di, tertj.. — 

atqucadeo zqualcs]tem Qa R 5, Ry, $2, diftangiz funt recta- 

rum zqualium A P,CM, CL,EN à cenuis corugdem citculorum 

e quahum,eideoqne zquales:Acproinde & totx Y à, Y 8, Z4, C 14- terti. 

Z é,zquales erunt.) f Erunt quoqucanguli « Y 5, 5 Z 7, equales: £8.prims. 

A cpropterea.cum & reda Y Q,Y R, Z R, Z S, zqualces fint;g z.. g 4-primi. 

quales quoque erupcredtzz QR. RS, centra Q.R,$, connecten- 

tcs. Eadem proríasartezquales demonftrabuncur omnes rez 

cent'apentagono:um copulantes. Quaretriaogula QXR, RXS, 

SXT,TXV,VX^Q.Ífübquinque angulis folidis Dodecacdri,L, 

M,N,O,P;conítitui;zquilatera erunt & atqualia. Quod fi mi- 

li modofub reliquis quindecim angulis folidis Dodecacdri, fi- 

znilia triapgula copítruantur: (Habet enim dodecaedrum vigin- 

si angulos lolidos)qua quidem latera habent communia,deícri. 
tum erit Icofaedruná intra Dodecaedrum , cum duodecim an- 
uli folidi Icofaedri confiftant io centris duodecim bafium do- 

K ecacdri. In dato ergo Dodecaedrolcofaedrum defcripfimus. 


N 


Quod faciendum erat. 
PROBL. 8. PROPOS.8. ^; o 
In dato Dodecaedro cubum deferibere. viij. 
PRoroNANTvAaquamorpenago — P G 


x33 Dode:aedri,cuiinícribendus fir cabus Az- 

€D8,; ERFRGHA; AHIEB, BELMC , CODB- 

uxenientia adlatus À B: duo quidem ABCDE, D I 

AA BKI1H , fecundum latus idem commune 

AA B:alia autem duo ABFGH;BCMLK,fecun- 

eumaungulosEAH, CBK.Inbisveropenta- | ML 

goa fubrendaniir angulis A,B,D,Lretx B H,CK , C B, HK, 
PP ? qua- 


«— 2 2 
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quadrilaterum efficientes EHKC, quod zquilatetumerit. Cun 

enm omm latera AER. AH, DE, DC, BC,BK, IH IK, equilizfat, 

& 4-primi. áp-ulo c; contineantzquales;ex hypothefi; a equales enatbis 
b 28, ter(j. (es BH, HK,KC CE, & Quoniam igitut re&z AE.BCaque 
T les, aufc.unc excirculo pentagonum ABCDE .circumfcubeng 
l'arcus zquales; Bruncex fcholio propof. 17. lib.3 retz AB.CB, 

€ 9. vnde yaraliciz"Hademq: ratione parallele erunt AB HK. «Quie&k 


etri. , EC, HK, intéríeparallelz erunt; 4 Ac propte earetz BH,CE, 
di pmi. FG Uz ipías conne &un:; para'lelz erunceineos 

' 97.vnde- emq; cum pfi: planc; idcoq; parallelogram- 
, em. mum erit EHKC; qued oftédimu: ellc zqui- 
r laterá. Quia vero planum BCKH,produdum 
1 communem fectioncm in Íphata faci cisco 

e lum,per lemma 1 propottionis 19.lib.14.ciret 

| uadrilaterum EK, defcriprum; f Ervoca 

[2i tene. ML dogul oppofiti EE. quam C. Fh fieborrrds 


814 7I. goaalcs; ; Ac propterea cpm oppofiti B,& K, fior zqu llesncal 
& cppefiti C,& H; eunt omnes quatuoranguli E,£,K B, rà 
Quarc E K, quadtatum crit ; coflocans fuos angulos in quant 
anulis Dodccaedri, & laterain planis quatuer pentagonone 
Dodecaedri $iipitur in reliquis oco pentagonis (imilierodo 
anguli: o&oaliz re&z fuctendantur codem ordiac ; confitud 
b 4. primi. ericfolidum fex quadratis contenti; quz eum fint zquababeo 
quod cocum latera zquales angulos pentagonorum zquaiib« 
, , it Oiscomprebenfos fubtend-niia equaha (unc, cubüm coeffi- 
tuc»t intra Dodccacdtum delcriprum, propterea quod duodt- 
ciim eius latera iacent in planis cuc decim peptagonorom Dode 
Caedri , ein(que octo apguhi in-od o Dodecacdii angulis rdi 
de-* Indatoergo Dodecacdro cubum de(crip&mus Quod ens 
faciendum. ' | 7 "i 
COROLLANXKIY M. 
HUN C fit, te&am, quz fübtendit vnum angulum pentagoni squile 
teti, & aqnianguli, parallelam effe oppoüto lateri. Oftenfum euimdi 
4 — CB.ipfi AB, «ffe parallelam. | 


o. PROBE. 92. 77 PROPOS. 5. 


Ix dato Dodecaedro octacdrum eícribere, 


$vMANTYA in Dodecaedro ; cei inforibendum fit OÀ 
drum. (cx Ma latera , quz oppofita e(Fe dizimus in coroBario! 
propofi: b. 13. nimirum AB, CD, BSE,GHIK,L M, quz bifi | 
fiam (eceatücn IN, O.P,Q. S... Redz igitur NO, PQ. RS. fe, 
&iones oppofirorum laterum coniungentes quales crapr, fee 
qve mutao in. T, centro fp here bifariam , & angulos pn 
: u . i: 


- 


D 
LIBER Xv. $9». 

iuident, per cotoll.;. propof. i7. lib. 13. 

tque adco zquales quoque erunc ca- 

1m dimidiaz partes N T, O T,P T, 

T.RT.ST. 4 Quocirca duodecim. 
MSS ib e emer duodecim angels P 3. 
SSNTP,PTO, OTQ, QTN, 
JTR,RTP,PTS,STQ, QTR, 

(TO OTS, STN, vas p P, ^1 0 

'O OQ, QN. NR, RP, PS, SQ,QR, 

i|. OS gqualccening cum ici aogoli zqualibus rectis. 
ontnzaotur ; Ac próinde octotriangula NRP, PRO, OR 

RN, OSP, PSN, OSQ, Q5O, zquilatera, & zqualia cttot; 
Ikicaentq; octae crum intra Dodecaedrum defcriptum, cum. 
sz apgali o&acdri tangat fex latera Dodecaedri oppofita , ex 
on(tro&ionc. In dato igitur Dodecacdro octaedrum defcnipfi- 
3us. Quod faciendum ctar. 

PROBL. 1o. PROPOS. :c. 

Iu datododecaedro pyramidem defcribere. 

Si y Dodecacdrum contentum duodecim pergonisA BC- 
NL.CDEPN,EFGRP,GHITR,IKALT;MOQSV;BCDOM, 
3BFQO, FGH3Q; HIKVS, KABMY , LNPRT, in quo der 
ztibenaa (it pyramis; fiue etraedrum.Sumantur tría pentagona 
iBCNL,LAKIT , TLNPR, angulum folidum L, componen- 
ia, 1n quibus rresanguli C,R,K, (quo- A 
um quidem C, opponitur 'ateri AL, 7 
vommunipearagonn CAL, ALI; At 
ero X. lateri LV, communi pentagoni 
LLT LTD;Deniq; R.Lateri LN, com- 
195i pznragonis RLN , LN B) retis x 
oené&hintut GK, CR, KR; & ex pun- V 
lis C, K Rad angulum Q ipfi L,oppo- 
tumrc&z ducantar CQ.KQ RQ.ve H 
t pyramisconftru&a CKRQ Dg D 
uscm trus diam«tris Dodecaeddlteu fphzre CH, KE.R M, 
annexis te&is KH,RH,RE, QE, QM, QH; b quooiam dodc- 
1edrum in fphara defctjb'tur; fi planutp sriaguli CH K,exqen- 
atur/fiet cómuniseius fecliocum fphza circulus per lemma r. 
ropof.1o.lib.14.c Ac propterea angulus cx nuin femicisculoexi- 
vens, rectus erit.Nófecusoftendemus,re&os cfe angulos ck, 

RE, KQU &QM.CQE. d Quocircà cumin omoi crianguio 
angulo quadratum lateris reto angulo oppofiti zquale fit, 
aadratis laterom circa reum angulum ; fint autem quadrata. 
ametromm zqualium C H, K * R M, zqualia : /Equal.a e- 
int quadrata rectar.m CK, KH, quadratis rctargm CR. RH, 

n PPo4 &qua- 














8 4. primi. 


B? 


b rz-tertá 
decimi. 


€ 3a ent. 





daz qnosi. 
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2 À & quadrátistearum K R , K E, & qui- 

? dratisze&arum K. QR & quadrat 

redtarum R Q, » Dec noo & qua- 

c i dratiszediaram C Q, Q HI. Ablrises 

quadratis zqualibus rectarum d 

g KH,RH, RE,QE.QM, & QH, (fire. 

D nim recte cum fübcendanr angolospe- 

m tagonum xqualcsequalibus retis coa- 

sa primi, ptehenfes, a zquales func) qualite 
] mancbpnrquadratarcctarum C K , CR, 
KE,KQ;RQ, & C Qi Acproinde & ipfzre&z zqualcs eruat. 
Frei ora triangula CKR , CKQ; KRKQ» RCQ zquilaten 
iac, & zqualiajideoq; tetraedrum componuBt CK RQ:quod cá 
Babearquatuor angulos C , K, R, Q. in quatuor angulis Dode- 

cacdri;ifcriptum erit iritra Dodccaedrum. 

ArrzsR.blo propofito D odecaedre cubus defcribatur: « &ia 

; ^ heccubopytartis.faCtamque erit, quod proponitur. € um esim 
t- anguli pytamidisin angulis cubi,aec aon&&anguli cobi in angi- 
lis Dodecaedri refideapt :perfpicuum eft, angulos pyrasnidisie- 
dem hoberein angulis Dodecacdti. Quare pyramis in Dodeoc- 





EP dro defcripta. erit. Itaque in dato Dodeca: idem de- 

500 Extras dati ie Doisocie premi 
exo c "PROBL, i. PPOPOS. r. 

E Ig datoIco&edro cabum defcribere. 


d s aninti. ,. SOxschipAT vA io dato lcolacdro Dodecaedrom :& &inhoc 

pun Dod*eacdro cubus,factumqueerit, quod proponitur. . Cume- 

es.qumi; Rim anguli cubi refidcàr in angulis Dodecacdri:anguli vero Do- 

quai. Sein cencrisbafium [colsedri colloceptur: et anguli 

'  eubitadem cenaa baüium Icefaedri ; Ac. Droprerca cübus inlce- 

, faedto defériptuserit. Quam obrem ip dato Icofacdro cubag 
defcripfimas. Quod faciendum erat, 


0.1 PROBL. n. . PROPOS. iz. 
. Tn datolIcofacdro Pyramidem defcribere. 


fri quinti Tn dato Icofaedro fcubus defcribatur ,  &in hoccubo py 
decimi. mis:fa&umquc erit, quod proponitur. b Cumenim anguli col 


"ws, tanganc centra bafium Icofaedri: & anguli pyramidis, an, 
E^. quini. cuti conprüant ,manifgftom eft, angalés pyramidis acti " 


decimi. - : - 
js;, centra carundem bafium Icofaedri: Ac proinde pyramidem ial 
bnquintie droelfe defctipam. In daro igitur Icofaedro pyramiden 


i j4, de(cripfimus. Quod erat faciendum, 
iy gea, Mirpimon Qy E PROBL 


»15bERXV em 


PROBL. :.' PROPOS. . . 
Ix datocuboDodecacedrum de(cribere. os 
$ir in cubo propofito or B 
AR deícribendum Dodecee- — t 
drum. Secentur fingulalate- 
12 bifariam io E, K,L,M,N, G 
O,P,R, v. oZ Y,coniuntis M 
ze&is IL, YZ. £ O,M e, KP, * 
NR, nafquamintes fc cocun- P poeni 
tibut,ira vt du&z inbaübus D ec. 
oppofíris finc inter fc paral- T 
Jele, & à nullo punto dua F 
lisez ducantur, fcd vna dun- DEB o 
taxot, quz roríus bifariam fecenrur in S, V,T; ),Q, X,copnexis 
rette ST, VX, ; Q.cuz fe muruoin centroa, bifartam fécant, ác 
ad aogulos re&os, vt in coroll. propof.;. huius lib. docuimus, 
funsqoc Jaterius cubi, ficut priores fex, zquales. Iam dimidia ^ 
gectutumYZ,M s. (ecentur extrema ac mcdia rationcio &y,f x, 
vtfiot maiorafegmenm, Y 8. Z y, M &, w », duGis.re&it Y e Y x, 
fà &x- Qupaiam ergo Y p, YV, dimidio lateris cubifuntzqua- 
Jes; & ps, 8 V, fegmenta minorarc&arum gqualium Y V. » x, z- n 
qualia qme: « Bunt autem quadrata re&asum Y V,8 V;tri- &. 4. terti- 
pla quadrati rez Y 4; Erunc & quadrata reGarum Y e;pstripla dee-— 
eínídem quadrati re& Y &. Quare, bcumquadrarisretaram b. 47:gri- 
"Y poss zqualcfit quadratum cccte Y », « quod angulos Y ex» re- ss. 
us fit Erit & quadratum reda Y », triplum quadravi rede YA. c. 29. prio 
Rurfos, quia VY. pctpendicularis ad AY, Y j, d rota cftadpla- sei. 
num AE,perteas AY, Y e, dum, rectuscricangulus Y x,ex d. 4. uude» 
elefin.;.lib 1t. e Ac propterea quadratum red 8», equalequa- eimi. 
ratis rc£tarum Y x, Yd,cxiftens, quadruplum critquadrad re&z €. 47.6i- 
X A (quia nimirum quaduata rcctarum Y x, Y 4 quadrupla etiam ssi. 
fuot quadra retz Y, cam quadratum re&z Y «, triplom fit . 
ofteníam quadrati rc&e Y 4) ldcoque f cum quadrata propor. f 10. fexfi-, 
«ionem habeant lacerum duplicatam, dupla erit reda 8s. recte 
Y 4. Quadruph enim proportio duplicata eft dupla roporria- 
siis » Yt n his numeris 1,1.4. apparet ; Eft autem & £s, dupla ipfius 
e s; quod minora fegmeata/ y, jretarum zqualium M pw p,n- 
fint. y Erit igiter vcY A, ad pira v, dupla ipfius YA,ad g, ij. quis- 
9 », duplam ipfius p x; Rft autem Y C, maiusfegmentum ad px,re- 5& 
tam minori fegmentog V, zqualem, vttotaad maius fcgmea- 
zum.Brgo & A »;ad 4 «erit vrtota ad maius fegmentum ; Ác pro- 
&nde / «, erimiius(egmentum rectz 8», feQz extrema 3c media 
&ationc. Eadem rationc oftendomus 6 », maius cffc (cgmcntum 
] PPOf Tecla 


1» 
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1c&tz A4, extrema ac media rarionefe3z, fi nimirum duearirro- 

£i Y 4. Quare zquales crüntA £, A x, conffituences criangulum 

Yof:eles 86x, fimile illi-quod ab Buclideconftructum eftpcopot. 

10.L.b.4. vt poftea demonftrabimt«iAc proinde / xerit lataspco- 

tagoni in circulo triangulum 84x, circamfcribente defcrigo, vt 
. petfpicuum eft ex i1. propof.lib.4. 


A er 3 - IurstricATVR UR 
PORE planum trianguli A4, extea- 
? di, (du&a pei 4, he&ta 8 6, ipk 
Mor, parallela) per paralizlas. 

M G M.$10.vt fit planum exte- 


fjim $ s, occurrens dramexto 
p AB quadri ABCD, in pus. 
D &o j cubi vere diametro AF, 
in pü&to 4.& per j.ducarurgA 
] zeéta ifi ^ Qs patallcla,conae- 
8 gprimi. E Oo F- Gaturque M$, quz paralida 
i - élt vtrique À ó, 7j. Quoaim. 
igitur per coroll.propof.4. lib &.triangalam A 7:.fimile cft trie 
bo«fex.— grlo AMS; b acproinde vt AM, ai MSitaeftÀ 7 ad 73.Saptao- 
tcm AM,MS.zquales, nempe dimidia cübi latera; Brant quoq; À 
7:7).zquales.Badem ratione eritvt MA;ad A ita M 7.ad 73. Ef 
* * aurem Á , maius fegmentü re&z MA, diuife cxstema sc mcdia 
€. 34 primi, rationc(^ quod zqualesfiat A $, Y 8,ncénon & MA, Y V, dimidia 
eubi lacera igitar 7j hoc eft;7 A, maius(egmentum erit re&z. 
d g. tertii. M Y.extema ac media ratione fcds;d Ac propterea tota MA.di- 
dec. ala eritexuema ac media rationcin 7. inaiuíq; (epmenrum erie 
e fex, 7 MreAtquivt M7 ad 7 Ajitaeft Ss. ad j A. Sc&lacftergo & SA, 
£. yj primi, *Xttema ac med:a rationcie ; maiufq; fegmentum cft S. fQra 
g 12 vade. Y6r0 ST. panallela eft ipfi M e;quod & recta duda » T quali 
(umi M panilicla (itipi MS:fi per SaT planum ducatur paralleli plase 
: $m, du&o per M sg fecabuntur re&zAS, A ein cafd& rationes. 
punctis y & 4.cü-planü Qx,rectasAS, A e fecerin j.& 4-az planum. 
petSaT ductü plano 6 w;pasalleli eafdem fecet in $,& «. Atq; id- 
cizco,cü AS, feta fis in j.oxtrema ac mediarationc, fecta ent es- 
démodo A «, femidiameter cubi,in 4. maiwfq; (cgmenti ert a4- 
Vi sp 2A argumeatis oftendermus, du&a diamcuro HF, qui- 
drati BFGH, & diametro cubi HC, femidiamerrum cubi fecai 
3n ». puncto extrema ac media rationcà plano v, vt perfpicues 
efti cubu- inuertatar, vt in hac figura fecunda apparec. Sun 
nim lineamenta omoino fimilia lineamentis prioris figurae lica 
bafes cubi fedes mutauerint, ita vr quadracom AC locum qua- 
drau HF:& quadratum HF, locum qn:.iraci AC, o^tineat ia 
fecunda figura. Quod ramen in prima figurafinc hac inuerfiose- 
;o probe- 


LIBER XV. tej 
robabirsr etiam hoc modo. 10£ 6 
)uctadiamerrocubi HC,inea. H 
gura: ( Hac deeft in figura, 
Uam tameo quiibet ducere 
'ovciir]quam planom $»fecet 
2 ». propepunctum H.:arelli- 
atuique rei »ectam AH, pla- 
mim: plano $s, parallelom. — p 
Quoniam igitur rcdtz Ae, Hs, 
h ceotroa,copüeniuar;fecan- c 
urque planis parallelis in pun- b. b. 
kis A, H. & 4,9: (N.m planmm $ w, éasfecat in. & o. planum. 
ero pet AH, du&hum plano £s, parallelum eafdem fecatinA.& 77 
3)a erit vt a 4, ad 4A ,itaa 9,ad 9 H. Cum ergo « A,fe£fa fitin4 & ypovudes 
xtrema. & media ratione, erit quoque « H, fimiliter (c&a quee eimi. 
[uem demonftiatio locum ctiam habet in haccábi inuerfione 
fecunda figura. Oflendamushaac,fire&z iungantor £4 84» 
)9 x9, re&ilineuro 8 4, fx y, inplano $ »;cxiftens, pentegonum. 
ff: zquilaterum, & zquiangulum. : 
INYrkTATYA tutom cubus, vt quadrata ADRH, AB- 
3H , quz nimirum contincrit triangulum. 4», fine plauom. 
Y, hunc fitum babeant, quem m: tertia: zcfigura. De- 
nde in plano $w, recta coniuncta 6 4. extendaruc víque ad re- 
Xam Q 1o. in punctum 1. Qnonioam igitar du&i r-cta KP, & 
un&isre&is MK, a P, ? planum MP, parallelam é(t plano AG, b 15.vsde-. 


72. 






quod & re&z PK kM, parallcle B Z G «eimi . 
int rc&tis GB, Ba) c fecatque cu- € 3. vide- 
»um bifariam t»deoqi per centrum cimi. 

1, amfitper ea quz im ícholio pro- 

»0f.3s. lib.i oflenfafont: Rperre- ^ P 


das «4 A6 41. planum extenda^ À 





uür,d fiet a & ^ 15. communes fe. d 1e vade- - 
tiones planum MP, a c paral- * eimi. 
sla: AC proinde triangula a& 44, M. F 
9x 34. Equiangula eruoc : eErit- '* ftx. 
que vt s 4. ad 4. a, ita 8 4. ad 41. . 

are cum a A , in 4. fca fit ex- D N E 


Tema ac media ratione, vt oftendi- 
nos: eodem modo erit (e&a $15.in 
y. Rurfus plano NZ, per centrüm e, tranfcunti parallelum duca- 
ur planum per pan&tum «4.ex (cho! propof. ig lib.i. fzcans $ , £ 15 mde 
eta 4.14. f Et autem cidem plano NZ, parallelum planum DB, ciei. 
Re&z ipituraa jM,ic eifdem rationes fecabuntur io pun&t's 4. g 17-vxde- 
k 14 Quocirca & e M.in14.fe&la critextremaac media ratione, eimi. 

- minufque 
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b 1.9847- 


idesisni 


- 


B  Z 3G minu(que erit ícgmentum t4M,ideo- 
' que zquale minori $6, ipfius Ms, 

uare cum erei4. fnaioriícemento 

ipfius » M, auferatur ef, minusícgmen- 

tum ; Eric, vt demonfliauimas ad 

" propof 5. lib. 13.e14. diuifa in $, exuc- 

ma ac media ratione , maiuíque (e- 

'. pioentum erit ed. Pollremo aba pe 
4j. fecta 15. 15. rez 4. 14. parallela, 
& Íecabuptur recta 4 15.0 15. propor. 
tionaliter; Ac proinde & 41;.(cQa 
D N B erit io 144. cztrema ac media rationo, 
maiuíquefcg mentum crit ét4. b Qua- 
propter erit vt eJ, ma'us fegmentum ad 6 14. minus iraé 14. ma- 
Mi& ad 14.15. minns: Vtantem £14. ad 14 1. ita eíl tota 615. ad 
$14.maius f(cpmeotum. Igiturerit vt 9fjadf14 ita£15.ad candem 
8$ 14- Acptopterea re&ta p 6, vele x,& 6i5.qualeseraot. Quoniam 
veto planum NZ, & planum illi parallelum per 4-14.duct um, fe- 






€ 16. Viide- cantur plano d s,c erunt communes fectioncs A e; 4.14. paralie- 


eimi. 


lao, ideoque & 15.15. », parallele cruüpt, 4 anguluíque exceraws 


d 19.primi. fp», ibterno 13.1; &.zqnalis. Cum igitur & latera A &, 9 x,laten. 


€ 4. primi. 


bus 13. 15. 1 6, fiot zqualia, e equales ecunt quoque rectz Ag 
136. Acproinde & carum fegtmenta maiora (x.4 4. ( Oftepfum c- 


, nim eft éx, cffe maiucfegmentum ip&us 8 s) zqualiacrynt. Ea- 


dem artc & A 4 ipfi 8 y, in primafiguraoftendcrur zquabs, f f- 
mili firu tNangulum Ifofceles formetur fuper bafin 6 y,cuius ver- 


. tex.confiflar ip puncto, quod re&am 15, diuidisextrema ac me- 


dia ratione, Eodemque modo eifdem 4 «, A y, qualcs erunt «5. 
p 31 &quilaterum ergo eft pentagonum B 4.6» 9.quandoquidca 
Aye x, rebas zequales funt; cum componantur cx minoribus fe- 
guieatislinearum equalinm extrema ac media ratione feQtaiam, 
uales funt YV, ZV, x e M e. Sed & zquiangulum, vt mox e 
endemus, Si igitur hac arc duodecim tsiangola , nimirum ad 
fingulssrectas M. e, YZ,NR,1L,z O,KP;binaipi 84 w, imnilia K 
gqualiá conftreantur;(ita enim ad M, duo huin(modi trianga- 
la vidce 84 x,94 x) & ipforum beneficio duodecim pentag ona ipá 
84.6» 9, fimilia & zqualia fabricentur, conftituetur Dodecae- 
drum,euius ddódecinrquidem angpli io (ex retis lineis Ms, Y 4. 
NR,IL,g O, KP, bici nimirum in fingulis, odo veroreliquia - 
o&o fcmidiametris cubi confiftano gempe in pan&is,quae 1pft.— 
extrema ac mediarationcdiuidunt, qualia fuüt puncta «. & $8 
femidiametris Au,& Ha(ccundz figurz; Ac proptereaquodas- ; 
modo in(criptum effe dicetur cabo buiuímodi Dodecacdrem, 
quamuis non propric,cum non omncs cius anguli velia ang ubs, 


LIBER Xv. 60; 
«el lareribus, vel denique in planis cubi conftitusntur, fed duo- 
deci quidem in fex planis cubi, octo vero in punctis, quz octo, 
femidiametros cubi exirema ac media rarionc fecanr, refidcanr., 
Quocirca in dato cubo Dodecaedrüm deícripfimus. Quoderst — 


faciendum. 
J LEM M A. 7 
^ QVOD antem triangulum QUx, cuiu bafis 0x , mains fe- 
mentum exiflat vtrin[que lateris 20, Ox, extrema acmediara- 
swne diuifi fimile fit illi, quod Enelides A 


confiruxit prepo[.1o .lib. 4 ita demon- J | 
firabimms. Defcribatur circa triangu- p | | 

lum 1fofceles ABC, quale Enclidescon- 

fíruere docet propof. 10. Db. 4. circulus /A 

ADBCE, dinif/que angulis ABC, 0 


ACB, liferiam rel BE, CD, perficiatur pentagonum equila- 
terum & aquiangulum ADBCE,vt propoj.ix.lib. 4. tradidimue, 
fecentque fe mutuo tela AB, CD, in F. a Quoniamerge AB, in a. S.tertii- . 
F./tcattr extrema a6 media vatione , maiu(que eiu feementum «e. 
edt. AF, equale lateri BC: b. Erit vt AB, tota ad maius (nuin (e. b a-quaris- 
gouentum BC, ita 0, tota ad maius (uum feomtentum 0x, Eo- dtm 
demque modo, vt tota AC, d maim [sghtientum CB, ita x.,to- 
34 4d maim feomentum x0: Efl autemquoquevt AB, «d AC,ita 
£9, «d Ox, vtrobique enim eil proportio aqualitati, Triangula 
itur. Ux, ABC, proportionalia habentia latera , equiengula 
fart equale[que erunt angulit,ByItem x, C, D, 4; proptereaque 
vterque angulorum 0x, duplus erit angulus 2; € triangula Ux, 
ABC,fimilia. ! 
PRENTAGONV M vtro Q 40 x 9, equileterum , effe que» 
eque. aquiangulum , bec ratione oftendemu. — Defiribatur circa 
griengulum QÓx, circulum A 0x B, qui fi tranftat per punéla 4, 
€* p.per(picuum eil exits, que ad propof.16. lib... docutmus, pen- 
fAgenum equiangulum efe. Si vero non incedat per puncia 4, 
€* 9. Defcribatur in creulo dido, iux:a de- s 
éirinam propof. 11. lib. 4. pentagonum equi- 
laterum ( aquiangulum Q A0x B. Quoni- A B 
um igitur tamrta A0, A 0, quam recla 40, 
4 D, «quale funtreila 9x , «um & 94029, - 
, ] 4- ; 
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C B An B,pentagonum fit equilatirwm; Erunt tam dee ride 
6 4,0 4, quamdue Ó A, 4 D,equalts quod fieri non poffe demen- 
firatum esi. propof 7 lib.i. Tranfi: ergo circulus trsangulo Q5 x, 
cireumcriptu, per punila 4, f 9. Ac proitict pentagonumQ $m 
yequiangulum eit. » 
. . SCHOLIV M. 
E X bi collgera licebit fequenies propofstiones. 
, l 
Dia METER Dodecaedii duo latera poteft, ipfius 
fcilicet Dodecaedii, & cubi, in quo Dodecaedrum de: 
fcribitur. 
1f G DVCATVR enis in prosa 
figura. diameter Dosecaodri Boy 
n rnteliqatwrque conmnéla vea ye 
; 'a aguialie ex ffens Cp pareliclhs 
a gprimi v n Pen t 
] : qualis fiat oo parnlicla. Gyu-mam 
& igirur angulus & V. X, reBws cll 
. b rehus quoque ery anguis 87,5 
C 4d y» conflitutus & 6 Ac prisnds 
quadratum diametet B s, equals e- 
D 1L vit quadrati laterum By yt mem. 
pe Dodecatár: (s cb. 
et |1OH 
S 1 latus cubi fecetur exrrema ac media ratione, rai- 
nus fegmentum latus eft Dodecaedtiin cubo defcripai 
Maius vero fegmemum latus cubi in hoc Dodecaedro 





defcripii. 
d s. quin- 1 N enctnenim prima figura,d cum fit ut Y X ad B V, ifa TZ, du- 
"m pla ipfius Y V. ad By, duplom ipfis B V: Sit autem B V , mimmo fegumen- 


tum i fius Y V, [ela extrema a« thedia ratione, Erit j» B y voxuam (o- 

gunenium laverm cubi YZ, fH extrema ac mediaratime ; compefua 

vero ex T8yy Z. boc eft, reiha B x(qua dupla fuit offenfc ipfrwe T && d- 
n eoque compefita ex Y B. y Z, «qualu )maum fegmentum.. Conflaz as- 
tem ex confirniona B y, elfe latus Dodecasáric 65A v, [em B 8, - [fee 
tm cubi im dicho Dodecaedro dvfcripti, ctn [ubtendat angulum peut- 
feni 9 x, vel 844. ^ . 

IIL 


Lar v s cubi zquole cft duobus lateribus ; Dode- 
. cacdr 





o6 Rawinti. 





M ÜC DPIBER XV. $07 
"táedti videlicet in ipfo defcripti, & Dodecaedri circa 
cundem cubum deíctipti. . 
NAM sn primarurfiun figura, latus cubi Z, componitur ex latera. 
3Dodecaedri By, in ipfo deferipti, Co. ex vela compofita ex Y B,y Zy 
uam conflat effe latu Dodecaedri eidem cubo eircum[iripti. Cum e- 
mim YZ,cubs latw [ubiendat nnpulum pentageni Dodecaadricirca cu- 
Pun deferipti, vt pov fuwum efl ex 8.propof.buius lib. à. Sit autemin-2. 8. terti 
fin illi pentagom oar [egeentum lateri Y Z, fcd extremaac ma. dac, — 7 7 
diaratume: Ert BU, exiflens quoque mau fegimentum ein(dem lateri 
TZ, Ge equalis dusbwu 8, yZ, fmnl vt iam demonffrauimm, laws 
Dodecaedri cube loterü Y Z, erreumfitipti. , 


1v. 


RzcrA duos angulospentagonorum Dodecaedri 
communi lateri oppofitos connectens e equalis laceri 
xubi,cui Dodecaedrum infcribitur. . 
1N prima enim fgquravsila connetiins pauida BD im quibu confli- 
tniuA'nY duc engnlipentagonorum commmni lateri x,oppofsti, b aqua. b ggptimi. 
dun eft ra V X(quod D» BV,À X,aquales fint, o parallala) hos ei la d 
veri cubiun quo Dedecaedrnm doferibitur. 


PROBL.:4 — PROPOS. n. 
Ix dato cubo Icofaedrum defcribere, 


C vava datus, in quo deferibendum fit Icofaedtum, fit AB, 
per cuius bafium centra C,D,E,F,G,H, lateribus cubi rectz li- 
nez parallel agantur nufquam inrer fc cobuenientes, & harum 
mcdictates extrema ac media rationc : 
fcccnturita vt maiorafegmentaprope — Y 
ceni fiac in pundis Lk: L,M: N,O: 

P, Q: R,$: T, V: querum quodlibet 
cum quatuor vicinioribusrónectatur, z 
yiLcumLK, T.& RE R cumL,Mi,&| ! 
N ,&c. vt conttituantur viginti trian 
ula IkL ,.IkQ; LMR, LMT , NOM, 

PHI RSL RSN, TVk, B 
f VO,ILR,ISQETLKEQV,OPV, - 
OTM, NSP, NMR: quorum priora duodecim fübtendunror, 
duodccim cubilateribus;pofterioravero o&o eiufdem cubi oto 
angulis fabfterouncur. Connectantut iam re&z XC, XI, Xk, 
Quoniam igiturlatera XC, CI, trianguli XCI,zqualia fuot late- 
ribus XC, Ck,trianguli XCk;c & anguli cótentl, te&ti,quod XC, € 19.primi, 

H paral. 


5 


"608 EVCLID. GEOM 
9 Asprimi. paiallela fitipf A Y: a Eruat & bafesX1, XK, zquales. Dcite 
| dequia linca L X,rectaeft ad plángm AZ, per definit. 4.lib ri rc. 
: &«quoq;.rit ad lineasXL XK, Ac propterea,cum latera LX,XL, 
trianguli LXI zqualia finclatetibus L X, X K, trianguli ix» & 
b. seii. anguli contenti, rectijó aequales erunc bafes 1 1, 1 x. Rürfusequo- 
c 7pm. A, Y niam quadrarum rectz LI , zquale cit 
uadratis retarum LX, XI; Er que 
drum re&z LX, quadrato red 1T; 
quadratum vero recta. X1, quadrais 
Z (c&arum XC, Cl, eft zquale: Zquale 
€iit quadratum re&z Ll, tribus 
dratis re&arum XC, CI, TY: Sunc au- 
tem & quadrata rc&tarum XC, CY, e- 
ualia, quod corum latera fiat dimj- 
ia cubilatera. lgitur quadratum re- 
tz L1, xquale eft cribusquadratis re&arum cv, ct, 1x:Sedbac 
d! a.tertii- tria quadrata quadrufla fuot quadradi red&z c1, (4 Cum xia 
decitni. uadrata tedarum C Y, 1Y, totius, & minoris fegmenri, rripla 
pw uadrati re&z Cl, maioris feg menti; ^ ddito quadrato reáz. 
CL illis duobus, erunt tía cuadratare&arum C Y, CL, 1Y,. 
drupla einsdem quadratiredtz c.) QuadrarumergorezLL, 
quadruplum cft quoque quadrati rete Cl; Ac propterea, cum 
eiufdem quadratize&z Cl, quadruplum fit quadratum re&iz x, 
exícholiopropo( 4 lib. z. /Equalia erubr quadrata re&tarumL I, 
, 3Yk,ideoque & re&z ipfz quales. &quilaterum igitur cft vrian- 
gulum IkL latericubi AG,fubftratum. 

Non aliter oftendemus, reliqua vodecim triangula, vnde 
cim reliquis lateribus cubi füppofíra, effe zquilatera;A tque ades 
inter fe zqualia, cum eorum lateraIk LM,NO,PQ RS. T V,z- 
qualia fior. Quoniam vero latera reliquorum o&o triangulo- 
rum, octo angulis cubi fappofirorum , communia funt didt 
duodecim triangulis; vcin triangulo k T L, latusk L, commune 
eft crizagulo HkL, & latusk T rriangulo T Vk, & latus TL ,triae- 

uloL MT; perípicaum eft, ea quoque effe zqualia & interíe 
& dictis duodecim trapgulis. Quare omnia viginti burufmod 
triaogulalcofaedrum comi 'onenccuboinfcriptum,cum eius am 

1 omnesduodecimin ex cabi bafibus confiltapt, bininimi 
fumip fingulis. Iraque in dato cube Icofacdrum defcripfime 
Quoderatfaciendum. t 





SCHOLIV M. 


COLLiGIUMV Sex bepropofitienes fequantes, 
, D14 


P d 


LLiBER'XVY. éod 


u I | 
D1AMETRR lcofaedti poteft & latus Icofaedti,&c 
CubiIlco(íaedtum ambientis. 


DVCT.4 enim rida LQ,a qualstericubó DF, parallela er? có. * js4rini: 
quali, quod » DL, FQ, parallela fint, e$» aqualesib manifeff utm «2, b 
quadrarumdiametri €) M, agmnie effe quadratu veclarut LM; laterig *P57 
lcofaedri, £» LG) lateris cubi, quo lco[aedrum defcriptuit efl; c cum € * 9. ri- 

Ww. 


antulss MLOQ. fstveciue quod ( LDF,fst rein. 
1I. 


Biranr^ fediones fex oppofitorum laterüni 


Icofaedri coniunguntur tribus te&tis equalibus, fefe in 


centto Icofaedri bifariam, & ad angulos rectos fecan- 
tibus. | / 

NAM huiufmodi tret linea nimirum DÉ,CE, GH,cum comiun- 
gant contra bufeum cubioppofitarum), aquálei [unt lateribus cubi, (efe- 
que per coroll. peopo(.3. burma lib. bifariam, (5 dd angulos rectos incen- 
vro cubi, qued fib, dinidum. Guod qudm ($i centraith offo Icofaudsi, 
ita sflendetur, duida vella &. P. Gusmam latera a FF triangulba 


Fg), aquaba [unt lateribus a F, F P, trisnguliu FP, dnguléfquo com- ' | 
yrebendunt roiIos ,d aquales erunt ala « £2, P. Bádeiduetatiom d. primi: 


ggtuddes erunt omneol voectaex nad angulos hofaodriprodewntes. Igitmr 
v centrum ef? [cof aedvi. — | - 
Il. 


S 1 latus cubi extrema ac media ratione fecetur, mà: 
us fcgmentum latus eft Icofaedri in dio cubo defcri- 
ii. 


47-pri- 


- CV M tnim Cl, fi miss egmentub rela CT: c fitqué*vt Cad 6 1j quisi-. 


T, rta KI, duplaspfiue Cf, ad BT, duplo ipfim CY: E eritqueque i. 
1, Latin Icofaadri, fogmentum maia lateri cnbi 8 T. Sienim alare- £. 2.qberti: 


le, quam KI, effet smnaiw fegmentum velia B Y, offer a T, ad ilamre- 

'asn ut CT , ad CI, boc eif, vt GT ad K Ldinerjum ab ila recla-quod 

8 a b[urdum. ol E 

| IV. 

| IcosA?DpRItamlatera, quam triangula oppofita; 

iter fe funtparallela. | 

' $ enim quorumlibet duotutn latnn im epoofitorum extrema puntia 
bus. diametru connecd antur, fient dno triangula inier Fagnaba, 

Wwlsfque alternos babentta aquales ex 4.propo[ lib í.qua quidem in 

vd connsniknt Quare qualibet letera eppofitaatallelà ertint:g At- 


e eruit patállcla. ol -AEG 
qq PROBL: 





"- 


E ijside 
idcirco; C iriargulorurti plana, per spja latera parallela ducta ine. esie. 


* € EYCULID. GE OM. 
PROBL. ts. PROPOS. ag. 
In dato Icofacdro Osedrum defcribére: 
ExrouAntva dari Icofaedri, cui infcribendum ct O- 
Moines rd pofita AB,CD,EF,GH,IK,| LM qm 
bifarias. » P, Q; R. $, iungant tres re NO, IQ» 
N R$, equales (efe in centro TA. 
fariam, » & ad angulos re&ws ie. 
E eres quz ia fcbolio pro- 
! pentedeaeis ofbeafa (anc ds. 
——53 NR, N$, 


? QN RIS ox, 2. 0$, OQ: BR 
P5: QR, 
tran) 


NP, PO, $ ióq 

SQNRNPPOROQ RQN 

o ] Qi Tho. peer Ker 
Mi » uot. 

DT TP, riangali TNP, (cn 
fiotrectatum aquilium mide) enoloiua cnin, cr 
vtdidua eft: « quales erac baícs P: Bodemque mole 
rebqua omacs lines erunt & bif«e duabus, & inter fe. 
Q&o di&a zquilarera (ont & intcrfe aequalia: 1d 
eoque O&acdcam confbauunr. 13 lcofacdro defcriptum. 
eft; cum eios anguli rcfidcant inbnariisfe&ionibos (cx lazcram. 
IYcofaedri oppofitérum.Ia datoitsque IcofaedroOGtacdeum de- 
Ícripfimus.Quodfaciendum erat. 

COROÓLLARIYÀ, 
inc, idem effe centrum Icofacdri, & Oftaedei ia eo 
icet ree NO, P^ [AE er Tini Icofaodd 
funt OGacdri NPOQRK S. Quese T.een- 
Aicetecdeevbt i amestrcant emerat quoqueel 
PROBL. 16. PROPOS, 1€. 
Iw dato OGaedro Icofaedium defcrihere. 
DarvM céaedrum, m quodefc 
fc ABCDEF. Cum à quolibet augu 
famantusé fiogulisbina non proxima 
degnüjboceft quz ad angulo: quadr 
cadunt, fumendo femper bina iuxta à 
: quadrad, qualia funt BA, BC: DA. t 
tos 8, Difjuadrad ABCD: AE, AE: € 
pofitos A,G quadrati ARCF: Nalà 
fuat tantam duo latera: st vero lacer 
drati AbCO, iuxta cofdem angülos A, 
ED:FD,B,iaxta angulos oppofitós B 





$ESQVITYR 
pe 






. LIBER Xy . iu 
atera BÀ, EC; FC, FA, quadtati AECF, iuxza edfdem angulos 
Pram accepra fnntquz omma fecent 
3onc;baclcge, vcenaiura (egmepta int prope ap, los, à quibus. 
beers in duodecim Punáis G, HILE LAN Q Ri . 
5»&à ET '9ximas (c&ione; qui ez reto 
lucantur , vc cx rcdz RQ. quique lun 
US RL, RO,RK. EcexLire&tz 
Q IR, IM,IL, IG; & ácdeca- 
cris, quamuis nom omnes du- 

Aa fint in figura, ad euiras- 
lam hucatum copfufionem, 
2uz autem fint hac quinque B. 
uncta proxima, pulchre indi. 
&t octaedrum mareriale. Sant 
nim tria in lateiibus reliquis 
nbus, quz cam-co,n quopua- 
Lom acceptum eft; pyramidem c 
oníttaunt ; alia autem duo ; 
int i dnobus letcribus duorum triangulorum o&edti, qut 
abearcommaneillüd latus, in. qup punctumacceprum eft. v 
Wa puoctumacceprum cft R, ig laicre DE, quod cátribus DB, 
'AJDC, pycamidem conflitoitio vertice D,ett commune trian- 
ais edacdii DFA;DFC)propterca ex R adquinq panda hori 
aioqjláterum du&z fuac linez re&z,& fic de. czteris.Poft hzo, 
136 tribus otaedri diametris AC,BD, BF, efe in centrp X. »fes 
inribusbifariam,& ad angulos rectos,cx coroll. 1 propo£ 14 lib 

: P AC BD-iccan retta GLA Quin Y & jiconne datur 

aV, agarurq; 1 T parallela ipfi Y X. Quonis ergolatera D 
Litiangul Ddi srqualia funclateribus DR, DLE DRE 
nntcoum DQ  DR.minora. fcgmenta rectarum zqualium. D&, - 
F) & angulo&comprehendunt xquales, nempe. triangulorum 
Gxcáiólb, b ADF; Brant bafcs IQ. IR,zqualcs.Deindetum à 4. pn 
» Yt BG, ad GA,ita DI ad lA;c erit Glorc BD,parallcla. Ea- b. ignarus 
m4; ratione QR.ipfi EF parallela;d Ac prainde vt D L,ad 1A,ita dieiioi, 
Y,ad YA Rcáa gitur XA, fecta eritin Y,extremaac mediara- c zfent. 
»nc.Raifus quia cft vrA X,ad XD,ita AY, ad Yl(quod tringg- d 4 feli. 
LI AYLfimilefittiaogulo AXDipercorol!.propof.4.lib.6.) Efg 
Xem AX, ip XD. zqualis;Grit & AY;ipfiYlequalis. Quare 
»minus (cgment cfl retz XA. Nóaliteroftendemus AY ipfi 
3»effe aqualemiideoq; Gl,redábifaram in Y.6miiterq; QR, 
V,fecan. Cum verolarera AGALtriavguli AGI qualia (jt, 
eribus DQ,OR, rriangali DQR (nim.rum minora degthenia 
ioribusfegmengis zqualumreclacum) angstloía; comprebés 
atretovsempequatratonm ABCD,DBÉFiesquileserane 9 Apri 
M qq 2 ies J 
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e bafes Gi , QR. Eadem rationc his zqualcs oftendentat rez 
Hk, P$, MN, LO, quar nimirum fabrendunr reliquos quá 
torum ABCD , DEBF , AEGF, argolos, in. fingulis nàdicet. 
quadratis binos .oppofitos , complecturrurque luo feymca. 
Jayrum minora; Deinde quia YL, niinus fegmentümipi Y, 
olftenfam maius eft fcgmentum máioris fcgmenti XY dina- 
trema ac nicdia ratione; vr demonftranimus: ad sepia 

A, "ft autem XY; Xv, 
$us (cum ipi maio 
i [egmenta zqu: reda. 
ager XA XD ae Yl tdeXT: 
| - git XT,miaius figmenta 
T . XV,& idcirco T V,fegincaum 
B D | íoirus,ciofdemXV.Qsare 
iedarum XV, totis 
b ge primi: eft,ipfius IT (cuni &redal 

» aqualis ic ipfi XY] & Tos 
6 tertii" notis fegiüene , « vial 
dans : c quadian rez XT, maii 

: gmenti:Átque adeo quidne 
d expe. tede IV d iiqualó exiftens quadratis re&taram UT , Th 
- plomi eft eiu(dem quadrati rez XT, hoceft, rc&z RV. quit 

qualis eftipfi X T, feu ip YI, ex demonfkradis, cum RV, Thé 

«nidia fincsqualium re&tarum. RQ;GI. Addito igitur q' 

, Ted RV,ipfi quadrato r&v: trunrquadraa ra 
€ 4P.pri- VR; quadrupla quadrati re&z RV:6 Át js cedar 
wi ^ — IV, VR, zquale eft quadratum res IR, f quod anguli IV» 

^ £ f. pim 1VQ, comprehen(i lateribus. equilibur IV; VÀs1V, v, ka 
tenfi bafibus zqualibus IR, IQ, squalcs(intjideoquereét. Li 
' go & quadrum re&eIR, quadraplum elt quadrati reta Y 
Acpropteres cum erufdcm. iuadrati re&z V R, quadruplum qt 
* que fit per fcholium propoLa. lib.1. quadraram cá QR: 
qualia erune quadrata redarum IR, QR, ideoque & 1eüzi] 
quales: Erat aotem IQ , ipf IR, zqualis. "Triangulum id 
iuilacerum: eft IQR. Non fecus demonftrabimus , zquiliiSt 
- efie mangola fimilem (itum cum IQR. habentia, nempe 
GIL, GIM: GP$, HP5: NHK , OHK: RLO, $LO: PMN 
QMN,aque adco triangulo IQR. zqualia,cum latcra omais 
fiat zqualia interfe, quod tamen bac criam ratione d 
bimus. Cum enim in quolibet horum triangulorum vnam 
fabtendat angulum rectum quadrati comprehenfum daolé 
fegmentis minoribus. laretum octaedci:duo vero reliqua fübe" 
dant duos zquales angules triangulorum zquilaterorum cof 
tentos fingulos duobus fegmenuis Lazarum OGaedii, mios 
. . i 


'LIBER XV. er | 
tinore: Eruntlatera vnius trianguli lateribus alierüm aqualia; . 
&c propterea & ip(a triangula aequalia, percorollarium propofi- — - 
tionis$. lib.t. VrintriangulisI QR, GIL, lateraR Q,GT, fub. 
tendenriaangulosre&tos Q D R, G AL quadratorum D B BF, 
ABCD,compreheníos miootibus (egmentis DQ , DR; AG,AI, 
zqualiafunt. Eodem modolatera I $1 L, zqualia crunt,éum 
, fübtendant angulos equales IT) Q.I A L, triaogulorum aquila. 
terorim À D E, ADF, quorum ille continetur fegmengis late-.. 
rum O&acdri D 1, D Q «maiore & minore; bic vero fcgmentis 
AL.,AI, maiore & minote quoque.Non fecaslatera IR, GL,z- 
qualaerunt. /Eqvalia igitur fenttriangula I Q R,GIL,per co- 
rollatium propoC8.lib 1 AtquiJ QR. oftenfum eft effe zquila- 
terum ; Brgo & GIL, zquilaterum cft. Eademgue eft ratio de 
ceteris habenda. Atquehzc quidem duodecim triangula fuppo- 
pünturferangulis OGaedri,bina videlicet fingulis. Ex his con» 
fcquitar, reliqua oGo triangula oo bafibus O&sedri impofi-- 
ta. videliger G M P;jnAR B, HNP,in BEC; KNQ,;iaCED; 
IMQ.in AED; GL$, in AFB; HOS, in BEC; KOR,in 
CEFED; LR, in AFD, zquilatera quoque efTe, & predi&is z- 
qualis,cum horum latera cum il'orum latetibus communia fint. 
Viginti ergo hzc triapgula, quorü quina infingulis fe&tionibus 
laterum QGaedri conteniunt ad conftitutionem anguli felidi - 
(vtvidesin quing;gjR QL RIL,oRLO,ROK,R KQ.folidum X. 
angulumR, componeBtibus.) Icofacdrum componuet O&ae- 
dro infcriprum, cumIcofaedri duodecim anguli , duodecim fe- 
&ioneslaterumO Gaedti poffideanr.]n dato itaq; OGaedro,&c. - 
Quodfaciendumeraz. —— . 
- COROLILARIVM L 
COLLIG T V R ez demonftritis, G duo latera rriangeli equilsteri 
ecentur exrema ec media ratione , ita vt vnius maius fedmentqp, alte- 
jus vero minus fit prope um ab ipfiscomprehen(um ; Re&tam con- 
yectentem di&ss fe&iones duplum poffe minoris fegmenti. Cum enim 
n eriangulo zquilatero A D E, maios fegmentum lateris AD, fir DI, & 
» Q. minuslateris DE; Sit autem reQta f Q, ofenfa squalis ree G I, 
zs duplum poteft minoris (egmenti 4T, à cum quadratum ze&a G I, q 47. prism. 
quale 6t duobus quadratis zqualibus re&arum squslium 4 G, (1s 5. 
esfpicuum eft, & sectam IQ. duplum poffe eiuílem fegmenti mino. ' 
"^ y es e 
NO COROLLARIVM IL 


SUVRASVS fit, cumo&o Icofsedri bafes collatae A 

m € in octo bafibus O&sedri, idem effe centrum bafis 

 &tsedri,& Icoísedn. fufcipistur namq; O&ssdri fu. 

px joristriangulü 4 E D, inquo collocatü eft rian- 

p1 & Lcofaedri 1 M Q,fitq; C,centrü trianguli 4E D, 

r quo reca educaritür C44, C E|.C D: CL C M,CQ. - 

saoniam igiturlatera C.4,.4 M.trianguli C.4M,z- bh QD 

sanie funt lateribus CB,EQ,triasgnli CEQ (quod bac latera fint ez cen- 
q4 ! tok 
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— tz0,& toalore ta equalium re&arum ) apgulosq; compstbendwe 
squales,nempe imidios angulorum trianguli zquilateri, vt in fchol pro« 
d 11, ]bas.oftendimus. Erunt bafes CM,C zquales.No fecusdemon. 
«T us CI, qualem effelineis CM, CQ; iie C centrum eit cris. 

1 . ' 


1M Q. | 
l C OROLLARMIYM IIT 
NON difficile cft deniq; ex didis colligere, idem centem effe Otse- 
diti, atq; fibi infcripti Icofsedri. Da&iseuiin ez X.ceatro Q i 

/ ge&is ad quofcuaq; duosanguios Icofaedri, nimirum zeQis X G, X O, sk 
^ eugulos G,& O; cum latera XA,AG, trianguli KAG, aequalia fint [atesi- 
bus XF.FO.triangoli XFO. / Nam X AXE, iemidiametri (nnt Q&aedti, à 
& G, FQ, frgmenm minora lacerum 2qualium OGaedzife&torum extre- 
' maacedis ratione) engulosq; compleQantut equales,femireétos vide- 
licet (cum AC,EF,diametri fiut quadratorum ABCE, EAFC: € proinde, 
per móftrats in Ícholio propof 54.lib.1.angulosquadsatorum bifariam 

1 4 primi. ecent.) « A qualeserunt & bafes XG,XQ.Rodema; 


Pe a er X du Qm d Arpalos e, Andriequalee, Igitur X, 
PROBL. :7. PROPOS. x7. 
. Ix OQaedre Dodecaedram deícribese. 


bi. qu- b InscRinRATYR dato OGacdroIco(sedrum; e &in hec 
sisecitmi. v- Jeofacdro Dodecaedrum, fsctumqueerit, quodiubetur. Cum 
€ $-99i9li- enim Dodecacdci anguli confliruanrur in ceurris bafiuqg Kcofac. 
(«emi — dri, quarum o&o concenuica funtbaGbus OCtaedri, cz coroll x. 
propof 16.huiuslib. Mamfftü cft, Dodecaedri o&o 3ngulosia 
eildem centri o&o bafium OGaedri , reliquos autem duodecim 
jn centris duodecim bafium Icofaedri, quarum binz fingulis fex 
angulis O&aedti fapponuntur,refidere; Acpropte:ea Dodecae- 
drum Odtaedro ipfcrrptur effc dicetur, quanquam noa proprid, 
« Nt ex defin 3:.ib. 11. apparete poteft: Quaproprer in dato O&se- 

dro Dodecaedrum deícripámus, Quod erattaciendum., 


PROBL.a2& ^ PROPOS. i8. 
^ Ix. data pyramide cubum defctibete. 


Dsrvan pyramis ABCD,in qua cubusiubetar defcribii 
(0 fiqiciuscentgüm B, perquod exquatuor apgulis pyramidisse- 
d ss. quar- Cz educactur AEF, BEG, CEH, DEI, 4quz cadebt in cene 
^ gei —baüumcppofitatum F,G.HEI, erupque perpendiculares ad caf- 
dembaíes BCD,ACD,ABD,ABC. P.r hbzccentraposzroet 

angulis A,B.C, rc&tz ducantur AHK, AGL, AIT, BFL., BH( 

. CIM,CER,CGS, fecanses bafes eppoliras BD; CD, AB, AD, 
BC,bifaiiam,€& ad aogalos rectos, ex íÍcholio ptopo( za .lib.sy. 

pün&is KL. M, S. Sreiror quoq;re t ex folidis gels percer 

trug E,demiffz AP, BG, CH, DI, biftiiam in N,O,P, Q). pos- 
&is.querum quodlibet cum ribus proximis ccntiis bafiugn(cea- 
" Uh 

í 


LIBER Xv. eg 
ie iaquam, bafium ipfam linesm,in qua pun&em eft, circum- 
aeuo, ita vt relinquatur cécrum lits inf, inquam perpen- 
iculeris cadit) re& s lineis coniunguntur, vt N,cum G,E, T; Qu 
amE,H.]; P,cam F,G.j& Q» A 
sm F,G,H. Dicofelidum NF, 
ontearum injateris N O, 

106, NQ, FG, FH, FI, cuba. 
We. Cum cnim hicera AF, FK, 
riaoguli AFK, zqualia fint la- 
tribos AF, EL, tnapguli AEL, 
FK, FL, cum perpédicu- 
ria BD, CD. ex cento 
'du&e oftendant quales di- p c 
zanrias re&aril sequalium BD, 
7D centro F) angulosq; con- 
Ineant re&os,ex 5 defin. lib.rz. 
! Z£quales erunt & bees A XC, . D 


L, &anguli KAF,LAF. Ror- 2 4 prin 


asquia latera AN, AH, vriangoli ANH, aequalia fuac laterib 
VN, AG,rranguli ANG (fantenim A H, A G.femidiamerri 
sg2lorom zqualium ABD , ACD) a item compre- 


rendaac zquales , vt demonftrauimus, b Equaleseruntba- b 4- jim 


'te&z ducanmur DG,DH, necnon & reliquse, cuim omnes 

*ndasraquales angulos zqualibàs lateribus comprehenfos ; ve. 
erfpicuur eft. Si enim ducatorFT cum latera AF,FT,a- 
malia finc lateribus AF, FX. (Sunt namq; FT. FE; diftantia re^ 
tarum zqualinm BC,BD, à centro) & anguli contenti reti, ex 
fin. lib.i. Z quales erunt. anguli TAF,KAF. Ac proinde cum. 
iter À N, AL, zqualia ot lateribus AN, AH; (SuntenimAI, 
: Hi femidiamerti criabgulor(t aquilaterorum zqualinm ABC, 


5 NH,NG. Haudfeces oft£denturzqualeste&te QG; Qu. 


BD) losqy contineant ziualcs: « Aqualeserunt bafes N], c 4-jeipsi. 


1H, &c P Saad) irar fex dicta quadrilatera,zquilatera. "Often. 
amusiam,ipfi plana effe atque re&anguls, vt tandem quadsata * 
He conciudamus, atque adeo componere cubum NF. 
AssvuAT YER quadrlterum NQ,du&isredis GH, 
TQ. Quosiem in prramidehuera BC, AD; oppofita funt, boc 
RnB cocuntia in aliquo pungto; fi corum pun&ta media S,& T, 
oniungaatur re&a ST erit ca diamcter O&acdri in f ramide 
tfcripd , vt conftat ex figurs propofitionis 1. huius lib. Nam 
ua&umS, huiusfgurg refpondet puncto H,illius,& punctum 
"pggtoE.cum & 1o illa fins latera oppofita , $ue non cocun- 
3 8C, AD. Quoarca camidem fit centrum pyramjdis & Q- 
aedri in. ipfa dcfcripti , v& mox demonftrabimus, tracibit 
: q4 * $T,per 





' 
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t oftendimus ad propof :, lib.z. re&i erunt, ideoq; quadtatum - 
xi NQ . Eademq;ratione quadrata erunt reliqua quadrilate- 
a ; Acpropretea cabum conttituent, quiidéo pyramtdi dicetur 
eícrptos, licet improprie, quod quatuoreiusaaguli F,G.H lp 
n ceazsis quatuor bafium pyramidisquaruor vero reliqui N,O, 
? ,Q. in bifariis fe&tionibus perp£dicularium ex angulis pyrami- 
Iis aa cius bafes ducatum refideant, vt conftac. 
AriTER. Ín data pyramidedefcribatur Octaédrurm, & in 
hoc Octáedto cubus, factumque erit, quad iubetur. Quoniam 
"nimedto anguli cubi (atnuarur.in centrisocto bafium OGat- 
Í1ri, quarum quatuor (untin quatuor bafibus pyramidis, drcon- 
tat ex propof z. huius lib. habentq; eadem centia cum ipfis, vc 
rot oltendemus; fit, vt quatuor anguli cubi refideant ip centris . 
joatuor bafium pyramid ;quemadmédum etíam inprioride? " : 
nonftratianc dictum efl. R ezfas/quia reliqua quatuor bafes O- 
2aodri parallele (unt bafbus pyramidis,vt conftat ex figura pro- » 
»of. buiuslib (ecum enim recie EG, RH parallelz int ve&tis a. 2 fext.- 
3C, BD: P eiunt quoq; triangula EGH,BCD,perillas rc&as du- b 1. vside- 
ta, iuter feparallela, & ficde caters) fit; vt perpendicularesab cimi. 
ingulis pyramidis inbafes oppoficas demiffz, fint. quoq; ad illas 
juatnet rjiquas bafcs Ostaedri perpendiculares; ex (colio pro« 
'of 14Jib. ir. Quarc cum predicta bafes abfcindant ex pyramide 
yramides fimiles toti, cadent illa perpendiculares in centra di- 
farum bafium,quemadmodum & íncentra bafium totiuspyra- ^ ' — ^ 
sidis cadant. cEcquisa dice quatuor bafes O&tacdri diuidunt d 17. wde- 
las perpendiculares. proporriaaliter cum lateribus pyramidis; cimi. 
oc cít, bifariam ; efficirgr: yt reliqui quatuer anguli cubi ftatu 
ntur in mediis punctis quatuor perpendicularium , veluti prioc 
emonftrano docuit. Conftat crgo cubum in pyramide effe dc- 
'riptum, vt prius. In data itaq; pyramide cubum defcripfimus. 
»uodfaciendumerat. . ^ we 
COROLLARIVMI 

CONSTAT esbis, idemefíc, centrum pyràmidis, & cubi in ea de- 
ripri. Nam diametri cubi N F. OG, P H, QI, cnm fint dimidiz partes 
*rpendiaularium ex angulis pyramidis per cius centzum ad bafes demif- 
sum, per E, centrum pyramidis tranfeunt, ^. 20 

COROLLARIYM IL | 
INFERT V À quoque retàm, quz coniungit bifarias fe&iones op- 
"fitorum lateram pyramidis;tranfite per centfum pyramidis, triplamo; 
fe latetis cubiin pyramide defcripti. Cumenim E Kex E, centro "i 
KR, centrum bafis GNH Q. du&tadimidium fit Iateris cubi, vt conflat: 
r&a & $,dnpla ipfius ER., equalis ésit leteri cubi. Cum igitur K S,eften- 
üt tettia párs ipfius ST peripicuum cf, red&am ST, coniungentem S,& 
bifarias le&iones laterutu oppofitorum pytamidis AD,BC tranfire per . 
atrum pyramidis, triplamq; effe lateris cubi R S. | : 
- 4q ; LE M- 


BYCLID. QROM. 


LEMMA 


center ia E, F,G.H, L K; (* ex L,ceutro 

temidi in baje I 
pts dimittantur LM, LN, qua m^auya cw- 
culorum dictas be[ix. circumfiribentinm ce. 
deat, ex coroll, lemsimatie v. prope. vo. lib.v 4, 


Cosimiti 1ute:m veis LE, E M,LY F N, quoniam lauta L M, 


ME, 


LME, equalis faut leteribts LN, N P, triav- 


i LNF ( ctm enim cireulibafés ABD, BCD , ércumfari- 
fint aquales, equaliter. diflebust ipfi àcentro L, per L.m- 


, Suà a. propof.to lib 
aqualts erum. Sic 


44. d propterea corum diflemtia L M, LX, 
quoque aqualas eruut. ME, N E. diffantiove- 


Darum equam 42, 8 BD, à centri M. GN, circnloram 


comprebesdant rios ptráefn. lbbr 11. 


qualiam) angalfaue 
«Aqeini. à JEqueleserunt reda LE, LT. Eademquevatione bifce aqua- 
les erunt , & inta fo rela LG, LB, LI,LK.  Querc cum angal 


Odleedei in 


 B.LKwtex pee ria eonfleb: Brit 


is peuliis E, F, G, 
Luntram Oan. 


dii , cum abeo omnes linea cadentesim eim rasta fnt oquala. 
Cum igitir fr. L, centrum fuerit pyramidis, tdem erit centram 
pyramidis C OGatdri inea defcripti.. 

A 


bs. festi. borse d 





SAT deinde in bee pysamidis ABC, fe 
Odleubi DE Eque fecabte ilios latera bnfa- 





^ piam, pt patet ex propsf. 2. baims b. fetaa- 


ten G, contrum trissgul ABC, àquo al 
esgidorvirip(qua off reda ducantur. Qui 
igitur latera AG, AD, lateribus B G, BF, 


c Quae fex, angelofgua custiuews aqu.dn 
ifs «ngalorum equalium riangsli equilateri; 
&GD QGF,aqnal:s : Eademquiratone erit GB, 


ptrique G D. GF, equalis Iitar G,cencriun etd trianguli DB F, 


quodetl propofitum. 


PROBL. 


m LIBER IY |  « 
PROBL, 19. PPOPOS. 15. 
.. Iu data pyramide Icofaedrum defcribere. 


DA TA Pyramidi ABCD » 8 inferibatur Octaedrum R F- a 3.0pandó- 
'HIK, cuius omnig duodecim lateta fecentur extrema ac me- dem C 
18 Iatione , hac lege, «t bina fümanturex fingulis angulis bi 

efpondentia, hoc eft,in angulos oppofitos A 

juadratorum Otaedii cádentia, vt in pro- 
iof 16.buius lib. diximos, qualia funt E G, 
IX; HEK,HG; KF,KL GLGE, FH,ER; 
E,IH. in pancis L, MN. O.P; Q,R. $, 
Bow Nam fi quilibet horum puncto- 
am cutn quinq; proximis comiunxerimus 
ineis reQtis,vt M,cum V,L, X, P,&Q, &c.- 
lefcptü erit1cofaedrü in di&o O&aedro, , | 
'tcanflat ex propof.16. huisis lib. habés omnesduodecim angue 

osin duodecim prefatis (cionibus duodecim laterum O&ae- 

lri. Cum ergo hzc ipfa lateia octaedriin planisbaflum Pyrami- 

lis fnt du&ta ; manifeftum eft, duodecim angulos T. ofaedri ia 
lanis bafium pyramidis conftitui, ternos fcilicet in fingulis, . 
juod & tezna latera oCctaedriin fingulis bafibus pyramidis docta, 

int. Naminbafi ABC,cxiftuntlatcra FH, HX, KE; In ABD, 

stg s EF,FG, GB: Ia RD C,latera GH,H4,1G: In ADC, 
leniq;latersIK, KB, BEI. QuaredicdtumIcofaedrum in pyrami- 

le defcriptum ent, per defini 51 lib.rs cuius quidem quatuor ba- 

rs MXQ. ROY,LSV,NPT,inqoatuor balibus Pyzramidisexi« — '. 
tünt,vtcdnftat. In data igitur Pyramide lcofaedrum defcripfd- 
ous. Quod erat facicndum ts 


PROBL. ac. PROPOS. 19. 


In data pyramide Dodecaedrum deícribere. 


Pynanutipt date binfcribarurIcofsedrum, e & in hoc Do- b 19. quis- 
lecaedrum habens viginti (uos apgulosin cátris vipinti bafium tideeimi. 
cofíacdri : Factumquecritquod jubetur. Cum enim quamuor c f quimti- 
raícs Icofacdri exiflant in quatuor bafibuspyramidis,vt in pre- deri 
eden'i propo(.diximus : confiftegt quatuor anguli Dodecaedri 
Iréto Icefaed:o iofcriptiia quatuor bsfib. pyramidis,aempe in 
arom centris. Sunc enim dictse qpacuor bafesIcofaedzi quatuor 
afibus P yramidis concentricg vt conftat ez s.coroll.propof.16. 
uius lib. Deinde 4 quia cubus Dodecaedro in(zripsie octo d f.qiiati- 
20s angulos in ocoangulis Dodecacdri collocar : icem cubus der. 


Pra. 





— 


xiij. 


" »PyCLID. QEOM. 


41 4uini- pyramidi infcriptus , « quatuor angulos in.cearris baftup pyrz- 


midis,de quibus iam di&um eft quatuor autem reliquos in bifa- 
tiisfe&tionibus perpendicularium ex angulis pyramidis io bafes 
demiffarum conftituit;collocabunrut quatuoc anguli Dodecac- 
dii, cum his quatuor angulis cubi conuenientes, in ei(dem bia- 
riis fe&ionibus perpendicularium dictarum ; füperfunt autem 


' duodecim anguli Dodecaedii, quorü bini fingulis lateribus P3- 


ramidis fügponentur; Atque adco di&um Dodecaedrum defcri- 
prum effe dicetur in pyramide propofita, etiamfi non propric. 
Qygam ob rem in data, Pyramide Dodecacdrum defcripfiaus. 
Quod faciendum erat. 


PROBL s. — PROPOS. zr. 
In dato folido regulari fphzram defcribere. 


Bx centrofpharz datum folidum complectentis an fingelas 
bafes perpendiculares demittantur, quz ex coroll. lemmaris x 
ropof.ro. lib.14. cadent in centra circulorum bafes circumferi. 
entium, idcoq; equales crunt; quod di&i circuli, equales cum 
fint, zqualiter a centro diftent, ex lemmate 2. eiufdem propof. 
Uapropter fphara,etfius femidiametri (ant pracfatzz perpendi- 
culares zquales,in folido defcripta erit, cum eius (uperícies Con 
uexa fingulas bafesin carum centris centingat. 


/ 8CHOLIPV M. , 


lT 4$) VE,cum quoliot quinque foliderum rogmlarienm in 
quatuor reliquis in(cribetur , ut fint in ymiuerfum «igénts énfereptie- 
Bt ; "Unum duntaxat Dodecaedrum isuproprie de[cribitur im enbo, 
Ofaedro, atque pyramide, ut perfbicuum e5d ax propof. 15. 17. (f 10. 
buie lib. Similiter unus tantummodo ebus mon proprie is pyraméds 
de[cribitur, vt ex propo( 19 buie lib.efl smanifoffeum. NamyUt propru 
folidum aliquod im folido dicatur de[cribi, mece[fe «E , emnes ampulu 
folidi infcripti conffitni uel in augnlie , vol in lateribem ,"uel. d. 

ém Manis , fsue bafibus [elidi, cmi in[cribumr,ut defin. yt. bb.rx. 
SP! qua quidem cond:iio Dodocnedro , fó dofcvikatur im enho, Ocoe- 
rni de ; nec mou C cubo , fS defevibatur im Pyramide , non 
eompnit. ) 


C JE T-ERV M inter omuia quisque folida vepqlario, man 


b 16. quin- O&laedrum reli quatuor imiutuo fibi intiese [mícmiis smferépes: 
tidecimi. — b In Ollsed»e pm defcribitmr idola conflitnens duodecim fau 
C f. quinti- angnlssin duodecim punélie, quibm? dusdocim lateva. Oclaedri extro- 
decimi. — saacmedi vatione (esontur.. Deinde c colaodro impositzr Dode- 
dl S. quitti- caedrum, qued eidem O&aedro in[criptmmaft, vt cemflat ax propof.t7. 
«cuml. uim lib. Poi? hacin Dedecaadro d dofersiitur eubuu cmbus odio ul 


A 


M - 


—L - 


- 


LIBER XV. vut 
"uli, cum odio anguli Dodecaedei conmenientes, eontra bafoum OH ae- — 
lys polfidem : ac prapterea (5 cubus ipfe in OGaodro defcriptun efi. 224 
| Denique in cubo pyrdmte incinditur,qua ideo in Ofaedro dicetur offa &. 1-q0unti. 
lefitipta, quod eim angüls quatuor, cum quatuor anguli eubisonne- lidecimni, — - 
Viestes,itt centris quatuor ba [oum Ockaadrivofideazt. Hoc suem priui. ^ 
gine reliquis folidievegularibus denegari, peritum efi ex diclis. 
" NEQV B vero praterewndum efi, Doiotaedrsm, fóébique imfcri- 
ewm ctéberm, C buit cuboin[criptam pyramidem, eadem fphara com- 
vebendi. b Cum enim quatuor anguli pyramidie ex o£fo angulis cubi b. 1.quinti- . 
psatnor po fidennt, C conuemantque omnes angnli cnbicum oclo abgu- dicimi. 
$e Dodocnodri : liquido conflat [Dbaram Dodecaedrocircum[eriptans c. 9. quim. 
wmplecii quoque embum ntque pyramidenm, cum (Dbarailime [uper- sidectmi. 
des per borum (olidorum angulos incedas. | 

P A Kl ratione em dick sauifsffum ei], Dedeceyedvum, cmbum,nt- 
pne Pyramidem fémiliter imfcribi Icofaedro, OG aeslro (& Pyramidi. i[- 
serum enim anguli in borum befium centrie con/Hitunntur, Ut demon- 
Prato efi; in cire tide. bufstem Icofaedri propof.s .13.€5 12..Im 
entre vero bafiutt Oifaedri propof.17. 4. 6.Irs centre denique ba- 
jum pyramidis propo[.a 0. (5 18 onitos lib. 0; 
VIGINT I perro prioribus buie lib.propo[aiomibee omoes deli- 
Mationes infrriptionefne quinque [oliderum regularium, «men in &- 
le, quehquet excogitari po[Junt, ab[oluimen, cuv? in quolibet reliquo 
upetuor defignamerimem. m pyramide enim OG sefrum, cnbum, Lco- 
wdrum ; atque Dodecaodrum, propof.3. 18.19.20. I9. Oifasdro tero, 
wramidem; cubum, Icofaedroam, (» Dodocaedrusm, propof.6. 4.16.17. 
v ewbo deinde pyramidem, Olaedrum,Icofaedruim,ac Dodocasdrum, 
ropef.1.3.14.13. It Ieofaodro autom, pyramidem, Odkaedrum; culum, 
tque Dodscosdruno, propof. 12.15.11. 5. It Dodesmedro denique, Pyra- 

smidem,Ocloedrum,cubum: CS leofaodrum propof.10.9.8.7.4doferi- 
| pf. di vero pofferiori vnica propbfitisme,quaar-.— — 
tein quomis folidovegmlari (bara de- E 
pingatue docuiman. 0 
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d 3YCLID. GEO M. 


ELEMENTVM 
SEXTVMDECIM V.M. 
Quo vatiz folidorum regalariumn fibi mutuo incripto« 
rum, & laterum eorundem compen explicaa- 
tur, d Francifco Flaffate Cendalla adiecturo, 


& de quinque corpori- 
bus. 


Lx»saa Tan-Tíva 


" b Candalie iet 
". 16. ewterfe ci Mie, rertlere, 
bi mutuo isftritas, usc non (9. jn riui mini rri 
 feriptionem praceseuti hib. 15 svadidimmo, lt qme eamm convexiomon ho- 
bet ic liber 16. cum praeudenti 15. uartendeciosme com tertit. 
decimo babust, vt umnperficka quud mano oudert efi rant hat 
quinque cerporum regularium, f$ liber bic doiimimjexteus mom dian. 
amm. 
THEOR. :r. PROPOS. 1x. 

S1 in Dodecaedro cubus defícribatur,&in hoc cabo 
sliud Dodecaedrum:erit ptoporiio Dodecaedsi exic- 
rioris ad Dodecaedrum interius proportionis, 
babet maius fégmentum ad minus rc&z linca. 
extremaac media rationc, triplicara. 

Lar vs cubi in Dodccaedro, cuius latus C, defcripti itl 
& latus Dodceacdri in cubo latens AB, def. ripoift D. i 
turque AB, latus cubi in B,exwcema ac media ratioae. De. 
decacórum lateris C, ad Dodecaedrum lateris D, pr. ionci 
habcre triplicatam proportioms;quasi haberA B, maius. 
vam ad RB,musus. Cum cnin, vt la (cholio vinmz propot lb.r; 

. doca- 


L1B535BER Xy. ' / 01$ 
dotaimue , Dodecaedrum , cubu(que jnillo defcrigtus, eadem 
comprchendantus fjharra : Diuifo autem]latere cubi estrema ac 
incdia zationg, rhaius (epmcntum fit latus Dodecaedii in eadera 
fphsrra cum cubo defcripti , ex coroll.1. E 
propof.i7. lib. 1. etiAB,ma:us(egmen- A-————.——— B 
tum lateris cubi s&equale lateri C, ode- eL 
decaedri in eadem fphera, & circa cu- ' 
bum illut defcri di. Razas quis ex demonftratisin (-holio pro- 
pofi. lib. 15. fi dimidatüi latus cubi extrema ec media rationc, 
tninus (cgmentum cft latus Dodecacdtiin cubo illo defcripri, c. 
cit EB, minos (cp menturh lateris cubi zQualclateri D; Dodecae- - 
dri, quud in illo cabo defcribitur ; Ac propteréa erit vt C, latus 
Dode:a:dri cubo .1 c umicripti àd D, laws Dodecaedii eidem 
cubo inícrpii, vt AB, maiusicgmentumad BB, miuus: Atqui 
Dodecaedrum lateris G, ad Dodecacdrum lateris D,proportic- 
bem babet ttiplicatam lateris C, ad latus D; ex coroll. propof.i7. 
lib.i. Igituridem Dódecaedrüm lateris Cad Dodecaedtumla- —- 
teris D proportionem quog; babet rriplicátam maioris teg menti 
AB ad minusfegmencum EB.Quocirca fi Dodecaedro cuous in- 
Eeribatnr,& c. Quod erat demonítrandum. 

THEOR.s. PROPOS. 1. 

L 193A perpendicolarís ex quouis engulopentago. - — 
8i zquilateri,& equiapgulifo latus oppotitüm demiifa, 
catur à rea illumapgulum fubtendente, extremaac 
nedia ratione 

X 9 pentápono zquilatero, i angulo ABCDE » €X a8- 
mulo A, ad dus bp PUfiram CD eperlend i ulari demittatur AF, 
Jieo AF, àreB&a BE, fubtendehte angulum A; A 
ecaiiin G: extrema ac mediaiarionc. Duca 
nian recta AD, qu2 fecec BB, in H:quoniam 
E, recta lateri CD, ex fcholio propt s.hb. B 
y. eft parallela, « fecabüntur cz AF , AD, 
roportionalite: & Atqui AD, in H fc&aeft — n 
kr£gcima ac media ratione, eftque maius fc- r 
mnentum DH Ipitor& AF, io G; (imlliter erit (e&a. 
necá petpcádicoliris ex quouis ángulo, &c: Quod erat demon 


kandum. 
. THEOR. ,. PROPOS. $5. 
S 1 ab angulis uiapguli Pyramidis ducantur rece 
(ita latera (ecintes extrema ac mcdia ratione, ica. 
prope quemuis angulum fit tn. ius (egmenium. vnius 
teris, 







uec 
10 Jortál- 
des. 
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lateris, & minus alterius: Ha (c&ionibus fotsin tedio 
roducent bafin Icofacdri in dicta pyramide defcripti, 
inícriptam quider alii tiangulo zquilatedb, cuusaa- 
gnli latera trianguli pyramidis (ccant extrema ac media 
rationc, & latera ipía bifarism fecancurab angulisbaüs 

Icofaedii. 

COTRíANGvYvLVM pyramidis fit ABC, cuius latera fecentnt 
bifariam in D, E; F; iundtis redis DE, EF, FD, quibus rurfum 
feCtis extrema ac mediarationcin G; H,L,iungantur rectz GH, 
HI, IG, conítituentes GHI, triángulum Icofaedri in dicta pyia- 
mide deícripti,vt conftat ex propol 19.lib.15.Secentur deinde la- 
tera trianguli ABC, extrema ac media ratione in K, L, M iunctis 
fc&is BK, CL, AM. Dico has rectas fuis fe&ionibus producer 
] A triangulum Icofaedri GHlI,hoc eft rectam BK, 

vanfire per puncta G,I;& rctam CL, per poo- 
&a H,I;& team AM,per puncta G, H. Doda 
enim per H, reda NO, ipfi BC, parallela ; cit 
rriagulum FHO; triangulo FEC , fimile, a 
coroll. propof.4. lib.6. idcoque & aequilaterum, 
cum & FEC, zquilaterum fic, quippe quodá- 
. mile fitttiaogulo ABC, per idem coroll. Quae 
HO, reda zqualis eft rccte FH, maiorilegmento rcd ze EE, (ca 
DF, ipfi zqualis: (Eft enim & DEF, triangulum zquilacerum, 
éum-cius látcra fübtendanc angulos zquales ctiangul? zquilarert 
rectis zqualibus , dimidiis fcilicec zqualium laterum e 


/ ] 





* 


€-* 4r. — triangult comprehenfos; a idcoque zqualiafinr.) b Rft antem & 
(Ob osepri- ON Fl,zqualis toti DF, ín parallclogrammo DH,e propcerea qvod 


eni. PH, DE, parallclz (unc re&tis AB,BC,(cu NO. Igitur re&a NO. 

€ x fex. compofita ex NH, tota, & HO, fhaieri Ícgmehto, 4 fecta ericim 

d j.terti- H,Cxtrema ac media ratione ; Ac proinde cuni cres paraliciz 

dic, BC. NO, DF, fimiliter fint fediz in M, H, G, nitbirum exre- 

eir Recta autem AM, ex jis, que dcmos- 

us Ad propof. 4. lib.e. fccetea(dem fimiliter; liquido coa- 

ftacipíam AM, tranfire per puncta GH. Haud (cecus oftendemws 

Bk,pcr puncta G,I; & CL, per puncta H,I, tranfire,fi per G,&l 

rectz ducantur parallelx lateribüs AC;AB:; Atque idcitco red 

* Bk, CL, AM, (uis fcctionibus producenr triangulum Icof2cdi 
GHI. 

" AcATYR iam per G, recta FQ. rene CL,farallela. Qe 

fiiam ipitur AF, zqualiseft re&e DP, fea rese FH, cuius mat 

"^ . fegmentum fuit FH,hoccít. FO, illi equalis / Brit qhGque FÓ 

e j.teriii rgaius-(egmentum reQue AE: «ac proinde toca ÁO ,feckainh 

sac. extrem dc tiedia f'asiond: f. Eft auiem Y€ AF;ad EQ; iia AG. d 

f 2. fex. T GH;,o 


[4 
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&6H, ob triangulum AHO; & vcAH,ad GH,ita AQ, ad QC, & 
AP; ad PL, obtriangula AHC, AHL. Igitur & re&a AH, AC, 
AL fecantur id G, Q:P, exrterha ac media rationc, füntque maiora 
[cemenpta AG, Aq, AP. Rez ergo AQ. AL; Ícgmenta maiora 
rectarum zqualium AC; AB, zquales crunt. quia verocftavt à 1.42afti. 
ÁQ , maius Ícpmencum, ad QC, minus,ita AL, totg ad AP; ma- decosyj, 
ius íegmentum; Et eft Aq , recta rectz AL, equalis: Brit & QC, 
te&a equals re&a AP. Quare & recta AP, minusfcgmemum . 
irit lateris AB, maiufque rcliqua BD; ac propterea rcóka P.Q.fe« 
zabit latera BA, AC, extremaac mediaragione.. Eadem racione 
tecta PR, quz per I, ducitur parallela rectz AM, fecabitlatera 
CB, BA, excrema ac media ratione, ideoque in pun tum P.cadct. 
Nonaliter recta RQ ; per H, ducta paralicla rez BK,latera AC, 
CB, fecahit extrema ac media rationc; atq; adco in puncta R, Qy, 
iadet. Quoniam vero fingula latera trianguli PR. cum fub- 
'endant angulos zquales trianguli aquilateri zquaiibus lipeig 
:ompreheníos, nimirum maiore & minore (egmeuto firgulos, 1; 
» aequalia inrer fc funr; erit triangulum PQa, exipíis compo$- p rini, 
un, zquilatcrum, cuius quidem.accera hifaciam fecantur ab an- | 
pas triapguljIcofaedri GHI (Cum enim iu triangulo ACL, re- 
a Po, parallela Gc lateri C. ; fccabuntur Po , LC , in caidem 
ationes,ex iis,qug ad propof 4 lih.e.demonitrauumus: Diuidi- 
ur autem CL, bifariam in H.ob triangulum ACL,inquoFH, 
'araliela eft lateri AL, « fecaus proportjonaliterlatera CA, CL. € 4 foot, 
gitur & Po bifariam fecatux inG. Bademque e(t iatio de reli«' 
gis QR, RP) Ac proptesza triangulum Icafaedri GHL , infcri- 
tum eít viangulo equilarezo Po; cuius anguli diuidunc lae 
era bafis pyramidis extrema ac media rationc, & latera ipfa bie 
ariam fecapntur in G, H,I, abangulisba(is Icofaedii GHI. Qua- 
xoptes fiabapgulis cianguli Pyramidis, &c. Qnod o'endea- 
mun erat. . 
COROLLANMIYM, 


E X his facile colligi poteft, latns Icofaedri oGag- 
ro inícripti, maius effe fegmentum re&z diuifz ex- 
'eena ac media ratione, quz ab vno angulo bafis o- 
aedri du&a fecat latusoppofitum extrema quoque 
» sedia ratione. Cum enim, vt conflat ex propof.16. 
b. 15. GHI wian ulum Pi Icafaedri in oGaedzo , eu- 
is. bafis DEF, deícripti; ducatur ex angulo F, trian- ! 
ali FEC, quod triangulo DEF, ed aquale ra. B RBM sc 
g. parallela ze&z AM ,fecans MC , HO , in S, & T. 4 Cqm igitur MC, d 1./oe. 
i£aziam (ecetur in S, ob triangulum AMC;e fitque M$, ipfi GF, zqua^ e 3 4 pum 
s » Ob psralielogrammum GS: Erit & SC, zqualis eidem GF, minort 
grnento re&z DF: Ac propterea cum totz DE, KC, quales fint:eri& 
aeque icliqua R6, relique DG, majeri fcgmento zqualis: Ideoque É ( Z , 

II ) 





- 
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S LU.  ins(cRstritextremaac media ratione. Deinde a Quia FE,FS, limilitet £- 
.— cantur.fecatur autem F E, extrema ac media ratione, fecabitur & P&,in T, 

b s4prims exttema ac media ratione; maiufque fegmentum erit FY, reQaé equalis 
exiftens lateri Icofaedci GH, ob parallelogrammüm GT. Igitur FT. iatus 

icofaedri o&taed ro infcripti maius eft fegmentum reas F S, qux diuidit 

EC, ldtuso&taedri extrema ac media rattone;ex angulo F, demdlla. Quoll 


ef propofitum. | | 
|. THEOR. 4 PROPOS. 4. - 
.— ^ Mumvs fegmentum lateris Pyramidis excrema at 


media ratione fe&i, duplum eft potentia lateris Icofac- 
driin ea pyramide deícripti. 


BA s15 Pyramidis fit ABC,;cuius latera extremi ac mediars- 
tionc f«cenrut in K, L, M, & ductis rectis BK, CL, AM, prodn- 
centibus GHI, bafin Icofacdri in illa pyramide defcripti, infcrt- 

A pram triangulo zquilatcro P QR, cuius anguli 
tera trianguli ABC, fecent ezucma ac mc T 
tionein P,Q,R,&ipfalatera PQ, QR,R P;bifanes 
diuidantur in G, H,1, vcinpropet. praecedenti és 
M C monfítratum eft.Dico AP, minus fcgmentum lar 
. ris Pyramidis duplum effe potentig laseris Icolac* 
dii HI. Cum enim RQ. dupla fit potenria minoris fcgmenti APs 
éx coroll. r. pzopof. 16. lib. 1j. quadrupla vero potentia rez HE 
ex fcholio propof.4. lib 1. quod PQ. recta dupla fit reci PG; 
hoc eft, fibi equalis HI, ob parallclogiammum PH; Br PQ» 
potentia 4.& AD, 2. & HI, j.Quamobrem AP.dupla erit potcnaa 
zecte HI.Minus ergo (cg mentum lateris, &c. Qyod crat demoe- 
ftraiidum. 
COROLLAHNMI V M. 
4. 7 6EQVIT VK ex his, latus Icofaedtiiüt pycatnide deferipti, eic Apa 
(c. 13.00tjii- tomen. c Cum enim diameter (ppara potencia fefquialtere fat laresis Py- 
' dec. ramidis : fi diameter ponatur Rationalis; erit & latus Pyramidis B.amo- 
d €. tartij. ale» 4 cum diametro potentia fit cominenfurabilé. e Quart minus fe- 
dec. gmentam lateris Pyramidis éxtrema ac media ratione fe&1 Apotome Cxit- 
. Atque adeo f cum minori fegmento lateris Pyramidis latis 1cofecdzt pe 
1 (6. FF li- tentia fit commenfurabile (olendimus enim sninus fegmentum porcmusi 
dec. effc duplum lateris Icofaedri) Erit & latus Icofacdri,ex icholio propof-2o4- 
f é.dec, — libio. Apotome. 


L A t v s cubi potentíá dimidium eftlateris Pyrasme 
' dis in eo defcripte: Latus vero Pyramidis duplume& 
longitudine lateris o&aedti fibi in(cripti: latus denieyae 
cubi duplum cft potentia laterisfibiinfcripti oCtaed ci. 
] ts SOC 
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- €vn enim latus Pyramidisin cubo defcripta dianyeter ficba- 
$ cubi; vc conftatex propofA. lib.i; Sicautem quadratum hu- 


ius diameiri, duplum bafis cubi; hoc eftquadrati lateris cubi, c 


Íchólio propo. 47.lib.z.Manifcftum cftlamus cübi dimidium cf- e 

fc potentia lateris Pyramidis in cubo illo defcripez. on 

| Ryksvs, quia re&z coniungentes bifarias fectiones latos 

rum Pyramidis cónftituunt octaedrum in pyramide defcriptum, 

rt liquet ex propof a. lib.15. Eft autem latus trianguli zquilareri 
luplum recte cooiungentis bifariaseius fcétiones,cum ea rectà 
eqa4lis fit dimidio lateiis criapguli, vt conftat ex coro propof. 4- 
ib.é. «Nam tum fit parallela teitio lateri; auferet triàngülum à £. fex 
tquilaterum, &c. Perípicuum eft laus pyramidis duplum cifé 
onpgirudinclateris otacdiifbi ipforipri. — o 

DaawN16yaéquia diareteríphzre feq. e&tedri potentia eft b ra.swisi 
In plà lateris octacdri ; Rt aucemlatus cubi zquale diametró Q- dee, 
Racdrifio: infcripti, cum diameter octaedri coniusgat «cütra — .. 

'afíum oppofitarum vrin corell. propof.; lib.ry diximus: pater, 
ztus cubi porenria cffc duplum lateris octaedri in eo defcripti. 
Quocirca latus cubi potentia dimidiui eft lateris Pyramidis, 
cc. Qnod erat ofteüdendum. 2 
PROBL. 5... PROPOS. $. ' 
LArvs Dodccaedti maius (egmentum eft reda, quas 
otentiacít diridia lateris Pyratnidis fibi infcriptas, 

IC vx cnim P yraínís inlcripta cubo, defcripta ir quoque inDo^ 

&caedro;ui illc cubus inferibitur, vt dócuidds propof.1o. libr. 
«Sit aurem latus dodccaedri maius (egmehtüa ex coroll.1.gro- | 
0f.17.lib.13. latéris cubi, quiin co dcícribitur; e exiftat denique € f exti db. 
tus cubi dimidium poteatia lateris pyramidis fibi infcriptae: glass. 
perce colligitur,lacus Dodécaedri maius, fegmentut rect£ cf--— 
»qus potéia dimidia cftlatcris Pyramidis fbi infcripcar. Quod 
az demóníltandum. | . 
THEÓR. 5. PROPOS. 5. 

S t in cubo defcribatür & Icofaedrum , & Dodecae-- 
ram:Larüs Ícófaedrí medium proóportionalc erit inte£ 
gus cubi, & Dodecaedti. : 
"SsrlaruscabiA , & latusTcofacdri in eo de- . 
riptiB,latus deniq; Dodecaedtiin codem cubo 
ipi C. Dico B; lau:Icofacdri mcdio loco 
[e proportiocàle iater A, latus cubi, & Clarus C "77 
&dccacdri. Cum enim €x iis, quz 1» propof.1a libr.1g. demoü- 

E Fr oà ftratd 
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A MÀ | ftrata funt, B, latus Icofaedri matusfepmenium 

BÀ fit lateris cubi A;& C.latusDodecaedri peres, 

€ —À quz in fcolio prepo15.ciufdem lib,oftesdimos, 
9 minus fegmentum fit eiufdem lateris cubi : Planum fit, ira cfle a, 

totam ad B,maius fegmentum, vt B, maius ícgmentumad C,mi- 

nus. Si in cuboitaque defcribatur & Icofacdrum, &c. Quodo- 


ftendendum erat, 


THEOR. 8. PROPOS, 8. 


JCLaA Tv s Pyramidispotentia otodecuplum eft late- 
ris cubi in ea defcripti. 
Cv M enim per ea, que in propof 1$. lib.y. funt dcemonftran, 
latus Pyrarnidis longitudine triplum fit diametri bafis cubiines 
:' ' defcripti ( oftenfum enim eftibi, GH, diametrum bafis cubi ia- 
& 20./exti, fcripti tertiam effc partem lateris Pyramidis BC)s Ec quadra 
proportionem habeant laterum düplicatam: Brit quadratumbe- 
teii$ Pyramidis noncuplum quadrati diametri bafis cubi iaa 
deferipti, chum noncuplhé proportio fit criplz duplicata, vtin his 
mumeris 1.3. 9. apparct. Quarc cum quadrarum diametri bafs 
cubi duplum fic ipfius bafis cubi, ex ícholiopropcf 47. lib.r. fix, vt 
fiponatur bafis cubi,boc eft, quadratum lateris cubi .quadratum 
"o. láfdem bafis diametri fit 3; quadratum latezis pyramidis i$. 
Quamobrem latus Pyramidis potentis octodecuplum eft latera 
cubiin ea deferipti-Quod erat oftendepdum. 
THEOR. 9. PROPOS. s. 

—» kATv sPyramidispotentia odtodecuplum eftreüz 
extrema ac media ratione feQz,cuius maius fegmentum 
latgs et Dodecaediiin pyramide defcripti. 

 Cv.M enim cübutin Dodccaedro defaiptus,infcripsus, q 

| quie fitPyramidi,cui lad Dodecaedram inl ecibiret er dee mm as 

b 8. fexsie in (choliolpropoCvlc.lib.1;, & Erit latus pytamidis potentia o- 

dec. &odecuplüm lateris cubi fibi; & Dódecaedroinfcripti ; Hiwim 
atem lateris cubi extrema ac inedia sationa fecti m3ims (cg man- 
tm eíft,ex coroll.1. prepof 17.lib.r3.latus Dodecaedri in pyrame- 
dc deícripti,in quo nimirum cubuscít defcziptms. Xgricurlacs 
pyramidis potentia octodecuplum eft re&& extrema ac zacór 
ratienc fcctz, cuius maius fépmcntum latus c£ Dodecsodzs 
pyramide defcripd. Quod demonftrendum erat. 


"THEOR. !e. — PROPOS. xo. 
, S1in odaedro Icofaedrum deíctibatur: Exíc dares 
| | ^ . icofac- 
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[cofaedti potentia duplam minoris (comenti lateris o- 
Gaedriextrema ac media ratione diuifi. 


V 1 enim conílatez propof.16.lib.r;. re&a coniungens des. — 
fe&iones duorum laterumQ Qaedri rectum angulum continen- Ls 
tium prope, minora fegments ( qualis fuit ibi recta G 1, fubren- 
dens angulum rectum GAL, miaoribdsYegmenris AG, Ál,com- 
prehéfam] lacus eft Icofaedri in oCtaedro Befcripti. Quarc « cuni à 47.prigp), 

oc ipfum latus Icofaedri poffit duo illa fninora fegtn€ra jequa, 
lia; duplum poterit vnius mineris fegmenti. Siin octaedro ergo 
Icofaedrum defcribatur,&c. Quod erat demonftrandum. 


THEOR. n. PROPOS. rr. 


L 4 1 v s OGaédri potentia quadruplum fefquialtes 
rum cft lateris cubi in ipfo defcripci. 


S1rT vnaíexz pyramidum octedri A B C D X, cuius bafis qua. 
dratü ABCD, triangula vero ad E. verticem, ABE, EBC, CED, 
DEA, fiatque horum triangolorum centra F,G, H,I, per quz re« 
Ga ducantur KL,L M, MN, NK, re&is AB,BC,CD, DA, paral- 
lelse. Qgod i coniungaptur rez FG, GH.HL, IF; erit FGHI, 
quadraiá cubi ip oCtaedro defcripti, vt demon ! 
aimnus propof. 4.lib.ig. Quoniam antem ductaredia A D 
BHO, fefquialrera eft re&tz BH, per coroll.propof. 
i8: lib.t4 qualium partium 5. penetur EO talium s. 
rit BH: à Atqui vt EO, ad EH, itacft BB,ad BL. 
gitur qualium partium j. continet EB,talium a. erit BOC 
&. fcaL M, fibizqualis; Acpropterea quadratum , 
ateris octaedri EB, partium erit 9 & quadratunirectz LM, ni-- 

Birum KL, MN, partium 4. ideoque & quadratum latetis cubi 

3 H, videlicec F GHI, talium partium 3. cum quadratum LN, 

iaplum fit quadrati GI, fibi infcripti, perea, qua in ícholio pro- 

of 47. lib. demopftrauimus. Eftenim LN,quadratum ex dia- 

3etro quadrati HT, defcriptum; « cum GI, diameter (fi ducatur) c 55. 9pigj, 
'qualisfitlateri L M. Quapropterlatus o&taedri EB, potentia 
uadruplum fefquialerum eftlateris cubi GH; cum corum qua- 

rata proportionem habeant, quam g.2. Latusigitur octaedri 

ogentia quadruplum fefquialterum c(t lateris cubi in co defcri- 

ti. Quod erac demonftrandum. 


COROLLARIVM. 


Q. VIA veto latus eubi ext sc media ratione dini(hm efficit ms- 
p fegmentum latas Dodec ni infcribitur, pet coroll. 2. propof.t3. 
». 15. infcribunturque Dod m , & cubus fibi infcriptus, eidem o- 
ue dto, vt docuimusin fch f. vltims lib. 15. perípicuum fit, o- 
edi latusefíe potentia q lám feíquialterum eus teftz extrema 

' If 3 ac me- 
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' scumedia ratione diuifz, cuius maius fegmentum laus e& 
| Qapdro infcripti. E& enim eiafmodi re&a latus eubi eidem Odaedta 
pina ; eius quadruplum fcíquialterum potentia effe ofesdimaslatus 
edii. | 
THEOR. rn. PROPOS. n. 
g; E ATVS Icofaedri maius fegmentum cft eius reda 
. . exttemaacmedia rationc feG, que potentia duplac& 
lateris Octaedti in Icofaedro deícripci. 


YONLA M Icofaedti in cubo defcripti fex latera oppob. 
ta in fex ba(ibus cubi collocata fant , quorum bifarias fe&iones 
coniupgunt.tres recta lateri cubi zquales , vt conftat ex pro- 
pofita. lib ry. eiufquefcholio :. Et in bifarjs fectionibus dido 
Ium fcx laterum Icofaedti rcfident fex anguli o&aedrt in kcolae- 
dro defcripti;,ex propof. 15. eiufdem lib.15. Fit diametrum oQx- 
dti ip dicto Icofaedro defcripti zqualem effe lateri cubi, inquo 
l;ofaedtum defcribigur. Quare; cum per ca;qua ad propol 14. 
libr. 15.oftendimus, latus Icofaedri fit maius ld mentum lait 
cubi przdi&i exttemaac mediararionediuifi ; Erit quoq;idea 

23 atas Icofaedri maius fegmentum diametri oCtacdri in :llolce- 
3 14 tertii- faedro deícripti. » Arqui diameter fpherz fcu octaed:i duyla ci 


de, potentialaterisoctaedii. Igitur latusIco;edri maius fegmécum 
| eius re&z. cgtrema ac media ratione fctz , quz potcatia de- 
o4. pla eft lateris octaedri inIcofaedro defcripti. Quod oftendea- 
" ' dum erat. 4 
TATHEOR. i. PRROPOS. 1: 


LAT v s cubiad latus Dodecaedri in ipfo defcripri 
proportionem babet duplicatam cius, quam habet ms 
ius fegmentum ad minus red lineg diui(z extrema x 
imediaratione. Latus vero Dodecaedti ad latus cubi it 
 ipfodefcripti proportioné haber, quem minus fegmen 
tam ad maius eiufdem rede linea. : 
.— Osransva eft in ícholio propof 15. libr. 14. minus i 
mencm lateris cubi extrema ac media tatione fecti effc lan 


* 
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PRAaTER2A,cumconftetex coroll x. propof.17. li. 13. ma- 
as (egmeotum lateris cubi exzrema ac media ratione diui latus 
ffe Dodecaedri,cui cubus infcribitur; manifeftum eft e(fe vcka- 
os Dodecaedri; hoc eft, maius fegmentum , ad latus cubi in ipfo 
ecripti, hoc eft;ad totam lineam extsema ac media ratione fe- 
Lam, ita minus fegmentum ad maius. Cum enim fit; vt tosa li- 
ta ad maius fegmentum , ita maius fepmentum ad minus ; Rrie 
voqueconuertendo, vt maius fegmentum ad totam lincam,ita 
'gmentum minus ad maius. Latus ergo cubi ad latus Dodecac- 
rl,&c Quod erat demonftrandum., 

 THEOR. r4. PROPOS. : 

L A 1 v5 Odaedii fe(quialterum e(t lateris (ibiinfcri- 
tz Pyramidis. 

Si vna fex pyramidum Octaedri ABCDE, cuius bafisqua- 
ratum ABCD, triangula aurem ad vertice E, inc ABE, EBC, -—' 
;ED;, DEA, fintquehorum triangulorum centra, F;G,H,L quz. 
r&isiungantur E G, GEH, HI, IF, quadratum cubi in Octaedra, 
efcripti conftituentibus, vt docuimusin prope 4. lib.1j. Quo- 
iam vero pyramis in cubo defcripta, defcribirur quoque in O.- 
lacdro,cui cubus impponityr, vt in fcholio propof. vltima lib, 15. 
xpcfuimus, Bftquc latus pyramidisin cubo 


efcriptz diameter bafis cubi, vt conftat ex — A D 
topof.i, lib.rs. Erit duQta diameter GLlatus | 
yramidisin O&aedro di&o defcriptz.Dico, F L 


"tur latus O&aedri B C, fefquialrerum effe ; 
teris. Pyramidis GI, Du&is enim rectis | C. 

GK, BIL,diuidentur latera AB, CD, bifariam in K,L, ex fcho.- 

o propof 12. lib.1;. ipfzque EK, E L,fefquialterz erunt recta-. 

im B G, EL, percoroll. propof. 18 libr.14. « Acpropterea GI, a2. feti. 
trallela erit re&tze K L auferens, per coroll.propof.4 lib.4. trian- 

3lum B GL fimletriangulo EKL. Quateerit vc BK;ad KL, 

aB G, ad GI, & permutando, vt EK; ad BG, ita KL, ad GI, id- 

quc cum BE, feíquialtera fit ipfius EG, erit & KL, fefquialte- 
ipfius Gl. & Cum ergo BC, xqualis fit ipfi KL, quod & BK, b 55. primx. 
L,zquales fint, & parallclz; Eric BC, latusoctàedti fefquialte- ^^ 
| lateris pyramidis GI, biinfcriptae. Quod erat demonítrandi 


THEOR. i; PROPOS. r;. 


' SLU'ex quadrato diametri Icofaedri auferatur triplum 
uadiati lateris cubi in eo defcripti; relinquitur qua- — 
ratum (cfquitertium egjadrati lateris Icofaedri. 


Sir lcofaedauum ABCDEEF GH ,, cuius diameter BE, & 
If A4 " centrum 


- 
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centrum L; triateula vero oppofita & parallcla, pot corel. 4. pro- 
f.14 lib.13. BCG, BFH, quorü centra K,L. Ducatur ex ceno 
ad planum BCG, perpendicularis IK,eadens,ex coroll lemma- 
tis .propof. 19 lib.r4.in centrum K. Producta gir KI, perpen- 
dicularis quoque eric ad planum EFH, paraliclum plane BCG, 
per ícholiam propef. 14. libr. 11. cadetqueidcircoin centrum L, 
per coroll przfari lemmatis. Quam ob rem, cum cubus ialce- 
íaedro defcriptus ftatuat fuos angulos in centris bafiua Iceac- 
dii, vt conftat ex propof.r1. bb.i. 
etque adeo angulos oppofitos ia 
centris bafium oppofitarem; Ent 
KL , diameter cubi in Icoíaedro 
q deícripti, tranfiens per Lceutr&m 
M Icofaedri. Cum ergo cadem ratio- 
ne reliqua diametri cubi per idem 
eentrutp Ltran(bant,erit f,quoque centrum cubi infcripti,ideo- 
qe IK, IL; femidiametri zquales; Coniuncta autcm KB, femsi- 
t 





' ametro circuli trigngulum BCG, circumícribeatis;erit 
€74.priti. Ms BKI,retas,ex defh.;.lib.r, 4 Acproindequadratum 
BI. iequale quadráris re&arum BK,KI. Ipirur & quadratum d- 
nictri BB;quadroplum exiftens quadrati femidiametri BI,vtia 
fchalio propof 4.lib. 3. oftendimas, zquale erit quadratis duari 
rectarumy;nempe diarmctri circuli triangulum BCG; circumfei- 
| bthtis, & KL. Suptenim & hzcquadrata, per idem fcholugm, 
Eon uadrupla quadsatorum ex femidiametais BK. KI,defcrpcoram. 
^2 b ttrtiie Ablato ergo quadraro diametri cubi KL (f quod vriplum cft qua- 
|^ de — c — dradilateris cubi) cx quadrato diametri Icofaedri B B, remanez 
uadratum diametri circuli triangalam BCG , circuem fcribes- 
tis. Hocipitur dicofefqnirertium cffe quadrati laterrs [cofaedri 
BC. Delcribatur enim ex cerimo K, circatrianpulttm zequilsee- 
rum BCG , circulus, extenfaq; BK, vfquead M, quà fecet CG, 
in N, ducatur quoquerecta CM. Quonhiarh igitur BN, pet ceu 
ttum X,ducta perpedicularis eft ad CG, per cá; qus oftendimat 
€ 12. quar- in Ícholio propof.rz, lib. r3. ecrit reQ&a BC, potentia fefquirera 
tidegimi. . 1c Rx BN: Vrautem BC, ad BN, ita cft BM,ad BC, quod BC, 
fit media proportionalis inter BM, & BN, ex coroll. propo 5 
d gr.terti, lib.6, 4 cum angulus BC M, rcctusfitin femicircalocxifteas 
Rc&taipitur BM, potentia quoque fefquiterria eftrez BC;AE 
toptcrea quadratum diareetri B M, fefquirertiumn eft quadrat 
Les BC, Quápropter fex quadtato diametri Icofaedzi, 
Quod crat demonfhrandum. 


COROLLARIVYM 


' HINC fit, dismetrum Icofaedri binfi re&as poife, diametrum ££ 
ett cubi in ipfo defcripti,& diametrum circuli triangulum Icofacdo e 
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"bientis. Ofténfum fiquidem eft.quadratum dismetri Icofsedti BR, zquale 
effe quadratis diametri cubi KL, & diametri circuli triangulum B G G, 
cizcumícribentis. 


T HEOR. t6. PROPOS. 16. 


.L A v s Dodecaedti minusíegmentum eft rez li- 
negexttéma ac media rationc diuifse, quz duplum po- 
teft lateris OGaedri in eo defcripti. 


i 
. 
. 


QvoNtAM diameter OQacdii in Dodecaedro defetipti, 4 a 14. fertii-—. 


, duplum potens lateris OGaedri, coniungit bifarias feCtionesla- des, 


terum oppofitorum Dodcecaedri,vt manifeftum eft ex propof 9. 
lib.:g. Eftautem tectz dictas (-&iones coniungentis diuifz ex- 


trema ac media ratione minus Ícgmentum latus Dodecaedri,ex - 


coroll.4. propof. 17. libr... Liquet, latus dodecaedri minus fc- 
entum e(le cius retz extrema ac medía ratione diuifz, qua 
uplü poteft lateris octaedri in co delcripti, oum huiufmodi rc- 
€ta coniungat bifarias fectiones laterum Dodecaedri oppofito- 
rum, cuiusquidem minus fegmentum eft latus Dodecaedri, cx 
przdi&o coroll Iraq; latus Dodecaedri minus fegmentum cft 
rc&tz linez extiremaas media ratione, &c.. Quod erac demon. 
ftrandum. 


|. THÉOR. x. — 'PROPÓS. r5. 

D i1AXETEÀR Icofaedri poteft & fui ipfius lateris fcf» 
 «uiterium, & lateris Pyramidis in co defcripta fefqui- 
alterum. 


Cv cubus &Pyramis in eo defcripta, in eodem Icofaedro 
-defcribantur, vt docuimus in fcholio propof. vltimz libr. 15. ea- 
demque fphara comprcheadantur; eadem crit diameter cubi, &, 


, diameterfpharg pyramidem circumdanus : & Potcít autem dia- a 13. tertii- 
meter fphzra (c[(quialterum laterisP yramidis.Igitur & diameser aciei. 


cubi in Icofacdro deícripti,in quo & P yramis deícribitur,fe[quse 
alterum poteritlateris pyramidis in iplo cubo , & Icofacdro de. 
Íctiptie: Atqui diameter circali ba(in Ico(aedri circamfcribendis 
fefquitertium port lateris Icofaedri, vt in demonftrationc pro» 
pot. 15. buius lj demonftrauimis Igirur diameter Icefsedri 9o- 
. tens & diametrum cubiinipío defcripti , & diametrum cizculi 
baíin Icofacdri circumdaotis,ex coroll. propof. 15. huius lib. pe« 
teít & fuiipfius lateris fefquiteztium,nimirum diametram cirzcu- 
li circa baüinIcofaedri defcripti;& lateris Pyramidis in co defcri- 
tae [eiquialrerum,nem pc diametrum cubi.. Quod erat demon- 
randum. 


If j THEOR. 


' l 


, 
*. 
- 





3 xfexti- 
qecimi. 
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^THEOR. 18. PROPOS. s8. . 
LAT v s Dodecacdtiad fibi infcripti Icofaedrilatu 
fehabet, vt minus fegmentum linez perpendicularisab 
' vnoangulo pentagoni ad latusoppofitum duct, atque. 
extremaac media ratione diuifz;ad partem eiufdé liotz; 
inter centrum pentagoni & latus eiuídem pofita. 
$ 1 7 dimidium Dodecaedrum contentum fex pentagoni 
ABMLK,LKIHP.PHGFO,OFEDN, NDCBM,LM. 
- NOP, quorum éentra Q, R, S, T, V,X (quilibet videlicet duo, 
proxima) iunganturrettis QR, RS, ST,TV, VQ, QE RX.SX, 
ITX,VX. Conftituta funt igitor quinquetriangulo [ ofacdriia. 
Dodecaedro defcripti componétia angulum folidum X,in cen- 
tro pentagoni L MN O Ps t ofteníum eft in demonftrarionc 
^A propof.7.libr.z. A duobus angulis 
.  pentagonorum D, K, in commugem 
Dou BM, per c&ra R,Q,redz de- 
c mutantur DY,KY,quz quoniam b- 
U— fariam , & ad rectos angulos focant 
latus BM, pet coroll.1 propofitionis 
b H ' 1o. libr.ij. convenient in pando Y. 
Quod (i fubrendatur rc&a A L, an- 
ulo K ; fecabitur « perpendiculans 
F- fra Z, extrema ac media ratione. 
Die^ita effe larusDodecaedri LM, ad Larus Ioofzedri fibi iofcri- 
pti QR.vE KZ minusfegmentum perpédicularis KY,sd re&tas 
QY iater centrom Q..& larusBM,interceptam.. Subrenfa enim 
1&3 DE, que perdeimonftraain cholio propoLj, Lb.ag lamus 
eft cubi;in quo Dódecaedrum propofitum dcícribitur; erit LM, 
latus Dodecaedri , minus gne ipfius D K,fi extrema ac 
media ratione fecerur.er eodem fcholio propof. 1j. lib.rj. Quo- 
niam vero latera Y D, Y K, trianguli Y D K, ptoportiopaliterfe- 
canturin R,& Q (fant enim RD,OK femidiamctri circulorum 
zquilium zqualci; necnon & YR, Y diftantiz nimirum red 
BM Accntris R,& Q, eorundem circilorum zqualium) & pa- 
rallela erit QR, ipfi D K; Ideoque triangulum YR Q, triangulo 
YDK. fonile percoroll. propof.,.libt 4. '« Quamobrem eri, vt 
DK,i4KY, ira QR.ad QY.. 4 Vtaurem DX,tora adtotam KY, 
jr eft LM, mius fegmeatum ad minus KZ. VtigiturL M,ad 
KY, ica erit QR , ad QY ; Br nermurando, vtL M, latus Dode- 
cacdri ad QR. latus Ico(aedii (ibi infcripti ita KZ, minus fe 
tum perpendicularis KY. ad QY .inter centrum Q,& larus BM, 
intertofiram. Latosergó Do ccaedri ad fibi infcripti Icofacdri 
latus &c. Qu»d erat demonítrandum. 
- H - THEOR. 
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THEOR ro. PROPOS. 19. 

SI dimidium lateris Icofaedri extrema ac media ra- 
sione fe&um fuerit, minufquecius fegmentum à toto 
aatere Icofaedii füblatum ; à reliqua quoque recta pars 
vurfüm tertía detra&ta ; Relinquetur latus Dodecaedri 
n[cofaedro defctipri, 

Cic pentagonum À BC D E,er quinque lateribus co. 
aedri compofitum circulus defcribatur, cuius centrum E; & fu. 
xer quinq, latera penragoni quinque triangula. zquibneri exdi- 
:murconftituenua aogulum (olidum Icolaedri G,ex iis quein 
»ropof.16.lib.is. fanc demonftrata.In dito deinde circulo rrian-. 

ulum zquilaterum infcibarur A HI. Que 
is C, ABD, zqualesfunt;cum quilibet 
luas quintas partes totius circumfcron- 
az«ontincat,necnon & duoarcus ABH, 
AEl, cam (int tertiz parteseiufdem cir- 
sumfereptiz;erunt reliqui arcus HC,ID, B 
rguilers prpptereaq; rez HI, CD, pa- 
lielz, pu Ícholium prepof.17-hb.,. Ad 
quas ex centro F, perpendicularis dedu- 
'atur FKL, a fecansre&as HL CD,bifa. 
daminK,& L;coniungáturqgirctz EC, — . M 
7D. Sufcipiantur infüper tríangulorum. zquilaterorum GB C, 
3CD,centra N, & O, pet quz rectz ducantur GNP, GOL, dis 
Videntes, per fcholigm propof.1z.lib. 1j latera oppofita BC,CD, 
sifariam, & ad asgulasrectos. ltaq; recta G O, inpunctum L, 
n quo diuifzeft CD, bifariam, cadet. Iungantur autem centra 
N,O,.rc&a NO quz, vt conflat ex demüftratis inpropof ;.lib.15. 
atas erit dodecacdri in Icofaedro fcripti, Deniq; BP,dimidium 
ateris Icofaedri (ccerur in Q,extrema ac media ratione; & ablaz 
» minari fcgmebto BQ. ex toro latere BC, relique CQ tertia 
ars detrabatut CR. Dico reliquam QR, equalem e(felateri Do- 





aq Urt. 


lecacdri NO. Cum enim FL, perpendicularisàlateretriangul. 


*quilater HL, feceturin K,extrema ac media ratione (quod EL, 
acrationefe&a faciat maius fegmétum zquale perpendiculari 
K,percoroll.propof z-ljb.14.)fitautem maiori fegmento FK,z- 
valis recta KM, pci coroll. propof 1a.lib.1s. Erisex ijs, quz de- 
1onftrauimus ad propof .libr.1;. maius fegmentum KM, fe- 
tam qnoque in L, à minori fegmento KL, extrema ac media. 
xtione ; Ac proinde rc&a FM, excedit rc&am EL, minore dimi- 
iz fuüipfius [egmento LM. Quoniam vero iuncta PL, eftlatus 
entagani zquilaterí, & zquianguli in pentggono AB $ D E 

. . leícri- 


1. féxti. 
b edexii. 
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defaipii, idemque centrum F, habentis, ex fcholio vltimolib 4. 
ideoque illi :erunc triangula FCD, FPL (  re&a decere- 
) fimilia, perfcholium prepof.s0.lib.é. Quare vt FG,sd 
CD» ita crit F L, ad L P; & permurando, vt F C,ad F Lia CD, 
3d LP ; Atqui FC, hoceft, bi zqualis FM, excedit redamFL, 
A minore fegméro dimidij ipfius FM, nem- , 
peminote fegmento re&z KM, vcofles- 
dimus. Recta igitur CD, vel (ibi zquilis 
? BC, excedet quoque rectam LP, minore 
fegm&codimidij ipfius BC, ninsiram mi- 
norcfegmento re&z BP, quod füit PQ; 
ideoque reliqua CQ. PL, zqualis 
erit, Rurfus quia GP, GL, proportionali- 
i M ter fecanrurin ceatris N O (quod GN, 
G0, d ntipfarum NP, OL, per coroll. propof.t1. lib. 14) 
parallel nt PL, NO ;ac proindc triangulum GN O, triss- 
gulo GPL, fimie,ex coroll. propof.4. lib.é. é Igitur erit vt GP, 
ad PL. ita GN, ad NO; & permutando,vt GP, ad GN, iza PL, 
ad NO: Eft aut GD, ipfiusGN, fefquialtera;per coroll. 
18.lib.t4, Quare & PL; hoc eft.fibi zqualis CQ^ fefquialtera eri 
iplius NO; c proinde, cum CQ. fefquialrera quoque it reda 
QR.(Nam quakum partium j.eft CO alium r.eft CR, percó- 





- firaion&j Ac propterea earund£1. QR )equalis erit QR ipfi NO, 


lateri Dodecacdri in Icofacdro defcnpti. Si dimidium itaq; late- 


, tislcofacdri extrema ae media ratione fectum. fucrit, &c. Quod 


* erat demonftrandum. 


THEOR. 20. PROPOS. 2o. 


Cv» vs fibi infcripte pyramidis tripluseft. 
In cubo AF, defcripta fit pyramis ACBG. Dico cubum py- 


zamidistfiplum effc. Cum enim infctipram pyramidem sequila- 
^ E F 


teram circumfteot quatuor pyramides fua- 

daue füper quatuor bafes ipfius, verrices ve 
rohabentesreliquos quatuor angulos cubi, 

€  iaquibesnon tefidenc quaruor anguli py- 

Li QUmidisequiharene inferipté : ( N arn faper 
bsfia ACE, fundater pyramis ACED ; fo- 

erbafin &EG, pyramis ABGH ; faperbe. 

A 8B CEG,pyratris A RGF ; & faperbafa 

; ACG, pyramis ACGB : que quidem qus 
€uor pyramides zquales fant, ex to. definitionelibn entdecismi, 
€um contineantur planis Gmilibus equalibefque & mulerituri- 
nc& magnitudine. Quglibet enim conftat ibus qualibus & 


' 
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fimilibus triangulis, dimidiis fcilicet quadrarorum cubi t pater, 

& vno triangulo pyramidis zquilaterz infcriptz) Sit autem cu- 

bus cuiuslibet harum pyramidum fextuplus (Nam exempli cau- 

fa, pyramis ABCG, bafin habens ABC, dimidium bafis cubi BD, 
altitudinem vero eandem, quam cubus, rectam videlicet BG, 

Eercía pars cífL, per coroll.1. propof 17. lib.rz.pri(matis candem bas 

fin, & alatudinem habentis. « Cum igitur cubus duplus ficeiuf. » )2.0Mte 
modi prifmatis,quod & bafis «ubi dupla fit bafis priftnatis;mani- 559^. 
fcftum cít pyramidem ABCG, fextam partem effe cubi,propter- 

ea cubum pyramidis illius effe fextuplum. ) Efficitur, quatuor il- 

las pyramides circumítanges, quatuor cffc fextas partes, id eft, 

daas tertias partes cubi; Ac proinde reliquam pytamidem zqui- 

lateram ACBG, cubo inícriptam ciufdem cubi tertiam cffe par» 
 £em. Cubusigiturfibi infcripux pyramidis triplue cft. Quod erat 
demonílrandum. 

ALTT s3A2.Cum cubus,& inco defcripta pyramis cadem fphae 

34 comprchendanrur, vt docuimusin fcholio propof. vltimz lib. 
15. b Cubus vero triplus fit pyramidisin cadem fpharra defcriptz, b 31.quer-. 
vt demonftratum efl;perípicue collipitwz,cubum triplum cüc fi- tidociuw. 

bi infcriptat pyramidis, quandoquidem hec in cadem fphzra,ia ' 
qa cubus,continetur. 


THEOR. 2l. PROPOS. 2I. 


PvRAursfbiinfcriptiotagddduplacft. —— 

IN pyramide ABCD, deícriptum fit octacdrum BIKGHF, 
Dico pyramidem oQtacdrieffc duplam. . Cum enim oQtaedrum 
circumítent quatuor pyramides pyramidi ABCD, fimiles, ve 
propof.5 lib.1j. demonftratum cíL, tundatz fuper quatuor bafes 
Qo€tacdri EGH , EFl, FGK, HIK ; quales funt pyramides EG- 
k15, BPFIB, FGKC, HIKD:( qua quidem a- A 
quales inter fe funr, ex defin.1o lib 11. um conti- 
myeaptur uiangulis fimilibus, aqualibufque nu- 
spero & magnitidine quippe qua fimilia fla ba» e 
fibus pyramidis zquilaterz ABCD, per coroBr. 
propol.4. lib. 6. lateraque habeapt zqualia,nerma- 
p dimidia laterum zqualium eiufdem pyramidis BF C 
A BCD, « conílradjione propof.1.lib.i5.)e Habe: 
ipt autem pyramidesfimiles proportionem homologorumlate- — — 
wm triplicacams Brit pyramis ABCD, octupla cuiuslibet illarum 
geraruor pyramidum octaedro circumpofitarum ( cum ocupla 
»x Opodo fir proportionis duplz , qualem babentlatera pyra-— 
p idis ABCD, ad lacra dictezum quatuor pyramidum, tripli- 
gus 6» Yv in his nymeris r4, 4.8, perfpicuc apparet)hoq dfi queti 
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bez illafüth quartorpyramidum pars erit octáua pyrainidisÁB- 
CD: Atq; idcirco omnes quatuor dithz pyramides quatuorpar- 
tesoctauas;id efb, dimidium pyramidis ABCD;conficienr.Que- 
1c & reliquum otaedrum EIKGHE, reliqua erit dimid an pad 
ciudem pyramidis ABCD. Pyramisipitur fibi infcriprio ote 
dri dupla c(t. Quod erat demonftrandum. 


THEOR. » ^ PROPOS. £a 
| Cv vs fibiinfcriptioaedrifestopluseft. — 


. Qvon1AM fi pyramis in cubo defcribatur, & in pyramidé 
octacdrum: ocedum in cabo quoqaeiafcriptum. «d. vtcon- 

& àojfruti. ftatex fecunda demonftrationepropof.j. lib.rg. « Eft antem cu- 

ec. bus pyramidis in co defcriptz triplus, 6 & pyramisoctacdri fibi 

t, fextj- in[cripti dupla: Fit, vt quálíurn pattiurm 6.popatur cr bus,taliusi 

x». 1. fit pyramis, & carundem 1.contineat octacdrumi: ,cque adeo 
eübus octaedii fit fecuplus. Quarc cubus (ibi infcripti octacdri 
fexxuplus cft. Q'uod crat demonttrandum. 


4 THEOR 4. PROPOS. 2s 
OcratpnvA fibi infcipti cubi quadruplum (c 
quialterum cft, t : À 


I odacdro A BCD EF , cubus defcriptus ft G HIKLM- 

NO, ángulos fuosftziudfll in centtisbafium o&aedri/ Dicoo: 

€tacdrum cubi cffe quadruplum feíquialterum, Affamgra cnim. 

- A pyramide o&acdri BEDEA, da- 

- cantur per G; K, I, H,centra qua- 
ttior bá(iur octacdri, re& rq. 

. q,R, R$, SP, lateribus BE, ED, 

EN DE,FB, parallelz quadratum c6 
ftituentes PAS, vt in propof. 4: 

lib. 1j. eft démonftracum: c quod 

quidem paleam erit quadra: 

to BEDÉ. Ducaturquoq; odtac- 
&ridiameterAC,perpendiculara 

N ^ txiltensad quadratam BEDE 

centro T, perea, quz ofte&dimus in coroll.. Propof.4. lib 15. Ac 
ptoindc perpehdicularis ad bafcs cubi GILLMO.in punctis V, X, 
er fcholium própof. 14 lib.i. Bft auterh V, centrurh. quadra 

d vends. Pan 5; d [cum eni plana B EDF, PQRS, parallela feces 
eimi, zc&tas aquales A2, As, AD, AF; proportionaliter: crant & 4^ 
-& primi. AQ, AR; AS quales. Intelligantor du&tz rc&z VP, vq , VR 
V$. « Quoniam igitar qualia quadrata rca. um zqualiest 

t APjaAQ 
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ÀP , AQ , zqualia fün? quadratis re&arum AV, VP, AV, VQ 
qucd anguli AVP, AVQ , rcGi fint, per defin. j.lib. i. dempto 
communi quadrato re&az AV; zqualia erünt reliqua quadrata 
rc&arum VP, YQ proptereaque & re&g ipfa VP; V Q,zquales. 
Non aliteroftcndemas & hifce, & interfezqualescfferectas VR, — 
VS$.Quare V;centrum eft quadrati PQRS Apu & cEnururb erit 
quadrati GHIK,in illo defcripti;,perfchol. vlrimutn lib.4.$ecan- 
tur enim latera P Q, QR, RS, S P, bifariam in G.K,L,H, vc conftat 
ex detnonítraris in propo!.4. lib. rj. Eodem argumento concla- 
dcmus X, centrum effe bats LMNO;Necnon & alias diametros 
duda; BD, BF, per Y,Z, a, 5, centra reliquarum bafium uanfire. 
Duda iam reda A», per G, centrum triangulizquilateti ABB). 
erit AG, dupla ipfius Gy, per coroll. propof.1$.lib.14. « Cum ergo a. 37.wd; 
piana PR, BD, parallcla feceot rectas A y, A T; proportionali- cjgsj, 
ger; dupla qucque crit AV, ipfius VT. Eodem modo dupla fró- 
babitur CX, ipfius XT; Ac proinde cum-zquales AT, CT,fi- 
zmiliter fecentur in V, & X; zqualesctunc AV, CX: necnón VT, 
X T. Rea igitur VX, coniungens centra bafium cubi oppofita- 
rum,bifsriam fecaturin T. Qgart cum ad eundem modum YZ, 
m A, bifariam fecentur in T, erit T, centrum cubi; cum per co- 
rol.x.propof.t.]ib.z,.re&a centra bafium cubi oppofitarum con- 
gecteates fefe bifariam fecent intentro. Iam veroquoniam VX,  , 
ipfius VT, dupla cft; dupla àutem fuit & AV;ceimidem VT; e- - 
ualis erit AV, ipfi VX, nempe altirudinicubi. Quarepyramis | 
HIKA , du&is reis Al, AK, AH, tetria párs cft cubi , feu 
»rifthatis GO, pet coroll.1. propof. 7. lib.11. cum vtriufque ea« 
lem fit bafis Gl, & altitudines quales AV, VX: bEftautem py. b. é. ul. 
amis PQRSA , pyramidis GHIKA, dupla; quod & bafis Po. cissí. 
^S, dupla fit bafis GHIK : illi infcrlptg. Igitur pyramisPoR- ^ 
) À, duas tertias partes cubi GO, continet. Qnia vetopyraini- 
les BED FA, PQRSA , fimiles exiftentes, per defin. g. lib.r. 
cuni triangula huius fimilia fint, ex coroll. propofL 4lib. 6 trian- 
"ulis illius: proportionem babent laterum bomologorumtri- &. $ 44 di; 


- 


licatzm ; Eft autem latus AB, lateris AP, fcíquialterum, quod (is; 
c re&a À y, d proportionaliter fe&a ipB AB, icíquialtera fit i- 2 , fe 
fius AG ; Brit pyramis BEDFA , ad pyrámidem PqQRSA, 
E 17. ad $. héc cnim proportio ttiplicata eft proportionis | 
:fquialterz ;.ad 1. «t in his aumeris 8.12.18.37, conftat; Ac 
roinde totum o&taedrum ABCDEF , duplüm exifteas py- 
iznidis BEDF A, proportionem habcbit ad eandem pyra- 
dem PoR$A , quam , 4. ad 8. Ar qualium partiusm 8, póni- 
i£ pyráàmis PQRSA, talium 1: elfe cübum GO, iam deroa-.— 
ratum eft, (Nam rumerus 8.duás tertias continet numeri 11. 
Acus ectacdiun ABGDAE, ad cubum GO, proporcloneni 

s . habct 
* . | E 


—- 
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habet, quam 4.ad 11. hoc cft, in minimis numeris, per 3.propof. 
lib.7.repertis, quam 9. ad 2. quz quidem proportio quadrupla 
feíquialtera cft. O&aedrum itaquc fibi infcripti cubi quadru- 
: plumfefquialterum eft. Quod erat oftendendum. 
COROLLARIVM I. 
, IDE Mergocentrum eftocaedri,atque cubi fibiinfcripti. Oftendimus 
enim T,vtriuique cffe centrum. 
, COROLLARIVMHM IL - 
PERSPICVY Ectiam hincinferemus , O&aedrum ad fibi infcriptum 
cuübum eandem habere proportiongro,quam eóram laterum quadrata ha- 
a Tr fexti- bent. « Nam quadrata ipforum laterum proportjonem babent quadrm- 


plam feíquialteram, quam videlieet demon&rauimus habere ectacdzum 
ed fibiinicriptum cubum. 


.THEOR. 24. | PROPOS. z4. 
OcTAEDRYM fibi iofcripte Pyramidis tredecu- 
|— plumfíefquialterum eft. | 


' QvomtAM vroítendimus ad finem lib.ry. cubus, fibiqueis- 
b ssfexti- fcripta pyramis in codem octacdro defcribunrur; Eft auteme» 


dec. — Gacdrum cubi in eo defcripti quadruplum fefquialterum; & cue 
4 1o. fen j. bus fibi ac proinde octaedro, infcripta pyramidis e triplus; qua- 
des. lium partium £.ponetur pyratnis, talium. crit cubus, & carus» 


dem 27.e&aedrum.Haabent enim 17.ad 6.ptoportiomem quadru- 
plam fefquialteram, & 6. ad 1. riplam. Igitutoctaedram ad bà 
Vaícriptam pyramidem propartionem habet, quatn 37. ad a. ho€ 
eft, cedecuplam fefquialteram. Ac propterea otaedrums fibi in- 
fcriptz pyramidis, &c. Quod erat oftendeadum. 


THEOR. ;. PROPOS. x5. 
PyRAMrtsfbiinícripticubi noncuplaeft. 


Iw pyramide ABCD , cubus intelligatur de(criptus. Dicg 

pyramidem cubi effe noncuplam. Affumantur enim GH, ceotsza 

' B duarum bafium ACD, ABD, commune latas 

AD, habentium, per quz cxangulis C, B, ad 1a- 

y | c Duscommung oppofitum AD; re&z ducanzue 

CGS, BHS, diuidentes latus AD, bifariam, & 

4 S D 4 .4Zdapgulosrectos, perícholium propof. 12. li 3;. 

| ac propterea conuenientes in medio puné&to $. 

Cognexa verorecta GH; cum BH,CG,duple fint re'arum KX5, 

G$, ex coroll. propof. 18. lib.14. ac proinde proportionalisex $e- 

d ife — centur BS, CS, d parallela erunt BC, HG, & per eoroll propesf 4. 
e 4fex, — bb.6. triangulum HGS, triangulo BCS$ , fimile. e Brix 


v£ 
BC, ad C$, ita HG, ad GS; & permutande, vt BCjad Hi. ira 
E | € S, ad 


" 
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$, 4d 8$: « Eft autem CS, ipfius GS, &ipla.Ipitur k BO,uipla c 1B quan 
üt ipfius H G.Quoniam autem latus Midi defcripta in in riduiimi: 
o diameter eft baíis cubi, vt i propof.. lib.1j. demonftratum 
it: Recta vero cotnc&ens duo centrabafium pyramidis cóui- . 
iuae latus habentium diameter cft baíis cubi in pyramide de- 
zipti, vt perfpicuum cftex demonítiarisin propol.18.lib, 1. (Ibi 
im reda GH, iungens centra G; H, bafium ACD,ABD;com- 
une latus AD, habentium diamerer fuit bafisGN FiQ . cobi de- 
ripti iapyramide.) Britlütus pyramidis BC, diameter bafis cubi 
yramidem ABCD, cizcumlcribeatis: GH, vero diameter bafy 
abi in eadem pyramide dcforipri. Cum ergo cándem hab:anr 
toportionem diameiri quadratecum, quam latera. (Eftenim t€ 
iamcter vnius quadtadi ad fuum latus;ita diameter alterius quae 
rati 4d (uum latus, quod proportio vtraque ft potentia dupla: 
ermutapdo ergo, vt diametet ad diametrum, ita latus ad latus. 
clfic: Quadratum diametri vnius quadratiad ipfum quadrd- 
im eft,vc quadratum diametri alterius quadradi ad ipfum qua- 
atum,cum vtrobiq; fit proportio dupla. & laitureritquoque b as. fbi: 
ameterad latus, vt diamcetet ad latus Ergo permutando, vt dia« 
eter ad diametrum,ita latus ad latas) babeat aüc BC; diameter 
iis cubi circumfcripti ad GH , diameurum bafis cubi inferipti 
opottionemtriplam, vt oftendimus; habebit quoq; latus cubi 
reuimícripti ad latus cubi infcripti preportionem tziplarh. Ag | 
't9 cubi,cum (int patallelepipeda fimilia, c proportioné babent e 55. agli. 
erum bomologorü triplicaram. Cubus igitur circumfcriptum cipi, 
| cabumiofcriptum pycamidi ABC, prieportioné habct, quáma 
.ad 1. Hac n.proportio triplicata eft cripla p£oportionis, vt bie 
9.27. videre licet. Quam obrem, 4 cum cubusad pyrámidein d$. fospis- 
criptam proportionem habeat quà 27. ad ». videlicertriplam; do;, 
ibebit pjramus ABDC;adcubiü fibi infcriptum proportionem, 
&m 9.ad 1.nimirum nOncuplam; Atq; adco pyramis ibi inferis 
cübi noncupla cft. Quod erat demonítrandum. 

CORGOLLARNIYM. 


GITVR cubus sd cuburm defcriptum in pyramide, qi ri priori cubo 
cribitut, ptoportionem habet;quatb 27.ad 1. Hoc enim dem onfirat 
Et propof.s s-lib.11. in demenfisationt buius propbfitiomis, 


THEOR. ié. PROPOS, i6. 


QcT^spR&v xadfbiiufcriptum Icofaedram ptu 
rtionem habet,quatti duz bafes otaedti ad quinqué 
fesIcofaedri. —— 

1 & Q&acdro ABCDBE, concipiatur defcriptum Eco(se- 


m, Dico Qéaedrusm eflc ad Iceigcdrum, vc (ust dua bafes o« 
95 £acdii 


(—okib£xR xVl. i 
hlkfobálitudise OP , conftibti : prifhria Kcilicet, cuius 
bafis tercia parsefl triaoguli G HI 5 alutudo ero eadem O Pj 
Átqueideiicoduopnfmata , quorum vius bafis triplafit cria» 
gli G HLaltitudoaucetn O P, altetius vero bufib ctrca pats ba- 
A» GHI &alritudo cádem OP, zqualià crunt lcofaedro in di- 
Goo&cdro defcripte. lam vero , cum duoilla prifmara, o ae- 
Wro zqualia s ad duo hac prifmara , Icofaedrodquilis Gnrjpek 
ic eltendiràus ad propof. 7; libr. 12. vt bafes prifmarum o- 
laedro zqualinm,quatcpor tettias partey trianguli ADÉ , conti- 
hcates (eum vnios bafis fic A D B, ncmpe nestertie partes ipfius 
A D; complectens , alterigs vero bafisrertia p^ ipfius A D E) 
À 


Adbxespilacum lcofaedro zqualium fG 
I" 
^ 1 e ! 
D 


1 





pichendctites f cum vniul bafi tripla Gt 

mianguli G HL, nimirum noucm tertias 
tcs iplias G Hl, contineds , alterius 

vero bafis cexcia pars ip&us GHI. ) Sint 

iutejn fcQuatubür citi partes tiabguli ,— C. 

ADB, addecempartescernas uralguli — | 

s HI «s iaduzterdiz páartesipfius AD E. , nempe dimidium &3. ipli 

|uaruor terdirum , àd qoinquetcerrjas parzes ipfiu$ G HI , hoé 

ft, ad dimidiüm decem tefriarum : Be vt due tertie partes ipfius 

|DB , ad quinque tertias partes ipfius G H IL, ita quoque fint; 

cr éa,quz demonítragmus in (cliolio ropol'1a i t. f. fex ter- 

á partes ipfius ADE ( hoceft , duz baíe« octaedil ttipluat dua- 

yi cerciarim fnius bafis conftituentes , cum fes cextias conri- 

rant ) ad quindecim icrtiás pártcsipfus G HI ( idcft, ad quin- 

ae bafes Icofaedritriplum quinquc ceiriaruni vnius bafis com- 

e&cntes, cümquindecim tertiás compleQántur: ) &rüantquo- 

ie d&o illa prifmata , octaed:io qualia, hoc ell ; ipfumtiero- 

scdkum. ad duo bitc prilmata Icofacdro aqualia , nempe adi- 

3z5 met lcofaedrum , vc du bafesoctaedri ad quingi bálosI: 

fatali: Qnocica ocacdrum ad fibi infcriptum Icofacdrumi 

»porrtioncm habet ; quát dus bafeá oGaedri àd quinqué ba- 

E cuolacdii. Qnod crat demonftrandui. ! 


decem teruás partes triáoguli G H £com- 






(d 


THEOR. ij — PROPOS. i 
E cosAxDR VA adfibi inlcriptüm Dodecaedkui 
»pottionem habet compofitam €x proportione la- 
is Acofacdriad latus cabi in c&dem cum in1cofaedr 


upra defcripaiS expropordiune triplitata cius; quarti 
is à habel - 


& IL.quAP- 
tidotimi 
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. * gulos in centris bafium oppofitarum ; Brit 
IH B,diameser Dodecaedriin Icofaedro ABC; defcripti, cum co- 
plet angulos ipfius oppofitos in D, & E, centris bafium Icofae- 
diki oppofitasum refidentes.. Propofitis iam tribus magnitudisi- 
bus, Icofaedro fcilicet ABC: Dodecaedro diametri AC, hoc cft, 
1n eadem fphzra, in.qua Icofaedrum ABC, defcripto, cem v- 
triufque cadem fit diameter: & Dodecaedro diametri DE, inca 
icofaedrum videlicec ABC, conftru&o; Proportio primz ma- 
gniudinis nempe Icofaedri ABC, ad tertiam videlicec ad Do- 
ecacdrum diametri DB, fibi infcrnptam, componetur ez pro- 
portionibus primse ad fccundam, & fccundz ad certiam, per ea, 
quz ad defin. ;.lib.e. à nobisfunt demonílrata, nimirum ex pro- 
portionibus Icofaedri ABC; ad Dodecaedrum diametri AC, ia 
eadem fphara cum ipfo defcriptum, & Dodecacdri ciufdem diz- 
metri AC, ad Dodccacdrum diameni DB, in Icofaedto ABC, 
deícriptum. Cum ergo Icofaedrum ABC,ad Dodecaedrum din- 
metti AC, eadem fphzta compreheníum, üt vt F, latusIcofaedz 
ad G, latus cubi («Nam Dodecaedrum diametri AC, ad Icofase- 
drum ABC, ciu(dem diametri eft, vt G,latus cubi ad F,latus Eco- 
faedri. Conuertendoigitur eiit Icofacdrum ABC, ad Dodecae- 
drum diametri AC, vt Filatus Icofaedri ad G.lacuscubi. )JAe wem 
Dodccaedrum eiufdem diametri AC,adDodecacdrü diagmnese 
DE; in Icofaedre vidclicet ABC, defcriptum, proportionem b 
beat triplicasam diamerri AC, ad diametrum D B,id eft, ad c 
&am centra bafium Icofaedii oppofitarum coniungcntezn , e 
coroll. propof;7. lib.rz. Mapifcftum eft,proportionco 1c f2cdx 
ABC, ad fibi infcriptum Dodccaedrum diametri DE, compos 
quoque ex proportionc F, lateris Icofaedri, ad G, latus cb, 3 
€X ptopottione triplicata proportionis diametri AC, ad; 


DE. Quarc lcoíacdrum ad fibi in(criptum Dodccnedzusn 
pre 


' 
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Foporionem habetcompofitam, &c. Quoderat demanftan- - 
lum. 


THEOR. 3&.. PROPOS. 8. 


DonscARDRVM exceditcubum fibi infcriptum 
arallelepipedo;cuius quidem bafis à quadrato cubi de- 
Ficretinsulo contento füb latere cubi, tértiaq; par- 
teminctis fegmentieiu(deni lateris cabi ; At vero alti- 
tudoab altitudine, fiuc latere cubi, minore fegmento 
eiuslinez, quz dimidiati lateriscubi fcgmentum minus 
exiftir. ? 
QoNIAM ex demonftratis propof.8 lib.rg, quattibrTate- 
ra baus cubi in Dodecacdro defcripti fubrendunt quatuor an-, 
quis quanqr baiom Dodecacdr ad vnum bras conuenien 
lum fiat huiufmodi pentagona AB C D E, EF GH A, AH T]- 
K B, BKL M C, conucnientiaad latus AB; duoquidem AB C-, 3 
QE, AHIKB, fecundum latus idcm commune AB, aliaautem - 
luoAEFGH, BCMLK,fccundumangulos BAH,CBK; His 
rero grotigonis infcriptum fit quadratum cubi E C K H, fuper. 
jüod conüftat pars Dodecacdri cubum circumfcribentis , foli- 
;um fcilicec C BK H A E, conftansquinq; planis C B K, EAH, 
|BCE,ABKH,ECKH;quorumduoC BK, EAH, « rxian- a44risml 
ula funtzqualia, cum latera penagoni BC, BK, aqualiafiat. 
iteribus pentagoni AE, AH, angulof- P G 
ie comprehendanr zquales pentago- 
orum EAH, CBK. Duo vero ABCE, 
.BKH, trapeaia fant zqualia qnoque; 
cum enim & pentagona ABCDE, p 
BK.LI per. Myporhedn »&triangula . 
t ipfis ablata CD E, HIK, bzqualia b 4 finis 
riftanr ; zqualia erunt & reliqua u : 
»zia ABCÉ,ABKH;] Quintom de "EP 
21e cít bafis cubi infcripi ECKH. Si- . 
ili modoreperienturalia quinque folida huicfimilia, & zquae 
1 » per 10. defin. libr. rr. faper reliquas quinquecubi bafes; ita 
Dodecaecdrum fuperet cubum (ibi infcriptum fex huiufmodi 
lidis. Dicoigitur hunctorum exceffam ex fex illisfolidis cu« 
um infcriprum circumftanribus conflarum , qualem cífe pa- 
IlcJepipedo, cuius Spem bafis deficità C B H K, bafecubi, 
£kangulo contento fub latere cubi C K, tertiaque parte mino- ; 
- fegmenri ciufdem lateris cubi; at vero altitudo ab altitudine, 
z.Jatcrc cubi,minore ícg mento cius linea, que dimidiatilatc- 
- 55 3 xis 
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Tis cobi (gum minus eziftit. Se&isenim lateribus EH,CE, 
bifáriam in N, O, iun&aque retta N O, e parallela c& lacif 
peotagoni A B, & in qnam cadunt petpédiculares A P, BQ,de- 
fniffz io plano EK, vt conftat ex demonftratis propo£r7 liba, 
: (Bipimuntenim linez NO, AB, AP, B Q, buivs ligaralinas 
7T x '".a LN,YX,VR,XS, igurz propofi7. 
d Z lib. 1.) Britvtraque re&a AB, PQ. 
maius fegmentum lateris cubi NO, 
vel HE , & vtraque. AP, BQ. zqui- 
n lis dimidio lateris pentagoni AB, fcu 
P ;— maioris fegmeati lagzrie cubí, vtli- 
quetez eadem propo( 17.libr.ig, Ae 
propterea i per P, Qy ducantur red 
RS, TV, re&is BH, CK, paralicie; c- 

ML runt quoq; RT. SV,maiora fe 
va laterum EC, HE, atq) adeo Ec »fimul, & HS, EY; mel 
fhinorà eorbndem laterum fepmenta, Duis deinde re&is AE, 
AS, BT, BV, Conftituantur dus Pjramides ERSHA, CTY- 
KB, que percoroll. propof.é. lib.1::zquales inter íe erunc, cum 
& earam bafes BRSH, TCKV, & akitüdiaes PA, QB, qual 
13 grimi, nt i confiftentque éxria folidum ABTVSR. 4 Quosiamss- 
7* tein'AS, ipfi B V, & AR, ipfi B T. &qualiseft, & párallela, cum 
. vwdr- coniungant zqvalesrc&as,& paralelas. AB,SV,RT. £ parallca 
jm. erunt plana triangulorum ARS,BT V, atque ad. inter fc zqui- 
ju coro!l. propof.s.libr r. cuim Wiera nius lateribus alcezins 
fintequal a. Quarefolidum ABTVSR,contcntum daobusad- 
Vers triangulis zqualibus, fimilisus, & pá'all.lis ARS. BTV, 
& cribus parallelograffis RV,A T, AV.priltna eft;ex definition 
'— YAxcvero, cum oftenfam fic reas H$ KV, minus fegmen- 
rum efücere lateris HK, fiatillis aqualis VX, dupla Bimium v- 
triufque HS, & KV ; & ipfius VX, minoris (cgmenci lateris HE, 
duas tertias partes contincat VY. tertia vero pats fit X Y, ducas- 
n XZYs, redz TV, paralldz. Quoniam'jgitur pyramides 
e€dudr- En HA, CTVEB, zquales fünt oftenfz; c vuriufq; vero earui 
Jmm  ^duplacft pyramis fuper bafem T X, & fub eadem altitudine PA 
X^ Sel QB, conftitua, d quod & bafis T X, dupla fit b 
KH j-'JÉqüalisericpyramis TVXZB, vtrique pyramidi ERS- 
BA, CTVKB, limul : Atpyramis TVXZB, duastertías parat 
€obtipet prifmaris , cüius büfis eadem TX, & altitudo eade 
QB. veitex veroliaea tecta , pars videlicet re&z AB, quac z qus 
iis Gc ipG VX,vtdemóftrauimus is fcholio ptopof. 2 lib-g ia 
etuldem p iftnseis, caius bas X, & altitudo QB, verrex vere 
pars rcétz. A B, equals ipfi V X, duas terdas partes conrisct. 
prima, cuiué bas TY, & akitudo eádcm QB, vertex Mec 
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resta AB, equalis ipfi VY, cx fcholio propof.15. lib.rr.- a quod & & 1. fik 
bas TY, duas partes tettias compleGatur bafis T X. Igttur & 
ptifma, cuius bafis TY, & aleitudo QB, vertex vero parsre&tas 
AB. zqualis je VY. zquale erit duabuspyramidibus ERSHA,  . 
CTVKB,; Ácproinde bocpriíma oppefizum prifmati ABTV. 7 
SR, efiiciet prifina zquale folido C BKHAB,hsbensbafinrectan. — 

lum contentum füb laterecubi TV, & fub recta compofica ex 
'Y duas tertias pattes minoris fegmenti V.X, comprehendearte, | 
& cx W$, maiore (egmentra,ideoquc à bafe cubi deficientem re- 
&ngulo à X; c6tento füblatere cubis Y,& fob XY.tergia patte : 
minoris fcementi VX. Non diffimili ratione ipuc(figabimus alia 
fimilia quinq; prifmata z:qualia & proxime dicta prifgntri, & ro- - 
liquis quinque folidis fuper reliquas quinque cubi bafes cogMti- 
satis. Ser igitur huiufmodi prilmata zqualia erant fex illis (ali- . 
dis. exceffai nirmiram Dodecaedri fupra cubum fibi inforipsum. . 
Quia sutem dso nqueibe prtifenata üliu(modi üster fc aptaca, 
eormponuns paraliclepipedum einídcm ekigudinis , conftraens. 
tur ez fex illis pri(matis tria patallelepipeda fub cadem altitu- 
dine QB, quz zqualis cft dimidie pettagoni A B. (ew. 
maiotis fcgmenti lateris cubi, & faper bafesá bafe cubi deficien- 
tes fingulasteQjangulo contento fub latere cubi,& fub sertis par 
te minoris fe wi ciu&dem lateris cubi 4 Aeproindeex tri. 
s his paralle sintetfe compoóris exurgons paralleicpie- 
pedum exceffai A n Dodecaedri fopra cubus bi infcripruas, 
g quale, cuius bafis à bafe cobi deficis reta, lo contento fab: 
latere cubi, & fub tertia parte minoris fegmepti eiufdem ateiig 
pabi , altitude vero squalis elt tribus dien dinibus przdi&o-. 
rum trium parallelepipedor& , hoc eft, altitadini Q.B, quz z- 
ualis fait dimidio tnaioris fegmenti lateris cubi , ter fampta. 
danc igitar altisadinem dico ab altitudine, fcu latere eubi. defi-: 
ere minore (egmenro eius linez , qua dimidiari lateris cubi fc- 
"entum minus exiflit.Diuidarur enym CK, latus cubi extrema, 
c mgdiatatiopein € lemq; C 4), maius fegmentii,& AK minns, 
iEariam in 5; Jsatque ex a Kab(cindacur &ezqualisipfi 9y.ícu, 
^t» ita vt Oy, vel A, vel &«, dimidia pars minoris fegmenti GA, 
pi» fit ipfi QB; & C s toti altitodjni Qi parallelepipedi. 
Quefk aurem ex minori fegmento AK, abícindi zeQa zqualisipfi 
sy, dimidio maioris fegméti; quia & k,maior eft; quá dimidium, 
iaiotis fep menti C Cum enim fit,vt Ck, ad C 4 ita CA ad Ak; 
r astem CK, minor, quam dapla ipfas €, quod CA, ficipfins 
ius fcg mentum ; ent quoque C A, minor, quam dupla ip. 
18 AK , hoc eft, erit &K, maior, quam dimidium ipfius € 4. 
moniam igitur e&,vtiora CK, ad maius fegmétrum CA.ita ma- ) 
s Ícgaeatum CA, ad minus A K; b etit qnoqne vt CO, Misbée, SI quir 
. $9 4 Í $ T 
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ipGusCE, ad C 5, vel 5s, dimidiamipfiub C A, ita C 5, wel /sad 
dimidiam ipfius 4 K; &c proinde fi C O, fecerur expiemaac 
' yecdiaratione, erit maius illius fepmenturi C y, vel C s, & mius 
89- Quarc k A J,minusfegamentum (ccabitg e, mzius fegmeniá 
extrcma ac media ratione yt demóftrauimus ad propof.;.lib.. 
eritty; maius entum 4); minus autem 2s; Ac proptcrearur- 
fas 4s, mias fegmentum fccabit rectam 9K, maiori fegmento 
B9, ttqualem, extremaacmedia ratione, mipufque feg mentum 
erit sK. Deficit igitur C s, altitudo prefaiparallekepipedi abal. 
titudine , feu laterecubi C K, minore fegmento 3 K, re&ze 9 K, 
welfibizqualis re&ze 8 2, quz dimidian lateris cubi fuit fcg men- 
qum foinus oftenfa.Conftar ergo baíem parallelepipedi,quo Do- 
decatdtum excedit fihi infcrrptum cubum, à bafe cubi deficere —- 
yetangulo contento fub latere cubi , tertiaque parte minoris 
fegmenri:eiufdem fateris cabis akitudinem vero ab alritudine 
dubi deficcte minorefepmento eius linez, qua dimidiati latcn; 
qubi (éyimentum minus exiftit. Quocirca Dodecaedram exce- 
dit cubumyábi infcriptum parallclopipedo, &c. Quod erarde- 
fhohfiríindum. ^ c 0l 2 
(75 1  €ÓROLLARTIY M. 
' YNDE elicitut , Dodecaedrnm à duple tubi infcripti decere doe- 
pus paraltelepipedis, q&orum viius longitudo lateri cabi &ft qualis, a- 
itude autem terti$ parti minoris fegmentieinídem lateris cubi ,alriee- 
deniquea latere cubi deficit minore fegmento cius lines , quz dimi- 
iati leteris cnbi minus fegmentum exiflit. Alterius vero & longitudo, 
& latitudo lateri cubi zqualis eft, altitudo autem tinus fogrmentam cisi 
iez,quz dimidiati lateris cubi fegmentum minus exiftit, ita vc ambo- 
fym altitudines fimul alritudini,fiue lateri cubi fint zjuites Nam fi pref 
parallelepipeduni addatur illi parállelcpipede, quo cubum à Dodecacism 
fuperari docuimüs;cen&tietur lepipedum, cuius & longitudo, & la- 
titudo lateri cubi qqualis ef, balin nimirum eandem habens.quam cubss. 
alritado vezoá latere cubi deficit minore (egmento eius linez,quz dimi 
diii lateris cubi minus eft fegmentum, hoc eft, altitudine polterioris pe 
. xallelepipedi.Quarefi confe&o iam parallelepipedo adiungarur pofieris 
piralleiopipedit; eormpofitum erit parallc]epipedü prorfus quale cabe 
intra Dodecaedrum deícripto,iquidé & bafis.& altitudo parallele pipck 
«quális eft & bafi & altitudini cubi. Atque idcirco, vt Dodecaedrum cali 
iníctipti duplum exiftat,defunt przdi&ta duo parallelepipeda, cusu his ac- 
cedentibus ad ezceffum Dodecaedri fupra cuburn infcriptum, comfitus 
tur parallelepipedum cubo infcripte zquale, imo vere alter cabus, vt de 
mhonftrácum eft. MEN ? 


THEOR. 25. J PROPOS. zs. 
 .DonrzcAzpmRvM ad fbi infcriptum Icofaedrum 
| proportionem. habet compofitam ex proportione u- 
, plheataeius, quá habetdiameter Dodecaedriad rectam 
MEE E centri 
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centra bafíjum Dodecaedri oppofitatum copulantem, 


& proportione lateris cubi ad latus Icofaedri in eadem 
fphara cum cubo defcripti. — 
Ix Dodecaedro A B C, diameter fi AC, & re&taconiunpens 
centra bafíiam'óppofitarum D B; At vero F, latus cubi, & G  latas' 
I«ofzedri in eadem fphara cum cubo defetipti. Dico proportio- 
nem Dodceqacdri A B C, ad. fibi infcriptum Icofaedrum compo. 


| njex proportione triplicra proporgionis|dia- .B A FG. 


metii AC, ad rectam DE; & ex propartioac F, 
lateris cubi 4d G latus Icofaedri. Cum enim 
anpuliIco(aedti in Dodecaedro defcripti repo- 
nanyut in centris bafium Dodecaedii , atque 
8dco anguli oppofiti in ceptrisbafium oppofi- E 
tarum ; erit tectaDE, centra bafium Dodecae- C t 
dri oppofitarum connc&ens , diameter Icofaedri infcripti ; Ac 
propterea Dodecaedrum , cuiüs diameter DE, in eadetn fpharra 
cum Icofaedro intra Dodecaedrum A BC , collocato deícribe- 
tur ,cum eandeni habeant diametrum D E. - Intellectis iam tri- 
bus magnitudinibus, Dodecaedrofcilicet A 8 C ; Dodecaedra 
diametri D E ; & Icofaedro eiufdem diametri D B, intra Dode- 
: eaedrum videlicet ABC, de(cripto;Proportio Dodecaedri ABC,! 


prime magnitudinis ad Icofaedrum fibi infcriptum,tertiam ma- : 


nitudinem ; compenetur perea, qua ad defin.; libr.6.à nobis 
funt demonftrata, ex propertionibus Dodcecaedri AB C, prime 
tnagnitudínis, ad Dodecacdrum diainetri D B, (ecundam ma- 


gnitudinem, & Dodecaedri ex diametro D B, defcripti fecandée! 


fnagnitudisad]cofaedrum in Dodecaedro A B C, de(criptum, 
tertiam magnitudinem. Cum ergo Dodecaedrum A BC, ad Do- 


decaedrum diametri DE, proportionem habeattriplicatam dias 
metri AC, acdiametrum DB,ex cátoll.propof. 17. lib. 12. s Do-'a 


IT. 


diecacdrum vetodiametri DB,ad Icofaedrum etafdem diametri tidecimh. 


TAB, quod nimirum in Dodecaedgo A B C, defcribitür,proyor- 
tionem habcat quam F,latus cubi ad G,latus Icofaedri ; liquido. 
conftat proportionem Dodecaedri ABC, adIcofaedrum fibi in- 
fcriptum, cuiusícilicet diameter D E , componi quoque ex tri- 
plicáta proportione proportionis diametri À C,ad diameteruii 
ID B, re&am vidclicet centrà oppofirarum Dodecaedri copula. 
| tem & exproportionc F,lateris cubi ad G, latus Icofaedti, in ea- 

em Íphzra cum cubo deícripti. Dodecaedrum it4q; ad fibiin. 
fcriptum Icofaedrum proportionem habet campofitam , &c. 
(Quod erac demonítrandum. 


f 
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; ^. THEOR. e. ^ PROPOS. e. 
DonscAspA vx Pyramidis, in qua defcubi, 
duasnonaspartes contipet, mipus duobus parallclepi- 
pedis,quorü vies longitudo lateri cubi in eadem pyme 
tnide defcripti equaliseft, latitudo vero certig pari mi- 
' porisfegmenci lateris einídem cubi, altitudo deniquei 
lateteciuídem cubi deficit minore fegmento eluslioes, 
que dimidiati lateris cubi eiufdem minus (egmeatum 
exiftic; Alterius autem & longitudo, & latitudo lated 
cubi presiaiet equalis,alritudo vero minus (egmentü 
eius lines,qus dimidiati latezis cubi einfdé fegmentum 
minusexiftit, ita vtamborum altitudines (immul akitudi- 
pi, fiue lateriein(dem cubi (int zquales. 
vOWNIAM in Dodecaedroiptra Pyramidem defcrigtoc- 
bus dricribera chic idem cubus in cadé T rramide eft de(criptss 
vtad (inemlib.rg.tradidimus ;, Cubus aücpyramidis,in qo de- 
6 9f. feuti- fcribitur, nona pars eft, ecum pyramis cubi fibiinfcripa Got. 
cupla : Fit,vt magnitudo didi cubidupla cogtineat duss parts 
nonas pyramidis Dodecsedrum, feu cubum ambiengis. Quar, 
cam Dodecaedrum cubi fibi infcripei duplum fit, ex coroll pro- 
pof.1$.hmuslib.minus duobus illisparaliclepipedie.quorá mes- 
tiofatta eftin verbispropofitioois buiusinon obícure colligitu 
Dodecsedrum ppramidi in(criptum duas nonas partcs coanac- 
l 


:e ipáns pyramidie, minus didis duobgs parallclepipedis ; adc& 
vc & di&a duo parallciepipeda qddantnr Dod rum de. 
mum magnitudo exurgat dua partcs nonas idis comple. 


(kens. Quarbobrem Dodecaederum Pyramidis, ia qua deícabe 
t1, duas nonss partes continet, minus duobus payallelepipcdit 
quotum vnius longitudo lateri cubi in eadem pyramide defar 


p zqualiseft.&c. Quod erat demoofiandum. 
T HEOR. sg PROPOSAB. ;:, 

Qc rTAxDAR V Mexcedit fibi infcriptum Ieofaedrum 
Parallelepipedo, cnius bafiseft qnadratum lateris Ico- 
faedri,alritudo vero maius fegmentum femidiametri 
&aedri extrema ac media gatione fecus. -— ^ ! 

'  OctASDA v M cuiiefctptum eftIcofaedrum , t ABC. 
D BF , repetita figura propof.16. libr 15 vbi demonf&:acamek 
viginti rriangulalcofaedram infcriptum compon&tia pnt | 

- . . J ? 


LIBER XVvti «a 
KQN.GIL, GIM,G PS, HPS, NHK, OHK, RLO, SLO, 
PMN,QMN, GMP, HNP, KNQ, IMQ. GLSHOS, 
KON,ILR, quorum oto pofttema oGobafibus O&aedti fanc 
. impofita, (ccantia videlicet omnia eius latera exetemaac media 
, m&ont;ltem rectam] T, petpendicularemad BD, zqualem effo. 
Ly M gmento XT mide AX. Dico kot itum ABC 
; faperare Ico! m fibi infcriptum parallelepipoda, cu) . 
josbifseftquadrará laterialco- PACEM 0, 
facdri QR , altitudo vero TT, 
miius fogmentam femidi 
AX. Camcnisiin lor bafi 
bus OQsedri DEA,DFA,DEC, 
DIC, sngolam folidum Q&ac- 
dii D. conftiruentibus pofi p D 
fiut quatuor bafes lcofaedri . 
1MQ,ILR, ENQ;KOR ; re- 
mganobunt iuxta angulum foli- 
dam D in ciídem quacuor bafi- 
bus O&cdri ior triangula 
JQD-IRO E D,KRD, qui- c 
busB accedant dua tisnguls Icofaedri QIR, KQR, & commuz 
netriangulum DQR, coaflituentur daz pyramides faper com- 
munem bafíem D QR , nempe ID QR. KDQR. intetfe zqua- 
Aes percoroll,propof. j. lib. z1. cum eará altitudo fiz reta eadem 
YT, maius videlicet fegmentum femidiamerti O&aedii, (Nam 
quemadmodgm AX, (c&ta eft à recta GI, in Y, extrema ac media. 
ionejita quoq, fc&ta cft CX, à rc&a HK;ia Z. Quarefiez K, . 
icularis ducaotur , mE irum premi ii 
EKDQR, ^ crit ca xquolis re&z X, maiori fegmento femidia- ase prin, 
Renee. eft, ip& TT)Quse demp amies extalcofae- 
drumin o&acdro defcriptum confiftunt. Tamil modo propc fmm- 
gules reliquos quinq; angulos odtacdri conftituentur bing py- 
zamides & inter (c, & dida duabus zquales extra Icofaedrü pre -- 
di&um : ira vtOQsedrum fuperet Icofacdrum fibiinfcriptum, 
duodecim Mis prramidibos aqui libus. Quia vero triangulum. 
DQR. dimidium ef quadraci lateris DQ (Cum DQ, DR.redee 
sequales fiet, minora ícilicet fegmenca laccrum O&taedri, angu- 
lnenq; contincantre&um erit recta aM dismeter illius. quia 
ris Ac proindequadratumipus ox luplum eritquadrati late- 
ris DQ; ideoq; quadroplnm viang i DQR. Prifma igitur, Bue. 
»arallelcpipedum , cuius bafis quadratum re&z QR, & altitudo 
VT, quadruplum quoque erit prifmatis, cuius baus triangulum, 
»2QR.& aliado eadem T, perez, quz demonítrauimus ad 
»topot7 libr 11. Prifma aurem, cuiusbafis DQR, & altitudo 


T , triplam exiftens , ex coroll.1. propof 7.lib.3i.. pyramidis 
N 1DQR, 











3 


( 
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IDQR, zquale eft tribus pyramidibuscarum duodecim, quis 
circa Icofaedrum confiftere diximus. Peifma ergo, vel parallde- 
pipedum, cuius bafis quadratum rez QR, & altitudo LT, qoa- 
druplum quoque e& trium illarum pyramidum. Quare eumes- 
randem rrium pyramidum quadraplz fint omnes duodecim pr- 
rámides (imul Icófacdrum ambientes; /Equale quoquc erit pri- 
fma, feu parallelepipedum cuius bafis quadratum rectae QR.lc- 
teris nimirum Icofaedri , & altitudo 1 T, maius fcpmeatum fe- 
midiametri AX, duodecim illis Prumidibus, hoceft,erceff ui o- 
Qaedti (upra Icofaedrum fibi infcriptum 5: Ac proinde Octac- 
drum fuperabitIcofaedrum dicto prifmate; vel parallclepipedo, 
Odtacdtum ergo exceditfioi infcriptum Icofaedrum parallcle- 
pipedo, cuiusbafis cft quadratum laterislcofaedri, &c. Quod 
erat oftendendum. . 
COROLLAARTIVHM. 

HIN C infertur, Pyramidem oxcedere duplum Icofsedri fibi infcripti 
parallelepipedo, cpius bafis quadratum lateris Icefaedri, altitudo vero 
zeGa linea bifarias feGiones oppofitorum laterum Icofaedsi coníiungem. 
Qum enim ex demonfratis propof.19.libr.15. conftet, fi Pyramidi OGae- 

rum , & huic OQaedro lcofaedrum imponatur ,1cofaedrum eidem Py. 

$31./0X0. — zamidieffe infcriptum: «OGaedrum autem fuperet Icofaedram: fibi in- 
. fcriptum parallelepipedo;tuius bafis quadratum lateris Icofacdri, nempe 
ze&z Q altitudo vero tpaius fegmentum femidiantetri OCtaedri, reda 

videlicet IT, (eu YX: Fit,vt OGaedrum bis fumptum, nempe pryramis; 

b zr. fexti- cui infcribitur ( quod Pyramis dupla fit fibi infcripti O&taedri ) faperet 
decini. duplum Icofaedri in O&aedro , ideoque & in Pyramide dcíczigtum , du- 
plo illius parallelepipedi , nimirum parallelepipedo, cuius bafis 3dem 

duidracum lateris Icofaedri, altitudo vero re&a TZ, coniungens bitarias 

eGiones laterum [cofaedri oppofitorum GL, HK. Hoc enim parallelcpi- 

edum illius duplum eft, per demonftrsta à nobis in fcholio propofa«. 

ibr.12. cum altitudines duplam habeant proportionem. Quare hoc ee- 

dem parallelepipede , cuius bafis quadratum lateris Icofaedri, altitude 
vere rea linea bifarias fe&iones oppofitorum laterum Icoífsedza copu- 

lans,Pyramidis duplum Icofaedtri fibi infcripti excedit. 


DE QV INQVE CORPORVM REG V- 
latum defcriptione in data fphasra ex Pap- 
po Alexandrino. 


. 9VONI 4 M Ewmclide litro 15. quinque córpora Rogndoria 
foos/nm extra fbbaram confIruxit , deinde «vero endem à (bara com- 
prebendi , nouo demonlratione confitrsmanit ; noneritabs ro. docere, 
qua ratione Pappus Miexandrinim eadem (inque corpora im data 
Jhhara defcribat : prafertiim cum eise ratio multo clarior «videatur , 
(facilior , quam conflruülio illa ab-Ewclidg praferipta. Sed primes ex 
eodem Pappo lemmata nontmulla pramsttetda [nnt , quoram atiqua 
eift per elemento harica Thecdofss demonfirantur, Som samom pre- 
. prerea 


.LIBRR XVL . 48 


plertaosdine m Kuclidie poruertertere cenferi po[[uurquippo cum pro- 

pofiiones (Dbaricorum elementorum, quibus biu indtrgemw ex folis 19, 

prioribes propofitiomibus lib.i. Euclidis pendeant : 'vtcommede ania. —..— 
hibii. atque adeo multo mogis ante benc corporum Regulariumn con- 
férucionem percipi poffint. Incitandia autem T heodofii propofitionibsse / 
fequemur ordinem nofirorum commentariorum ques inendem elemen" 

- ta confcripfsmma. Hinc ergo initium /umamme. 


LEMMA I. 


D A 115 duobus circulis in fphzra parallelis, dataq; 
in vno corum linea rc&a; ducere in alterg diametrum 
huicre&z datz parallelam. EE | 
IN fbhara fint duo circuli parallsli &BCD , EFG: fotque prirmum 
i5» ABCD, data diameter AD, cuiin EFG; ducenda fit diameter pa-.— 
rallele. Ducatur 'vt in[cholio prepof. 18. lbr.1r. docusm.soe pev dasrae 
trum AD, planumteiium ad circulum BCD,a faciens sp [eara [n- à. 1. Those, 
perfeie circulum AEGD. Quoniam igitur ciz- 
«ulus AEGD, circulum 4BCDD, bif oruam, e» 
. ad sngulos recios fecat, erit circenlw AEGD, 
soaximus,tranfibirque per poloscmculi4MBCD, — 
— ex fcholie propo[.15. lib.i, Tbeod. ac proinde (A, 
per polos circuli EFG, b cwm paralleli eoderm 
polos babeant: c. ideoque cum brfariam fecabis. 
Cernrmunià ergo [tilio EG, eiue diameter eriti in. 
d que cum [it ipfs AD, parallela patet propo- ' d 16, udo- 
uw. ^ cipi. 
D EINDE in circulo ABCD, data relia BC,non fit eis dia- d 
smeter , cui ducenda fit diatneter parallela in circulo EFG. e Dieca- e. 3t.jrimis 
&ur. iff. BC, per contrum circuli ABCD, diameter parallela 4D: 
esi imn circulo EFG, ducatur diameter parallela EG, 0t proxirne offen. 
elinoess.. Quoniam sgitur Utraque BC.PG,eidemo AD, parallela ejt, ex 
eonffrutivne t ipja queque BC, EG, inter (e parallela ermut. Quodeil £ ,. yia ' 
propofitum. ^o cdmé — 
E.ADEMrastionereéla C, ducetur inctrculon ? G, parallela HT, ' 
& diesmetro à G,dmer/a qua ipfi b c aqualie fit; f8modo 5 €, maior non ie 
fà diametro n o. Nam fi im circulo & » ay ducatus ipfi 5 e, parallelo 
Hil €5» equali; ut propof.1. lib. 4. tradidimu; facium eru; quod im^. 
bester. 





LEM M A II. 


S 1 in planis parallelis defcripti fint duo circuli , it 


quibus dua rects parallela abícindant arcus fimilest 
) etuit 





e Yu Évétib GROM. 
trapt dus tecta coniungehtes extrerha viiids red culli 
xentro,parallelé düabus redis, qus étttema altetiuini- 
Vt cum centro coniungunt; | 
.. 1N plauio paralleli AB, CD, deferipti fnt diéo cirimbi; ii quibui 
vella gi 6 H, prium perla f dre e a 
à, K, awferanturqui avcim femiles ET, G Hl , ac tamdems atnjénto) 


À, Ad cenis ef) E1, F1, GK, Hy 
Die tam RI , GK,emom FI , HK; 
Lx gparalleDu efe. — onini skitb. ar. 
O1D—— 5 auEE,G Hi; finis fant; unt dà- 
c CE? | WP egnales, ex obedit pf ci 
J bib.g. 8 Igiturvoliqui anguli E ; Fro: 
eng S D liquis &ngulle G5 H , oialei srame.U 
psc ] Cim ergo tam vs , quam bi , fut ime 
fa aqlahs:orit 142 angsilan E. | andulo G , quite anguem F , dmgede H, 
aqualu. Quoniam iqiuur im planis parallels reida & kFGH; pareil 
font e rodia BL,GKad eafdem Párrei Mani pir BE,G H, ddl ees: 
NBI cum ip s qnales angulos E, G: bPrumt ex siosquà im ti 

to lib.i demonfirenimeu, E 1, G K,paraliela: ss vatoe 

arr nm P, G H, jarolicla,non al cé(lom parbei 

.. DEINDE ) r ,Men ai 04 4 centio- 
bum LK din EI, HB k, quam FT, CR,efe Meses . Prodaiih o- 
2n him GK, HK, iungatur rea L, M. Bt qnia lgtova G K, HK Mdoccisbni 
€ priis. LE,M K; font áqualia; c angs jue ad cvortisom E. s &quekes conti- 
d 4-9ría. aeus:d. erunt b bafes GH,L M eb anguli H,L,aquels;tb» emgui 8; 
€18. Wrtii.— M. e Loitub aycu GH,LM Anales funt, £ yt H,h Myster 
fiy.prmi. Jo puralele: dc proudacum-vtbaque h FL Mooff GEL, foc paradielo; 
B 9- VIdici. 5 eruit f BE, LMparalllà inier folia qetiur EF, L. M, pevalielo 
Deae abjeludémes 4d sajdi m pabtei contrernsd archi foheles E E , L. M. 
Nameum àriti G H , fét arcmi B. E.) femillie | orit gisédes abesse L. M, 
jean H, aqibalis efl eidoim arcu EF, foduilie) event camo E. I,L k; 
c efl; BL, EK, quam F1; MK; boc el | W 1,C k)parallels. Sinod ejf pr?- 


porrum. | 
mE LEMMA IIL | 
$1 id (phas fint duocirculi paralleli, & &quales i - 
quibus du&s (inc dug rectz parallelz & zquales;ad e-* 
ídem partes centrorum; red harum parcliazrum ei^ ; 
ttema pun&a ad ca(dem partes coalunpentes, seq 
quoque & parallela font , & ad planá cirealoram 
pendiculates: | 

LN aro fnt dis cibenlipéraleli de àquals A U.C B à im gmibatl, 








"n 
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dieriirella ajueles to peralbin 4 B, CD; 
"dia[dem partes contrortim  puabuio extre 
Waimgantur nd ea(dimparts velb. A40, 
3D.Due rides A C, BD quales quoquesf- 


Vicaleres. nonism emm 4 D, CD, ' 
Palma erat ARD iim " 27 endet 
plano. Quare eum AB, CD, etse aqualei: b. enalys, . 
e pO AC BD Gina 95 V jr, 

E Xcentris deinds E, P , dau recu E A,E B,FC,F D, 
kpelsigrirmie icio BED Fiparalilajek 1:Lommate: 
"Sant entem (. dqualis ob circulum iequalitatem. c. igitur Co AC, prion; 
EF DD, BE poralia erts eoque. d iosins neon ri d 
Eia ruri pue 0 t, € rtl3eper corumpoletdu- &io:1: 


ormdom relTa erit. Qo nocirc, nda dy otium. scopis, 
serus phe d tiat fera meet he dnaroli]el emm im 


3ferdum. Haberent enitn illa vecfá fegmontum cubmmo B, £ lpitir po: 

EFadylena cweulorum AB, CBirecia eif: g ac pieles o ira- ie), 

ae ACIBD Mf EEoporalelos tám plena rode: used f. proa qi 
hm. - 

H3kC iasvhffratio locust edicto habet, peralisls AB,CD,, 
fons cibcslortim diamerri od yàms BA; BB, C)ED int pubtet dia 
BURETWRND, VI pAi£i. 

LEMMA IV 

Si in fphais fint duo circoli paralleli & equales ,ia 
yaibus duca fiot due tee parallele & equales on 
d ca(dem partescentroritto: rc&e harom parallelaruhj 
xtrcmá pun&a nob ad caídem pattes coniungentes, iii 
entro phare: ititerfccant, ac proinde diametri fphis- 
E Gunt, & inrer fe zquales; Re&e vero earundem pa- 
flclaram cxtrema puncta ad eafdem partes cohnetké: 
s, & equalesacparallele inter fe fant& cum parallelis 
€kos angulos coh(lituunt. . . 

AN fharafint dm circuli paralieli C aauales ABCDD , ooi 

r5 orba eqni A Mo D,» Wir 
TFF'STMIP , quarum pun'ia extrema prium von ad en[drne partt. 
yeeemtur edis AD, BC. Duorim AD , BC jinceiero fla 


e dnieficara , Dhoque- diamuvos dfe Uem. iir [o oqnalet: 
Speo 


$$ EVGLID..GBEBEOM 
a 7.'Unde- Ciumiem-enim 4B,CD, parallels [unt :a erunt 4D, BC,in edit 
eteni. eur ipfis plano: ac proinde fe emntueo interfecabum:, "Ut in pants H: 
E qued dico «[[e centrum P^ Conncilantur etim circulorum ca^ 
ira E, F, redis B4, EG: FD, FG. bE 
, quia apguli 444GB, CGD,ad vertuem a- 
quales junt :. c [tem tam alierni anguli 
AD, CD 4: quem Altexni ABC, DCB: 
Aquiangula erunt triangula A4BG, CDG. 
d Igstur erit 0t MB,ad. BG, ita DC, aa CG: 
stem vt 4B.ad dG,igaDC,ad DG. Com 
ptt 4B, CDi ponantur aquales , c ern 
quequetAm BG,CG,quam AG,DG, sute 
2f anale. Raw fiut quis «E , DF , (esnidiometri circulorum aqua- 
f 2.primi. lium 4qualss: junt autem ex, 2. lemmata (o parallela, gnus 
anguli Anlterni EAD, EDDA, aqualis: erunt dno latera EA, 46 
duobiu lateribus FD, DG, 4qualiá angulo/que c 
primi quet B unr (^ bafes EG, FG; & anguli AGE, DGE, afer- 





funt. h. Et quia 4D, in eodem plano «il, inquo parallss AL, 
eimi, DF: i ó EG, FG, i9 eadem plam , 19 que 4D, AE, DF: ent 
ij :.Dde- BF,FE,imrelum Q5. centintusm een(fituta propter equales anttr 
eimi. les AGE, DGF, vt ex Proclo ad prapef ig. hb.1.offendióose. Qua 


| KF, recta coniungens centra circulerum patallelorum per contzug 
k 101. — bora tranfobit,ut inpracedsnti lorommata demonfi renimmm.k. perpes- 
T beod. ditulari[que ad eorum plana etií.Cign ebgo EG, F G.aqnoales fme often: 
16.1. T hood. /*»erit F, centrum [Dbara, | propterea quodcireuliaqualos 4B, CDi 
4qunliter à centro [Dbara ab[/unt : inaqualiter Qerb nbe[fem:, fo comtrm 
Jphará in veia EF, diceretur nlsi puriium quam G. Geiecirca AD; 
BC , diasootri. (bara funt ó inter fé propserea 4quolss. quod d 
inpum. 
!$ED iem puniia extrema paralilorsto edtalium 4B, CD 
4d sa[decms partei iungnuiur velle AC ,.BD. Dieo telae AC , Bh 
B. equales «c barallelae inter fe ya y antalos C48, 4BD,BCB 
DCA, c[fa reblos. Quod smim fssit porab- 
la c a4nales; m tmanifcffurm e$d, cusan: 
trema punéin parallolarenn 

cosiungant. Sipod antem ad 4 B,CD.fni 
erpendiculares , ita offendetio sm c9 
cule CD, ad reciam CD, excitentur 
pendiculares C E, Df, tu» fs qwe Eh 
AE; BF. Gus igitu? ampli BCB 
FDC , rei joo , trant ex fobobe yr 
jof/-51. lib. 3. arcu ECD , PDC , femicirculi, ac pfoinee QU» rehg 

& JL. HI, arit, RRD,CEPF,, femicireuli eunt, n (» anguli: EFD'; CEF, 
dli. füpara do parallelogramgno tesiangulo DE, reda CD,RFagr 
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dh famt;ailtogne C A B,E F, paralisla ernst Cr aquale. Mittroz j. 59 vndr^ 
 |nnmáte AE,BF,ad plana esecnlorum »sla eunt ac proimdie ox def, citis — 

- 3Mhtbat.anguli 4AEC,BF D,recki erunt. Reda igitur E F,perpom. 
-Aicidlaris Ad Utramque EG,E 4,0. ad vtramque FD,FB;vrt | 
affendim , b perpeudicnlaris erit (9 ad plauumi trianguli 4 E C, pe b 4-vnde- 
EC,E 4jducli, C» adplannrs trianguli B P D;pty F D, F Byduclic a, 6 
prpterta C D, AB, ipfo EF, pavallelayad cadeim plana triangulerum € 3. vpe- 
perpendiculares ovumt : ddeog 0x defin: 5. lib.y1.angalh C 4 B. ABD, timi. 
:BDC,DC A, reci erunt. Quod ef! jecundupi. 


LEMM A V. 


S 1in fphara fint duz tectz parallela, réclz earum 
punctaextrema ad ea(dem partes coniungenres, zqua- 
les inter fe erant : Ec fi paralicle factint equales, coniü- 
pues noh folum equales , fed & parallele erünt , re- 
CQofquecum ipfisangulosconficient. 2 


"SINT in fbbara duaparallola 4B,CD » QUATMPB extremapuM- 
Ks ad ea[der partes conneclahitur reis 4C , BD, Dite. 4A C, BD, 





equales effe, Gia enim parallela 

unt AB,C D,d erunt AC,BD, d 2, vide. 
s eodem cum ipfis plano. Duélo mw. 
gitur perip/ae plano. , c fiatin cu. T bee. " 


Mara circulus 4B DC ,inqus OM. | 
wm parallela [ins AB, CDeernmtex [cholio propo[.47.hb.3. arcus AC, 
ID, aqueles:É deoa, Cj» reéda AC,BD aqnales erunt. Quod fi parallela c. 5-tertió 
CB, C D.fwerint aqualts,ita vt quA irilaterum AED Cn circulo ba- ' 
ta5 duo oppofita latera AB,C D»paralIrle, Cv áqualin i erit ex fcbolio 

spof. 31. Lib. 3. 4 BD C:parallelogrammum vePZHangulum; c proinde 

bgeeli 4, B, D,C reci erunt. ouod efi propofitum. 


«, LEM MA VL 


Ix data fphera duos circulos zquales, ac parallelos 
e(ctibere , ipa vr diámeter fphara fit vriufque diamg- 
ipotentiafíquialera; . —— ^". ^ . — 
SIT fhara cantrum A , per qued plenum ducium faciat eircn.. 
in amaximui BCDE, cnin diameter BD , ex coroll. 1.pyopof. 3..— 
p.1.7 beod.Secla autem BD,im Byvt BF, pfe F Dy. dupla fit:eris 
D ,Jalsumparruum 3. qualiuma. ei] BE : acproinde BD ,ipfous 
P fof omiolsara eii. Duiia queque V C, ad B.D ,perpendinlafi , ten- 


piur reiia BC, DG, dniteque D E, ipf B C, paralela , cimeliatur 
| tt "n 


L3 


*$,, EVveéLliD. G6R6M 
2 Ay. primi. veia BE. à. Et quoniam tam due anguli BCB, EDC, pun di 
bgutertj. BED,CBE,duebuireii aequales fant: b. effesio tam BCDnom 
BED,re:erit quoius C E D C, C C BE, reiiw. Bitmex (dnm 
LU, Bopropef. 4. Db. quadrileterumvedgngulum BC D E, poshdr- 
c34driti- grammim cfi ;c. ideoquaretia BC D E ,aquales fus, Disifiam 


zat 





vim E G D jwifme biforiamo i G, qudex 
ftholio prepof..7, hb.3. arem quoqm BT, 


CD. les rns. Polo sgitur G, Cp iat 
s URGE, Vrbis faperfcse Boos 
Weferibatther 1asJenmtes per C, D , obe- 
Mabtatem tem arcum G B,GC, 

E,GD:d quifaraliiri, cured 
dern babeant poloh. c Et qieia vircnlisimd- 
i simu BCDE,per poles [ecat circulm BC, 
E D;lifariam:ernitt B CE Ddiemetri ipferum,qua cum. s ft 

effenfa erum Gy circuli BC, ED quales. Dico diametrman, JD, 

Ad vtrumque diametrum BC , E D, preyortionom babere potagtio [d 

dual en soiiam enim ex coroll,propo[.3,lb.6.tres rela DB, WC, 

F eoniimie phoportienales [untzebit ox coroll. ppopif.0. lib. 6. 9 BB. 

4d BF jita quadratum ex BD,ad quadratum ex B C:EH eusem BD, 

; dpfru B P fefquinleva , ot offen]um eR. [jitur t quadratiumex BD 
quadrati ex BC,atque adeo C wuadratiex DE [efquialtorum efl-a- 
iO queidcirco diameter foeara BD "vtrin[qua diaietrs BC; DB potent 





Hs demenfere he medo en[ hara dta diihibuta quin o- 
berareuleri. 
PROBL i — PRÓPOS. i 

Tit data [phzrà Pyramidem defcribere. 
DESCRIBSAN T V R indi 
fDhara ex lemmatec. dU circuli AN 
B C, aqualei, D pakalsli, qttoris diam: 
Srorum potliria fit fo/quinttora, aiam 
phar: n per eorum poloi smascismm et- 
fs.uTbo. «ui ducatur ABCD, É qnoeosadar 
,UTbo. iniri veles ae infuruam [oca bit; ac prit 
A Me enm ri comiunes homes f'acsatat" 


netrés AD,BC.Ducatur im cevcinio AD 
Alia diameter E F , fecaris AD. , nd argules roles ia cetsvo , evt 
ducsnint E B,EC,F B,F C. Dice E BC F, effepyrumidesm,boch 
jiintwer lriarguls EB Cj BCF,CFE, EF B, efféesqesiwsorn ^ 


t.e 
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ditalia. unl enim recu A E,ED,D F,F 4,4 B,C D,C Mbit 4G; 
eitameter[Dbara,ex lemmate. A B.D C,aquales erunt , C» ad plo- 
fus circulorum reéla,ex 3. lemmate -Dentqui AEDF, quadratum erit ) ute 
in Blrculo 4 Dydeftriptum «t conflat ex propof. 6, lb. 4. aque quoni- — -" 
am ex confirnclioWe qsadratum ex diametro fpoara C  fe(aniolte- 
Ves eft qhadratiex A D, dinmetro circhli: fi pomatmr qnadratuin us | 
4d C,3.erit quadYatumex ADyi.Cum evgo qnadPatum ex JC, 49u4- 247. pri 
le fit quadrat ex AD, DC.quod angulus ADCredius ftex defin. 3. 
L5. x 1. frit quadratim ex DCy1.ac proindg quadratumex A D,ita-— 7. 
dratieX DC,dhplum erit: EF Autem Cy quadratumtex 4 D , quadra- 
tí ex DF,düplum,ex [cbolio propof..7 hb. 1. ZEiualia ergo [unt qua- 
drataex DC, DF:b dub cum aquals fit quadratum ex C F , quid 37. prio J 
anguli C D FE. ex defin 3. lib. uz rechom fot arit qUadramm ex CE, 
guadrati ex b F;qwque duplum , proptereaque quadratiex 4 D;a-. — 
quale. Recka igitur C F,redda A D,boc efi: y B C qualis efi. Eodem — 
modo oflehdvtur B F;etllem B C ,aquale.ideod, B C P , trianguli eJP 
aq uilatere. m n 

RVRSVS quía quadratus) ek AD quadratiox DUC, dáplum eif? ó- 
fen[m : et nutem , ox (cholio propo[. 47.ub. 1. C9 da quadrati ex 
DE:aqualia erunt quadrat ex D C, DE: c quibe com dquale fft 
gnadrathm ex C E qued angulis C D E, ex defin. 5. lib, cs. be fot epit 
dnplum quoq erit quadratum ex C B, quadrat: ex DB. JEquola er - a 
o funt quadrata ex CB, AD proptereaqueresta C B, vebda A D , bot 
pfi rili BC, EF quais eff, stáus adeo reda CF,quaipfi B Coo- 
Gem/a efi aqualu.Trianguium igirur C B E, agnilacersm etiam $/, (9. 
p B CF ,aquole ob lnterum aqualitatem.Non liter demonfirabimme; 
prsanguinm B BE effe aquiloterum, (o ijs BCE,FCfÉ,qwele. Ex 
[uo [eitur & BCE, tijamgulum aQuslaterum [Je , (5 lis tristes 5 
pnesio:quippe em lerra BB, CE. ip BCoeftenfo font &qualia.Pyramá 
ngo efi BBCE,ex dofín.1o:lib. 1.5 in data hara defcripta cum eil 
enguisfehas B, 8, C , E, i» fuperficiobhara confilatt. quod et prepos 
Brunb. on t u 


WR conoitikàivk o — 


WING fequitur, dJametrum fphera potentia eife fefquialtetom hireri ; 
Mragmidisin ea fplig redefcripte. Nam latus pyratnidis eft aequale disme- 'X 
to 4D; vr oftendimus , Kezeonftru&ione diameter fpharz pordigiac:à -—— 7 
Keíquialtera diaspeui AD, ME 


*". 





! p. 

Ix data fphara octaedrum defcribere. 

DESGRLSANTVR( lohmate 6. » dai lará div e | 
3 Y i 





vob . 8VCLID. GEOM. 
.. 'euliaquales t parallsli 4 BC, DEP, ita-vt (bara dienuinin- 
& 2. quani pérri suitnlibet aerum potentia [it fe[qiuialiera. a. Def ripto amem 
ariengulo aquilatero 4 BC, incirculo BC, dücerr perpism 
, dmmaredla A Byincirculo D'EF,parallela 5 Aqualie DE , Mb 
Ner/Ae partes centrokum : qua látsu ettam erit trianguli epulum 
| p —ncirculo DBF deferipsiob esae 
aqualitatem. | Coppleto ergo trasqub 
aquilatéro DEF, ermnt fingnla ema 
sera fingulis lateribies trianguli A EC, 
ualiá ( patallela: &qualiaquidm, 
ob laterum A B, D E, aqualitatem;pe 
tellsla vero; ex Jcbolio ptopof. 16. hb.tt 
| Cum enim parallela fias A B, DE, Ó 
7 ! | anguli 4 B C,D E F,aquale;rdid 
silia DE, É,ad G, H, erunt quoque anquli 4 BC, G E H agua. 
Cum etgoparallela int A B, GE, (9 BC, B Had en(dem parse 
piper A. B,G E,dudii: erunt qu se BC, HE, bec eff, BC, EEje- 
gllelayex illo (cholio propof-A6 lib.y1.Eadem vationeparallela eriDl, 
iff AC, Conneiiantur denique AE,EC,CD,DB,BF,F 4, vtinfet- 
sa. Dico AD.oclaedrum effe, boc ofi. ello triangula 4 BC,C AB, ECD, 
. DCB, BFA,AFB,E FD,DFB,«quilatera effe C aatia. Quos 
enim ip circulis parallelis C aqualibus [Dbara.retda 4 B, D R,4qmt 
funt eje parallela ad diuer(ae partes contrormm , erunt por 4, lemma 
vada inila AD, BE ( quae tamenconfufieni 9itamda gratianatr 
.. xim ) diametri (bbara , (o retia A E, BD, aquales eriam erustAd 
b 47-primi, perpendiculares ad ipíse 4 B. , D E. b Snaisatuss sgitrex BE, 
duobiis quadratieex B D, D E, Aquale erit A Margin quedan 
qx diametro [bara B B,O quadratumox DE,eff 3. ( Namcunpt 
gonfiruDlionem diameter [Dara potentia fit fequiaDera diassetri 
eui D R Frpefito quadrato ex B E , 6. evit quadratum diasmerricsal 
b£ F, 4 4t poto Madrato diametri cir.ul DEF, . 
lateris triangulsaquilotivi D B6? 3. quod ex cor 
12. libr. 13. diemater eirculspotentia (si fefquá 
guliaquileteri. ) igitur 5 quadratumex B. D, 
quadrata sx DB,BD,aquala [nnt (jv relia ipf DE, B D; agn» 
&it entem DE,ipfs 4d-B, per confiruclionem , C B D ,ipf$ 4 B,)e9 
: emma, aqualie.Guatmorergo reca AB, BD,D.E,E /4,qennles out 
eonffituentá, quadratum ABDE,cum anpnli od 4,B, D, E, redit 
. ek eodem 4.iePomate. 

RF RSV6 qiia BC,EF ; parallela fest ein aquales ad dim 
partes cemrorutm : erunt quoque iundia recdABE, CF , momadai 
dem partes diatnetrifphbara, ek q.lyimrmate (ride BE, C E, aguoh 
anter (o, 41946 4d B C , E F, perpendiculoret,oriique rur [so "vt pit 

i quadiaium B C ik Non aluer oftndeimm , ACDE, t 











[/ 
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effe, cur iun£la raa A D; C v, fjnt quoque [bara diametrian 4.lem- 
mate (o. Cum ergo tria duadrasa AD, Pu, Cr, cobfirneha fiat (uper. 
dateva aqualia AB, BC, CA, nimirum [uper latera tai iaquilse- 
ri, curo AB, latwi [jt quadrati AD) C 8c, quadrafübs; C» CA qua- ^ 
drati C r, erunt omnia triangulaoco AB C, GAR, BGD,DCB,BFA, 
AT, EFDDPB, aquiatera, Cv inte» fo aqualia OGaedrum ergo oil /. 
AD, ex defin 27. libr.tt. o in data fBlara deferiptum , cum enu n- 
gu 'olidi A, 2, D, B, O, F » bara fupesficiem aitingent. quod efi peo-. 
pelitum. 
t COROLLARTVM. 
COLLIGITYR eg his, fpberz diametrum potentia duplum ef- 
fe lateris OGaedti in ea fp Piera dellripet Demons im enim 8 qua Ira» 
tum ex BE, disimetro fpbsre duplum efie quadmti ex DE, lattre O- 


fcd. 
PROBL. ;. PROPOS. s. 
. I8 data fphera cnbum deferibere. . 


, DESCRIRANTVR ex lemmate G.indata fara duo ciüyuli 
aquale; ac peralltli AncD, x?GH, querum diametrerum potentia fot ; 
fejquetültera diamuier (hara. à. Deferipe autem quadrato A3 CD» a6. quarti, 
sn circulo A B C D, ducatur por 1. lemma rea Ap; ín cirenlo ur GM, 
patealilé xA, t aqnalu ex cadem par- 

Becentrorum, qua lotus quoquoerit qua- 
demtim emo 3169, diferipti, obeir- 
eylorum aqualitatam.Cüpleto ergo qua- 
rato Prose fintal inu latera 
ygselas lasoribus quadrati. ABCD, aqua- 
lin: perpielo; eralia qudem ch les 
ferum. AD, XH, aqualitatem : parallela. 
vero, ex [chelio prepof. 16. hb. vt. Nam. 
guai parallela funt AD, &H, funta, anguli . . 
44sales Ap aagHo, nimirum vii; erunt. quoque D c, H c pabelle- 
io vom fs ai laflem partus plani Mr AD, 3 Hs dni, C fe devate- 
wide. Inngfantur densa ad aadwm paries ceiverum veijaa VF, CQ, 
DH.» quA prr lemma j. ad plana circnlerum velia erumt, Qo» inte» (o. 
parallela: Dico A c. efe enburm, boc ef2, [ex quadrilatera. &BCDyi 
RPGHiADHE BCG?, ABP 3,CDHG, effe quadrata, Qo» aqua-. 
lias. DnBlis anite velle BH, BD; evit ex lemmate 4. 8 Hy diameter. 
r4 5 41 B D, diemeter circuli M BCD , quuppa qua diqemater 
fée. queadrati ciremlo inferi, Quopiam igitur per confiruihonem » 
gsendratum ex B H,, fe(quimlterum eji quadrati ex BD; quadratum. 
mtem ex BD,qugdratien BC, duplum, ex. [chalio propo[ 47. libr.x.. 
(6 ff atuasur quadrotumen B Hj erit quadratum ox BDy2.C» 4na-. 
^ . "jj eratum. 





ET RVéÉLID GEOM. 
dratum ex p. 6, 1.atqueadeo quadratum ex 3 , qnadratiox »9 
siiplumerit, | Rurf[ns quia quadratum ex Y.H, off 5. ($* quadrsna 
& 47r. s 5p, a ur quATTAINIP ex BV aqualq quadratis ex 25, 
' p Wo» quod angnlll 5 D Wo ex defim. 3. lib. 11. reima fe^, orit quadra. 


igitur C anguli xetbi fnt, ex defin. 

libr 11. quadratum erit CH. Eadem 
tatione C» 8 3, A W.B Gr quadrata o- 

, fíendenius :. Sed 5» AC, &C, quadra- 
£a [|upt ex confirnólune. Sunt ergoo. 

, mnia lex quadrilatera quadrata, c 
snter fe qualia » 0b laterum &qualua- 
tem, Cul igitur eff 4 G,ex defay. 
lib. i, c» in data fboara dejeriem 

" cum eis anguli elsi, 4, B, C, D,E, 

Y, G H, fuperficiem fara contingant. quod efi propo[stum. 


S07 COR OLLARIVM. 


CONSTAT exhis,diametrum fphzre potentiatriplars effe 'ateza 
ubi in ea fplera defcripti. Demonfratum enimeft, quadratum ex das. 
metro fpbzrz BH, triplum effe qnadrati lateris cubi DC, vel DH. vel (D, 

c p i 





&c. 

N M ide LIRE &T V M quoque eft, eundem citculum compreL cadere &, 
quadíistim cubi, & triangulum OGaedri in eadem fphbzra defcriptoram: 
uia videlicet circülus A BC D, buiusfigure zqualiselh circulo A B C,& 
re antecedentis ptopofitionis. Id quod. demonRratum quoque ci lib, 

14. ptopofar. — '' 00 * 

PROBE, 4. PROPOS. 4. 
Iu dará fpharaIcofaedrum defcriberc. , 


biyfeti o — RasiRiATYVR b rela [mea, ad quam fic /éhabent diam 
ts? fpoara data,ut pentagonj lateu ad latus bexogonión esdesm civcabo, 
exi pentegono de[eripss :— Fiat ex corplLpropo[.G.lib.1o. «0: xammo- 
FM 3 6di.ita quadratum rela smonta ad quadratum alteyism co 
— $udam linsa, ad nime snteruallum, veluti Jenbideiamatrupm circnia 
tt data (hara deferibatur. Hoc antem facils negotip ita fias. — Defer- 
€ C Gumi. ptemaxiünecirculo in Dharyn data, c accommedetur in'eovelia, qua. 
) fuuenta femidiuumatri fét dupla , cum bac retia minor fat dxamet), 
D. fpha: a féuo illises cixcmli maximi ,vt infra prohobunr. Nam fs per eam. 
d x. 1. T pgod sodi.sim planum ducatur reti n ad circulus illum queximim, d fe- 
«tt idemgcnlum A BC ,imnfbbara » eum fomidiameter, ax confirm: 


( 
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dione. pasantia fubtripla a1 reta initio inmeuta.. Deiudeinteniotun — 
2 pefroda linen , ad quamita [elbabens data fBbara diametem »'vt & M. font 
pentagoni let adl latus dcagomi in eodem cizculo owm pontagono da- . 
feripti ,. Fiatqua vt y. ad y. itapercorell. propof. á. lib. 10. quadua- 
app rada inwenta ad quadratum alieriws kuca, dcum interualluqo 
ltr circulwi in gara da[cribasus priori circulo A BC, parallslu 
quio fct fi im opdem ille cirenlo maximo astommodetur refla aqualis 
dupla femidiametri inuenta, (p parallela prieria cireuli duametro, 
ex tie, qua ad propo[.t. lib. a. demon[frauisoms, Cn pev eum veGam pla- 
uro extendalus priora ctrculo paralelas , boc ofi, ad didum cireu- 
dum maximum ve&um ex (cbeleo propof. 1 8.lib.t. Nam pez idasp fcbo- 
Jem plenum bceriteneule BC, peralishum, b facit in (9hstA by1.Thesd. 
eire DEF, cuius (emidiamerer (emiduinetro. intenta aqua. 

eii. Hu duoken cireulis ex altera parta centri [oara abíduo aqualst 
as paraluh doferibantur G HU, KL M, qued facile fat, (i illorum 
diametri rella , C parallela in m allo circulo send 
decantur, yc. c. Defcsipto aum im ciraulo DEF, triangulo aqui- " 
Laser DEF , ducatur atti X Fin paralilo circulo A RC ren nm. $5 
mate primo yraPla linta A B , ex alfera porto eontri, pasallylo, qua. 
4qualis ft omi lateri trianguli aquilacsriin ciremlo A B C , dofetipti s 
Hembutc A B, agoturaw altera pertecentrisparalala K L, in eireulo, 
XKCM, Ceaqualis :. Acdrntg, buie KL, D : 
ancirculo GHE, ducatur ex aliera parte. 
eentrispazallela H1, cb aquali s5fi BE, 
os afi lateriiriangul aquialteri nsir- 
eulo GHI, de[ripti. Completis ergo rsd- 
augulu aqmlateri ABC, KLM, GHI, 
erit fingula latera fingulia loceribw tri - 
anguli DEF, paralela ; nimirum AC, 
ML, GH, ipfi DF at BC, M K,GI, (fs 
D E, quodprobabitur ex lcholo prepo[ 1& . 
ebrii, ut im problemuto fecundo offendimm parallele offe BC, E Fo. 
ad diutrfa. partes eenirorum ducis. — in fqura non dojeripfiorw ea 
rtaagula in circula 4 BC, ÉL M , no soultitudo linearum cou- 
Jafionem pareret , (ad tantum laterum exirema pania notauimtt. 
 Poffremt ex quelibet v1. putBerum quatuor sriangulornn aquilat 
xorum Ad viciniota quinquepundta ducanzur quinque linea reCla, vi- 
delicet ex punc D,reia DE, DA, DM,DB,DR; ex G, reca GH,, 
GK, GC, GL, Gl... vt m figura apparet, Ex quólibet eniro pun« 
dido qurmque veliaa linena, emjfae ele cesi. Dio. DG , effe icofae- 
" drum , boc efi ; viginti triangula. DEF,DE A.DAM,DMB, 
DF Bree. effe quilstarn, Co aqualis.. Quod vt demonfitetur,o- 
 Bleudencw prius eff, Ler[aedrmro im [bara dijeriptum. ( polfe au- 
sem in (eara dnia de[ribs lco/aedrum. , Emclides docuit propo[ 16. 
" [LET hbr. 











et XYÓLID GBOM, 


Db ry.) feos 13. angulos confitnero in quatuor circills pavallolis, sb. 
eeferip fummo, nimirum ternoi anguli m (ingulu circulis, asque ao jin, 
eadem puniia notazimau, 

Sir igitur im hara dofcriptum lco[sedrum p a; 12. ampulefa- 
fariiin nin P5, A E)H;G,1, LB; 3 M; C. Et quie j.recia D 1, DA, 
DM, DPDF; 4d aales fent, cum fout lata- 

ra triangulorü aquilatorermm aqualü; 
fex polo D, par 3, in fharactreulm ds- 
feribatur, tran fibit ia per veligua puudia 
A; M,B, Fi &€ propterea pantagomus E A- 

su Uno plano erit, misniril in pla- 
mo slim circuli, Cum argo oium latera. 
fent aqualia,vipete latera lcojaedri.erit 
iud pentegonusms etiam aquiangulum, 

x iit, qua ad fenem Lib. e. demenfrata, 

rt nobi. Badum vatiome pemagomum aquilaterum C» agnianga- 
ium ria A RC Deb quing s rid M sin 3 ARD: Es 
XHMPS, di quisque ' Ic inter fó agualiS. A X, AV, 
4M,AD,AX : Bf mera suique lae tafendrioquuba 
| KH, XG;BC,E B, RA; Et GULAX, ob latora quinque Icojmdri 
4quaba H9, H1,H M,HA, MX ; BE IL OEM, ebgninqmereas 
4494ls G1, GL, GC, GK. GH;. BE LB MM G, ob rein quinqmi 
equals 11,13, IMoIH Ic: Bf aan po 
lót 5 L5LQC LOLI: Et RDMIL, eb quaque qnales 
35,39, 3M, AI, RL: Er DACLB, eb reliee quinque àquales y D» 
PESFCQORLRB: BüDAHIB0bqumquelatera [co[aedri aqualia. 
XM 4,36, MN 9 Me fandem GLPXK, ob quisqgns lcv- 
fnecri lateraqqualia c G, CU, C P, CK, C K., ita^Us 13. pentegonato. 
quilatera , aquispgnlad, inter (o aqualia conflituantur. Gnomom 
yero vla fubtendens angulum pontagoni aquilateri , Cn. aqmeavquli 
eppofitelatevi auidiflat , vut im fcholia propof.8. Bbr.13. domomftram. 
bd erit iun&a rea ^ 5, ipfe a 7 , paralisin im pentagomo x 1U- 
? RA C, ivnila ipfi p v parallelo in peutepem AX CY D: HB 








a ode s qundle parbltlo ipf; D 1, i» pemiagane DR CLP. a. Plana epe 


per reins D 3s. arde cp, BA, duila parallelo fuut, b facrouque. 


bri -T bed cireubrs parallels in (bera DAY, ABC. — Eodem modo orat imaiia 


, Ehoipfi V1, peralela in pextegeno 1C X 5. Et imma x36,9Í 
» € pentagono O14 AX: Bt L M, funda ipfa G Hi, im 

LBMOH : Arprepteraa cirznli im. ^4 paralitli oroeut ii, 
XL. Non aliter erit A 5, iundlo iMi H1, parallela iu. pautas 
DARE :. Et iunfla x 1, ife ny, iu peuagono GLF RK. C lgint 
35, H p, ewm fine eidem sida. AB, vel X L, parallola into fa peral- 
lela funt , Bademqua rations D 5 , G1, cum fint eidem imnBla 2€. 
wl xu, peralilasinte fe parallela erum:  proptersaqua plana n 





LUBER XVL- és 
erunt, Comnes ergo quatuor circuli in bara DEF, ABC,XLM, 
quales, obtriangnlaaquilatera 5m ilia do[svipta aqualia , quam cir- 
&nli 4BC, KLM , ager [eetiam aqualis, ob triangula aquilateraa- 
qualiai ipfi, qua exiundi 4B, BC,C A; (KG LM, MK, 
con(Ituuniur : quippe cum latera bac font vacía [ubiendentes angulos 
pentagonorum aqnalium. : 

$) V 1 A vero iunilareiia KB, qua connelfit non ad ea[dem par- 
fes exirema K, B , parallelarum K L , /4 B, im pazalleligcircnlis mon 
dd ea[dero partes controrum duciarmn , f[Boara diameter oH, (o sn- 
gslu BAK, reli ox 4. lpsmate , quod K A, connecdat ad enfdern 


purtes extrema K., A, eurumdem parallslarum 5 a erit quadratum a47.prigpi. — 


ehametri K B, aguale duobutquadratiaex AB, AK. Burfu quiain 
pentageno E. 4 M B F, vola iunla 4B, angulum AMB , nbiondi : 

Vt autemreila angulum peutagoni (nbtgndons ad latos pentagoni, ita 

8j] hexagoni latut-ad latus decagoni in eodem circmlo defcriptorum, 

ex fcbolio propofitionis 1-lib.14. erit B, sancla ad EF, vel AK , fi 
EF,aqualem, vt bexagani letus ad latae decogoni ;.— dtque idcirco 

b ewm [etset petagoná poffit (» latsie bexagoni, ecjtatone dscagonitn b so septi. 
eodem circulo defcriptorgs erit diameter (Dbara KB (quawmbm 4B» decipi, 
"AK, poteiff, "vt offendimus) latus pentagoni ineo esrculo, in quo AB, 

latus oH bquogoni, C Us] EF latus decagoni. Quare basa dia- 

speter K B, adinpdam AB, proportienem babet,quam: pentagomi la- 

Mns ad latu bexagoni, a? yero ad EF, eam,quam latu pentagoni ba- 

bet ad lapsis decagoni ; C Ac proinde cum tas A B lata tranguliaqui- 2 vi eoppij. 
leteti ineirculo DF potentia triplum [st (aniniametri[/ui circult -. decimpé. 
ystst oércsui DEF, 4BC,; 4$ proinde e GHI], ELM; qui llis equala 
foto logos im principio propofstionia defcripfiman. Ex quopatet,re- 

diem. qua duplacii femidiametri initio inuenta,minerem e(Je diametro 
fphesvi[upradoximu. 0. 2 
H 185 demopfizatis facili negotio includemwo , folidarm figuram à. 

nobis deferiptam DG, e[J Ico[neduss, cusa Icofnsdso iw foara dojeri- 
ptévsipa bafis triangulum. DEF , qmnes eise signi) [olii cadant in 

serna puniia aliorum trium circulorum parallalosum, 9 quibm latera 
triangulorum eduxizmi; ac proiude [segula born latera Bnguliela- 

teribua iim lcofaedricongruant. 


í" o €COROLLARIVM L 


* CONSTAT ex his, fphzrg diameermmad latus Iaofaedzi in ea de- 
Ícripti habetg proportionem , quam latus pentagoni ad latus decagoni 
jn codem circulo defcriptorum : adeo vt (i diameters fphzrz fuerit latus 
entagoni in aliquo eircule, latus Icofaedri fit latus decagoni in eodem 
illo circulo. Nam deferipto Icofaedto D G, ;in fphzra, oftenfüm -a 
UE ; eue 


eec 


ERVvCLID. GBOM. 


. Me diemetrim (heee KS, ed BF, latus loofaedri, vt asus posquid 


EX que fit, larus Icofüedri maius effe femnidiametro fphers: quesal- 


modum & latusdecagoni maius e& femsiffe lare 
duo latera decagoni cut vno latere pentagoni 1 

144c propterea duo latera decagoni maiora fjat larere peacigasi 
vau latqs decogoni majus dimidio lateris pentagoai. 


COROLLARIVM. 






$t rimi. ten: 





peotagoni.quippecrm, 
(Leere eoi 


COLLIGIT VK etam ex demonfraiis diametrum fphereefepe- 


tentia criplam lateris pentagoaiin circulo ABC iei 
B,vt lam pentagoni adiatas hexagoni in eodem circul 


ARE adipe: 


tum, ita diameter fpherz KB, ad iundam .4B, ex conftru&ione :eritper- 
" ;entagoni ad diametrum fphzrz, ita latus bersgoaiad 
bns tertii- ius&um.43 Elautém lotus hexagoni in citeulo ABC, ( hoc ef femi- 


fmutando,vt latus 


diameter) petentia fubtriplum te&z iun&z AB,quod 4B. t lares ttas- 
gulizquilateg, gitur & latus peatagoni i 
tia füburiplum eft diametri (phztz, boc eft, di 


eodem circulo BC, pottte 
erer fphatg potcati tri 





glaeftlaten penugoniig circulo. 4BC, defcripti. 


PROJL. ;. 


PROPOS. s. 


Ix data fphara Dodecaedrum defctibere. 


(DISC R1 BANTVAR in data (Mara quater circnl paralsl, ci 
dnantecedents propsfituns ABCDR GHIK,LUNOP,QRITS 
già vi femidiametri cirnlernm ABCDX,QRSTY, fnt pottus 


& S 


"T 


la duarum redkarum ,ad quts 
diameter std fe. babeat, otpektag- 
milatet ad latin docagoni; [emit 
fietrj tero circulorum sai, Ui 
NoP potentia fent [mbrripla duarum 
velHarum, ad quae ameter, 


ipteait aeo 


ule A &.CD 8, pentagons A BCD 
adultero, Gv. 44 miangulo, duet 


. fefe bnbeat;ot pitagomi letm adl 
fs bexegems.. Doferipto, 


- eüwlatsri OD, ad ea[dem partesett- 


grerum, HL t cin 96 


Wi, Chagquali lereri peutagoniein(dem eircnl,ex t. lommmata: Rede 
antem. Ht, ad digyr(gy partes centrer«m agatur opdego modo parabia 
XP» im circulo XMNOP: Huictaudem 1 P, adea[demcontrorumpd- 


aet ducatuy paralelo. 


Qy,in urculo QRSTY. Compleu ass 


pentegenis en bifeo tribws circuli ( quorum tamen letena , vt rf 
fümem vitaremw, non duximu , (ed eorum tantum extrama posit 


. mapesiroa) erum frpela latera erum fisgult latribm pui 
A 


LIBER Xv doy 
Ax6nD8, farelila , soordine, quo lateri G D, parallele du&la funt: 
quod demonffrabitur , ut in proijemate fecundo offétnidimms ,paralle- 
lae effe & c, Bh, mimirum HG, TO, T Y, latera iunio, paralles 
de ernnt ipfi & c, Conr. Poffremoex quelibet viginti punctorum qua- 
$ucr pentagoDerum. Ad vicinipra ttia puniia ducantur tres vella, ^ 
eut in figure apparet. — Kx quohlet emiso punddo tres vaciae vides effó 
ermiffos,/— Dico A5, Dodesaedvum effe, boc ef1, duodecim pentago- 
364 ABCDE.DEKOI,OINST,STYVQR) QRMGL, GLPAB, 
APFPEBR,EPYTO,RSNHM, PLQYP, CDINH, BCHMG, 4- 
quilatera c[feaqu'angula , C aqualia.' Quod-ut oflendatnr, deron. 
flanduv priwe efl, Dodecoedzmm in (bara de[criptumm ( poffe autem in, 
date (bbara Dodecaedrum defcribi , dosuit Euclides ptopofitione 17. 
lib 15 y [uos viginti aupulos flatuero in quatnor circmiu paralleiu,ques 
defcripfimwe quinos videlicet in fingulie circulie,ntq, im eo fstw, quoen- 
gem viginti pusclanotauimmws. — l 
S 1 T ergo in fbbara defcriptum Dodecaedrum AS, "uiginti en. 
gulos f8Lazuens. ia punclis A, 8, C. D, 8, 5, G. H; I3 K; L, M, N; O, Pa 
Q:R,s, T,Y. Bt quoniam vela (ubtendens angulum pentagoni aqui- 
lateri (f «quianguló oppofóto lateri aquidiflat, vt in fcbelio propofit.8. 
libr. 15. demonfiraumius , erit iuntba a H , lateri 5. C, parallela im 
pentegeno 8C HM G 5 (5 iua Wi, leteri C D , in pentagono 
GDINH; C^ r E, lateris inpeuagno DR kot; (e xp ipfüi —- 
A E» f8 pentagoso ARKPE j (b sa, ipfi AB, fn pentapeno A BG? 
y rs C fic de catere, — Qa igitur veda AB, AR, vec E G, E X, 
| peralhia (unt 5 à. erit. planum per E G, E E , duckurm plano pen- a 1s. de 
£agchi ABCD3, per AB, AR, duido paralleium. — Bademrations cigoj, 
edern plano pentagomparallelum erit planum per y G,6H, dudiupp, 
quod ba reidarelli A 9,80, fóat parallele. — Igitur ex fcboliopro- 
pofuit ionis :6. 0 b.xi. plana por r o, Fr &; 5 per t o, GM, ducia, inten 
fe par. Uefa funt ,emmeidem plano pentegoni ARCDB , font paral- 
bela 5. atque adeo , exeodom (sbolio , cumconnemuant in recla 1 6, - 
num planum effcient. — Nom alter offenders , planum quoque por. 
FK,EI, (b planum per X1 1 H, (n panum per VH, HG, ewmpla- 
no per FX, F 6, duclo "vhurp planum efficere. Plaha igiturperpum- — 
iia A, 5, C D, 3) Cr per punila x G,H,6 E, duciasnfpbara b efficiont bnLLTbed 
dues circulos parallels ABCDz, 1 GHYK, Eodemque medo pla- 
sa per puntia Q. R, 5, T» V, (b per puncia 1, M, 8,0, Py dudia cir- 
culo? parallelos efficiont QNSTY, KM NOP Eruntque tam duo 
eirculi A8COB, QRSTV, qMaPy duo F GE IX ; LANOP , in- 
ter (e aquales , ob pentagena aquába A8 G6DE , QRST v, (5 ob 
reas FG, GH, HLIE,KF j LM. MN, NO,OP, PI. C qiia om- C 4.brimj. 
gus 44ieles [unt sup [ubtendant anguis aqualer. in pentagonu «qua- 
hbus. ) 


- 


, Dar x. 


«v BVGCLID. GEOM. 
Ds1ND3 quiaex fcholi 8.Lib13. rofa iuda WD, 
VMdt- [ater c Pls rpd ti CHMNID, BGMHC; a ren 
ud, ipla inna N D, M2, parallla: Sunt autem Cp aquali:qui 
un quales angalos in pentagonu aguab. 
bay primi. we [ubtandant -b Iguur C iunBa wu, 
BD, equales eruntac parallela, Eviem 
snodi equals erunt C parallela, aod 
NO, Cx. estre conmiant dads N C,0 V 
aquales ae pavellalai, quod uas, lato 
DL fitparallela. c Crculmeiguur Lu- 
W0P, cireulo A8 CQ B» parallim eil, 
-l eum ille ducatur pev sodbas Wi M, 8 obit. 
R ST tero per ra xD, Cx, quibus ila ardd-, 
lola (unt oflenja. Nen factu offendomtur paralleli circule QR 3 T v,18- 
H1 X. Omnes ergo quatuor circuli paralleli fout. EM 
RvRsv5 quuiam iunia reda Wp.0 v,cumex[choloj- 
- , Mf 8. br 1. lateri PK, inpentegonis A SE PF, T Y K PO, (Wido. 
d y.vhde- fent, d porallcla funi 5 nacmon Cv inter faaqnalss , quod asta 
eimi. —  aguales in pentegeniu aqualibus fubtendant, € evuut e» rela ipn 
€ 33: P'ihi. ko, » v , parallela C» aqmoles. Sünadrilaterumorge u y v 0, imu. 
f 7. 'UMi- plano efl, É cum x v, O v, in aodem font plas) cum pavalilia 10 
eim. PV. Efi antem (b im circulo , g, propterea quad. planum in qu. 
£L Tbeedesifis ,im bara ciaculum efficit. Pb cu i ua ed propor si bb. 
3. demon[iranimma , cumin eo quadrilatero oppefoüa lasera 
. fint , quadrileterum voiiangulum ef? y vo; ac proinde cum vm- 
.'o Omia latera aqualin fent , [ubtondehtua anguim aqualos jn peutp- 
gis qualibus, quadratum avis. Vméla evgo sive diameter FO, di. 
pium patefi lateris v 2, ox fcholio propof.a7. lobr. y hec afl reainm, 
Ma v6, quod aqualec font vo, rr, fubtendentes angnules peutagenesa. 
aqualium. : dieque qualium partium 1. fatetur quadratum reli 
F G, talium 2. erti quadretwm ila 7 0, C» omloenadrata fpes 
h 47 primi, sarutdem partium. j.. Guusbt h cun aqnale i quadratum insit 
: villa 0 c, qua diameter fjoara oit.- ( Nam cum aqualas fnt ial 
10, 0N, (nbtendmtes equales angulos psntagonorum , C» imer fe 
peralila, , quedduabu peralulip » 2, 5 7» paralela fmt ,ex fcinbt 
propof. 8. lib. 13. erutex lemmate 4. sgsédereGa o2, ad Y c, perpv- 
dicularis, (j» Q o, diameter bara) erit queque quadratum dume- 
, tri [Hiavas. quolinm 1. a) quadratusrelia ro, boc elf, quadratun 
i rA-Hrtj-. diametri eara quadratirea vo, triplum erit. $. ER ewtom que 
dye. ratum ltérm trianguli aduiloters triimn quadrati [remsdiametris 
hecell, lateris hexageni Iguur erit vt quadratmn diametri ffu- 
và ad quadratura veHa FG , a quadratum lateru triamqub od 
k 12-fextí. quodratum lateris bexageni ; K atque adeo-ot diameter 
siam FGita latus triangul aquilateriad (atn baxogoni : Vtat- 
smt 





1f. vude- 
cimi. 


"do. c ^£. 5 -  5.. 
2020 SÉRBRROXVE CO 000 oa 
bem rela E G , ad latms trinnguli|—  ——— ——————À 
sn eedem circulo F G HI Kjra esí "$ "" dhhais Lars P eonag] 
latw petagoniéin[dern circuli ad L Ceta 5 UU» L t bezad 
latent trianguli quod FG, ft «are At Hang. LA Beza. | 
pentagoni.igstur ex aqualitate perturbuta erit «08 denmeter fbhars od 
latw trianguli aquilateri in emculoF G H IK. ,italatue pentagoni ad 
latma bexagoni vt in appo[ita formulm apparst.Cum ergoin figura pra- 
codentu propof. it quoque-vt dhamoter [bara ad latpn trianguli , boc 
bf ad unita veblam A B , inilla figurnita latus peutügoniad lato 
lexagonierit Uterque circnlms ABC, KLM illis fgmra o cir- 
&uls FGHIK,LMNOP,bniss f twra agualis. 

PRIETERE A quiá ex fcbeliopropof.a .Blib.14.9l ut iuciavatin 
FG,[ubiendens angulum pentagoni ABGLF ad A B,latus pentagoni, 
Vra latus bixgoni ad latus decagoni: Bt vot FGlatw pontagomi in crr- 
kulo FGHYK, ad A B,laton pemageniincirculo 4 BC DE, italatus 
kriangulisn circulo FGHIK,ad lattu trianguliincirculo 4BCDE. e- 
Vit quoque vt latus trianguliin circulo FGH 0K , ad lest trianguli um 
rireulo AECDB, ita bexagonilaisn ad las decagonisneodemcircn- 
lo cum bexagono deferipts. Vt autem diameter (bbara ad laimes trian- 
indi tivetlo FGHÍK ita efl laisu pontogoti ad latau bvxusgonism ao- 


circulo cum pontagono| .—— —À——————————— — 
tef » "vt ppsimd de [Dian harz. Lacpeiragoni] 
monj)jratum efi. 1guurex "ule E HIK at. hcxag ont. 
1 prices dS Pa- Lat.rriang in cir- Lat.decagoni. 
wl ABCDE, ita leg |, 00 ABCDH. 
emtagoni d letu decagons sneod, th) esrCulo cum pentagono de[eripti, 
"t im [A Al!esa fohtnula appatet, Cumergo in figura pracedentispro- 
of. fit quoque , vt diameter fhara nd EF. ,— losen trianguliin circule 
) E F uita latis pentagoni ad latus wocagoni 5 erit "yerquactrciulu. 
) E F, G H I, figura antecedentia propo[. vtrique circulo 4 BCDDE, 
URST V buisse Áfoura aqnalis. Guare circml 4 BCDE,F GHIK, 
ANOP , QRSTV [unt ili, quos a propof antecedenti, C5» imi bac de- 
ripfimw. | 

QV 1BVS demonffratie , mullo negotio probabimmi;folidam fawrum 
! S ,ànobie deferipram eff Dodecaedrum : quippe cum Dodecaedro in 
bare de[cripto, cuia ba[is pent agonum A B C D Eotunes eium agni 
£sdi cadant i8 quinta punila aliorum trum circuloruro paralleiysii à 
alus latera pentagonorum eduxi , 0e proinde fiugula borum la- 
ra fingulié lateribus i-es Dodecaedri congruant. 

















COROÓLLARIVM. 


TERS$SPICY Scolligiurex his, eundem circulum comprehendeee 
trian- 


yo BVCLID. GEO M. 

i trisngulum Ieofaedti, & pentsgenum Dodecaedri in esdem fphanle 
fcriptorum: quia videlicet circulus DEF; figura antecedentis propoL i 
qualis eft cirenlo A B C D E,figuri huluspkopof. 1d quod demoni 
quoque eft líb.14.propof. s. t. 

/ MARIFESTVM quoque e&, eofdem ptorfus circulos fuflistr &a 
guios folidos Icolacdzi, & angulos folidos DodecaedrL. 


8C HOÓL1Y M. 
.kXbi, qu bos loco , & libr. 15. 14. dewen/fraüimm jfaciteat: 


em ofüf deme 6 eimnia quinque corpera regulario m. ona im 


demque [bbara defcribemtur , maxim omiisum offe. Dedecat- 
wem : Deinde lcof/endruim minius reliquie tribus: Tertio cobuá 
naserem relsquis duobus: Ochaedruth demiqué Tetraedro fimo 
iw. Exqueconflabit ,. Enclidem veGoordino quinque baccorperà 
eonfIruxifje ', cum pofi Tetraedrum fiatim ohaedrum y non anni 
eubum , conflituerit. — 1taenim [emper À minoribus. ad maurs y*- 
greffot «8. Sed prius alia nomnmlln demenfl rdmwda punt. Eine ergo exi 
witabaler. 


! L 
. Siquadratum, & triangulum £quilaterut zquili 
habeadtlatéra;erunt viginti criengula fimul maioruqi 
oo quadtatàa (imul. 


"HABEANT quadretam A, (5 triengulims addilaterunS; 
laitra aqualis. Dico «viginti triangula odo quadratis efe manré.- 
x enim reclangnluih C B , cnius cunas letus CD , virg 
[LLL LB mrquednasd 0 
j— La 
. quadráti : Ee 

r | 8 dus reHanguinm CE 
Hupiuib quadrati A , à cum ft , vi C D, ad letus quádiati Aii 
relidnguium C E , ad qnadratum 4iob aequalem altiudinem. 
quequareb angulum F. H cuiu vnum (ate FG , decmplum tlt 
"i rriamgu B , elatus GH, aqualeperpendiculari ex «ne ang) 
thiangul ad eine ba;em demi[fa , Boc eft , a iiudini trianguli B. B 
quoniam triangulum relangulum , cuiu Umum lets eff cipe 
pimib làrrrie trimngali B, alternim latus aquale [-] G H, be dii 
altiiudmni trianguli, B, b vigecuplrineil tri&ngnh D : Esantemtm 
angulo retangulo quale «if , ex [cbolo prepof. t. libr. 1. reBangulsl 
F H,quippe cum bafis F G, dimidium jn enfis illiga tziangsbi et 
quoque veBangulum F H ,vigecuplum trianguli B. Probendum Q* 


Eli qaabiis tur eft reDanguluio F.H matis effe retiéngnlo C B. c Quoi 
ficio, ldim irrmngnli B » boc eft ,lattm DEB, pereniis fefquitsrüinto im 
2 Ds | p 


, LIBER xvi. efi 
yerpendieularie , boc eft.laterià G H : Lat aute» F G, adletsu C Dj, 
itmrie proportionezo babet, quam a 5. ad16.quod F G; fit1o. 6 C D, 

bie ef] F G, js. C D, 3. Erit maior prüporiio F G4d CD; dua 
DE,sdG H. Eff enim maior propórtio a5. ad 10. (mper nrncupartsemm 
fxtedecima , quem 4. ad j. fefanitertés , qued maior [it factio Iz 0. 
uam ; a Fiat-t F G.ed CD,sta DEyad HK, erifquemaser quU 2 I2.foxti. 
proportio DE ad Hx.,quam ad GH:D ac proinde maior vrét GH;quam b 19/4minih 
Hk Daiinérgo x l , ipfi F Gyparadiolo, orit 9t IK, (pfo F € aquai 
44CD, taDE,ad HK. c Iguurerttl H,retdangulomretiongu- C 14. vulié. 
h CE, ajuale: ideoque B El,maim , quam C E. Suodefi propofi- fext, 
ve. ' i , 

dEhEo—— 

Qcro quadrata ex femidiametro fphzre de- 
fcripta zqualia (unc. fupeificiei cubi ip ea fphsra de- 
fcripti. ' 

d QVONLAM dui quadrata t dinmetro [bara eferiprn [u- 4 o, uk: 
porficios cubi im ea fd bara doferipti aquülia [nni:D wo vero eadem qua- do fue 
deata aqualia (unt odio quadirüiis ek fómidiamerro [bara deferiptie, 
nui jevir per diametri quadrtplum fj quadrati (eomidiamotr:, ext 

bolie propof 4. hbr.1.efficitur , odo quadrata (emidiematri bara a- 
guallia quoquo effe [uperficisi cubi uiujdem hara. uod ofl projaff- 
dw. lu 

III. . | E 

S 108aedrum,cubus, & Icofaedrum in eadem fpbát- 
adeícribantur; etit  perpendienlaris € centro fphierss 
Mis bafin Icofaedti ducta, maior perpendiculari ex : 
dem centro (phzrgad vnam bafin octacdri , & cubi 
lucia. | 2. : 

N d M e quialatee odaedri maion «JP latere [cofaedri in eadem ? 
Mara: erit Kimi triangulum odfabdri maite quoqua ao triangulo en eris 
efaedri. Quare fi utrumque [olidum sta intro aram conffugéamr, — 
t skiangRinm vrise triangulonlterim fot parallelm » longis à cem- 
e aberit Icof aadri trianqulum , quam tr:nmgnium Olleedri : cum v» 
wReque trióse angniie [uperficiom (Phara attingat :.— dc proinde per- 
wdicularib 9 centro fara ad bafiu icofaedri deduSa maso eris per- 
mliculers ex beem centro ad bafin OM aedri, Cum evgoperpandieu- 
ru oibosdriaqualk fit erpendiculuri nbi: f quod bofis etbs , o ba p... uanih 
atftedriuodemi circulo circmimferibontsr, ideoque aqgalitar Àcontro' queni 
Bem: orit ques, partendicularie lcofondrs perpsrutmlari subi suaior, 
ped rfi propafitum; D. INT 


e 


r 
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z E I y. . (v 
S 1 Cubus & Icofaedrum in eadem fphsra deferibue 
tur,(üperficies Icofaedri fuperficic cubi maioreft. 
" SVONIAM 'wiginti trienpguln aquilstern fuper femidanart 
& maiora (unt odioquadraiós ex eAdem iara [emoidiahemár 
4 eviptit, Ut thesramate 1.domon Irmuimus : Sunt astem "viptatitnam 
"0 glaleofasdrisaiora véginti triangulie aquilaterig foper (emidime 
$ro (bara conffratiu , quod latus Lcojaedrs [enndiametro Bara mann 
fétoox eoroll.t.problematis 4.[sqpariorie. Igitur Q5» viginti trusgule ce- 
faedri multo maiora [unt olo quadrato ex [bara fessidismetro dr- 
feriptio.— Quam obrem;cum viginti triangula lcofaedri tatam fnpr)- 
ciem Icofaedriconficiant , atoffo quadrata ex [smidiametro fbers 
weferipta fuperficikicubi aqualia fins ex tbeotemate 2.. panlo ante &s- 
suen/frato:erit quoque ico(nadri /uperficiós maior [uperficio eubi. ud 
efi propofitum, | 


DE COMPARATIONE SOLIDITA 
ttim quinque corporum Regularium in ca- 
demíphztadeícriptorum.  — — 


HIS pratuiffs, demon/fremen iam, Dodecaedrum "PAM efi Iter 
dro : leojaedrmm thaitue cubo : Cubum emaierem OGaedro : OG edem 
denig, maim Tetraedro.quod binc in modum fiet. 


| DopscAxzpavAcofacdro maiuseft. — 
airquarti-- QVONUAM elf , à vt cubilatmw od lotsu cofoodvi , 3ta 
decemi. —— aocnodyiuso ndleof aedrum : b efl autern lasot embilotero icofaodri 
bi8.4erfi- ius : tais quoque erit Dodecaedrum lcofnodró. Gimod ej prop» 
dec. $u9n. ' | 
C IIT. 







bafin cubi demi[fa, vt it 5. thbuoremate ptamifo effenfum ofi :. item 
a. therremate , fuporfiecus icofaedri faperfase cwbi smacor quoq i 
Brit /Btdum aontentum [ub pospendiemlari ex ceut»o fara en 
baft»s Icofaodró cadomte, t9» tertia porto Jupsrficiei Icofaodoi c 
tnains folido , quod nb perpendiculariex eodem centro . 
nam bafin cubioandente , €» tertia parta juperficiei ctebe conti 
Cum eg0, vt in febolio propof. 1o. libr. 14. demenfirumummm sided] 


LIBER Xyl- | €5y 
leis leojsdlvo jt aquilo e rboc &ubotrmime quoque weil lco(idrumi 
WAS cubi. Quod eíl propojséern. 4 E 


t 


ti, MEME 
' Cubs OQaedro maier eft. Uo 
Quoniam eft, a cot latus cubi ad [emidiametrum [bbara, stu 


ubut ad Oflaedrum: El auté latus cubi [emidiametro/bhara mais pdt 


Nam b cum latus cubi mains fit latere Icofaedeis c latus Icofaedri, dieit 

s rorol. 1 probiematis 4-[uperioris,maite feidiametro [bara erit ya ap 

atus cubi snulto maisus (emidiametro (hara) IgsauriCy cubets snotor tite. 

ri? Odsedro. Quod efi propofitum. — , 
MEM IV. 

. Odtaedtum T'etraedio rnalus eft. 


Quoniam ba[isoHnedri minor ei bafs TeFrmedrl, c quod af u 
l'etraedri ad ba fem oclaedri proportionem babent fo[quitertium y evi? t » 
erpendieularis ex centro (bbara ad. "unam bain oGaedri demiffa, 1 eoe 
snior perpendiculari ox eodem [har contro ad ynamba[im Tetras- 
vi vadente;:quod probubitur non aliter, quam fupratbeoremate 5. o- 
endimae pirpotdicularem inn (cofsedro maioresn e[]e perpendiciclarl 
seciaedro, Cr cubo. ES? auem (o fuperfscie onedri [aperÉcin Tetru..— .. 
dri maior, d eum illa bufws fit feauinltera. Izituv folidum contegs. ...— 
us» fnb porpendiculari excentro [bara in nam bafsn Oriaedrica- daa. 
ente, Do textin parte (upetfcieoclaedre,maims efl [olide comrento fu qnarti « 
wypendicnlariez sedem centro (bor&in onam bafin Tetraedri de- deci 
séla, c rertiaparte [sperficis Totraedri. QuotircA cum ex fcholio 
wpof-2.0 Jibr.14 illud folidum oclaedrofét quale, boc vevo Terrza-.— 
wi ent quoqua Oclaedrum Tetraedró QA, Quod a prope. 

'/m | 


- 


— 


Alitee.. Qnoniam efl , c ot latu Odnsdri ad latin Htrhi» e a, 
ei, ita Oclaedrum ad sriplum Totraedri : Vt utero latus Tetrtt- qu an2is 
"d nd eism tertiam partem , ita edi gripum Tetraedrind tertiam Apcigii, 
mé partem, idefi;ad ip(um Tetracdrum. 1gitur ex aqualitsteevit — 
voque , Ut latin Odlacdri ad tertiam partem lateris Tetraedri ita. - 
iasdrum nd Tetratdrnm. Cumergolatwus Oclatdri maisa ft tev. 
aparte latera Tetracdri ( Nam E quia. quadratum latera Te. F18. gor 
sedri fefquitsrtium efl quadrati lataris Octatdri ; babebir latga tiidee, 
esrnedrindlatus Ofsnedri proportionem rrinorem fefauitertin,i-.— 
eqme mnlto minorem tripla; p &c proinde tertia pars lateris Titae. 

"$ ginor erit latere OGaedré) Erit quoque Olffaedónm Tetrnedro E inii 
wine. Ghod vfi propofitum. quini. 
' euer. — Quoninm Totraedrum ad QUAn rnm fa buber, 
decidi CU000755 Wl e | MT 


b 
* 


N * 
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«yt reclangulum [ub linen potente 27, quadratilateris Tetrusdri, Ó 
fub linen continente V. lateri Terratdri, ad quadratum diamtri 
fphara El autem vePiangulum illyd spinsu quadrato diamerri be 
r4) quod eine latera sinora fint (Khara diametro ; quippe qua fotola 
minora [int latere Tetraedri, Igitur C Tetraedrum OSaedrtm- 
"- erit , boc esl , Oclsedrum Tetraodroerit mass, Quodtii p*- 
200. pofitum. . 
a 32. Aliter.à. Quoniain cubue triplusef] Tetrasdri; rninor veru quim 
quarti- sriplu« Oaodri. ( Namb cubm ad ociaedrum «ft , vt latucnbid 
uocimi . /*idiametrum [bbara; ir latuceubitmsinmefi , quam triplum [- 
b a7. fiametri bara, quod (tota diamerer,qua cubi latere masor eit, 
quarti. ?hinovem proportionem babeat ad [e€nidiametrum , quam ; 
decimi, Erit OGaedrum maine, quam Tetraedrum.Guod eii propofitum. 
Eodem proríus ordine fe mutuo fuperant conmexa, (uperfeiss e*- 
; rundemcorporum regularium: boc eff , fuperficies conmexa Dodecat- 
dri aior ef [uperficia comuexa Icofaedri: Superficies cymmxa lo- 
 faedri maior [uperficie conuexa cubi: Conuexa fuperfoeies nbi /s- 
perficie Olaedri maior: ORMedri deniq, (uperficies commexa maid 
conv» exa [uperficie Tetrnedri. 
€ e. Quoniam enim c ef? (uperficies Dodotaedri ad fuperfcoom ujn- 
quarti- dri , vt latus cmbi nd latme lcojnedri; El autem cubi lassus Lco andi 
decimi, tn^isut, d t [upra demonfiratumeji: Erit Co fuperficies Dodecmdri 
dif.zer. /nperficio Icofaodri ymaior... | 
düdec, — Superficiem-uero Icofaedri smínorem effe /nperfizio Culi , deme 
firatum eif paulo ante theoremate 4. ante comparationem [olds 
£um quinque corberum Regularium. " 
— Deindec quoniametl [uperficioscubi adoclaedri fuperfaiem, t 
. latte enbi ad [emidiametrum (bara: Efl autem latus M 
decigni, (P*!r9 [Dhara maiue,ut in tbeoremate tertio,quooffendiima , cobun 
O "Iaedro maiorem efe, dermon[irstum ei1 ; Erit quoqne foperfitt 
€nbi fuperficis O/laedri maior. 

Deniq, f quia [uperficies OGaedri fe[quialteraeft fuperfziti TV 
anartí. 17A6dri; per[j icuumeil , O-inedri [uperficiem maiorem effe Tetre* 
deciomi, dri fuperfiere, | 

Vides igitur fuperficies v foliditates corporum Rognlariumchn 

trario ordine re[Jonderecorundemn lateribws : ita-vt quo maim 
erit corpus ,eomaiorem quidem babeat ezram [uperficum , at eotu- 
ig 18 fer nsa latus. Nam g vt fuprademon[iratum e , Tetraedri latmii 
iidec. | omnium maximwur , eius vero [uperficies asqua foliditae, ut bicdr- 
mon[Irauimus , omnium minima eH : ltem Dedecnodri latm t, 
amninin efl minimum , eius vero cogsexa [uperfuies C» foluta t. 
smnintp yoaxima. Deniquequemadmodusn , fi Tetraedrsem,O3s- 
drum, Cnbw, Ico[aedrum , Óy Dodeeaedrmminsadem n 
TA erp 
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eripta fint latera torum, eoordine.quopropofita hunt, atque nb En- 
clide dejcripta, fa ymusuo (uperant, aut juprnoflen|um efl ita contra- 
vio ordine gorunllem [uperficies conuexa, acq, [olidssates fe mntuo fu. nidec. — 

perantiot boc loco demon(Iysauimus. ] | 
Caterum prateroundum non efi boc loco id , quod à Pappo demon- 

ffratume fl lib. 4. Matbematicarnmm colleionnim: folidisates videli- 

cet quinque corporum Regularium, fi 1[operimotra [int , atque idcir- 

co,non in eAdem [bbara comfirucia. longe aliter fe babere, quam à no- 

bis demonfiratum efi. Nam corpus , quod plures babet ba[es,maisee 

femper eff corpore pauciorum ba(ium: It4-vt Icofaedrum [uperet Do- 

dleénedrum, Dodegaedrum muims fit Ocnedro ', Oaedrum [uperet 


a. 'r, 


Cubum,Cubu deniq, Tetraedro mais fit. 


INVENTIO ANGVLI INCLINATIONIS 
: duarum bafium cuiu(cunque folidi regularis, ynite ^ - 
ad alteram,ex Ifidoro Hypficlis pra- 
ceptore, | 


I. 
Angulumin clinationis duarum Pyramidis bafium, 


vnius adalteram,;inuenire. 


Sitpyramis A B C D,cuivslatere BD, bifáriamfectoin E, ex 
anguls A, C.lateri BD,oppofiris re&zgducanturAE, & C E; 
quac cum perp*ndicularesfint ad BD, communem fedienem ,,— 
»lacorum ABD, CBD, in quibusexiftunt (5 Sunr enim in tri. art 
in gulis A E BJAED, anguli ad E, zqvales, &c.)angulum incli- (95. 
&aciohis ABC, bafiun ABD, CBD,cen- D K 
in cbunt,ex defin. 6.li- 11, Huic ergo zqua- 
e nexbibcbimus inquolibetplano,hacra- A F G 
ionc. AffumaturFGH: triangulum zqui- 
arcram(^per rectam G,lateri pyramidis —— B 
zqualem conftru&um , atque idcitco tri- 
n gulocuicunq; pyramidis propofitz , ipfi 
jürnirum ABD, zqvale, in quo ducta H I. perp£diculariad F G, 
ounft cuauurfuper FG rri ngulam FGK, habens vtrumque la- 
ns FK,GK, zqualeperpendiculari HI, hoc cft, vtrique p:tp:n. 
icula AB, CE,cumperp:ndiculares HI. AE, CE,ünt equales 
s» erianguliszqualibus.Dico angulum FKG, zqualem effe an- 
exlo inclipationis AEC , bafium ABD, CBD.Cum enim!gt:ra 
: F,KG, zquolia fint lateribus E A,E C : & bafis FG, bafi AC; c 8. pri, 
(A equales erantanguli FKG,AEC.Dico infiperapgulum in- d 15. 
issatic nis ACE, acutum effe, 4 Cum enimlatus A D, vel illi euapei, 

| uW i &quac 
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quale AC,fefquicertium fitpotentia vcriufque perpendicale 
ris AB, C E; qualium partium 4. ponctur quadratum rectae AC, 
talium j.erit quadratum vtriufque re&z A B, CE: ideoqueex 
rundem partium 6. erunt ambo fimol quadraca rectarum AR 
CB. Quare cum:ntriangulo ABC,quadracumlaceris AC,mi- 
nus fit quadiat's fimu'laterí AE, CE, acutus critangulus ARC, 
vtinícholio pto; ef.13.lib.z.derhonftrauimus. , 


/ COROLLARIVM. 


Facile hinc colEgemus, omnes inclinationeg bafium pyramidis quale 
effc .Cum enim fingulianguli inclinationum contineantur binis perpendi 
cularibus ab angulis tr:2ngulerum ad bafes oppofitas ductis, cuinimodi sá 
AE.CE,fübtendanturque . lateribus.pyramidis.quale fuitA C;omnes erit 
inter fe zquales,quod & omnea illz pegpendiculares, quz ipfos continqss 

wquales ánt,necnon & latera pyramidis cofdem fubtendentia fint à 


AI. 


À ngulum inclinationis duarum o&taedri bafium, v« 
niusad alteram, reperire. 


», ExzhibeaturocaedrumABCDEP,cuiss diameter BD.Ex an- 
gulis B,& D,adlatus AE.triangulis ABE.ADÉ,commuoe,bifs- 
riamq; ctumin G,reQaz ducantur B G.D G. quae cum perpa- 

a bri- diculares fint ad A E, communcm fe&ioncm planorar ARR 
? 6dri- A DE quibus exiftunt (quod intriangulisBGA.BGE asge- 
"m, A Oo liad G. zquales fint, &c.) contincbsst 
angulum B G D, i:nclinationis bafum 
S ABE. AD E.per defin.6.lib.rr.Huicigi- 

turzgualem exhibebimus ip plano 

libet hae via.Surracur HIK, crianguiasm 
NEC gquilaterumfuperream H IL lactio- 
Gaedri zqualem fabricatum, ideeque ttiapgulo cuicupqec o- 
ftacdri propofiti triangulo fcilicet ABE. aquale, in qno dea 
KL.perpendiculari ad HL conftituatac fa etreda M N.quz 1 

qnalis fit diametro octaedri B D. hoc eft, diametro qzadó8 

; 4BCD.ex 44B.latere octaedrideícripti; criangalum OMK- 

7 b:nsvtrun quelatus MO.NO perpendiculari K L.zequale, boc 

eft. vtriq; perpendiculati BG,DG,cum perpendiculares KL.J]G 

DGiin triangulis xqualibus equales fint Dicoangulum MON 

e qualem effe angulo inclinationis BGD,bafGum 24 B E. ADE- 

b 8.2rí« Cum enimlareraO M. O N. squalia fintlatetibus GB.GD.K 

wi. — baüs MN. bafi BD; b4fequales erunt anguli MO N, pcn 

Dico propttrca angulum inclinatiogis B G D, effc obsim 
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&Cum enim diameter o&aedri B D, dupla fit potentia lateris at4-fer* 7 


.A B:blatus vero A B,potentiafefquitertium rectz B G: qualium ri die. 
partium 8. ponctur quadratum diametri BD;talium 4 eritqua- b.12. 
dratum lateris 44 B, carundemq; 3.quadracumretz B G;idcoq; quarti 
ambo firn] quadiata. rectarum BG , DG , ralium partium decimi. 
6.crunt. Quare quadratum la:eris BD,in criapgulo G BD, mais 
eft quadratis fimul laterum GB, G D; 4c propterca angulus 

 G BD, obtufus crit, vtinfcholiopropofaa.lib.z.oftendimus. ^7 

COROLLARtVM. EE 
HINC fit, omnes inclirationes bafium octeedti equales effe. Cum 

«nim finguli anguli inclinationum contineahtur binis pergendicularibus 

sbiengulis triangulorum ad bafes eppofitas ductis,qualesfunt B G, D G, cg pri- 

fabtendanturque ab ottaedri diameuis, cuiufmodi eft B D; omnes inter |..: 

fe squales erüunt,quod & omnes illx perpendiculeres,quz ipfos contineat m^ 

equales fint, necnon & diametri oGaedri eofdem [abtendenies fint &- 

quales. : 

| IIT, 


ANGVLVM inclinationis duarum cubi bafium, 
vnius adalteramjinvenire. 

SIT cubus 4BCDÉFGH,in quofeccturlatus D E,bifa. 
riam io I,nec non & latera illioppofitain quadratis 4E,EC,c6- 
munclatusillad DE,habentibus,inpunctisk, L, Deindere&z 
dosanturIk,IL; 4qugcum zquales, ac pa- SF E dp. 
rallelz fint lateribus EF, EH (qued & kP, 





si. 
J E,intet fesnecnon & IE,LH,interfc zqua- 0A 
les exiftant,& para'lclz) idecq;eangulosre- . ; 
étosadlatus DE,cfficiant; continebunrkIL, e 194i 


angulum inclinationisbafium JAE,EC, ex de- 
fin 6 lib.i. Quoniam vero rectae Tk, IL, pa. 
zallelz exiftentes rectis EF,EH, & nonin eodem cumillis pla- 
no,fangulum k1L, zqualem continentangnlo rc&toFEH; Re- " 
&userit angulus inclinariopisbafium cubi. ()sare vrangulo in j»t v» 
clinationis bafium cubi «qualisin aliquo plano exhibeatur,con- ecimi, 
ftictuenduserit aogulusrectus. Hicenim, vt modo demonftra- 
| nimus,zqualis crit anguloinclinatienis baium cubi. 
' GORQOLLARJY M. 
. QVO CIRC Acum eodem argumento demonfirari poffit,o uarumli- 
- ber duarum bafium cubi angulum inclinationis effe re&um : perfpicue 
concluditur,omnes inclipationes bafium oubi zqualcs inter fc effe, 
0 IV. 
ANGVLVM inclinationis duarum bafium Icofa« 
edri,vniusadalteram,nvenire, N . 
EST O pyramisA BC DEF, vnaex 1z.pyramidib.: let 
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sequale AC,(efquitertium fit potentia vtriufque perpendiale 

ris AE, CE; qualium partium 4. ponetur quadratum recte AC, 

talium 5.erit quadratum vtriufque re&z A B, CB: ideoquea- 

rundem partium 6. erunt ambo fimol quadrata rectarum AR. 

. CE. Quare cum:ntriaogulo ABC,quadratumlateris AC,mi- 

nus fit quadiatis imu' lateri AE, CB, acutus cricangulus ARC, 
vtinfcholio pro; ef.15.lib.2.demonftrauimus, , 


'^ . COROLLARIVYVM. 


Facile hinc colFgemus, omnesinclinationes bafium pyramidis gqualet 
effe.Cum enim fingulianguli inclinationum contineantur binis à 
cularibusab angulistr:2ngulerum ad bafcs oppefitas ductis, cuintmodi süt 
AE. CE,fübtendanturque . lateribus pyramidis,q:ale fuit AC;omnes erüt 
intex fe zquales,quod & omnes illz perpendiculares, qua ipfos contiaqs 

xequales ünt,necnon & latera pyramidis cafdem fübtendentia fint aqualit 


II. 


A ngulum inclinationis duarum o&taedri bafium, v« 
niusad alteram,reperire. 


. BzxhibeaturoGaedrumABCDBEPF,cuics diametet BD.Erz an- 
gulis B,& D,adlatus AE.triangulis ABE. ADE,commune,bia- 
riamq; (ctum in G,rez ducantur B G.D G. quz cumperper- 

a'&.bri- diculares fint ad A E, communcm fe&tioncm planoram ARE 
9 édrr ADE.ib quibus exiftunt s(quod in trian ulisBGA.BGE aspe 
e. A Oo liad G. zquales ent. &c.) contincbust 
angulum b G D, 1sclinationis bafus 
"ABE.AD H.per defin.6.lib.ri. Hauicigi- 

tur aequalem cxhibebimus in plan 

libet bag via.Surratur HIK , criangulam 
E | . &quilaterum fuperrectam H I. lacri 
. &aedrigqualem fabricatum, idceque ttiangulo cuicugque o- 
ftacdri propofiti triangulo fcilicct ABE, quale, in qno dala 
KL.perpendiculari ad HI.conítituaturfuperreda M N.quz & 

qnalis fit diametro octaedri B D. hoc ut » diametro qeadi8 

. 44BCD.ex uB.latere o&taedridefcripti; riangulum OMWb- 

7 b:nsvtrun quelatus MO.NO. perpendiculari K L.aequale, bx: 

eft, vtriqi perpendiculan BG,DG;cum perpendiculares KL.PG 

DGiin triangulis xqvalibus equales fint Dicoapgulum MON 

, €qualemeffc angulo inclingtionis BGD,ba&um 44 B B. AD. 

b 8.5ri« Cum enim lateraO M. O N. equalis fintlateribus GB.GD.8 
qui. — baüs MN. bal BD; b4fcquales erunt anguli M O N, aGL 

Dico proptzca, angulum inclinauónis B GD, effc "— 
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&Cum enim diameter octaedri B D, dupla fit potentia lateris a14.er? 
.A B:blatus vero A'B,potentia fefquitertiur rectz B G: qvalinm rii dre. 
partium 8, ponctur quadratum diametri B D;talium 4 eritqua- b r2. 
dratum lateris 4 B, carandemq; 3.q»adracumre&tz B Giideoq; quarti 
ambo fimul quadiata rectarum BG. , DG , talium partium aeciimi. 
6.crunt.Quare quadratum la:eris BD,in triangulo G BD, maies 
eft quadratis fimul laterum GB, G D; 4c proprerca angulus 
' GBD, obtufus crit, vtinfcholiopropofa.lib.z.oftendimus. 2 


| COROLLARIVM. — ! 
HINC fit, omnes inclimzriones bafium octaedti zgpales effe. Cum 
«nim finguli anguli inclinationum contineafitur binis perpendicularibus 
abiangulis triangulorum ad bafes eppofitas du&tis,qualesfunt B G, D G, cg pi- 
fobtendanturque ab actaedri diametris, cuiufmodi eft B Dj omnes inter mi. 
fe quales erunt,quod & omfes illa perpendiculeres,quz ipfos contineat * 
— equales fint, necnon & diametri octacdri eofdem Kubtendenies fint &- 
quales. 
DH o—(€-V | 
ANGVLVM inclinationis duatum cubi bafium, 
vhius ad alteram,invenire. | 
— SIT cubus 4BC DÉFGH, in quofeccturlatus D E,bifa. 


riamibo L,nce non & latera illioppofita in quadratis AE,HC,c6- 
munclatusillud DE,habentibus,in punQtisk, L, DeindereQz 


dusanturi k,IL; 4qugcum zquales, ac pa- "uF E djpri- 
rallelz fint lateribus EF, EH (qued & kP, si. 

J E, inter fesnecnon & IE,LH,interfe zqua- A , 
lesexiftanc, & para'lclz) idecq;eangulosre- — "7€ H 
&tosadlatrus DB, cfficiant,continebuntkIL, e 19fi 
angulum inclinationis bafium Af E,EC,ex de- c m 


fin 6 lib.11. Quoniam vero rectz Tk, IL, pa. 
rallciz exiftentes rectis EF,EH, & nonineodem cumillis pla- 
no,fangulum kIL, zqualem continentangnlorcfto FEH; Re- 
€tusernit angulus inclinatiopis bafium cubi. Qs3te vcapgulo in fio: v. 
clinationisbafium cubi qqualisin aliquo plano exhibeatur,con- (ems 
.. fituenduseric aogulusrectus: Hicenim, vt Ámodo demonftra- 
nimus,zqualis crit anguloinclinatienis ba&um cubi. 
GOROLLARJ]JV M. 
'QVOCIRC A. cumeodem argumento demonfl tari poffit, oauarumli- 
: bev dugrua bafium cubi angulum inclinationis effe rectum : perfpicue 
eoncluditur,omnes inclimationes bafium eubi zqualcs inter fe effe. 
' I V. 
ANGVLVM inclinationis duarum bafium Icofae 
 edri,vniusadalteram,invenire, — . 
B$T O pyramis B C DEF, vngex-pyramidib.: Ieofae,- 
- | | 99 j |: dh 
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dii,cuius bafispentagonum ABCDE,ex quinq; Icofaedrilate! 
buscompofitam, vertex autem F.Diui(o itaquc latere A F,bit- 
tiáin Gd canturextriangulorum ABF,AEF,latusA F, cómt- 
nc babentiim,angulis B, & E,lateri AF, oppofitis re &cBG.EG, 
que cum ex demonftratis in probl.1.huius (cholij, perpendicu- 
lares nt 2d AF,communem fectionem planorum À B F, AEF, 

in quibus ducuntur, comprehendent 


À. o BGE angulum inclinationis befium 

'B M —N ABE, ARE per 6.defin.lib.11.Huic igi- 
1 ' tur in plaao-quouis exhibebimus c- 
, qualé bacarte, Accipiatur triangalü 


| zqvilaterum H1 Kfüperrecam HI, 

C DH L I laerilco(acdriequalem fabricatum, 

hoc eft; cuiuis triangulo Tcofaedri,ipfi videlicetABF.zquale.in 

quo du&a reda K L, ad H I, perpendiculari, conffruator fuper 

icta M N quz re&z BE,angolum pentagoni A , fübt£dcenu 

aequalis,triangulum OMN,babens vtrumq; latusMO, NO, per- 
pendiculaci KL;zqualc,hoc cft, vttiqi perpenoiculari BG.EG, 
cum perpendiculares KL,BG.E G,in trangulis equalib.fint e- 

quies Di coangulum MON,angulo BG B,inclinationis baGü 

BE,AEF,zqalemeffe. Cumenimlatera3 OM;O N, zquala 

fintlateribus G B,G E, & bafis M N, bafi B E; &Ácquales crunt 
anguli MO N,BGE. Dicohunc etiam asgulum inclinationis 
BGE,eífc obtufum Cum enim BG;angulum rectü facia« AGB. 
b erit re&ta AB, a-orquam recta BG; ad ecundemq; medü A E, 
maior erit quam E G. Quarerecz AB, AE,maioresquoque e- 
zuntrectis OM, ON,cum hz re&isGB,GB,pofitz finc quales. 
Si itaq; recti B E, fuperre&tam fibi zqualem M N, intelligacut 
pon';cadet angulus A,cxtratriangulum MON, ita vt rectae 4B, 
ALHitectas OM,ON prorfus includant.e Angulus ergo O,ma- 
ioreritangulo B AE: ft hic obtufus cft(cum enim quinque an- 
gli pentagoni fex re&is fintzquales; perca,quz ànobis funt 
emonítrata infcholio propof. p»-lib.t.comprehender quilitxt 
illorum rectum,;ac infuper vpiusre&ti partem quintá.. Obtufar 
,ergo erit,cum re&o fit maior) Multoigitur magis obtufus crit 
angulas MON,boc eftfibi equalis BGE. 
5 COROLLARIv M. 

Non obícure quoque ex his confcquitur, omnes bafium Icofaedri is- 
elinationes inter fc equaleseffe, Nam cum finguli anguli inclinationum 
contineantur binis perpendiculozibus ab angulis tiiangulorum ad bafs 
eppofitas du&is, quales (unt BG,FG,fabtendanturq; à redis angulos pe» 
tagonorum fübtendentibus,cuiufmodi cft BE:omnesinter fe erune zque 
]gs,quod &illz otanes petpendiculares,qug ipfos continent. equales frs 
pccnon & re&zilla omnes, quepentsgonorum angulos fabteomdume 
quales zqualibus reGiscomprchenfos,aquales erunt. ANC 
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j 00 V. | 
Angulum inclinationis duarum bafiumDodccaedtí, 


vnius adalteram,reperire. 

. Cumper emque oftendimusin propof. 8. lib. 1$ quatuorla- 
tera cubiin Dodecaedro defcripti fübtendantquatuerangulos 
quacuor baium Dodecaedii ad vnü latus coeuntii ; fint huiuf- 
módipentagona ABCDE , EFGHA, AHIKB, BKLMC, ada. 
tus AB,conaenientia,duoquidem ABCDE, AHIKB,fccundum 
Ídemlatus commune À B; aliaautem duo AEFGH , BCMLK, 
fecundü angulos EAH, CBK. F G . | 
His porro pentagonis infcti- 

pum fit quadratum cubi EC- 

KH,cuiusqvatuorlatcrafub- 

tendant quatuor angulos pé- 

tagonorü D,B,1,A.Dinifoau- 

rem latere AB, hífariam in N, 

ducancurex N , in planis pen- 

tigonoram ABCDE, ABKIH, ad AB, petpendicalares NO, 

N?.fecanteslatera EC, HK,in O,& P,adangulos quoq; rectos, 

rum recta EC, HK, ipfi AB, fint parallelz , cx fcholiopropof.8. 

ib.15;/Comprehenduntigitur NO, NP; angulum ONP , incli- 
iationis bafió ABCDE, ABKLH. Cuizqualem in quouispla- : 

10 hacarte conftruemus. Superredtam QR, lateri Dodecaedri 
LB, zqualem conftituatur pentagonum zquilaterum & zqui- 
ngulum QRST V,hoc eft, caiuispenragono Dodecaedti, ni- 
nitum ipf ABCDE,equale,cuiusangulo T; recta fubtendatur 

'$,:qu4lis exiftens rede EC,eum &latera TV, T S,lateribus 

' DE ,zquaália fint, angulofq; contineant zquales. Diuifa de- 

idere&ta Q R,bifariamin X, ducaturà puncto X;ad QR, per- 

endicularis XY; proptercaq; perpendicu:aiisad V $,cumV$,fic 
arallela ipf QR, ex fchol.propof.8 lib.13.Acpoftremo fuperre- 

ta VS, triangulum fübricetut Y Z5, habens ftrumq; latus Z V, 

S; perpendiculari X Y, zquale. Dicoangulum VZS,zqualem 

T- angulo inclinationisO N P. DuctiscnimredisN E, NH, 
X;cumlatera EA, AN, zqvaliafintlateribus HA,AN: Icem]a- 

tibus VQ, QXGangulo[qi comptchendaat equales: 4cquales 
unt & bafcsNE,NH,VX,& anguli 4NE, ANH, QXV;ideo- 
1e & refiduiexic&is: anguli videlicecENO, HNP, VXY , ae« 

:aleserant;. Quoniam igituranguli ENO, EON , rrianguli 
NO,zqualesfunt angulis H N P. HPN , rrianguli HNP: nec 
,n &angulis VXY,VYX, trriangul; VXY (funtn. EON, HPN, 
Fr X,oftenfire&i ) Eclarus NE, lateribus NH, VX, equal: de- 
nítratum; 4£cq.aliaerunc reliqualateraN O, OE, reliquis 

MEME | AtC» 
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